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VANTVM  fit,  Illuftriflime 
Princeps,  aci  perfe&am  Mathe 
maticorum  icientiam  in  fph^- 
ricis  Elementis , &:  in  Sinuum, 
lincarumq;Tangcntium  atque 
Sccanriqra  in  tora  denique 
Triangulorum  di fciplina  monlenti,  nemo  me- 
lius intelligit,mea  quidem  fententia , quam  qui 
in  rerum  caedium  cognitionem  ncruos  omnes 
intendit . Nam  nec  Orbium  globorumvc  cxle* 
ftium , nec  fiderum  fcu  qua:  vocantur  errantia^ 
feuqux  infixa  funt  cxlo,curfus  ac  magnitudo 
(qux  vna  omnium  iucundiflima , & ad  decus  a- 
ptiflima  fcientia  eft)fine  eorum  ope  ac  benefi- 
cio teneri  potcft.  Locuplctiflimus  tcftis  eft  ex- 
cellenti do&rina  vir  Ptolemaeus  eo  libro,  quem 
Conftru&ionem  magnam  infcripfit : vhi  quic- 

t z quid 
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quid  ad  cadcftem  do&rinam  peftiricti,  !d  6mn£ 
. vel  fphxricis  explementis,  vel  ex  triangulorum 
do&rina,  vel  exarcuum  denique  chordis  (vnde 
omnis  Sinuum, omnis  linearum  Tangentium 
Secantium  difciplina  manauit)  peracute  demon 
ftrauvtfruftra  laborem  operamq*  fufcipiat,quif- 
quis  hoc  fine  prxfidio  Demonftr^tiones  illas 
concturattiugere..  Mitto  quanta in.Gnomoni- 
ca,  quanta  in  Cofmographia,  Geodxfia,&  vni- 
ucrfa  pene  Geometria  carum  rerum  fit  oppor- 
tunitas : ne  aut  iri  re  perfpicua  fim  multus , aut 
aliena  difputatio  videamr.  Quocirca  fatebor, 
quod  res  cft,  Sapicntifiimc  Princeps,  multas  me 
annorum  vigilias  ac  labores  pro  eo  amore,  quo 
ad  Mathematicas ivoluptates  incendor,  in  ea- 
rum,quas  dixi,retum  planam  acEolidam  cogni-j 
tjonem  eontulific  : & lucubrationes  quafdan»' 
lepofuifle,  meos  duntaxat  in  vfus  . Verum  v<tj 
eruditorum,  &:  eorum, qui  feripta  noftra  tradra* 
bantiGnomonicaprxfertim,vbiSinuum,Trian 
gulorum , cxtcraruinq*  rerum  frequens  fiicidil 
mentio, poftulationi  concederem*  commode 
mefadhirum  cxiftimaui , fi  qux  priuatos  in  vfus 
temere  collcgifiem, ea  in  ordinem  adduda,&  in 
vnurn  quafi  coa&a  corpus  in  commune  confer- 
rem: Et  commentarios  hofcc  in  tres  Theodofij 
. Tripolitx  libros  de  fphxririselcuietis^na  cum 
I » - . ■ demon- 
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demonftrationibus  noflris  ;Sinuum  , linearumt 
Tangentium  atque  Sccantium^pcaccipucqjTriaa 
guLorum  tam.Rcc&lincorum-quam  Sphxrico-< 
rum-difeip  Una,  paterer  i A apertum  luicemq;  prto-j 
fenTiDQuaajqbidem  peropportuna  mihi  vikres. 
efl  ad  declarandam  noflram  in  te  voluntatem, 
perpetuamq;  bcneuolcntiam,  ficum  tui  nomi- 
nis inferiptione diuulgarem i Quibus  enim  ti-» 
tuUs  labbres  noflros  cohdneftejnus  eorum 
Yirorum , qui  vel  eiurdem  fliudij  dcle&ationc 
ducuritur,vei  eds  res,  in  quibus  ciaboramus,fuo. 
ponderamomchtoq  perpendunt?  Scientiae  co* 
mes  iucunditas  cfl,  & ea  demum  funt  pretia  re- 
rum , qux  flatueritcuiufque  cognitio.  Tu  Ma- 
thematicorum fcicntiaprxflas,  atq;  idcirco  mi- 
rificas inde  voluptates  hauris’.  Apud  te  maxi- 
mo femper  in  pretio  atque  in  honore  fuit,  quia 
quanti  facienda  cflet,  cius  diuturnus  vfus  tradta- 
tioqjte  docuit.  Accedit,  quod  cum  Societati 
noflrx  gens  tua  tot  iam  fummx  libcralitatis  of* 
ficia  tribuerit,  vix  videtur  fummam  ingrati  ani- 
mi notam  effugere  pofTe,nifi  cum  fe  dedit  occa- 
fio,  aliquid  aliquando  retribuat.  Extant  Grcgo- 
rianx  liberalitatis  quam  ampliflima  monumen 
ta:  extant  eius  de  Societate  noftra  iudicia  perho- 
norifica : lura  data  atque  amplificata . Conceflx 
immunitates:  Collegia  familix  noflrxin  viti- 


mis  etiam  terrarum  partibus  excitata,  qUac  om- 
nia , quantum  tuo  fimus  obftri&i  nomini , non 
modo  ijs , qui  nunc  funt,  fed  amnibus  etiam 
pofteris  teftabuntur  . Quare  qui  poteram  in 
quaerendis  honeftis  titulis  operibus  meis  te* 
Pnnceps  Amplifliine,praeterire?Appareat  igitur 
in  tuo  nomine  munufculum  hoc  vigiliarum 
mcarumtenue  illud  quidem  & perexiguum:  £cd 
tamen  eiufinodi,  quod  & noftra  in  te  ftudia;,  & 
tua  in  hos.offi^iaj  grata  quadam  fignificationer 
memoria:  cuneis  gentibus  patefaciat.  Romx 
O&auoId.Dccemb.M  D LXXXV.x.j 
-a*i j.  j ;f  j «jji  ; .-lurrrjij  i. 
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THEODOSII 

T R I P O L I T AE 

SPHAERICORVM 
LIBRI  TRES. 


PRAEFATIO. 

V M pf  in  Phoenicia , & in 
Africa,  vrbs}  cui  nomen  T rt- 
polis,a  G eograpbis}atque  Hi - 
flor  icis  defer  ibatur , certo  non 
confiat  apud  friptores , vtra 
harum  ciuitatumTheodofii 
patria  fuerit . §fup  item  tempore  fioruerit  3 non 
fatis  inter  eofdem  conuenit : Non  tamen  leuis 
conietturaejlycum  circa  tempora  Pompeij  Ma- 
gni <vixi(fe:propterca  quod  eum (imulcum  A fle 
piade  medico  (qui  temporibus  Pompeij  Magni 
floruit 3fi'P linio  credimus  ) in  Bitbjnia florutjfe 
feribit  Strabo . Scripfit  autem  varia  opufiula 
oAPathemat^a  3 vt  cDe  Habitationibus  3 T>e 
Noti  ibus , diebus j atque  etiam  tres  bofccfiba 

<sA  ricorum 


i TR^EF^rro. 

ricoru  libros  fumma  eruditione  refertos , in  qui- 
bus varias  fph&rs proprietates  demojlrat  3 qua- 
rum quidem  cognitio  magnopere  ejl  necejfaria  ^ 
ad  rerum  ccelefitum  doflrinam  confequendam . 

Gt  enim  fine  his  sAftronomia fua  dignitate  tue- 
ri nulla  ratione poteH : Cjnomonice  quoque  ,feu 
ratio  horologiorum  Solarium  deferibendoru  ex 
his  maxime  pendet . Adde  quod  ad  Geogra- 
phiam^ ad  Per[J?etfiua?n  rette  intelligendam 
non  parum  momenti  habeant  }vtinterim  alias 
vtilitates [pharicorum  elementorum  taceamus . 

QVO  NI  A JM  vero  duplex  ver  fio  S ph&- 
ricorum  T heodofii  circumfertur , germana  alte 
ra  & propria  Io  annis  Pena  exemplari gr  aco  ad 
verbum  r e fiondens .altera  Francifci  SMauro- 
lyci  Abbatis  ^AAeffanenfis  ex  traditione  (^Ara- 
bum: nos  priorem  fecutt  fumus , quanouem 
quinquagintapropofitionibus  abjoluitur , infe- 
rutmusf  varia  fcholia,  quibus  plurima  theore- 
mata necejfaria , fcitu  tue  unda , a 7 hcodofio 
quidem  omijfa  3 ab  Arabibus  autem  adiunfla , 
demon  Hrautmus.  In  demonflrationibus  autem 
non  fumus  fecuti  verba  codicis  Gvsci,fcd fen- 
Jum/vt  dcmonftrationcs  ipfit,  clariores  fierent : 

• - ~ -r  :*  adteci- 


TK<AEF^tTfl):  f 

adie  cimus  ^ nonnunquam  corollaria  quadam , 
fcholia,necno  lemmata, 'Ot  illis  ruttpofsimusJ 
quando  res  poftulabit . Jn  margine  porro  appo- 
fuimus  numeros  feriem  propofitionuiuxtaver- 
fione  Franci fct  Maurolyct  referentes\vt facile 
a quouis  propoftiones  T heodo/ti , quas  nonnulli 
fecundu  ordine  Arabu  citant  ,pofmt  inueniri . 
Figuras  quoque , qua  ingraco  exemplari  extat , 
plerunque  negleximus, quod  illa, quas  zFldauro- 
licus  pinxit, commodiores  fint , ad  intclligen - 

das  res  fpharicas  multo  faciliores . Pofiremo , ne 
demonstrationum  curjus  interrumperetur  ,ci- 
tauimus propo (itiones  Euclidis , & horum  libro- . 
rum  in  margine.  Id  quod  & in  fequentibu*  ope- 
ribus obferuauimus . Citationes  autem  hoc  mo~ 
do  intelligenda  funt . 


I.  primi.  Fi  mi  propoGuo  lih.  i.  Euclid. 

II. vndcc.  DccimaoAauapropoUtiulib.il. 

. Euclid. 

Coroll.if.  Corollarium  propoGtionii  f«- 
ictui.  i(decimz  lih.r.Eucl. 

Corotl.i.  Corollarium  fecundum  propo  fi 
)).fcsb.  tionii  rrtgcGmztcrtiz  Icxci 

lib-EucL. 

Schol.  i.t.  Scholium  primum  proooGtio- 
eAaui.  nu  fccundx  lib.8. Euclid. 

■4-hniui.  PropoGtio  quiru  buiur  l«bri. 
U.uhuiui.  Propofitio  duodecima  libri  a, 
huiui  opcrii. 


larium  propoGtionii  deci 
: huiui  fib. 


Coroll.io.  Corollariam 
huiui.  mzl 

Coroll.i.  ■ Corollarium  propoGtionii  pn« 
'•huiui.  nix  lib.i. huiui  opcrii. 
Si.hol.ip.  Scholium  propoGiioaia  quintx 
huiui.  decimz  huiui  lib. 

Schol.  15.  Scholium  propoGrioaii  quintx 
i.  huiui.  dccimz  lib.i. huiui  opcrii 
lo.i.Thcod.  PropoGtio  rigefmialib. i.Theod. 
CoroII. i(.  Corollarium  propoGtionii  fex* 
i.Theod.  rzdecimz  lib.i.TheodoGj. 

Schol. 19.  Scholium  propoGiiouudccimq* 
i.Theod.  noux  lib.i.TheodoGj. 


Ex  his  alia  citationes facile  percipientur , 

cum  in  omnibus  eadem  fit  ratio. 
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DEFINITIONES.  ' 'rr|V 
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i 

(|  PHAERA  eft  figura  folida  comprr- 
henfa  vna  fupcrficic,  ad  quam  ab  vno 
|A>  eorum  pundorum,quae  intra  figuram 
:.fun  t,  omnes  rc&x  linex  du&x  fune  in- 
ter fc  xquates» 

IL 

Centrum  autem  Sphxrx , eft  ciufmodi  pun&u» 

_ ‘ UL  *v' 

Axis  vero  Splixrx*cft  rc<fta  quxda  linea  per  ccn 
tru  du3a,  & vtrinque  terminata  in  fphxrx  fuper- 
ficie,  circa  qua  quiefeente  circumuoluitur  fph^ra, 

IIIR 

Poti  fphxrx  funt  extrema  pun&a  ipfius  axis» 

Potus  Circuli  in  Sphaera,  eft  pun&uminfiipep- 
ficic  fphxrx,  a quo  omnes rc&x  linex  ad  Circuli 
ckcumfuentiam  tendentes  fimt  inter  ic  aequales * 

SCHOr 
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S C H O L I V M. 

AB  OITVR.  in  exemplari  graco  alia  adime  definitio , qua  explicatur, quid fir 
flantem  ad  planum  Ji.ni  liter  inclinari,  atque  alterum  ad  alterum  ..Sei l quoniam  in* 
thnatio  plani  ad  planum  ab  fjecitjUexplicata  ejl  hb.  1 1,  defiu.f.  Alturo  , quan* 
do  planum  ad  planum  fimi  hter  inclinari  dicitur,  atque  alterum  adulterum  , eodem 
Hb  dtfin.j.  declaratum  tfi,  flatui  eam  omnino  omittere  hoc  loco,  V ftquenteru  ap* 
fonert  non  difitmilcm  defini Ciom  q.lib.^.  huclidisfita  W fiextum  lacum  oitiucat. 

vi.  . 

IN  Sphaera  xqualiccr  diftarea  centro  fphxrx 
circuli  dicuntur, cum  perpendiculares,qux  a cen- 
tro fphxrx  in  ipforijm  plana  ducuntur,  funt  aequa- 
les* Longius  autem  abcflcille  dicitur,in  cuius  pla- 
num maior  perpendicularis  cadit. 


THEOREMA  t.  PROPOS.  i. 

I Sphaerica  fupcrficies  plano  aliquo  fece- 
cur, linea  quae  fit  in  Iphaerx  fuperficic,  cft 
circumferentia  circuli. 


SE  C E T V R Sphxrica  fuperficies  ABC,  cuiut  centrum  D,  plano  ali- 
quo faciente  in  fuperficic  fpiuri  lineam  B E F C G.  Dico  B E F C G,  cir- 
cumferentiam cf- 
fc  circuli . Tran» 
feat  enim  primo 
planum  (ccanspcr 
centru  fphxrx  D, 
ita  vtD,(it  in  pla- 
no fccantc,  in  quo 
«x  D,  ad  lineam  fa 
fiam  B E F C G,du 
cantur  linex  redae 

Juotcunque  D E, 

( F,  D G . Qu,o- 
niam  igitur  omnex  n 

hx  linex  dudx  , , . 

quoccunquc  fuerint, cum-  e*  centto-fpfixraradeius  (uperficicm  cadantyntcr 
?c  xquales  funt, erit, per  defin.  i*liB.t  Eucl.  linex  B E F C G,  circunkrtm- 
tu.cixculijfuiui  ceptrum.D>idcmquodfphxr*^  *jrjUV.N- 
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6 THtODO  Stl  STU  Ut  Rt  COKVM 
TRANSEAT  deinde  planum  fccxnt  non  per  centrum  fph*r*.  Dtf» 
catur  autem  ex  D.  centro  fpnxrx  ad  planum  fecan*  perpendicularis  DH, 

emittaturqjex  H» 

a A tede  vtcunq;  HE, 

*“■  HF,ad  lineam  B E 

F C G,&  conedao 
tur  redx  DE,  DF. 
Quonia  igitur  an- 
guli DHE.DHF, 
redi  funt,cx  dcfin. 
j.  lib.  11.  Euclid. 
erit  tam  quadratu 
ex  D E,  quadratis 
ex  DH,HE,quam 
quadratu  ex  D F, 
quadratis  ex  DH, 

HF,  aequale:  Sunt  autem  quadrata  ex  DE,  DF,  inter  fe  aequalia  , quod  & 
redae  D E,  D F,  ex  centro  fpbxrx  in  cius  fuperficie  cadentes  inter  Te  xqua-  * 
lesfint.  Quadrata  icitur  cx  DH,  H E,  (imul  quadratis  ex  D H,  H F,  C- 
mulxqualia  erunt.  Dempto  igitur  communi  quadrato  redx  D H,  reliqua 
quadrata  redarum  H E,  H F,  inter  fe  xqualia,&  redx  propterea  H E,  H F, 
inter  fexquales erunt.  Eodem  argumento  oftendemus, omnes  lineas  ex  H,ad 
lineam  B E F C G,  cadentes  cfle  xquales  & inter  fe , & didis  duabus  HE, 
HF.  Lineaergo  B E F C G,  circumferentia  erit  circuli,  ex  dcfin  is.lib.l. 
Euclid.  cuius  centrum  eftpundum  H,  in  quod  perpendicularis  DH,  cadit. 
Quare  fi  fphxrica  fuperficles  plano  aliquo  fccctur,&c.  Quod  erat  demoa- 
ftrandum. 

COROLLARIVM. 


ITAQ.VE  fi  planum  fccani  per  centrum  fphxrx  iranfierit',  efficietur  circulor  idem 
centrum  habent, quod  fphzra.  Si  ver6  non  pcrcenirum  iranfierit,  efli cietur  circului  aliud 
habeni  centrum,  quam  fphzra,  illud  videlicet  punftura  , in  quod  cadit  perpendicularia  cx 
centro  fphztxad  planum  fecani  dedufta.  Nam  rcmperdemonftrabuntur  hncz  tc&x  cadea 
•ci  cx  hoc  ponfto  in  circumferentia  m circuli  ciTc  xqualcr. 

HOC  EST. 

IDEM  efl  fpbxrx  centrum,  U circuli  per  fphxrz  centrum  traiedi.  Ei  perpendicularia 
dufta  i ccniro fphxrz  in  planum  circuli  pcrcenirum  fpbxrx  non  iraicai.cadit  in  centrum 
circuli : quia  pun&um  H,  in  quod  pcrpcadiculaiu  D H,  cadit , dcmoolitatum  cft  centrum' 
efle- cuculi. 

PRQBL.  1.  PROPOS.  x. 
DATAE  Sphzrx centrum inueuirc . 

SIT  centrum inueniendum  Sphxrx  ABCD.  Secetur  eius  fuperficles 
plano  quopiam  faciente  in  ipfa  lineam  BDE,  qux  circuli  circumferenti» 
erit.  Sit  huius  circuli  centrum  F.  Si  igitur  circulus  BDE,  per  centrum  fptue' 
rx  traijcitur,  erit  pundum  F,  centrum  quoque  fphxrx.  Si  vero  per  centrum 
fphxrz  non  traijcitur,  erigatur  ex  F,  ad  planum  circuli  B DE,  pcrpendicu- 

Uri* 
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laris  F G,qu*  Virjnque  ad  fupcrficicm  fphx-  k 

rx  cduda  ad  punda  A,  C,fccctur  bifariam  in  . . v 

G.  Dico  G,  centrum  cflc  fphxrx.  Si  enim  no 
ed,fit,fi  fieri  poted, centrum  H,  fccans  diame 
tros  omnes  bifaria, quod  quidem  in  linea  AC, 
no  exidct,cu  ea  inpundo  G, folii  bifaria  diui 
Jatur,fed  extra  illa. Demittatur  ex  H, centro 

fphferx  ad  planum  circuli  BD  E,  pcrpendicu  \ p / n.  mdea. 

laris  H I,  qux  xquididans  erit  linex  F G;  ac  — _f{~ — / t.  rudes, 

proinde  in  pundum  F,  non  cadet:  coirent  em 
tunc  dux  parallelx  H I,  G F,  in  F,  pundo  , 

3uod  fieri  non  pote  fi  Quoniam  vero  perpen 
Icularis  ex  centro  fphxrx  in  planu  circuli  B D E,  denuda  cadit  in  cius  cen-  Coroll.  i, 
trum,erit  I, centrum  circuli  B D E.  Sed&  F,  ex  conftrudionc,  centrum  eft  huius. 
Ciufdem  circuli.  Quod  ablurdum  ed . Idem  enim  circulus  vnura  tantum  ha- 
beat  centrum  neceflccd.  Non  ergo  aliud  pundum  prxter  G,  centrum  erit 
Iphxrx.  Quare  dati  fphxrx  centrum  inucnimus.  Quod  faciendum  erat . 

COROLLARIVM. 

HINC  condat,  G in  fpbxra  Gr  circulor  non  per  centrum  fphxrx  traiedus , i eoius  cen. 
tro  excitetur  perpendicularis  ad  ipGus  planum,  in  linea  perpendiculari  ccntrd  ede  fphxrf . 

Oilcnfum  enim  ed, pundum  G.tjuod  perpendiculare  A L, bifarii diuidir.cdc  fphxrj  centri 

THEOREMA  z.  PROPOS.  3.  s. 

SPHAERA  planum , a quo  non  fccacur,  non 
tangit  in  pluribus  pundlis  vno. 

S I enim  fieri  poted , fphxra  planum , a quo  non  fccatur, tangat  in  pluri- 
bus punftis  vno, vt  in  A,&B.  Inuento  igitur  C, centro  fphxrx,ducantur  re 
ftx  C A,  C B:  & per  C A,  C B,  ducatur  pla- 
num faciens  quidem  in  fuperficic  fphxrx  cir  s.buiu», 

cumfcrentiam  circuli  A B D,  in  plano  aute  ■** 

fccantc  redam  lineam  F.  A B F.  Quia  igitur  j.vndec. 

planu  tangcns,in  quo  cd  reda  E A B F,fphx 
ram  non  fccar , atque  adeo  neque  circulum 
A B D,in  fph?r$  fuperficic  exidcntcm,fit  vt 
Beq;  reda  EABF,circulu  ABD,fecet.  Cadet 
ergo  reda  A B , tota  extra  circulu.  QuoniS 
srero  duo  punda  fumpta  funt  A,B,in  circufe 
rentia  circuli  ABD,cadct  eadem  reda  A B,a 

pfido  A,in  pundu  B,duda  tota  intra  circulfi  a. rem), 

A B D.  Qyod  cd  abfurdu.Sphera  igit  planu, 

i quo  no  fccatur,no  tangit  in  pluribus  pudis  vno.Quod  erat  demondrandu* 

COROLLARIVM.  , 

HINC  fit,  fi  duo  punda  Ggnemur  in  fuperficic  fphxrx,  redam, qux  illa  connedi  r,in  tra 
fphzram  cadere,  qali  videlicet  cadit  intra  cuculum,  qui  is  fphxrx  fuperficic  circumfcrcn  s.  terti}, 
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THEOREMA  3.  PROPOS.  4. 

S I Sphxra  planum  tangat , quod  cam  non  fc- 
cct,  reda  linea  dudba  a centro  fphxrae  ad  conta- 
cularis  erit  ad  planum. 

TANGAT  5>£t>fra  planum,  quod  sp 
fam  non  fccct  ,in  pundo  A : Et  inuento  B, 
centro  fphxrx,ducaiur  ab  eo  reda  B A,  ad 
pundumcontadus  A.  Dico  redam  B A, ad 
didum  planum  perpendicularem  efle.  Nam 
per  redam  A B,  ducantur  duo  plana  vtcuti' 

3uc  fc  mutuo  fccatia,qux  in  fuperficiequi- 
emfphxrx  faciant  circulorum  circumfe- 
rentias A C D E,  A F D G,  in  plano  aute 
tangente  redas  HAI,  KAL.  quoniam 
j igitur  vtprquc  circulus  A C D E,  A F D G, 
per  centrum  B,  fphxrx  traijcitur,crit  quo- 
que B,  vtriufque  centrum.  Rurfus  quia  planum  tangens  fph^ram  non  fccat, 
fit,vt  neque  red*  HAI,  K A L,in  eo  exiftentes  eandem  fcccnt;  ac  groinde 
neque  circulos  A C D E,  A F DG,in  fphxrx  fupcrficiccxiflentcs.  Tangct- 
igiturrcd*H  AI,  circulum  AC  D &,in  pundo  A,  & reda  .K  A JL,  circulum 
A F D G,in  eodem  pundo  A.  Icitur  reda  B A,  & ad  redam  H AI,  & ad  re- 
dam K A Li  perpendicularis  cif.  Quare  eadem  reda  B A,  &:  ad  planum-tan- 
gcns.quod  per  redas  H A I,  K A L, ducitur, perpendicularis  erit.  Si  fpliXr* 
ergo  planum  tangat,  quod  cam  nonfecet,&C.  QjK>d  oftendendum  prat. 

THEOREMA  4.  PROPOS.  5. 

S I Sphxra  planum  tangat.quod  lpfam  non  fc- 
cct , a concadtu  autem  excitetur  ic&a  linea  ad  an- 
gulos redtos  ipfi  plano , in  linea  excitata  erit  cen- 
trum fphsrx. 

• SPHAERA  A B C D,  tagat  in  C,pun 

' do  planum  E Fyquod  cam  non  fecct,  a pun 

do  autem  C,  excitetur  ad  planum  E F,  per- 

Sicndicularis  C A.  Dico  in  A C,ccntrum  c C 
e fphxrx . Si  enim  non  cft , fit  G,  ccn  trum 
fphxrx  extra  redam  A C,  fi  fieri  potcA,&  i 
G,  ad  C,  reda  ducatur:  GC,  que  ad  planum 
. E F,  perpcndicjjlvisjerit:  Erat  autc  & AC, 
ad  idem  planuni  perpendicularis . Igitur  ex 
eodem  pundo  C,  ad  idem  planum  E F,  dux 
1 pcVpchdlcularcs  ducuntur.  Quod  eft  abfur- 

dum* 
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• fn.lm  p,anV  PunSo>quod  in  illo  datum  eft,  du*  red*  line*  ad  'I-  »*defc 

Kfto*  angulos  non  excuantur.  Quare  fi  fphara  planum  tangat,  quod  ipfam 

non  fece  t,&c.  Quod  erat  oAcndendum.  6 H F 

THEOREMA  5.  PROPOS.  6. 
C1RCVLORV  AI,  qui  in  Iphxra  funt,  ma- 
ximi func,qui  perfphaerg cencrum  ducuntin:alio- 
rum  autem  illi  inter  le  squales  lunt,qui  xqualitcr 
a centro  diftat : qui  vero  longius  a centro  didant, 
ininoics  Tunc  . Ec  circuli  in  lphxra  maximi  per 
fphxrs  centrum  tranfeunnaliorum  autem  squa- 
les a centro  xqualitcr  diftant  : minores  vero  lon- 
gius a centro  diftanr. 

r BnrDAF’  CUiuJ  CCntrum  G’ tranfcat  Aeolus  A D.per 

centrum  G,  & alij  BC,  F E,  non  per  centrum.  Dico  A D,  circulum  cflb  om- 

ledi.  Si  igitur  cxG,H,l, ad  fuper-  A 1,Ulu*• 

ficiem  fphxrx  redx  ducantur  G D, 

H C,  I £,  ctut  h*  itmidiametri  cir 
culorum  A D,  BC,  F E.  Conne- 
dantur  autem  redx  G C,G  E.Quo 
niara  igitur  in  triangulo  G H C,  an 

fulus  n,rcduscft^:xdcfin.  j.lib.11 
.ucl.ent  quadratum  ex  G C,xqua 
le  quadratis  ex  G H,H  C.  Dempto 
ergo  quadra  to  redas  G H,  maius  c- 
xit  quadratum  ex  G C,quadra to  ex 
HC;  atque  adeo  & reda  GC,  hoc 
cft,fibi  xqualis  G D,  (ducuntur  em 
G C,G  D,  ex  centro  iphxrx  ad  fu- 

Kcrficicm  ) maior  erit , quim  reda 
1C.  Quare  circulus  AD,  maiore  w 

habens  fcraidiamctrum,quam  circulus  BC,  maior  erit  circulo  BC  Nnn  rt. 

Cus  oftendemus  , circulum  AD, quocunque  -Uo  , qui  per  centrum  GnoJ 
tr*"^cat»,na«orcmcfle.  Maximus  cA  ergo  circulus  A D.  * OB 

DISTENT  iam  circuli  B C,  F E,  a centro  G, xqualitcr  Jioe  eft  nrr 
pendicularcs  G H,  G I,  xquales  fint , ex  dcfin.d.huius  libri . Dico  circulol 
B C,  F E, aequales  efic.  Cum  enim  red*  G C,  G E,  a centro  fphxrx  m ciu“S 
- B perfi- 
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perficiem  cadentes  fint  xqualcs,ic  proinde  &•  carum  quadrata  xqualiajfit  au 
tem  tam  quadratum  ex  G C,quadratis  ex  GH,HC,  quam  quadratum  ex 
G E,  quadratisex  G I,  I E,xquatc;  crut  quadrata  ex  G II,  H C,fimul  xqua- 
lia  quadratis  ex  G I,  I E,  (imul.  Demptis  creo  xqualibus  quadratis  redarum 
G H,  G I,(pofitx  enim  funrhx  lineae  xquales^xqualia  erunt  reliqua  quadra 
ta  redarum  H C,  I E, ac  proinde  & redx  H C,  I E,  xquales  erunt:  qux  cum 
fint  femidiametri  circulorum  B C,  F E,  xquales  erunt  circuli  ipfi  BC,F  E, 
QV  O D fi  alter  lioru  circuloru,  nempe  BC,longius  a centro  G,ponatur 
diftarc,quam  alter  F E,  hoce(l,pcrpcdicuIaris  G maior  ponatur  perpen- 
diculari G I,  o fleri  demus  eodem  fere  modo, circulum  B C,  minorem  cfTc  cir- 
culo F E.  Cum  enim  quadrata  ex  G H,  H C,  xqualia  fint  dcmonftrata  qua- 
dratis ex  G I,  I E;  fi  auferantur  quadrata  inxqualia  redarum  inaequalium 

G H,G  [ , quorum  illud  maius  cfl , 
(quod  & reda  G H,  maior  ponatur 
quam  reda  G Ij)erit  reliquum  qua 
aratum  reda:  Ff  C,  minus  quadrato 
reliquo  reda:  I E;ac  propterca  & re 
da  H C, minor etit, quam  reda  I E‘. 
Igitur  & circulus  B C,  circulo  F Ej 
minor  erit. 

SIT  jam  circulus  omnium  ma- 
ximus A D.  Dico  eum  per  G , cen- 
trum fphxrx  tranfirc.  Si  enim  non 
tranleat  per  ccntru,crit  alius  quif- 

Siam  circulus  per  centrum  G,  tran 
ens  maior  circulo  A D,  non  per 
centru  tranfeute,  vt  in  hac  p^opofi 
dcmonftratum  cfl.  Q^are  A D,noti 
cft  maximus  circulus.  Quod  cflab- 
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Enca G H, G Ii^ualcs eruhfc  f^*  cum  perpendiculares 
dione  , ad  plana  circulorum  B C,  F E,  xqualiter  a centro  G,M, flabunt  cir- 
culi BC,  F E, ex  dcfin.6.  huius  lib.  t _ . 

Q V 6 D fi  al  ter  circulorum  B C,  E E,  nim.rum  circulus  B C,  m.nor  po- 
nam altero  circulo  F E,  oftendemus  eodem  fere  modo  , perpendicularem 
G H,  maiorem  efle  perpendiculari  GI.  Cum  enim  quadrata  ex  G H,  H C, 
oficnfa  fint  xqualia  quadratis  ex  G I,  I E;  fit  antem  quadratum  ex  H C,mi- 

„usquadratoqex  IEj(qu6d&  femidiameter  H C.c.rculi  m,no"s£'"or Ji{ 
femOiamctro  I E,  circuli  maioris)  erit  quadratum  reliquum  redx  G H,  reli 
mio  quadrato  redx  GI,  maius  5 atque  adeo  & reda  oS  maior  en^quam 
G 1 (Q uare  cum  G H, G I,  perpendiculares  fint,  ex  conftrudu>nc,  ad  plana 
CirCuSongius  diftabijfpJdefin^.  huius  lib.  circulus  B C,  minor  acca 
tio  G,  quim  circulus  maior  F E.  Itaque  orculorum,quun  fphxrafunt , 
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maximi  funt,qui  per  fphxrx  centru  ducutur,  &c.  Quod  erat  detnonftrandu, 

THEOREMA  6.  PROPOS.  7. 

S I in  fphaera  fit  circulus,  a centro  autem  iphae- 
rae  ad  centrum  circuli  connc&atur  rc£ta  linea, con 
nexa  linea  ad  circuli  planum  re<Sla  erit. 

IN  fphxra  ABC,  cuius  centrum  D,  (it  circulus  B F C G,  cuius  centri 
E:  Et  recta  D E,  connectae  duo  centra  D,E.  Dico  D E,  redam  c(Tc  ad  planQ 
circuli  BFCG.  Dudis  enim  duabus  diametris  vteunque  BC,  F G,  in  circu 
16  , ducantur  ab  carum  extremis  ad  D,  centrum  fphxrx  red*  linex  f B D, 
CD,  FD,GD,  qux  omnes  inter  fc  xqua- 
les  erunt,  cum  a centro  fphxrx  ad  cius  fuper 
ficiem  cadant:  Sunt  autem  & B E,  C E,  F E, 

G Ejfemidiamctri  circuli  B F CG,xquaIcs. 

Igitur  duo  triangula  D E B,  D E C,auo  la- 
tera DE,  E B,  auobus  lateribus  D E,  E C, 

&badm  D B,bafi  D C, aqualem  habcntjex 
quo  fit,  angulos  DEB,D  EC,xqualcs,at- 

Juc  adeo  redos  c(Tc.  Reda  igitur  D E,  rcd$ 

C, adredos  infiftct  angulos.  Nontalitcr 
oftendemus , redam  D E , redx  F G , ad  rc- 
dos  angulos  infidere . Quamobrcm  & pla- 
no circuli  B F C G,  per  redas  BC,  F Q,du- 

do  adredos  angulos  infidet.  Si  igitur  in  fphxra  fit  circulus, &c.  Quod  oden 
dendum  erat. 

THEOREMA  7.  PROPOS.  8. 

SI  fit  in  fphxra  circulus,  & a centro  fphaerae  ad 
circu  Iu  ducatur  perpendicularis , quae  ad  vtramq; 
parce  producatur , cadet  ea  in  polos  iphus  circuli . 

I N fphxra  A B C D,  . ..  . . 

cuius  centrum  E,fic  cir-  ^ 

culus  B G D H,  in  cuius 
planum  a centro  fphxrx 
E,  perpendicularis  dedu 
da  fit  EF,qux  in  vtram- 

3uc  partem  prorrada  ca 
at  in  fupcrficicm  fphx- 
rx ad  punda  A,  C.  Dico 
A,C,  polos  efle  circuli 
BGDH.  Cadet  em  per- 
pendicularis E F,in  ccn- 


B 


/ /E 

8. 


4.  primi. 


d.rndec. 


9 . 


.01 


II.  »nd«*. 


.liluMt 

.IHtljfl 

.taui-S 
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S/  ‘ ' fus ' B GDU H,BpS cc nt r u m f phari  d ’ centru™  "it circuli . Quod  fi ctrcn* 
.radec.  idem  quod  F,  centrum  circufi  cx  01  “Cjtu.r»cntiPf“I"  centrum  iphxrse  E 

*cuii.  a * pcrp.en" 

rum  extrcmij  refla:  ad  punfla  A,C.£t  quia  A F^crpendicular^cft  adplauQ 

circuli  BGDH,  erunt 
anguli  omnes, quos  ad  F, 
ftcit,refli,ejt  dcfin.j.lib. 
ii.  Euclid.  Quare  duQ 
triangula  A F B,A  F H, 
duo  latera  A F,  F B,duo 
bus  lateribus  AF,FH, 
atqualia  habent,  qu^  qui 
dem  angulos  comprehcn 
dun  t trquales , nempe  rc- 

4-prim,..  / ^ f ' Igitur  bafes  A B, 

A H,  arquales  erunt.  Eo- 
dem modo  ofledemus  Sc 

quafcunquc  ex  A,  ad  circumferentiam  circuli  B G D H,duflas  nmimer  Ce 
quam  rc^s  A B,A  H^squa  es  effe.  Punflu  ergo  A,pOlus cil  circuli.  BGDH*  * 
cx  dcfin.5.hu.ushb.  Non  aliter  demon  flrabimus,  & C,  punflum  ciufdcm  cir 

o/tendendum^'  S' ,SltUr  ^ m fPh*rl  circulus,&  a centro,  &c.  Quod  erat 

SCHOLIYM. 

I N rerfiene  Maurelja  adduntur  ferentia  du,  theoremata , qua  Arabe,  adit, 
terunt  . * 


10 .. 


I. 


SI  fit  in  fpharracirculus , a cuius  centro  educatur  perpendicu- 
laris ad  circuli  planum,  qua:  in  vtramque  partem  producatur,cadct 
hxc  in  vtrumque  polum  circuli. 


IV  «der.. 


4. primi. 
Coioll.i. 
buiufc 

K-hulus.. 


IN  eadem  faura  ex  F,  centro.circuli  BGDH,  erigatur  refla  T A,  perpendi • ' 

culari,  aictrcult  planum,  qua  occurrat  fuperficiei  fphare  in  punfhs  A.  C.  D ic» 

A,  C,  ejft polo,  circuli  BGDH.  Er*nf  eiiib  rurftn  ex  definit,  t. hb.  I t . F.ucl.om 
nes  angulirfuot  ad  F,  facit  refla  A F,  retli.Quure.ft  pnus.  linea  AB,  AD  A C 
AH,  crc.  aquale,  inter fe erunt, tyc.  . ’ * 

ALITER,  quoniam  perpendiculari,  F A,  tranfit  per  centrum  fphara  E t d » 
fla  tnt  refla  E F,  ex  E;  centro  fpliara  ad  planum  circuli  BGDH.  perpendtcv • • 
lar,,.  Quare  ytdemonjlratum  ejl}  cadet  in  polo,  ciufdem  arcuit . Quod  cf}  pro . 
pefitum,,.  • ^ 1 r 

SX  fit. 


t u 
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II. 

ST  firinfphxra  circulus,  &ab  altero  polorum  cius  reftaduca-  rr. 
tur  per  centrum  illius , erit  h$c  ad  planum  circuli  perpendicularis-, 

& produ&a  cadet  in  reliquum  polum. 


IN  eadem  adhuc  f gura  ex  A,  polo  circuli  B G D IT,  per  centrum  tius  F,  demit 
tatur  linea  refla  A F,  occurrens  jupe  rf  ciri  fphara  tn  C.  Dicoreflam  A F,  ptrptn 
di  cularem  tffe  ad  planum  circuli  EGDH.wC,  effe  reliquum  polum  etufdem  cir « 
culi.  Quoniam  enim  duo  triangula  A F B,  A F D,  duo  latera  A F,  F B,  duobus  lar 
tertbue^ A F,  F D,  C?*  bajim  AB.bafi  A D,  aqualem  habent, ex  dtfin. poli  i habebunt 
quoque  duos  angulos  A F B,  A F D,  aquales  , atque  adeo  reflos  . Igitur  A F,  res  8 primi.. 
‘Ple  B D,infijht  ad  angulot  refles.  Similiter  ojlendemus,  eande  A F, ai  angulos  reflo! 
injijlere  refla  G H.  Quare  er  plano  circuli  B G D H ,per  reflat  B D,G  U.duflo  eade  4*vndee- 
refla  A F > ad  reflos  mfiftct  angulos. Quod  ejl primo  propojitum. Quoniam  igitur  AF, 
ad  reflos  ejl  angulos  plano  circuli  BGDH.duftafi-it  F A,  ex  centro  circuli  f.adpl* 
num  circuli  perpendicularis.  Qaare,>t  in  hoc  fchoho  proxime  demonftrutnm  r/l,in 
totramque partem protrafla  i»  rtrumque polum  circuli  cadet , a: proinde  C,  reh* 
quies  polus  erit  circuli  B G D H,  quod  e p fecundo  loco  propofitum, 

THEOR.  8.  PROPOS.  9. 

SI  lic in  fphxra  circulus,& ab alccro polorum 
cius  in  ipfum  clueatur  perpcdicularis  reda  linea , 
cadet  hxc  in  circuli  centrum,  &inde  produdaca 
detin  reliquum  polum  ipfius  circuli. 


i 


IN  Sphaera  A B C D,  fit  circulus  B F D G,  a cuius  polo  A, ad  eius  pla- 
num perpendicularis  ducatur  AE,  occurrens  fuperficiei  fphxrz  in  C.  Dico-  u.v&die. 
E,  centrum  efie  circuli  B F D G,&  C,  rcliquu 
polum . Ductis  enim  per  F.,duabus  redis  vtcun 
que  BD,  FG,  connedantur  carum  extrema 
cum  polo  A,  redis  AB,  A D,  A F,  A G,  quae 
omnes  inter  fc  xquales  crut , cx  definitione  po 
li . Omnes  item  anguli,  quos  reda  A E,  facit  ad 
E,rcdi,cx  dcfin.j.lib. i i.Eucl.  Erit  igitur  tam 
quadratu  cx  A B,  quadratis  ex  A E,  E B,quam 
quadratum  ex  A G,  quadratis  cx  A E,  EG,  ae- 
quale ; atq;  adeo  cum  quadrata  redarum  A B, 

AG,  xqualium  aequalia  fint,  erunt  quadrata 
ex  A E,  EB,  fimul  quadratis  cx  AE,GE,  fi- 
mul  xqualia.  Dempto  ergo  communi  quadrato  redae  A F,  reliqua  quadrata* 
redarum  £B,EG,  xqualia  erunt,  acproinde&  redae  E B,  E G,  xquales. 

Eodem  modo  oftendemus,  redas  E G,  E D,  xquales  efie.  Quare  E, centrum* 
afiicirculi.  BF  D G j ^tod  cft  propofitum . Quoniam  igitur  cx  E,  centro  cir  >.  tenij;. 

; ; i 2 •_  Culii 


Coroll.i. 

huius. 

t .huius. 

**• 


f. primi. 

4.ftimi. 

4.vndec. 
f.  huius. 

Coroll.  a. 

huius  . 
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culiBFDG,  ad  ipfius  planum  eduda  eft  perpendicularis  E A,  tranfibith^e 
per  H,  centrum  fphxrx,  atq;  adeo  ex  H,  centro  fphxrx  eadem  H£,duda 
erit  perpendicularis  ad  planum  circuli  B F DG.Quocirca  H E,vtrinq;  cdu- 
da  cadet  in  polos  eiufdcm  circuli ; ac  proinde  C,  reliquus  polus  erit  circuli 
B F D G.  Si  igitur  fit  in  fphzra  circulus,&  ab  altero  polorum  cius.&c.Quod 
oftendendum  erat. 

THEOR.  9.  PROPOS.  io. 

SI  fit  in  fphxra  circulus, linea  rc£ba  per  cius  po 
los  dueSba,  ad  circulum  rc<fta  eft,  tranfitqj  per  cen- 
trum circuli, & Cphxix. 

I N fphxra  A B C D,  fit  circulus  B F D G,  per  cuius  polos  A,  C,  reda  du 
catur  A C,  occurrens  plano  circuli  in  E.  Dico  redam  A C,  ad  planum  circa 
li  redam  efle  , tranfircq;  per  cius  centrum , (hoc  eft  , E,  cfl'e  ipfius  centrum  ) 
nec  non  per  ccntru  fphxrx . Ductis  namq;  per  E,  duabus  redis  vtcunq;  BD, 
E G,  quarum  extrema  cum  polis  A,  C,  iungantur  redis,  vt  in  figura  ; erunt 

tam  A B,  A G,  A F,  A D,  inter  fc , quam  C B, 
CG,CF,C  D,intcrfcxqualcs,cx defin.  poli. 
Jgitur  duo  triangula  A li  C,  A D C,  duo  late- 
ra A B,  A C,  duobus  lateribus  A D,  AC,&  bi' 
fim  B C,  bafi  D C,  xqualem  habent . Quapro- 
pter &:  angulos  BAC,  DAC,  xquales  habe- 
bunt. Quoniam  igitur  duo  triangula  A B E, 
A D E,  duo  latera  A B,  A E,  duobus  lateribus 
A D,  A E ; xqualia  habent , angulofq;  fub  ip- 
fiscontcntos  B A E,D  A E, xquales  ,vtpro- 
jtimcdcmonftratum  eft , erunt  & anguli  AEB, 
A E D,  *qualcs,&  ob  id  redi . Non  aliter  de- 
monftrabimus,redoseffe  angul°s  A E G,  A E F.  Reda  igitur  AE,  duabus  re- 
dis B D,  FG,  ad  redos  infidit  angulos  . Quare ^perpendicularis  critadplanu 
circuli  B F D G,  per  redas  B D>  F G,  dudum  . Qjtnd  eft  primo  loco  propofi- 
tum . Quoniam  igitur  ex  A,  polo  circuli  BF  DG,ad  eius  planum  perpendi- 
cularis ctt  duda  A E,  cadet  A E,  in  centrum  ipfius . Eft  ergo  E,  centrum  cir- 
culi BF  D G.  Rurfusquia  ex  F.,ccntro  circuli  BF  DG,cduda  eft  ad  cius  pia 
num perpendicularis  E A,  tranfib'1  b*c  Pct  centrum  quoq;  fphxrx . Quare 
reda  A C,  perpendicularis  eft  ad  planum  circuli  BFDG,  tranfitq;  per  eiut 
centrum , & fphxrx . Quod  eft  propi>fitum . Si  fit  igitur  in  fphxra  circulus  , 
linea  reda  per  cius  polos  duda,  &c*  Quod  erat  dcmonftranefum . 

S C H O L I V M. 

ADDVNTVR.  b*t  l»c*  ali a ia*  thttrtmata  baiuptitii. 

SI  la 


A 
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I. 

SI  in  fphxrafit  circulus,  & ab  altero  polorum  cius  per  centrum 
fphxra;  reda  linea  ducatur,  critlixcad  planum  circuli  perpendi- 
cularis, & produdti  cadet  in  centrum  ipfius,&  i"  reliquum  polum. 

I N fifhara  A B C D.  em  tu  centrum  E,  fit  circulus  BGDH,  a cuius  fele  A, 
per  E,  centrum  fiphara  ducatur  refla  A E,  eceurrcnt  plane  circuli  mV.  C rfuftrfi 
cies  M>*r*  i»  C.  6ico  A E, perpendicularem  effie  ad  planum  circuli,  tranfireeppor 
■ cius  centrum,  cr  reliquum  telum  , hoc  efi,  F,  ejfic  eius  centrum  j v C,  reliquum 
polum  . Duc lis  erum  per  F,  duabus  oeeflis  >tcun* 
que  BD,  CH,  i ungantur  extrema  cum puuflis 
A,  (J1  E,  yt  in  figura  ; erunt  j;  A B,  A H,  A D, 

AG,  ex  definitione  poli  , inter  fie  aquales  i nec 

men  cr  E B,  E H,  E D,  E C,  fiemidiametn  fipbc.  / /||\\  \ ■}  J 

tainter fie  aquales  . Quontamigitur  duo  tn.in* 

fula  AB  E,  AD  E,  duo  latera  AB.  A E;  duo » 
uelatenbus  A D,  A E.  CJT  bafim  E B,  bafi  F.  D, 
habent  aqualem  t erunt  anguli  B A E.  D A E*  y / t.piimL 

aquales.  Itaque  duo  triangula  A B F,  A D F, 
duo  latera  A B,  A F , duobus  lateribus  AD,  A F, 
aqualia  habent  , angulo fijp  fub  iffis  contento» 

B A F,  D A F,  aquales,  yt  proxime  oflenfium  e Jf.  ^ priaJ, 

quare  anguli  AF  B,  A F D,  aquales  erunt, ate 

que  adeo  refli.  Eodem  modo  demonfirabimus  re. 

fles  ejfie  angulos  AF  H,  AF  G,.  Kefla  igitur  hj.iuabm  refla  B D,G  H,  infijht 

etd  aneuies  re  flos  . Quare  perpendiculari  erit  ad  planum  crreuli  B G D H,  per  re.  4-™d«. 

(las  BD,  GH,  duflum  Daque  produfla  cadet  cr  .»  centrum  orcuU,  crin  reli.  pJttdm. 

quum  polum:  ac  proinde  F,  centrum  er, t circuh  , er  C, 

propofitum , Si  tnfipbara  igitur  fit  circulue  tVC.  Quod  erat  ofitendendum, 

COROLLARIVM. 

« 

H I N C fi. . circulum  maximum  . qui  per 

M iftafit.  uanfirc  quoq-.  per  polum  ‘p0jum  ,tlnlit,  cadci  hxc  in  ilte.um  polum, 

nete,  dueaiuc  circuli  maximi . qui  ‘‘J”™ " JVl^uum  polum  tranfibir. 

▼t  denonftutum  efl . Idem  ' ^ f , nLnifeftum  cft.duo.  po- 

jasi  ssraisis 10.«  *. — 

pofiiumeffefeuucifcumm  maximi  circuli. 

II. 

SI  in  fphxra  fit  circulus,  & l centro  fphxrx  per  centrum  circu- 
li reda  linea  ducatur,  cadet  hxc  in  vtruroque  polum  circuli «■ 

1 N eadem  figura  ducatur  per  E,  centrum  fiphara^  Rutrum  circuh  BGDK, 


.'‘I 

l5* 
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recta  H F,  in  rtramque  partem  . Vico  E F,  cadere  in  ytrumqn*  polum  circuli 
B G D H i (Quoniam  enim  retia  E F, centrum  fphtra  , c?  centrum  circuli  B G D H. 
7.huiu*.  Ctflnettc  bj  ptrftndiculark  efi  ad  planwn  eiufdem  circuli  , cadet  eadem  E F,  >tnrl 

• .h u im.  que  protrafla  tu  polum  ytrumqueeiufdem  arcuit  .Quod  ejt propofitum. 

COROLLARIVM. 

I X Mi  omnibus  conflat, in  fflixra  quaruar  hxc  punfta,  nempe  duos  polos  cuiafqt  eir- 
eull , eiufdem  centrum  . & cenuum  fplixtx  , perpetuo  in  vnalinca  refla , nempe  diametro 
lpnxrx  , exmcrc , « ipum  quidem  diamcirum  ad  planum  eiufdem  circuli  cfle  perpendi- 
cularem  : Adeo  »i  refla  per  quxlibei  duo  punfla  ex  his  dufla  tianfeai  per  seliqua  duo,  firdi 
ad  planum  circuli  perpendicularis:  Ei  refla  pet  vnum  eorum  dufla  pcipendiculaiis  ad  pia* 
fiam  circuli,  stanfcaiquoqi  per  itu  punfla  reliqua.  ‘ 

16.  THEOR.  10.  PROP.  u. 

I N fph^ra  maximi  circuli  fe  mutuo  fecant  bi* 
faiiam. 


d. huius. 


Coroll. 

huius. 


j.rndcc. 


«7* 


IN  fpharra  ABCD,  fcccnt  fc  mu  tuo  duo  circuli  maximi  AC,BD,in 
pundis  E,  F.  Dico  fc  mutuo  fecarc  bifariam.  Quoniam  enim  circuli  maximi 
in  fpharra  per  centrum  fphxrsr  tranfeunt,  tranfibunt  circuli  AC,  BD,  per 
fphxra:  centrum  , quod  fitG.  Et  quoniam  idem  efl  fphxrx  ccntrum,&  circu- 
li per  fphsrx  centrum  traiefti , erit  pun&um  G,  quod  fphirx  centrum  poni- 
tur , centrum  quoq;  vtiiufq;  circuli  A C,  B D,  ita  vt  in  vtroq;  plano  circu- 
lotum  A C,BD,cxiilat.Sunt  autem  & punfla  E,F,  fn  vtroq-,  eodem  plano. 

Tria  igitur  pufh  E,G^,in  vtroq;plano  circulo 
ru  AC,BD,  cxiftunt-,atq-,  adeo  in  comuni  corti 
fc&ione  erunt,cum  folu  comunis  eorum  feftio 
(itin  vtroq;  plano  : Eft  autem  communis  eo- 
rum lcftio  linea  rcfta.Igitur  tria  pumfiaE,G,F, 
in  linea  rcfta  ex  E,  per  G,  ad  F,  dufta  cxiftunr. 
qua:  cum  tranfeat  per  G,  centrum  vtriufq;  cir- 
culi , & fpharra: , vt  oftcnfum  cft,  diameter  erit 
&fphxrar,&  vtriufq;  circuli ; atq;  adeo  vtrum- 
que  eorum  bifariam  fCcabit , ita  vtfcmicircull 
EntEAF.FC  E,  E B F,  F D E : In  fphaera  er- 
go maximi  circuli  fe  mutuo  fecant  bifariam. 

Quod  erat  dcmonftrandum . 

THEOR.  ii.  PROP.  u. 


I N fphxra  circuli , qui  fe  mutuo  bifariam  fc* 
eant , funt  maximi . 


IN  fph*- 


' IfBEJL  TKJMVS*  iy 

IN  fphxra  A BCD,  circuli  A E,  B D,fc  mutuo  fecent bifariam ift  pun- 
gis E,  F.  Dico  circulos  A C,  B D,  efle  maximos.  Cum  enim  fc  mutuo  fcccnt 
bifariam  ia  E,F,eritdudarcda  E F.vtriufqi diameter, cum fola diameter 
Circulu  qucmcunq;  bifariam  diuidat;ac  proin- 
de diuifareda  EF, bifaria  in  G,eritG,vtriufq; 

Circuli  centrum  : quod  dico  etiam  efle  fphxrx 
centrum,  a ea;  adeo  vtrumqt  circulum  per  fph^ 
ne  centrum  duci . Si  namq;  G,  dicatur  non  efle 
centrum  fphaerx,ac  proinde  circulos  AC,  BD, 
non  efle  per  fphxrx  centrum  dudos ; hoc  ipfo 
oflendemus,  G,  efle  centrum  fphxrx, atq;  idcir 
eo  vtruraq;  circulum  per  fphxrx  centrum  du« 
ci.Erigatur  enim  ex  G,  ad  planum  circuli  AC, 
perpendicularis  GH : Item  GI,  perpendicula- 
ris ad  planum  circuli  B D.  Quoniam  igitur  cir 
culi  A C,  BD,  ponuntur  non  tranfirc  per  centrum  fphxrx,  tranfibit  vtraq; 
perpendicularis  GH,GI,  per  centrum  fphxrx  . Quare  pundum  G,inquo 
conucniun t , centrum  erit  fphxrx , alias  centrum  non  exifleret  in  vtraque : 
•c  proinde  vterq;  circulus  per  centrum  fphxrx  traijcictur . Sunt  ergo  circu 
ii  A C,  B D,pcr  centrum  fphxrx  traicdi,  maxinji.  In  fphxra  ergo  circuli, qui 
Ce  mutuo  bifariam  fecant,  l unt  maximi.  Quod  erat  oftendendum. 

S C H O L I V M. 

HIC  yiJel  mirabilem  furit  argumentandi  modum.  Nam  tx  to  , ijuod  G,  dici» 
f»r  non  effe  centrum  fphart , demonftratum  efi  demonflratione  affirmatius,  G,  ef* 
fi  centrum  fphara.  Qj»#  modo  argumentandi  etiam  vfuteft  Euclides  lib.$.  propof. 
Il.tr  C ardanus  lib.j.de  Vroport.propof.  aoi  .rt  in  fcholio  eiufde  propofmonmmut, 

THEOREMA  u.  PROPOS.  13. 

S 1 in  fphxra  maximus  circulus  circulum  que- 
piam  ad  re&os  angulos  fccec  \ & bifariam  cum  fe- 
cac,  & per  polos, 

IN  fphxra  maximus  circulus  A BCD, 
fccct  circulu  B E D,  in  pundis  B,  D,ad  an- 
gulos rcdos>hoc  eft,  planu  circuli  A BCD, 
redum  fit  ad  planum  circuli  B E Difit^,  co* 
munis  eorum  fedio  reda  BD.  Dico  circu- 
lum A B C D,  bifariam,  & per  polos  fccare 
circulum  B E D.  Sumpto  enim  F, centro  cir 
culi  maximi  A B C D,  quod  & ccntru  fph$- 
rx  erit,  (Nam  cum  circulus  maximus  duca- 
tur per  centrum  fphxrx , erit  eius  centrum 
idem, quod  fphxrx.)  ducatur  ex  F,  ad  planu 
Circuli  B E D,  perpendicularis  FG,quxin 
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jt  vndec.  B D,  communem  fcflionem  cadet . Cadat  autem  in  punftum  G.  Et  quoniam 
CoioU.i.  eadem  cadit  quoq;  in  centrum  circuli  B E D,  erit  G,  centrum  circuli  BED* 

atq;  adeo  B D,  per  G,  dufla,  diameter  eius- 
dem : qua:  cum  diuidat  circulum  B E D,  bi- 
fariam, diuidet  quoq-.cundeo,  biiariam  cir- 
culus  maximus  ABCD,  perrectam  BD$> 
duflusr  Qu.od  cft  primo  Joco  pro pofi tum  . 
Quoniam  vero  refla  F G,  in  plano  cftcircu 
li  ABCD,  cadet  ea  produfra  in  circum-? 
ferentiam  ad  A,  C,punfla  , quot  in  fuprrfi- 
cic  ipharse  funt : cadit  autem  & in  vtrumq; 
polum  circuli  BED,  quod  ex  F,  centro, 
iphara  ad  circuli  planum  perpendiculari* 
fit  dmfta.Igitur  A,C,po!i  fvntc,rculi  BED, 
ac  proinde  circulus  maximus  ABCD,  per 
polos  circuli  BED,  tranfit.  quod  lccundo  loco  proponebatur  dcmonftra- 
dum  . Si  igitur  in  fphxra  maximus  circulus  circulum  qucmpiara,&c.  Quod 
oftendendum  erat . 

S C H O L I Y M. 

CAET  ERVM  Iu te  prepof.  yna  cum  8.  9.  IO.  O*  turum  fchtlijs  inttlligtni» 
eliarn  efi, quando  circuitu  B D,  maximtu  rfi , e ptr fpbera  centrum  tranfit. hadtm 
tntm  tjifere  femper  dtmenJlratioi  ytperfpnuum  tft. 


huiui. 


I.buiuf. 


THEOR.  13.  PROPOS.  14. 

S I in  fphaera  maximus  circulus  circulum  non 
maximum  bifariam  fecet  j ad  angulos  re&os  cum 
fccac , & per  polos. 


I N fphera  maximus  circulus  ABCD.  non  maximum  BED,  fecet  bifa- 


riam in  pun&is  B,  D,  fitq;  communis  eorum 
feflio  reda  B D . Dico  circulum  ABCD, 
fecare  circulum  BED,  ad  angulos  rc&ot  , 
& per  polos . Quia  enim  circulus  B E D,  bi 
fariam  fccatur  in  B,D,  hoc  cft , in  fcmicircu 
los,erit  B D, communis  feflio  diameter  eius. 
Diuifaergo  B D, bifariam  in  F, erit  F,  cen- 
trum circuli  BED.  Sumpto  autcroG,cen 
trofphar*,  quod&ccntru  t rit  maximi  cir- 
culi ABCD,  ducatur  ex  G,  ad  F,  refla  FG, 
quae  perpendicularis  erit  ad  planum  circuli 
BED  . Igitur  & planum  circuli  maximi 
id  Ide  planu  circuli  B£D,rcdu  crit.Sccat  igitur 

circulus 
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circulus  maximus  A BCD, circulum  B E D,  non  maximum  ad  angulos  re- 
dos.  Quod  cft  primo  loco  propolitum.  Et  quoniam  oftenfum  cfl,reda  FG, 
ex  G,  centro  fphxrx  ductam  ad  planum  circuli  B E D,  efle  perpendiculare  , 
cadet  F G ,vtrinquc  produda  in  poloscirculi  BED.  Quafccum  GF,in 
plano  circuli  ABC1),  exiftens  ,produda'cadat  in  circunferentiam  eius  ad 
unda  A, C,  qux  etiam  in  lupcrhcic  fphxrx  funt, erunt  A, C , poli  circuli 
E D,  atque  adeo  circulus  maximus  ABC  D,circulu  non  maximu  BED, 
per  polos  A,  C,  fccabit.  quod  Fecundo  loco  propofitu  fuit.Si  igitur  in  fphac 
ea  maximus  circulus  circulum  non  maximum, &c.  Quod  erat  oftendendum. 

THEOREMA  14.  PROPOS.  15. 

Si  in  fphasratmximus  circulus , eorum,  qui  in 
fphxra  fune,  circmorum  aliquem  per  polos  lecctj 
bifariam, & ad  angulos  rc&os  eum  lecac. 

IN  Sphxra  maximus  circulus  ABC  Djfccct  circulum  BED,  per  polof 
A,C.  Dico  circulum  A B C D,  fccarc  circulum  BED,  bifariam,  & ad  angu 
losrcdos.  Connedatenim  reda  AC, polos 
A,  C,  occurrens  plano  circuli  B E D , in  E, 
pundo.  Et  quoniam  reda  A C ,adplanucir 
culi  BED,  perpendicularis  cft,tran(itq;  per 
centrum  fphxrx, & circuli  BED;  erit  F,ccn 
irum  circuli  BED.  Cum  ergo  circulus  ma 
pinsus  ABC  D, circulum  B E D,lccans  tran 
ieat  per  redam  AC, ac  proinde  pcrccntru 
F,crit  co.nmunis  icdio  BED  , diameter  cir 
Culi  BED.  Bifariam  ergo  fccatur circulus 
BED.  Dico  quod&  ad  angulos  redos.  Cum 
enim  reda  A C , oftenfa  (it  perpendicularis 
ad  planum  circuli  BED,  erit  quoque  planii 
circuli  maximi  ABC  D,pcr  redam  AC,  dudum  ad  idem  planum  circuli 
BED,  redum.  Igitur  Ii  in  ijphgra  maximus  circulus,8£c.  Quod  dcmonllran 
dum  erat. 

wU)in  yr  ■ > 

SCHOLIVM. 

V A T V 0 R.  «lia  theoremata  hoc  loco  adjutar  ia  «lia  ycrjlont,  hoc  ordiiu. 

^ . * * 1 

I. 

SI  io fphxra maximus  circuluspcr  polos  alterius cuiufpiam ma 
xirni  circuli  traoica(,U'anftbit  viciffiai  hic  per  polos  illius. 
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A 1 N tranfeat  maximus  circulat 

A BCD,  per  A , C,  polos  circuli  maximi  B D. 
Duo  cr  maximum  circulum  B D,  per  polos  ma a 
ximi  circuli  A B C D,  tranfire.  Quoniam  tntfn 
tjJtBiw.  _ iS  \\  arculus  maximus  A B C D,  circulum  B Djfim 

tat  per  polos  ,fecabit  ipfum  ad  angulos  re  flos . 
Quare  ricijiim  maximus  circulus  B D,  arcu* 
_____  ^ l4m  A B C D ,ad  angulos  reflos  fc cabis - s ato 

U.huiui.  \ / tlut  Scoper  tpjius  polos  eum  fccabis  . Quod  elt 

prcpojitum. 

II. 

CirCU*US  circu^um  Per  polos  fecet , circulus  maxi- 
mus cltjiSc  bifariam  eum  fc car,&  ad  angulos  reflos. 

A 1 N f)>l>*ra  circulus  A B C D , ficet  circu» 

lum  B D,  per  polos  A,  C,  Dico  ipfum  ejfe  circu m 
culum  maximum,  fecarej;  circulum  BD,  bifa* 
riam,cr  ad  angulos  reflos.  Coni  inigat  enim  reo 
da  A Cy  polos  A,C  , qua  nec  e fano  in  piam 
csrcuh  ABC  D,  erit, quod  circunferenSia  eius 
per  eofdem polos  A,  C, ponatur  tranfire.  Queo 
ruam  yero  refla  AC , per  A > C , polos  circuli 
B D,  dufla  tranfit  per  centrum  fphara,  tranfi • 
bit  quoque  circulus  A B C D , ( cum  per  refla 
A C,  ducatur  ) per  centris  fphara  s atque  aioe 
maoctmus  erit.  Quare  cum  per  A,  C , polos  csr 
tuh  B D,  ponatur  tranfire  jfecabit  eum  bifariam , <?  ad  angulos  reflos.  Quod  efh 
propofitum.  * ^ i» 

nr. 

Sl|in  fphasra  circulus  circulum  bi/ariam , & ad  angulos  reflos 
fccer, circulus  maximus  cft,&  per  polos  eum  fecac  • 

j.J 


If.huiui. 
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I N fphara  circulus  A B C D,  fecet  circulum 
B D,  bifariam,  (y  ad  angulos  refles. Dico  ipfune 
effe  circulum  maximum,  tranfirtq;  per  polos  ci  r« 
euli  B D.  Sit  recla  B D,ccmmunii  circu  lorumfto 
dio.  Quoniam  igitur  circulus  ABCD,  cirem 
lum  B D,  fecat  bifariam,  erit  refla  B D,  nempe 
communis  feflio  tirculoru, diameter  circuli  B D, 
atque  adeo  diuifa  refla  B D,  bifariam  in  1.  serit 
H,eiufdtm  circuli  centrum.  Ducat  urin  plano  eir 
tuli  ABCD,  refla  E A,  perpendicularis  ad  re 
fiam  B D . Et  quoniam  circulus  AB  C D,  circie. 


I 


I 


rr 
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trnnBD,  ponitur  ficare  ad  angulos  redos^ertt  ex  dtfin.q.bb.i  I .Tuet.  EA , ad  pU  , 
uum  d^culi  B D,  retias  ac proinde  enm  tx  E,  centro  ipfius  educat  ur-,  m ttrunque  . , 
polum  etofdem  cadet. Cadit  aut  en:  m tircuu ferentium  circuli  ABC  Dfinfuperficie  ScSot.t. 
fplura  exi  flent  em  ad  panda  A,  C.  Sunt  ergo  A,C,  poli  circuli  B D;  atque  adeo  cir  ulu** 
culus  ABC  D,  cireniu  B D, per  polos  A,  C,fecat  .Quare  ex  prae  edenti  theoremate, 
maximus  circulus  eft.  Probatum  autem  tfl,  quod  C7*  circulum  B D,ptr pilos  fecat  . 

IUI. 


I reOOwa  »»»»»••»»  J 

Conflat  ergo  propofltum . 
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SI  in  fphxra  fit  circulus,  Sf  ab  altero  polorum  eius  rc&a  cadens 
in  planum  ipfius  ad  angulos  reftos  squalis  lit  femidiametro  cius  , 
circulus  maximus  eft.  i-  / 

v j , 

I N fi, hara  fit  circulus  AB,  a cuius  attero  polorum  C,  inplanum  eius  cadens  rt 
da  perpendicularis  C D,  aqualis  fit  ipfius  femidiametro.  Dico  A B ,e\fe  circulum  m* 
ximum.  Cum  enim  C D,  perpendicularis  fit  ad  circulum  AB,  cadet  ipfa  in  circuli 
ttntrum,cr  produci*  cadet  m alterum polum, qui  fit  E.  E fl  ergo  D,  ceotrumcire»  j.huiw. 

U AB  s atque  adeo  perpendicularis  C D,  tran* 
fit  per  centrum  fpbara.  Ducatur  per  reda  C E, 
en  fpbara  planum  vtcunque  facient  ns  fpbara. 
circulum  A E B C,  qui  cum  tranfeatper  centru 
fpbara  , maximus  erit : qui  circulum  A B , fecet 
W punctis  A,  B,  c r iungatur  femidiameter  D B, 

• tui  ex  bjpotheji  aqualis  eft  C D.  Quoniam  rero 
C D, perpendicularis  ponitur  ad  circulum  A B, 
erit, ex  iefin.i.hb.ll.tucl.aiigulus  C D B,  reo 
{lui.  Quare  BD,  media  proportionalis  eft  inter 
C D,  DE,  hoc  eft, erit,  >t  C D,  ad  B D,i'  ta  B D, 
ad  D E.  Pft  autem  CD,ipfiBD,  aqualis  .1  gio 
tur  cr  DE,  eidem  B D,  aqualis  erilt  atqs  adeo 
«j.  C D,  D E,  inter  fi  aquales  erunt.  Cum  ergo  C E,  oflenfafit  tranflreper  centru 
fpbara,  erit  D,ccntrum  fpbara  . Zrat  autem  & centrum  circuli  A B . 1 demergo 
eft  centrum fpbara,  V circuli  AB,  ac proinde  arcplutAB,  maximus  eft  .Quod  eft  ‘•huia** 
fropofitum.  . ' , •,  i '■  i-  J 

THEOREMA  15.  PROPOS.  1 6.  : ** 

SI  in  fphaera  fit  maximus  circulus,  re&a  linea 
clu&aab  eiufdem  circuli  polo  ad  circun  ferentia 
aqualis  eft  lateri  quadrati  inferipti  in  maximo  cir- 
culo. 

IN  fphxra  flt  circulus  maXimuj  A B,1  cuius  polo  C^d  ciurdrcufeKntia 
ducatur  reda  CB.DicoC U,*qi»lc  «fle Uteri quadrati*» cJ*'cul^0^  ‘ 
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t i.rndee.  quouis  aflo  maximo  infcripti . Ducatur  cx  C,  ad  circulum  A B,  pcrpendicu 
j.buius.  laris  C £,  quae  in  centrum  ipiius  cadet,  quod  iir  E,  &•  produfta  in  reliquum 

polum  , qui  fit  D,  cadet.  laro  per  rcitas  Cii, 
C D,  planum  ducatur  faciens  in fphaera  cir- 
culum A D B C,  qui  cum  per  E,  centrum 
fphatrz  ( Eftenim  E, centrum  circuli  maxi- 
mi A B,  quod  per  centrum  fpluerse  tranfeat, 
idem,  quod  ipliasr*)  tranlcat, maximus  erit, 
« atq-,adeo  circulum, maximum  A B,  bifariam 

^ fccabit.  Quod  etiam  indeplftet , quod  per 
eius  polos  irfecdat . Hinc  eniin  fit,  vt  ipfutn 
bifariam  ditiidat.  Sit  ctgo  communis, fcdio 
diameter  BEA  Et  quonia  m C E,  perpendi 
cularis  du&a  cfl  ad  circulum  A B,  erit  cade 
perpendicularis  ad  redam  A B,  exdefin.  j. 
lib.  ri.  Eucl.  Duacergo  diametri  A B,  C D,in  maximo  circulo  A D B C,  0 (e 
mutuo  fccatadangi1losrcdos»ac  propterca  vt  in  Iib.4.  Euclidis  demonftra 
tum  eft,  C B,  latus  eft  quadrati  in  circulo  maximo  A D B C,  atq^adeo  & in 
maximo  A B,dcfcripti.  Si  igitur  in  fphaera  fit  maximus  circnlj)?,  reda  lino* 
duda,&c.  quod  dcmonftrandum  erat. 


t.  quarti. 

aiiuil 
. •«sin.i, 
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Q-v  O N I A M verb  quatuor  anguli  refli  ad  «nttum  5.  aquale»  funt , atqi  adeo  qua-  • 
lot  arcu»  B CLC  A,  A D,  D B,  iuper  quo»  afcendeiunc  , aquale», nen  pe qnadiame* , peti 
•feuum  eff , in  fpliaia  polum  ouximi  circuli  abefle  a circtii.teiMitij  maximi  cuculi.qua- 


»<■  ttrtij.  tuor  i 

fptcuum  , in  Iplt | _ , . . 

diante  maximi  circuli . Abeit  enim  C,  pelui  elicui»  uax.mi  A B,  ab  eiu»  circuu/ercmia 
■ quadtame  C B..eadcin^£  tatiu  de eeietn  babcn  la  eli.  tempcrtnini  teCta ducta  i cucunfe- 

iS.huiu».  ( tenua  tnaxmii  cuculi  ad  riufdcm  polum  zquali»  e(t  btcr.i  quadiaii  lu  maximo  cuculo 
iafcripu,  aeq;  adeo  quadtamem  in  maximo  cuiuld  fubicndei. 

" *"  • ffi  " u lr  . •>»  .>  C • ' > 

~ SCHOLIYM. 

fcONVERSVM  <jac<ji  huim  demonfiratur  in  aha  verfione  hoc  theoremate  . 

* SI  ih  fphara  findfciilus  , Srabeius  pcdoad  circunfercnriam  du 
&aretta  tcquahsfit  lateri  quadrati  in  eo  deferipti  , circulus  ipfe 
maximus  cfh  v . , 

IN  eademfigura  ex  C,  polo  a)  tircnnft  retina  cir:uh  AS,  duttatetta  C B,yJ» 
aquatu  Idtirt  quadrati  in  circulo  A B,  d.  fcnpti . D ico  A H,  circulum  rjje  maxim 
Ii.Tndcc.  tiium.  Ducatur'  erum  ex  C , ad  circulum  A B , perpendicularis  CE,  qua  m eiut 
p.huiu».  centrum  cadet, quod  fit  E.  DucJaauitmfinudiametro  £ B,  erit  ex  dejin.  ylth.i  i, 
luci,  angulus  E,  rettus.  Igitur  quadratum  in  circulo  A H,defcripinm, aquale  efi 
47.  primi,  quadratis  ex  BE*  C fi:  f.d  quadratum  finndiametri  B E , dimidium  tjt  quadrati; 

incirculo  A B,  dtfiripti  , vt  iitoxofiendemus.  Igitur  XJ"  qua  iratum  ex  C E,  tiufi 
dem  quadrati  in  circulo  AB,  dtfiripti  dimidium  erit  ; atque  adeo  quadrata  eaf 
P E,  c E,  inter  fi  aqualia  , nccnon  cy  Ime*  propterca  B E,  C E,  aquales  erunt » 
Querceum  C-E',ducUfit  ex  C ,polo  circuli  X&^ad  iffitm  circulum  pirpcnMcua 
lartsf  ofi.hfiif  fit Jeinuii amet r*  JJ  E,  aqualis  t erit  cn  tutus  A B,  malimus. 

I.  E M M A • 
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IN  omni  circulo  quadratum  fcrnidiametri  dimidium  eilqua-' 
draci  in.ipfo  circulo  dcfcripti. 

I N circulo , cuius  centrum  F,  duHxfint  dui  dimetri  C,  B Dy 

fefc  ad  angtiloi  reclos  fecantes  in  E,  cen- 
tro, lunflis  igitur  retiis  ^tB,  BC,  C D, 

D^t,  quadratum  erit  ^4  P>  C D,  in  circu 
loinferiptutu  ,vt  conflat  ex  propof.6.lib. 

4.  Eucl.  Quoniam  vero  quadrata  cx  fmi- 
diamrtris  xc  talibus  F.  , E B,  ecqualia 
inter fe,  ecqualia  ftmul  fur, t quadrato  ex 
ol  B ; dimidium  erit  quadratum  fmidia 
metri  E~4,  quadrati  ex  B,  quod  in  tir 
culo  deferibitur.  Quod  cfl  propofitum.EX 
quo  conflat , in  fuperiori figura,  quadratum  femi  liametri  B Ft  dimidium 
effc  quadrati  ex  C B,  quod  aquale  ponitur  ei,  quod  in  circulo  B,  in- 

Jcribitur. 

THEOR.  1 6.  PROPOS.  17 , »7* 

SI  in  fphxra  fic circulus, .1  cuius  polo  in  ipfius 
circumferentiam  dudh.  reda  linea  xqualis  fic  lace- 
ri quadrati  inferipti  in  maximo  circulo,  ipfe  circu 
Ius  maximus  crit_,. 

• IN  fphxra  fkcircu'us  A B , d cuius  pofo 
CVadciusdrtunfcrentiam  refta  du&t  G A, 
squali;  fir  lateri  quadrati  in  maximo  circulo 
fphxra:  dcfcripti.  Dico  A B,  circulum  ede  ma 
ximum.  Per  rcftam  enim  A C,&ccntru  fphx 
rx  planum  ducatur,  faciens  in  fphxra  circulu 
A C B,qui  maximus  crit,cum  per  (phxrx ccn 
trum  ducatur.  Ducatur  quoq;  ex  C ,rc6ta  li- 
nea CB,  ad  B,punfKi,in  quo  circulusmaxi- 
mus  A C B , circulu  A B,fccat*,crjtfypcrdcfi 
nit.  poli,  rcita  C B,  rcftx  C A,  xqualis.  Cii  * 1 

ergo  AC,  ponatur  latus  quadrati  in  maxiraocirculo  AC-B,  dcfcripti , erit 
quoque  C B,  latus  eiufle.n  quadrati*,  atque  adedduo  arcus  A C,  C B,  qua- 
drantes cruru  conficientes  lcmicirculu  A C B,  quod  quatuor  latera  quadea- 
tixqufUafubtcaditquuuor circuli  arcus  xqualcs.Rjc&i  igitur  AB,  com-  »*.««*>• 

munia 


I 
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munis  fedio  circulorum  diameter  erit  circuli  maximi  A CB ; ac  proinde  S 
fph*r*.Qupniamverd  circulus  maximus  A C B,  circulum  A B,  per  polos  fe- 
r f -huius,  cans  fccat  bifariam  ,erit  quoq-,  A B, communis  fedio  diameter  circuli  AB', 
ac  proinde  cum  & fphxrx  diameter  fit,circulus  maximus  erit  A B.  Si  io  fpha 
ra  ergo  fit  circulus,  a cuius  polo,  &c.  Quod  erat  dcmonltrandum. 
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PROBL.  1.  PROP.  18. 

LINEAM  re&am  deferibere  aequalem  dia- 
metro circuli cuiuflibcc in  fphaeradaci. 

IN  fphzra  fit  datus  circulus  quilibet  ABCD,  cuius  diametro  redam 
«qualem  oporteat  deferibere.  Sumptis  tribus  punftis  in  circunfercntia  efreu 
livtcunq;  A,  B,D,  & iundis  redis  A B,  A D,  B D,  confli  tuatur  triangulo 
A B D,  triangulum  «quale  E F G,  ita  vt  latus  E F,  lateri  A B,  & E G,  ipfi 

A D,  & F G,  ipfi  B D,  xqua- 
le  fit . Deinde  ex  G,  F , ducan- 
tur ad  redas  EF,EG,  perpen 
dicularcs  F H,  G H,  cocunte» 
in  HjConnedaturq;  reda  EH. 
Dico  E H,  aequalem  cile  diame 
tro  circuli  ABCD.  Duda  enim 
diametro  AC,iungatur  reda 
DC.  Quoniam  vero  quatuor 
anguli  quadrilateri  E F HG, 

Jiuatuor  redis  aequales  funt, 
untq;  EFH,  EGH,  redi} 
, , . . cruntF  EG,F H G,duobus re 

dis xqua les ; a tq; adeo  in quadrilatero  EFHG,duoquilibctangulicx  ad- 
u „ ‘^Cuo ,?  re^is  «quales  erunt.  Quare  circa  ipfum  circulus  deferibi  po- 
tclt : Quo  dclcnpto  erunt  anguli  E F G,  E H G,  eidem  fcgmcnto,cuius  enor 
da  EG.in  iltentcs^qualcs.Eft  autem  angulus  E F G,  angulo  A B D,  aequa- 
lis;  quod  duo  latera  E F,  FG^uqbus  lateribus  A B,  B D.xqualia  fint,&  ba- 
. F- G;bafi  A D>cx  conftrudionc:  &.  angulus  A B D,  angulo  A C D,sequa- 
lis  ert.  Igitur  & angulus  E HG,  ingulo  A CD,*qualisetir.  Eli  autem  &'re- 

aus  angulus  EGH,angulo  ADC,xqualis,qu6d  hic  quoque  redusfitin  fc- 

micirculo  A D C , exifFens.  Igitur  triangula  EHG.ACD,  duos  angulo* 
duobus  angulis  aequales  habcnt.necnon  & latus  E G,  lateri  AD.quod  xqua- 
lmm  angulorum  vni  fubtenditur,  xquale . Quare  & latus  E H,  lateri  A C, 
zqualc  erit.  Lineam  igitur  redam  EH,dcfcriplimus  aequalem  diametro  A C* 
circuli  ABC  D.  Qupd  erat  faciendum. 

PROBL.  3.  PROPOS.  ij. 

LINEAM  re3am  defciibere  aequalem  dia- 
metro  dat£  fphxra. 

*•— - “ -'c  "•  1 ‘ m “ 
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IN  fphxradata  fumptis  vtcun/jue duobus  punftis  A,  B,  defcribaturex 
A,  polo.&interuallo  A B,  circulus  B D,  cuius  diametro  xquali*  reda  deferi 
barur  F G:  & fiat  Cupra  F G,  triangulum  E F G , habens  vtrtiquc  reliquorum 
laterum  E F,  E G,  redae  du&£ 

AB,  xquale.  Deinde  cxF»G, 
ad  E F,  EG , perpendiculares 
educantur  F H,G  H,  coeun- 
tes in  Hjiungaturq;  reda  EH. 

Dico  E FI  ,xqualcm  c(Te  dia- 
metro data:  fphxrs.  Duda  cm 
fphxrx  diametro  A C,traijcia 
tur  per  redas  A B , A C,  pla- 
num fjcicns  in  fphxra  circulu 
ABCD, qui  maximus  erit , 

Cum  per  diametrum  fphxrx, 
atque  adeo  per  centrum  ciuf- 
dem  ducatur.  Quare  id  e per  A,polu  circuli  BD,dudus  circulum  B D, bifa- 
riam fecabit;ac  proptcrca  communis  fedioB  D , diameter  erit  circuli  BD. 
Iundis  autem  redis  A D,  D C,  erunt  duo  latera  A B,  B D, duobus  lateribus 
EF,  F G,xqualia,ncc  non  8f  bafes  A D,E  G,  xquales.  Eli  enim  F G,  diame- 
tro B D,zqualis>cx  conftrudione:&  vtraque  E F,E  G ,rcdx  A B,  vel  A D. 
Igitur  & anguli  A B D,  E FG,  xquales  erunt  Eft  autem  angulo  ABD,an- 
gulus  A C D,xqualis : 8*  angulo  E FG, angulus  E H G , vf  in  prxccdentl 

Sropof.  dcmonflratumcft  . Igitur  & anguli  A CD,  EHG,  xquales  erunt . 

untauteui  &rcdi  A DC,EGH»*quales , & latus  A D , lateri  E G,  quod 
vnixquallum  angulorum  obijeitur,  xquale . Igitur  & reda  E H , redx  A C, 
squalis  erit.  Lineam  igitur  redam  E H , dcfcripfimus  xquale  diametro  AC, 
datx  fphxrx.  Quod  faciendum  erat. 

SCHOLIVM. 


A D D I T V A »'»  xlia  yerjlont  fe.juens  hoc  T heorema. 

LlNSA  rc&a  i polo  cuiufuis  circuli  in  fphxra  ad  fupcrficiem 
fphxrx  duda.qux  iit  squalis  Imcx  rectx  ab  eodem  polo  ad  circun- 
ferenuam  circuli  dudix,m  circuli  circunfcrentiam  cadit/ 


1 N fphxra  ex  A, pe/» circuli  B C,  reda  du • 
dia  fit  ytcumque  A D,  ademi  circmnferentia  , 
qu*  minor  tnt  diametro  fphxrx, at  tjue  adeo  dia 
metro  circuli  maximi  in  fphxra  , cum  diameter 
fphxra  fit  omnium  redarum  m fphxra  dudari 
maxima.  D neatur  tam  ex  eodcmpolo  \ , ad  fu* 
fer  fidem  fphxrx  red  i A E <)nx  ipfi  A D.xyu  i« 
lisfit.  Dico  redam  A Ei  taacratu  eircunftren* 
tiam  circuli  B C.  Sr  enim fieri  pol efijion  cadat 
i»  eius  circunferentiam.  Etpn  redam  A E,C9* 
ttntru.nfphxrx  ducatur  plani  facitnt  ir.fphx» 
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Td  circulum  ABC , qui  maximus  erit , eum  per  centrum  fphar a tranfeat.  Secetam 
• tem  circulus  ABC,  circulum  B C,  in  puncti» 

A B,C.  No»  cadet  ergo  retia  A E,  inpuntla  B,  C. 

ponatur  non  cadere  in  circunfcrentiam  cir 
B C.  Dutla  igitur  retia  A B,  erit  hac,  e * 
* epn.ptli , retia  AD,  atque  adeo  retia  A E, 
aquali' . E t quia  ytraque  A B,  A E,  minor  eft 
diametro  maximi  Circuit  ABC,w  ditium  ejl, 
erum  arcus  A B,  A E,  cum  fint fegmenta  fernim 
circulo  minora , aquales  , pars  cy  totum  . 
Quod  ejl  abfiurdum . Cadet  ergo  retia  A E,  >« 
Circunfcrentiam  circuli  B C . Quod  eft  pro» 
pofitum . 


PROBL.  4.  PROP.  zo. 

PER  duo  pun&a  data  in  fphaerica  fuperficie 
maximum  circulum  deferibere. 


I N fphxrica  fuperficie  data  fint  duo  puda  A,B,  per  qu*  deferibere  opor 
teat  circulunr*maximum . Sicrgopunaa  A,  B,  fint  oppofita  ex  diametro 
•ipn^rxjccrtum  eft,  infinitos  circulos  maximos  per  ipfa  duci  poflc,  du&is  ni— 
miruminfinitis-planispcrdiamctrum  fphxrx  punaaillaconnc&entem  . Si 

autem  punfta  A,  B,  non  fint  in  fphxr*  dia- 
metro , deferibatur  ex  A,  polo,  & intcrual- 
lo  cjuod  lateri  quadrati  in  maximo  circulo 
deferipti  squale  fit,  circulus  CD,  qui  ma- 
ximus erit , cum  rcfta  ex  A,  polo  ad  cius  cir 
cunferentiam  du&a  squalis  fit  lateri  qua- 
4 drati  in  circulo  maximo  defcnjni , propter 
interuallum  , quo  circulus  C D,dcitriptuj 
eft.  Similiter cx  B,  polo,&interuallo  code, 
quo  prius,  circulus  deferibatur  E F,  qui  rur 
fus  erit  maximus . Sccct  autem  hic  priorem 
in  pun&o  G,  a quo  ad  polos  A,  B,  rc&s  du 
cantur  G A,  G B j quarum  vtraquc,cx  eoo 
ftruftionc,  squalis  erit  lateri  quadrati  in 
maximo  circulo  defcripti.Tanto  enim  intcruallo  cx  polis  A,  B,  circuli  C D# 

E F,  deferipti  funt  ..Aequales  ergo  funt  G A,G  B.  Iam  ex  G,  po!o,&  intcr- 
uallo G A,  circulus  deferibatur  AEDFC  B,qui  maximus  erit } cum  rcflx 
G A,.cx  G,  polo  ad  eius  circunfcrentiam  dufta  squalis  fit  lateri  quadrati  in 
maximo  cirfculo  infcripti,vt  dcmonftratum  eft.  Quoniam  vero  rcfta  G B,s- 
qualis  ipfi  G A,  dufh  ad  fupcrficiem  fphsrs  cadit  in  circunfcrentiam  circu-  , 
li  A E D F C B , deferiptuspropterea  erit  circulus  maximus  AEDFCB, 
per  data  duo  punfla  A,B,  in  fuperficie  fphsrx.  Per  duo  ergo  punfta  data  in 
fphxrrca  fuperficie  maximum  circulum  dcfcripfimus.  Quod  faciendum  erat. 

F &OBLt 


5*> 


14.  htttuij 


B 


TKIMPS»  17 

PROBL.  5.  PROP.  11. 

CVIVSLIBET  circuli  in  fphxra  dati  po- 
lum inucnire. 

SIT  inueniendus  polus  circuli  A B,  in  fphxra  dati , fitfy  primum  circu- 
lus A B,non  maximus.  Sumptis  duobus  pundis  in  circunfcrcntia  vtcumquc 
C,D,diuidatur  vtcrquc  arcus C A D, C B D,  bifariam  in  A,&  B,  pundis, per  . a teri!), 
quae  deteribatur  maximus  circulus  A E B ; leceturqj  arcus  A E B,  bifariam  io.humi, 
in  E.  Dico  E,  polum  efle  circuli  A Bj  Quoniam  enim  arcus  AC,  A D,xqua- 
lcsfunt , nccnon  BC,BD, erunt  toti  arcus  A C 13,  A D B,  xquales . Qu_a- 
re  maximus  circulus 
A EB,cumcircuIum 
non  maximum  AB, 
bifariam  fccct  in  A, 

& B,  fccabitcura  per 
polos.  Pundum  ergo 

zqualiter  diftans 
a circunferentia  cir- 
culi AB,  polus  eil  cir 
eu  1 i A B.  Eodem  mo- 
do ii  reliquus  arcus 
A F B,  fccctur  bifa- 
riam in  F,  erit  F,al- 
tcrjpolus  circuli  AB. 

SED  fit  iam  datus  circulus  A B,maxiraus.Sumptisrurfus  pundis  C,D, 
Vtcumquc,  & diuifis  arcubus  C A D,C  BD,  bifariam  in  A,  B,  oftendemus,  jo.  terti), 
Vt  prius,  totos  arcus  A C B,  A D B,  efle  xquales,  ac  proptcrca  vtrumque  cf 
<c  fcmicirculu  circuli  maximi. Diuifo  ergo  altero  fcmicirculo,ncmpc  A C B, 
bifariam  in  G, erit  reda  G A,  fubtendens quadrantem  circuli, latus  quadrati 
In  maximo  circulo  A B,  dcfcriptljvt  ex  prop.d.lib.^Eucl.coftat.Jtaq-,  ex  po 
loG,&interualloG  A, circulus  deferibatur  AEB,qui  maximus  erit, eu  reda  «7-  buiut, 
«x  G,polo  ad  cius  circunfcrcntia  duda  nimiruad  pundu  A, fit  xqualis  lateri 
quadrati  in  circulo  maximo  ABjdefcrlpti.Diuidaturdeniq;  arcus  A E B,bifa 
riam  in  E.Dico  E, polum  efle  circuti  A B.Cum  enim  maximus  circulus  A C B, 
tranfeat  per  G,  polum  maximi  circuli  A E B,  tranfibit  vicifsim  maximus  cir 
Culus  A E B,  per  polosmaximi  circuli  A C B-  Quare  pundum  E,  xqualitcr 
remotum  a circunferentia  circuli  A C B,  polus  cft  circuli  A C B.  Eodem  mo 
do  diuifo  arcu  A F B,  bifariam  in  F,eritF  , alter  polus  circuli  AC  B.  Cuiulli 
bet  ergo  circuli  in  fphxra  datSpolum  inucnimus,  Qupd  erat  faciendum  • 

SCHOLIVM. 

I N ali 4 ytrfant  demonjlrantur  feyntinia  dut  thetrtmata  ; 

I. 

SI  in  fupcrficic  fphxrje  acceptum  fuerit  pundum  aliquod,  & 33* 

Da  ab  eo 
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abeo  punfload  circunfcrcntiam  circuli  cuiufpiam  in  fphxra  dati 
cadant  plures,  quim  duas  re&x  lines  xquales  , acceptura  putidum 
polus  eft  i piius  circuli. 

IN  fuptrficiefphar a ABC,  acceptum  fit  punflum  A,  4 que  ad  eircunferentii 
(i r culi  B C . cadjut  plures,  quamdua,  refla  linet  aquales  A D,  A E,  A F.  Dic» 

A,polumtffe  circuli  BC.  Demittatur  enim  c* 
Il.vndet.  A»  "»  planum  circuli  B C,  perpendicularia 

A A G,  i ungatur  q;  refla  D G,  E G,  F G,  cruntq; 

tx  i.dcpn.bb.  ii.  E ucl.  omnes  tres  anguli  ai 
G,  recti. Quart  tam  quadratum  ex  AD,  quau 
dratis  ex  A G,  G D,  quam  quadratum  ex  AB. 
quadra tii  ex  AC,  G Ea  C/  quadratum  ex  AF, 
quadratis  ex  A G.  G F,  aquale  erit . Cum  er» 
go  quadrata  reflarum  aquahu  A D.  A H,  AF. 
aqualia  fint, erunt  o"  quadrata  ex  AG,G  D, 
ftmul  quadratu  ex  AG,GE,  firmi,  nec  ne» 
quadratis  ex  A G,  G F,  ftmul  aqualia  t dem » 
pteqi  commmiu  quadrata  linea  AG,  aquali» 
erunt  reliqua  quadrata  linearum  G D,  G E, 
j.tertij.  G F,  atque  adeo  & refla  G D,  GE.GF,  aquales  erunt . Igitur  G,  centrumerit 
circuli  BC  t ac  proinde  refla  G A,  qua  ex  centro  G,  ad  circulum  BC,  perpendi* 
lcho!.8.hu  cularis  eftdufla  , in polumcnculs  B C,  cadet . Tuuflum ergo  A,  (olus ejl circuli 
ini.  fi  c . Quodejlpropofitum. 

ir. 

34.  IN  fphxra  circuli , i quorum  polis  refla:  ad  eorum  circunfirrea 
tias  duflxiunt  xquales,  inter  fe  squales  funt.  Et  circulorum  aqua- 
lium squales  funt  refls  ab  eorum  polis  ad  circunferentias  dufl-r. 

I N j fphara  A B C D £ F,  cuius  centrum  G,  fint  duo  circuli  B F,  C E,  4 quorum 

polis  A,  D,  refla  A F,  D E,  ad  eorum  circutifa 
rentiat  dufla  fint  aquales.  Dico  circulos  BF. 
C E,  aquales  effis.  Ducantur  expolis  A,  D,  ad 
plana  circulorum  perpendiculares  AH,  DI, qu» 
cadent  in  eorum  centra  H,I/  C?  inde  produci * 
in  reliquos  polos  s atque  adeo  er  in  G,  centrum 
fphara . Duc  fis  igitur  femidiametris  fphara  FG* 
EG,  t? femidiametris circulorit  FH,  EI,  cum 
latera  A G,  G F,  lateribus  D G,  G Y.,fint  aqua 
lia,  (S1  lafis  A F,  bafi  DE;  erunt  anguli  AGF. 
D GE,  aquales  . Sunt  autem  anguli  I-I,  I,  ex 
defin.  3.  hh.  1 1 . Zucl.  refli  . Triangula  igitur 
F G H,  EGI,  duos  angulos  duobus  angulis  4» 

qualti  habent : habent  autem  & latu*  F G,  lateri  E G,  quod  reflo  angulo  oppoiuu 
£*r. 


UBER.  vmmfs;  Ij> 

tBT  tqtsalf.igtur  & frmidiametri  FH,  EI,  anu  ales  erunt , atque  adeo  er  tir» 
tnli  BF,CE,  aquales.  quoti  primo  loco propofituty  efl. 

SINT  iam  circuli  B P,  C E,  aquales  . D ico  C7  redas  AF,  DE,  ah  eorum  po» 
lis  ad  circunferentiaa  duci  as  ejft  aquales  . Confirullis  enim  eifdem,erunt  femidiame* 
tri  F H,  E I,  aquales , cr  circuli  ipfiaqualiter  acentro  fphar adi flabunt.  Yerpen * 
diculares  ergo  G H,  G I,  aquales  erunt  s atque  adeo  cr  reliqua  linea  A H,  D I, 
erunt  aquales . Quoniam  jgitur  latera  AH,  MF,  lateribus  D I,  I E , aqualia 
fuut,centine»tqs angulos  H,  I,  aquales,  cum  rei h Jint  ex dcjtn,q,lib,H.Zucl.erut 
bafts  A F,  D E,  aquales. Quod  fecundo  loco  propojitum  erat. 

THEOR.  17.PROPOS.2z. 

SI  in  fphzrarc&a  linea  per  centrum  du&a  re- 
dam aliquam  lineam  non  per  centrum  dudlam 
bifariam  fecec , ad  angulos  redlos  ipfam  fecabit. 
Quod  fi  ad  angulos  redlos  eam  iecet,  bifariam 
quoque  ipfam  fccabit. 

IN  fpliwa, cuius  centrum  A,  reSa  A B,  per  centrum  dufiareftamCD, 
non  per  centrum  dufiamfccet  bifariam  in 
B.  Dico  ipfam  C D,  fecari  ad  angulos  rc- 
fios.  Dufio  enim  per  refias  A B,  C D,  pla- 
no , quod  circulum  faciat  C D,  qui  maxi- 
mus crit,cum  per  centrum  fplixrx  tranfeat. 

Quoniam  igitur  in  circulo  CD,rcfti  A B, 
per  cius  centrum  A,  tranfiensrefiam  C D, 
non  per  centrum  dufiam  fecat  bifariam  in 
B,aa  angulos  reftos  ipfam  fccabit . Et  fi  ad 
angulos  reftos  ipfam  fecet,  bifariam  ipfam 
iccabit . Si  igitur  infpharra  refia  linea,  &c. 

Quoddcmonftrandum  erat. 

S C H O L I V M. 

ADDITVR.  hic  in  exemplari  graco  theorema  altui , quod  idem  prorfus  tft, 
qtoodprop.j.itmonpaiumtf.Vnde  fuperuacaneu  tjfe  duximus,illud  hic  repetere , 
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definitio . 

N fphasra  ciiculi  fe  mutuo  tangere  di- 
cuntur , cum  communis  fcciio  plano- 
rum vtiumque  circulum  tetigerit.,* 

K "theorema  t.  PROPOS.  i. 

IN  fphxra  paralleli  circuli  circa  eofdcm  p(> 
los  funt^. 

IN  fphacra  ABCDEF,  paralleli  circuli 
fint  B F , C E . Dico  eos  circa  eofdem  polos 
ede.  Sint  enim  A,  D,  poli  circuli  B,F}&  co» 
nedatur  rcfta  A D,  qui  ad  circulum  B F,rc- 
Sa  erit , tranfibitq;  per  centrum  fphxrxi. 
Quoniam  igirurretta  AD,adcirculu  BF» 
perpendicularis cA  , erit  quoque  adcirculu 
parallelum  C E , perpendicularis . Quare  cfi 
tranfeat  per  centrum  fphxrar,  vtoAenfum 
cfl,  cadet  in  polos  circuli  CE.  Sunt  ergo 
A ,D  , poli  circuli  CE  :funt  autem  & poli 
circuli  B F.ln  iphxra  igitur  paralleli circu» 
Ii  B F,  C E,  circa  eofdcm  polos  A,  D,  funt.  Quod  erat  demon  Arandum. 

THEOREMA  i PROPOS.  z. 

IN  fphxra  circuli,  qui  funt  circa  eofdem  po- 
los, funt  paralleli. 


si.i.hulus. 

lo.i.huiui. 
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<•1.  huius. 


LIBER  SECVVT>r$.  ** 

I N eadem  fph*r*  A B C D E F,  circa  eofde  polos  A,  D , fint  C*1*®1,  B j"? 
CE.  Dico  eos  parallelos  cflc.  Connexa  enim  refla  A D ,erit  hatcad  v'.«unq> 
circulum  perpendicularis.  Quare  plana  circulorum  B F,C  E,  parallela 
In  fphxra  igitur  circuli,qui  fune  circa  cofdcm  polos , fum  paralleli . Quo*» 
oflendcndutn  erat. 

SCHOLIVM. 

SED  O"  hoc  theorema  ftquens  in  alia  yerfxont  demonflratur , 

IN  fphxra  non  funt  plurcs  circuli  xquales  , & paralleli,  quitn 
duo. 

I N fphxra  quacunque  fint,fi  fieri potefl.plu 
Ttt  quam  duo  circuli  aquales,^  paralleli,  nem 
fe  tres  AB.CD.EF,  qui  circa  cofdcm  polos 
erunt.  Sint  ergo  eorum  poli  G,  H,  ct  i ungatur 
refla  G H,  quatranfibit  per  I,  centrum  Jpba* 
re,  cr per  K,  L.  M,  centra  circulorum s perpe» 
dicularisq • erit  ad  circulos  AB,CD,EF.  Quo 
etiam  igitur  circuli  AB,CD,  E F,  aquales 
funt,ipfi  a qualiter  diftabunt  a centro  fthara  I. 

Ter  defin.  ergo  6,  lib.l.buiuc,  perpendiculares 
XK.UjIM,  aquales  erunt , nempe  pars  I L, 

CT  totum  I M.  Quod  eft  ab  fur  dum  . I nfphara 
oritur  non  funtplures  ctrculi  aquales  , er  paralleli , quam  duo  ,Q uod  demnjlrdnt 
diem  erat . 

THEOREMA  3.  PROPOS.  3. 

S I in  fphxra  duo  circuli  fecent  in  eodem  pun 
&o  circunferentiam  illius  maximi  circuli , in  quo 
polos  habent, fe  mutuo  cangcnt  illi  circuli . 

# m/gm 

IN  fphatraduo  circuli  AB  ,AC,fcccnt 
In  pundo  A,  circunfcrcntiam  maximi  circu- 
li A BC,qui  per  illorum  polos  tranleat.  Di 
co  circulos  A B , A C , fe  mutiio  tangere  in 
A.  Quoniam  enim  circulus  maximus  ABC, 

Urcat  circulos  A B,  A C,  per  polos,bifariam 
ipios  fccabit,&  ad  angulos  redos.  Commu- 
nes ergo  fediones  circuli  A B C,  & circulo- 
rum A B,  A C,  nempe  redae  A B , A C,  dia- 
metri funt  circulorum  A B , AC  . Sic  quo- 
que communis*  fcdio  planorum  , in  quo 
circuli  A B,  A C,  exiftunt , reda  D E , qu* 
per  piui&um  A >,uaufibit , groptcrca  quod  plana' circulorum i®.  A, pontn» 


G 


lai.bulas. 

i4.vndcc» 


• J* 

1.  huiui. 
10.1. huiui. 

(.iJiuiui. 
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tur  fccare  circulum  AJ3C  Et  quoniam  pl* 
num  circuli  A B C,  ad  plana  circulorO  A B, 
A C,rcdum  cftoflenfuro,truntvicisfim  pia 
na  circulorum  A B,  A C,  ad  planum  circuli 
ABC,  reda;  atque  adeo  & D E,  communi* 
ipforum  fcdio  ad  idem  planu  circuli  ABC, 
perpendicularis  erit . Igitur  & ad  diametro* 
A B,  AC,  in  eodem  plano  exiftentes  perpen 
dicularis  erit, ex  defin.  j.lib.  1 1 . Eucl.  Quare 
D E,  vtrumque  circulum  A B,  AC,  tanget 
in  A ; ac  proinde  per  defin.  huius  lib.  circuli 
A B,  A C,fc  mutuo  tangent  in  A,pundo» 
Si  igitur  in  fphxra  duo  circuli  fcccnt,&c.  Quod  erat  oftendendum. 

THEOREMA  4.  PROPOS.  4.  : 

SI  in  fphaera  duo  circuli  fc  mutuo  tangant,  ma- 
ximus circulus  per  eorum  polos  defer  i p tus,  per 
eorum  contadum  tranfibit^. 

I N fphxra  tangant  fe  mutuo  circuli  A B,CB,  in  B;&p<rD,  polum  clr” 
*«.i. huius.  culi  A B,  & E,  polum  circuli  C B,defcribatur  circulus  maximus  D E.  Dico 
circulum  D E,  percontatum  B,  tranlirc.  Non  tranfeat  enim, (i  fieri  poteft, 
pertadum  B,fcd  fccetcircunfercntiam  v.  g.  circuli  C B , in  F.  Polo  igitur 
D,  & interuallo  D F,  circulus  deferibatur  F G,  qui,  cum  ad  maius  interual- 

lum  deferiptus  fit, quam  circu 
lus  A B , fccabit  circulu  C B , 
in  F;  quandoquidem  circulus 
A Pjeundem  tangit  in  B,  pun 
do  , vitra  quod  circulus  G F , 
ex  polo  D,defcriptusefl.Quo 
niam  vero  in  fphsra  duo  cir- 
culi GF,CF , fcdtatiu  code 
pundo  F,  maximum  circulum 
D F E,  porcorum  polos  dc- 
fcriptum,tangcnt  fe  mutuo  in 
F,  duo  circuli  G F , C F : Sed 


& mutuo  fefe  fccant  in  F , vt 


i. 


didum  eft.  Quod  cft  abfurdum  . Non  ergo  circulus  maximus  D E,  fecat  ali- 
bi circulos  A B,  C B,  quam  in  B,contadu,  atque  adeo  pet  eorum  tactu  tran 
fibit.  Itaque  fi  in  fphxra  duo  circuli  fc  mutuo  tangant,&c.  Quod  offenden- 
dum erat. 

THEOR.  5.  PROPOS.  5. 

S I in  fphxra  duo  circuli  ic  mutuo  ranganr.ma- 

* ximus 
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ximus  circulus  dclbrtpcus per  vnius  polos,  & per 
concavum  amborum  circuloru,  per  reliqui  quo- 
que circuli  polos  cran  fibit^. 

IN  fphxra  duo  circuli  A B,  C B, tangit  fc  mutuo  In  B , fintq;  D,  E,  poli 
Ipforum.  Dico  maximum  circulum  per  D,  polum  circuli  A B,  & per  conta- 
«um  B jdeferiptum  tranfirc  quoque  per  E , polum  circuli  C B.  Si  enim  fieri 
potcft,non  tranfcatpcr  E , ied  per  aliud  quoduis  pundum  F,cuiufmodi  eft 
circulus  maximus  D B F : Et  per  polos  D,  E,  maximus  circulus  deferibatur 
D E , qui  omnino  per  conta- 
fium  B,  tranfibit ; atque  adeo 
duo  circuli  maximi  DBF, 

DBE,femutuo  fccahuntin 
D,&  B , ac  proinde  bifariam  . 

Semicirculus  ergo  critvtcrq; 
arcus  D B.  Quoniam  vero  ciV 
culus  maximus  per  altcru  po- 
loru  cuiullibct  circuli  in  fphx 
ra  tranfiens,  tranfit  quoque 
per  reliquum  polum,  cllq;  in- 
ter duos  polos  ciufdem  circu- 
U femicirculus  circuli  maximi  .3.. 

interpofitus;  fit,  vt  exiftente  D,  vnopolorum  circuli  A B,pundum  B,  fit  «I 
ter  polus.  Quod  cfl  abfurdfl . Eft  enim  B,in  circunfcrcntia  circuli,  Tranfit 
igitur  circulus  maximus  D B , per  E . Quocirca , Q in  fphxra  duo  circulife 
mutuo  tangant, &c.  Quod  erat  oftendendum. 

THEOREMA  6.  1’ROPOS.  6. 

w - il  - 7 • * • ‘ • t J J . 1 .J 

S I in  fphaera  maximus  circulus  aliquem  circu 
lorum  in  lphqiica  Tuperficic  defcjptorum  tangat, 
tanget  & alterum  ei  aequalem, & parallelum . 

|V 

IN  fphxra  maximus  circulus  A B,  tan- 
Sat  circulum  AC, in  A.  Dicocirculu  A B, 
tangere  quoque  alterum  circulum  ipfi  A C, 
xqualcm,£c  parallelum.  Sit  enim  D, polus 
Circuli  A C:  ac  per  D,  A,  circulus  maximus 
deferiba  tur  D A:  qui,  cuip  pcf  D > polu  cjr- 
culi  AC,  & percontatum  A,  tranfcat,traA 
fibit  per  polos  quoque  circuli  A B.  Aflutn- 
ptoautem  E,  reliquo  polo  circuli  A C, du- 
catur reda  D£,  qux  per  centrum  fphxrx 
tranfibjt,  atque  adeo  fphxrx  diameter  ciif, 

-s : E * Ex  polo 


• M 
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4-huiut. 


n.i.huiui. 


Coroll.  i». 

i.buiui. 
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J.huiut. 


is.i.huiui. 


lo.i  haiui. 
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Ex  pololgitur  E,&adinteruallum  EB  , circulus  defcribatur  B F.  Dico  Cir- 
culum maximum  A B,  tangere  quoque  circulum  B F,  in  B,&  circulum  B F, 
xqualcm  cflc,ac  parallelum  circulo  A C.  Quoniam  enim  seda  Dii,  per  po- 
los circuloru  A C,B  F,  tranfiens  perpendicularis  cft  ad  ipfos  circulos, erunt 

circuli  A C,  B F,  paralleli.  Rurlus  quia  cir 
15  culi  maximi  in  fphxra  bifariam  fc  fccant,fc- 

micirculus  erit  AcBj  atque  adeo  fcmicir— 
culo  D C E,xqualis.  Dempto  ergo  commu 
nl  arcu  B D,  xquales  reraanebur  arcus  D A, 
E B;  atque  adeo  redx  D A,  E B,  a polis  D, 
E, ad  circunicrcntias  circulorum  A C,  B F, 
dudx  xquales,  Quare  xquales  funt  circuli 
A C,  B F.  Denique  quia  circuli  A B,  BF,in 
eodem  pundo  B , fccant  maximum  circulu 
A E B , in  quo  quidem  polos  habent  , Te 
mutuo  tangent  in  B,  circuli  A B,  B F.  Qua- 
re circulus  maximus  A B,  tangens  in  fpbxra 
circulum  AC  , tangit  quoque  alterum  circulum  B F,ipfi  A C, xqualcm  , & 
parallclu.  Ac  proinde  (i  in  fphxra  maximus  circulus  aliquem  circulorum,&C. 
Quod  erat  dtmonftrandum. 

COROLL  A R I V M. 

HINC  perfticuu  m eft,  punfta  contaAuum  A,  B , per  diametrum  eile  orpoiiia  . Oden- 
Tum  enim  eft  , A C B,  effe  femicirculum  , ac  propterea  reftam  ex  A.  ad  B,  duAani  ede  dia- 
mcuum  fphxtx,  fcu-cirtuli  maxinu  A C B,  &c.  i 

THEOREMA  7.  PROPOS.  7. 

SI  fine  in  fphxra  duo  xquales,  & paralleli  cir- 
culi, maximus  circulus,  qui  eorum  alterum  tetige 
rir,  reliquum  quoque  tanges. 

,IN  eadem  figura  fint  duo  circuli  xquales, & paralleli  A C,BF,  & maxi- 
mus A B,  tangat  A C.  Dico  eundem  A B,  tangere  quoque  B F . Si  enim  A B, 
non  tangat  ipfumBF,  tanget  vtique  alterum  ipfi  A C,  xqualcm,  & paralle- 
lum. Cum  ergo  & BF,  eidem  A C,  xqualis  ponatur, & partllclus, erunt  tre* 
circuli  in  fphxra,  nempe  A C,  BF,&illc  alius , quem  A B , tangit , inter  fe 
xquales, & paralleli . Quod  cfl  abfurdum  . Non  enim  plures  circuli  xquale* 
funt,S’  paralleli  in  fphxra,  quam  duo.  Tanget  igiturcirculus  A B,  circulu 
B F.  Quamobre,  fi  fint  in  fphxra  duo  xquales,  & paralleli  circuli,  &c.  Quoti 
erat  oftendendum. 

S C H O L I Y M. 

I N alia  ftrfiint  Jemtnflratmr  <7  fiquens  thttrema. 

C 1 R C V LI  in  fphjrra  paralleli , quos  maximus  aliquis  circu- 
lus tangit,  xquales  inter  ic  fune. 


XN  u. 


V.  LIHKK  5'ECrNWS? 
t 1 N eadtntalhuc  figura  fint  duo  circuli  paralleli  A C,  B F,  quos  (i r fultu  wiaxio 
imus  AB,  tdngdtiu  A,  B.  Dif  o circulos  AC,  B F,  dqudles  inter  fc  effit  .Quontxm 
usum  ft.tr.iU.il  ponuntur  arcuit  AC.BF,  ipfi  circa  eofdim polos  erunt,  qui  fint  D,  «.humi. 

Ei pet  quot,v  polos  circuli  A B,  circuitu  maximus  deferibatur  A F B,quipercon  *o.i.huiui; 
'taihii  A,  B,  tranjibit.  Quoniam  >tro  circuli  maximi  infpharaft  mutuo  fecant  bi  4.hmus. 
fartam  , famcirculus  erit  ADB,  atque  adeo femtcntulo  DBE ,aqualu.  Dempto 
ergo  arcu  communi  D B,  aquales  remanebunt  arcui  D A,  E B ,•  ac  proinde  c r refla 
DA,  E B,  expolie  D,  E,  ad  circunferentiae  circulorum  A C,  B E,  dufla  aquales. 

Qmtre  circuli  AC.  B F,  aquales  erunt. Quod  tjlpropofttum.  Sshol.n.u 

,T  htuui. 

THEOR.  8.  PROP.  8.  1Q. 

SI  in  fphxra  maximus  circulus  ad  alique  fpha:  . .. 

rac  circulum  obliquus  fit , tanget  is  duos  circulos 
aequales  quidem  inter  lc , parallelos  autem  prxdi- 
3o  circulo,  ad  quem  obliquus  cft. 

I M fphxra  maximus  circulus  A B,  ai  Circulum  quemcunque  C D,  obli- 
quus fit.  Dico  circulum  A B,  tangere  duos  circulos  inter  fc  quidem  xquales, 
parallelos  autem  ipfiCD  . Sint  E, F,  poli  circuli  C D,  per  quos,&  polos  cir  ii.i.haloK 
culi  A B,  circulus  maximus  deferibatur  aoaAaim, 

E A B,  fccans  A B,  in  A,  & B.  Ex  polo  dein 
dc  E,  Sc  interuallo  EA,  circulus  dcfcnba*. 
t.uf  AG.  Et  quoniam  circuli  AB,  A G,  in 
eodem  pun£lo  A,  fecant  maximum  circulu 
E A B,  in  quo  polos  habent  , ipfi  fc  mutuo 
tangent  in  A.  Circulus  igitur  maximus  AB, 
tangens  circulum  AG,  tanget  alterum  il- 
li xqualcm,&  parallclum,aui  fit  B H.Q^ia 
vero  circuli  paralleli  A G,  bH,  circa  cofdc 
polos  funt  E,F  : Sunt  autem  E,F,  poli  ctii 
circuli  CD;  erunt  tres  circuli  AG,CD, 

BH  , circa  eofdcm  polosjatquc  adeo  paralie 
li  inter  fe  erut.  Tangit  igitur  maximus  circu 

lus  A B,  duos  AG,B  H,  xquales  quidem  inter  fe,paralIelos  autem  ipfi  CD, 
ad  quem  obliquus  eft . Quocirca,  fi  in  fphxra  maximus  circulus  ad  aliquem, 

.Scc.  Quod  offendendum  erat. 

SCHOLIVM. 

A E 1 V D theorema  boc  loco  adijeit  ur  in  alia  rerfiont,  ridelieet, 

SI  in  iphxra  maximus  circulus  aliquem  circulorum  in  /phacri-  H. 

ii  Ex  cafu- 
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ca  fa  perfide  tangar,  obliquus  erit  ad  alios  drculos,  quos  fccat.paral 
lelos  ei,  quem  tangit.  ' r 


I N eadem  f gura  maximus  circulus  A B,  tangat  circulum  A G,  fecet  autem  cirem 

lum  C D,  ipji  A, f!,  parallelum  . Dico  circulum 
A B,  olli  quum  ejfee  ad  circulum  C D . QuoniS 
enim  maximus  circuitu  AB,  tangeris  circulum 
A Q,  non  tranfet  fer  ipfeus  polos,  (Si  namque  per 
ipfucs polos  duceretur  ,'fecartt  ipfum  bifariam  , 
non  autem  tangeret .)  atque  adeo  neque  per  po 
los  circuli  C D s,(  habent  epim  parallele  circuli 
A G.  C D,  eofdcm polos)  non  fecabit  maximiea 
circulus  A R,  circulum  C D,  ad  angulos  rectos: 
Ali  iis  trar. feret  per  eius  polos  , Igitur  obliquat 
ejt  ad  circulum  C D . Qupd.tJ} propofitum. 


THEOR.  y.  PROPOS.  5. 

» j in>uji  ] 1 itu  j u -o# 

SI  in  fphxra  duo  circuli  fc  mutuo  fecenr,  ma- 
ximus circulus  per  eorum  polos  ductus  fecabit  bi 
faiiam  fermenta  ipforum  circulorum  . 

IN  fplura  fc  mutuo  Arcent  duo  circuli  ABCD.EDFB,  in  pungis  B, 
D,  & per  eorum  polo*  deferibatur  maximus  circulus  A F C E,fccans  circu- 
ios  d.ttos  in  pun&s  A,  C,E,  F.  Dico  circulum  A F C E,  fccarc  bifaria  Teg- 
menta Ii  A D,  B C D,  B E D,  B F D.  Quo- 
niam enim  circulus  maximus  A F C E,  cir- 
culos A B C D,  E D F B,  lccat  bifariam,  & 
ad  angulos  redos,qudd  per  eorum  polos  du 
fh»s  f t,crunt  communes  feftiones  A C,  E F, 
quas  cum  ipfis  facit, diametri  ipforum  fccan 
te?  fefe  in  G.  Secabunt  enim  fc  mutuo  rettg 
A C,  E F,cum  in  codc  plano  circuli  AFCE,i 
exiftant  , fitfj;  pun&um  E , inter  punfta  A, 
& C ; atque  punftum  de , inter  eadem  pun- 
fta . Connefhntur  rc&e  B G,  D G:Erunt^j 
tria  punfla  B,G,  D,  in  vtroque  plano  circu 
lorum  ABCD,EDFB;  atque  adeo  in  co 
muni  eorum  fc&ionc  : E fl  autem  communi* 
eorum  feftio  linea  re&a.Tgitur  refla  erit  BG  D.Et  quoniam  circulus  AFCE, 
oflcnfus  cfl  fccarc  ad  a ngulosrc&os  vtriimquc  circulum  A B C D,  E l3F  B» 
erit  vicifsim  vterque  rc£kus  ad  circulum  A F C Ej  atque  adeo  & B D,  com- 
munis eorum  fc&io  ad  eundem  perpendicularis  erit . Redi  igitur  erunt  angn 

UBGA» 
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II  BGA,DGA,BGC,DGC,  ex  definit.  3/lib.iT.  Eucl.C^ire  diameter 

A C,  cum  per  centrum  circuli  A BC  D,tranfcar,  fc  ce  tq-,  redam  BD,  ad 
angulos  .eaos,  bifariam  cam  fecabit . Itaque  cum  latera  A G,  G B,  aqualia 
fint  lateribus  A G,  G D,  contincantq;  angulos  xquales, nempe  redos,cruot 
bales  A B,  A D,  fubtendentes  arcus  A B,  AD,  inter  fe  aequales , ac  proinde 

A arcus  A B,  A D,  srquales erunt . Eodem  modo  oftendemus arcus  CB.GU, 

aequales  efie ; nec  non  & arcus  E B,E  D-,  & F B,  F D.  Circulus  igitur  AFCE, 
fegmenta  B A D,  B C D,B  E D,  B F D,  bifariam  diuidit.  Quapropter  fi  ia 
fphxra  duo  circuli  ie  mutuo  fcccn't,&c.  Quod  dcmonftrandum  erat. 

SCHOLIVM. 

D V O .ilia  theoremata  in  alia  yerfione  hoc  loco  adduntur  , hac  yidelicet , 


S I in  fphrra  duo  circuli  fe  mutuo  fecent , circulus  alius  eorum 
Tegmenta  bifariam  fecans , it  per  polos  eorum , eflq;  circulus  ma- 
ximus . 

I N eade  figura  fecent  fe  mutuo  duo  circuli  A B C D.E  D F B,m  pundis  BjD,©* 
alius  cjuifpia  eirtnlm  A F C E, ficet  fegmenta  B A D,B  C D,B  F.O.B  F D,bi/*rw.D» 
eo  cicislii  AFCEjirrprr polos  tpfiru,tjfeq;  circuli*  maximit.Q^onid  enim  arcui  A P, 
A B, aquales  funr,necuo  C D,C  B;er«r  toti  arcua  A D C,A  B C,  aqiaales.W  propto 
rea  firm  circuli. F.odemj;  modo  fimicirculi  erut  E D F,  E BF  • Ci  rculus  igit  ur  AFCF, 
bifariam  fecat  circulos  A B C D,  E D F B,  atque  adeo  communes  fictiones  A C,  E F, 
fe  interjecantes  in  G,  ipforum  diametri  funi  . Quod  fi  connedantiir  rei  he  B G,D  G, 
tum  tria punda  Bj  G,  D,  in  ytroque  plano  circulorum  AB  CD,  EDF  B,  fiat,  at* 
que  adeo  in  eemmuni  ipforumfidiones  fit  autem  communii  eorum  fi  fit  o linea  rect.it 
rella  erit  b G D.Q uoniam  yero  fubtenfereda  D A,  D C,  fuhtenjis  re dn  B A,bC, 
finguUfinguhi  aquales  funt,  ob  aquales  apetu  , angulefjt  continent  aquales, nem* 
feredos  infimicirculii  exijlentes  ; aquales  erunt  anguli  DAC,  B A C . Quod  ct  ia 
ita  probari  poterit  .Quoniam  latera  D A,  AC,  lateribus  B A,  AC,  aqualia  funt, 
bafijq;  D C,  bafi  B C,  aquali’,  erunt  anguli  D A C,  B A C,  aquales  . Rjtrfmqma 
latera  A D,  A G,  lateribus  AB,  A G,  aqualia  funt , anguloiq;  continent  aqua» 
les  , yt  dtmonjlratumtfl  1 aquales  erunt  anguli  AGD,  AG  B,ac  propterea  red 1. 
Perpendicularis  igitur  efi  B G D,  ad  redam  AC,  Eodem  modo  oftendemut redam 
tandem  B C D,  ad  E F,  perpendicularem  ejfe  . Q nare  eadem  b G D, perpendicula* 
riserit  ad  planum  circuli  AFC  E,  per  redas  AC,  E F,  dudum j ac  proinde  <jr 
ytrumque  planum  circulorum  AlCD,  E D F B,  per  rodam  B G D,  dudum  ad 
idem  planum  circuli  A F C E,  rectum  erit : CT  yicifiim  circulus  A F C E,  ad  arcu, 
los  A B C D , ED  F b,  rtdus  erit.  Itaque  circulus  AFCE,  circulos  A B C D, 
E D F B,  c 7 bifariam  (y  ad  angulos  redos  fecat,  Quare  maximus  efi,  tranfit  'f  per 
ipforum  polos.  Quod  efi proptfilum. 
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II. 

•i* 4*  SI  in  fpharra duo  circuli  (e  mutuo  fecent,  maximUs  circulus  /e- 
cans  bifariam  duo  illorum  Tegmenta  quacumque,  habens  tamea 
arcum  incer  ilia  fegmenra  politum  (emicirculo  m.iqualem  j traniit 
per  polos  ipforum  , duoqj  reliqua  fegmenu  bifariam  lecat. 

I N fphara  duo  circult  AsCD,EjFD,  /<  mutuo  fecent  in  puntlu  t,  D : Ef 

maximus  circulus  A F C E , fiecet 
duo  quacumque  illorum  fiegmeta% 
nempe,  tADi  B ED,  bifariam 
inpunOis  A, E,  e r arcus  AFCE, 
interceptus  inter  dttta  fiegmenta 
non  fit  ficmicirculus  . D icocircua 
Ium  AFCEj  tranfire  per  polos 
circulorum  AbCD,  EbFD, 
fiecareq;  reliqua  figmenta  B CD, 
B FD,  bifariam.  Si  enim  circulus 
A F C E,  r.on  tranfeat  ptrtpfori 
polos,  defcrtbjtu r,fi fieripotefit 
alsus  circulus  maximus  AGE,/>rr 
eorum  polos , <jui  figmenta  ipfio* 
j.tioiuf.  tum  bifariam  fetabit  t atque  adeo  per  punfl-a  A,  E,  tranfibit.  Secabunt  fit  igitur  cir 
n.i.huiui.  culi  maximi  A F C E,  AGE , i»  A,  E,  bifariam : ac  propter  ea  fime  arculae  erit 
A F C E . Quod  efi  contra  bypothrfim . Tranfit  ergo  circulus  A F C E,  per  polos  ctru 
j,httini.  („[orum  a B C D,  E » F D Quare  omni  a figmenta  ipforum  ficabtt  blfanam.QuU 
efiprepofitum, 

' ' * ' ’1M  ‘l 

n.  THEOR.  io.  PROP.  10. 


l.huiui. 


SI  fint  in  fphxra  paralleli  circuli,  per  quo- 
rum polos  dcfciibantur  maximi  circuli  i paralle- 
lorum quidem  circunfercniix  inter  maximos  cir- 
culos interceptae,  fimiles  funtjmaximorum  autem 
circulorum  circunfcicntix  inter  parallelos  circu- 
los interceptae,  funi  aequales. 


S IN  T in  fphxra  circuli  paralleli  A B C D,E  F GH,  quoru polus  I-(funt 
enim  paralleli  circuli  in  fphxra  circa  cofdetr.  polotOPcrI,aut€  circul.  raaxi 
mi  deferibantur  vteumque  A E i G C,  B F I H D.  Dico  circunferent.as  paral- 
lelorum A B,  E F,  fimiles,  ncc  non  B C,  F Gj  Item  C D , G H } & DA,Ht . 


V’  LlBElt  rECPNDrS.  if 

eJteunfcrcnKas  vero  maximorum  circulorum  inter  parallelo»,  ntmpe  AF., 

BF,CG,  D H,  iqualcsefle.  Sint  enim  commune»  feftiones  circuli  A IC,& 
parallelorum  redi  AC, E G,qu*  paralleli erunt: commune»  vero  fcdionc*  if.rndec, 
circuli  B I D,  & parallelorum  eorundem  , rcdiB  D,  F II , qui  fimilitcr  pa- 
ra llclx  crut . £c  ejula  circuli  maximi  A l C, 

BI  D,  per  polos  parallelorum  deferipti  fc- 

cant  parallelos  bifariam  ; erunt  A C ,B  D,  ij.i.hui»# 

diametri  circuli  ABC  D,&  pundum  L,vbi 
fe  intcrfecant , ccntrQ  ciufdcm  : Item  E G, 

F H,  diametri dirculi  EF G H , & pundum 
K,  vbi  fc  intcrfecant,  centrum  ciufdc.Quo 
niam  icitur  redat  E K,  K F,  redis  A I.,L  B, 
paralleli  funt , funtfy  in  diucrfis  planis , e- 

runt  anguli  E K F,  A L B,  ad  centra  K,  L,  io.  rndea, 

aequales.  Quare  circunferentiar  A B , E F, 
per  ca,qux  in  fcholio  propofi  j >.  lib  6.  Eu- 
clid. oftendimus , fimilcs  erunt.  Eodcmqj 
modo  fimiles  erunt  BC,  F G,&  C D,G  H,  nec  non  D A,  H E. 

RVRSVS,  ouia  redi  ex  polo  1,  ad  punda  A,B,C,D  , demifli  iqualc» 
funt,  ex  defin.  poli,  erunt  quoque  arcus  1 A,  I B,IC,  l D,  xquales:  Et  eo-  :*.tcrtij, 
dem  modo  iqualc»  erunt  arcus  I E,  I F,  I G,I  H.  Reliqui  igitur  circunfe- 
rentii  A E,  B F,CG,  D H ,iqualcs  inter  fc  erunt.  Quapropter  , fi  Gnt  itt 
fphaera  paralleli  circuli,  &c.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


THEOR.ii.  PROP.ii. 


1 6, 


SI  in  diametris  circulorum  aequalium  aequa-  •> 

lia  circulorum  Tegmenta  ad  angulos  redos  infi- 
ftant,  a quibus  fumantur  aequales  circunterentiae, 
quarum  quxlibet  inchoata  ab  extremitate  fui  Te- 
gmenti, bt  minor  femifle  circunferentix  integri  i 

Tegmenti,  apundisautem  aequales  circunferen- 
tias  terminantibus  ducatur  xquales  redx  linc^  ad 
circunfeientias  circulorum  primo  pofitorum  > ip-  * 

Cx  circulorum  primo  pofitorum  circunferentix 
intcrccptx  inter  illas  redas  lineas , & extremitates 
diametrorum,  erunt  xquales.  > 

IN  di%s  ■** 
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I N diametris  A C,  D F , circulorum  aequalium  ABC,DEF,  iniiftanC 
Ipfis  circulis  ad  angulos  reflos  fegmenta  circuloru  xqualia  A G C , D H F : 
fumanturq;  xquales  arcus  A G , D H , ita  vt  punfla  G,  H , lcccnt  fegruenta 
A GC,DHF,  non  bifariam.  Ex  G,  H,  denique  in  circunfcrcntias  circulo- 
rum A B C , I)  E F , cadant  refla:  xquales  GB,HE.  Dico  circunfcrcntiat 
A B,  D E,c(Ic  xquales.  Demittantur  ex  G,  H,  rcflxG  I,  H K,  ad  plana  cir- 
culorum A BC , D E F , perpendiculares , qux  in  communes  iefliones  A C , . 
D F,  cadent  in  punfla  I,  K.  Sumptis  quoque  L,  M, centris  circuloru  ABC, 
DEF,  ducantur  reflx  L B,  li  f,  A G;  M E,  E K,  D H:  cadantq;  primum  puti 
fla  I,  K,  in  lemidiametros  A L,  D M.  Quoniam  igitur  arcus  A (j  C,  D H F, 
xquales  funt,  nec  won  & arcus  A G,  D 1 i;  xquales  quoque  erunt  arcus,  CG, 

F H;ac  proptcrca  anguli  G A C,  H D E,  i His  infiftcntcs  xquales.  Sunt  autem 
& angui  i A i G,  D K H,  xquales,  quod  refli  iint  ex  defin.  j.lib.  1 1.  Eud.  Ita- 
que duo  triangula  A IG,  D K H , habent  duos  angulos  G A I , A I G,  duo- 
bus angulis  H D K,. 
D K H,  xquales.  Ha- 
bent autem  & latus 
A G,  lateri  D H,<;qu* . 
lc,(ob  xqualitatear 
cuuin  A G , D H . ) 
quod  angulis  xquali-' 
bus  I,K,  lubtenditur. 
Igitur  & latus  A i,  ia 
teri  D K,&  latus  G I,' 
lateri  H K,xquale  e-  . 
rit.  Quoniam  vero  an 
guli  G I B,  H K E,  re 
Si  funt  ex  defin.  j.lib.  1 1.  Eucl.  erunt  quadrata  ex  G B,  H £,  qux  jn  ter  l'c  x- 
qualia  funt,  ob  xqualitatem  rcftarumGB,  H £,  quadraris  ex  G 1, 1 B,  & ex 
H K,’KE,xqualia,ac  ,pptcrca  quadrata  ex  GI,  I B,  quadratis  ex  H IC,  K E,- 
xqualil  erunt.  Ablatis  ergo  quadratis  xqualibus  reflarum  xqualiu  G 1,H  K, 
remanebunt  quadrata  rettaru  I B,  K E;  xqualia;  & idcirco  & reflx  1 B,  K b, 
xquales.  Et  quia  A L,  D M,  femidiametri  circulorum  xqualiu  xquales  funt}  _ 
oitenfr  autem  quoque  funt  xquales  A I,  D K,  erunt  & rcliqux  I L,  K M,  x- 
qualcs.  Quare  latera  I L,  L B,  lateribus  KM,  M E,  xqualia  erunt:  funt  au 
t«m&  bafes  1 B,  K F.,  oflcnfx  xquales.  Igitur  & anguli  L,M,  ad  centra  xqua 
lc;  erunt;  ac  proinde  & arcus  A B,  D E,  xquales  erunt . 

C A D A n T deinde  punfla  I,  K , in  lemidiametros  L A , M D,produ- 
flas  ad  A,  &D:  quod  quidem  contingere  poteft , quando  fegmenta  AGC, 
D^H  F,  fcmicirculo  funt  maiora;  fiatq;  eadem  conllruflio,  qux  prius.  Often 
demus,  vr  prius,  angulo»  G A C,  H D F,  ciTc  xquales;  ac  propterfca  cum  tam 
G A C,G  A I,  quam  FI  D F,H  D K, duobus  Iint  reflis  xqualcs,crut  & GAr, 

H D K, xquales.  Cum  ergo  & anguli  I,  K,  xquales  lin t, nempe  refli,  & late 
uGA,H  D, xqualia,  obxqualc^  arcus1  A G ,D  H , erunt , vt  prius, refla; 

G I,  f A,  reflis  H K,  K D, aequales ; ac  propterva  & totx  I L,  K M , inter  fa 
xquales  erunt.  Igitur,  vt  prius, ollcndcmus  reflam  I B,  reflx  K E,  & angu- 
lum L,  angulo  M,  xqualcm  cllc:  ac  denique  arcum  A U,arcui  D E. 

C A DANT  tenio  perpendiculares  ex  G , H ,dimilTxinplana  circulo- 
*•'  * •»-  rum 


LIBER  SECFNDrS'. 

tum  ABC  ,D  E F,  in  pun- 
cta A , D : quod  etiam  con- 
tingere poteft  , quando  te- 
gmenta AGC,DHF,fe- 
tnicirculo  funt  maiora. Du- 
ftis  igitur  redis  A B , D E, 
erut  anguli  G A B,  H D E, 
rcdi,ex  dcfin.$.  lib.t  i.  Eu- 
clid.  Quare,  vt  prius  ,*qua 
lia  erunt  quadrata  redarii 
G A , A B , quadratis  reda- 
rum H D , L>  E : Sunt  autfi 
quadrata  ex  G A , H D , *- 
qualia  ,quod&  redx  G A , 

H D,xqu»lcsfint,ob  xqua 
les arcus  AG,DH.  Igitur 
& quadrata  ex  A B,D  E, ae- 
qualia erunt; & proptcrca 
&rcdx  A B,  D E,xqualcs. 

Quare  & arcus  A B , D E , 
xquales  erunt.  Quod  cft  ,p- 

politum.  Itaque  ii  in  diametris  circulorum  aeoualium  aequalia  circulorum 
fegmenta  ad  angulos  redos  infiftant,  &c.  Quod  erat  demonftrandum . 

THEOR.it.PROPOS.iz. 

S I in  diametris  circulorum  aequalium,  aequa- 
lia fcgmcnra  circulorum  erigantur , & ab  ipfis  Te- 
gmentis .xquales  circunfcrentixad  extremitates 
iegmentorum  defumantur  minores  dimidijsip- 
Torum  partibus,  ab  ipfis  autem  circulis  xquales 
circunfercntix  fumantur  ad  cafdcm  partes,  quae 
funt  ad  extremitates  diametrorum  , redx  lineae 
dudxapundis  in  circunfcrentijs  Tegmentorum 
ad  punda  in  circunfercntijs  circulorum , erunc 
«quales. 
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. REPETANTVR  figurx propofitionis prxcedentis, e 
flrudionibus,  ponanturq; arcus  A B,D  E, aequales.  Dico&  re 
«quales  efle . Quoniam  enim,  vt  in  prxccdcuti  propof.dcmc 


cura  eifdc  con- 

, ~ « redas  G B,H  E, 

przccdcnti  propof.  dcmonflratum  cft  , 
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reftx  A I,  IG,  redis  D K,  K H,  xquales  funt;crunt&rrcliquxl  L,fC  hf  ,e* 
femidiametris  A L,D  M , vt  in  prima  figura  ,vbi  punda  I ,K,  cadunt  in  fe- 
midiametros  A L,  D M,  vel  certe  erun  t &•  totx  I L,  K.  M,  xquales , vt  in  fe- 
eunda  figura,vbi  punda  I,  K,  cadunt  in  femidiametros  A L,  D M,  produdaf 

ad  A,&D.  Quia  igil 
IL  ,L  B , redis  K M; 
M E,  xquales  iunt;c5 
tinentque  angulos  ad 
L,  M,  xqua  Ics,  ob  x- 
qualitate  arcuu  A B, 
DE;  erunt  & bafet 
IB , K E , xquales; 
Quamobrem  cum  fa<* 
tera  G 1 , 1 B , lateri- 
bus H K,  K E,  xqua- 
lia  finr,  contincantqj 
angulos GI  B,HKE; 

xquales, nimirum  redos,  ex  defin.  j.Iib.  r i.  Eucl.  erunt  & bafes  G B,  H E,  x- 
qualcs.  quod  eft  propofitum.  Facilius  idem  concludetur  , fi  perpendiculare* 
ex  G,H,  in  plana  circulorum  A BC,  D E F,dcmiflx  cadant  inpundaA,Dj 
vt  in  tertia  figura.  Nam  quia  redx  G A,  A B,  redis  H D,  D E,  xquales  funr, 
ob  xquales  arcus  A G,  D H,  & A B,  D E,  continenta;  angulos  xquales,  vt- 
potc  redos,  ex  defin.  j.Iib.i  i.Eucl.  erunt  bafes  G B,  H E, xquales.  Si  igitur 
in  diametris  circulorum  xqualium,xqualia  Tegmenta  , & e.  Quod  erat  often 
dendum. 


«8.  THEOREMA  13.  PROPOS.  13. 

SI  in  fphaerafint  paralleli  circuli,  & defc libati 
tur  maximi  circuli , qui  vnum  quidem  parallelo- 
rum tangant,  reliquos  vero  fecent;  circunferenti^ 
parallelorum  interceptae  inter  cos  maximorum 
circulorum  fcmicirculos , qui  non  concurrunt, 
fimiles  erunt;  maximorum  vero  circulorum  cir- 
cunferentiae  inter  duos  quofeunque  parallelos  in* 
tcrceptae,  erunt  aequales. 

iJtaiu.  SINT  In  fphxra  paralleli  circuli  A B,C  DE  ,FGH,  qui  enndem  nolfi 

habebunt,  nempe  i.  Circuli  autem  maximi  A F K,B  H K , tangant  paralleli» 
A B,in  pundis  A,B,  & reliquos  fecent  in  pun&is  F,C,  L,M  ; FI,  E,D,  G t 
feipfos  aut  mutuo  fecent  in  K,  N,vt  fint  femicirculi  K M N,N  FK;KGN, 
'tbLhoiiM.  N H K.  Majimi  e nim  cuculi  fefecaotnutuo  bifariam.  Sumatur  quoque  «r 

eu» 


%#  V *! 


> a\  \ 


zrsEJL  szcvxvrs.  : 4j 

•ut  K O , arcui  N A,  & 

«reus  K.  P,  arcui  N B,x- 
^ualis,  vt  fint  quoque  fe 
tnicirculi  A M 0,0  F A; 

JGP,PHB.  Erunt  igi- 
tur fcmicirculi  AMO, 

B H P,  non  cocuntcs,cu 
fe  mutuo  non  ieccnt.  Eo 
dem  modo  no  coeuntes 
erunt  (emkirculi  B G P, 

A F O.  Dico  arcus  paral 
lelorum  A B,  L E,  M H, 
interceptos  inter  femi- 
circulos  A M O,  B H P, 
non  coeuntes  fimiles  ef- 
fis , nccnon  Sc  arcus  A B, 

P D,  F G,  interceptos  in 
ter  fcmicirculos  B G P , 

A F O , non  concurren- 
tes (Imilcscfle:  Arcus  vero  maximorum  circulorum  AC,  A L,  B D,  B E,*^ 
quales  efle;  nccnon  & arcus  C F,L  M,  DG,  E H:  quorum  illi  inter  paralle- 
los A B,  C D E,  hi  vero  inter  parallelos  C D E ,F  G H,  interijeiunturrEo- 
dcroq;pado  xquales  efle  arcus  A F,  A M , B G , B H,  inter  parallelos  A B , . 

F G H , intericdos . Per  polum  enim  punita  contaduum  A, B, circuli  *#l'  ***' 
maximi  deicribantur  Q_A  I R , S B I T ,(ccantcs  parallelos  in  Q^S  , V,  X. 
Tranfibunt  hi  circuli  maximi  per  polos  quoque  circulorum  AFK,BHK;  * hului. 
ac  proinde  bifariam  fecabunt  fegmenta  C A L,D  BE,C  V L,  D X E:  nccno  » •huius. 
fegmcntaF  A M,G  BH,F  Q^M.G  S H.  Prxrerea  ijdcm  circuli  ad  angulos  . 
redos  fecabunt  parallelos  A B,  C D E ,F  G H ,& maximos  circulos  AFK,  ‘P1,  mu*• 
B H K.  Quoniam  igitur  diametris  circulorum  aequalium  AFK,  BH  K,in(i 
fiunt  ad  angulos  re  Cios  tegmenta  circulorum  xqualia,ncmpc  fcmicirculi  in- 
choati a pundis  A,B,&pcr  Ijtraniciitcs,  donec  iterufteent  circulos  A F K, 

B H Kjtuntq; arcus  xquales  A I,  B I,  quod  exdefin.  poli  reda  1 A,  I Bxqua 
les  fint ; qui  quidem  minores  funt  dimidijs  fcmicirculorum  partibus : ( cum 
enim  dimidii  iint  arcuum  A I R , B I T , quod , ex  defin.  poli , redx  ex  I,  ad 
punda  A,  B,  R,  T, atque  adeo  arcus  quoque  (int  xquales  : fint  autem  arcus 
A l R,  L 1 T,  Icmicircuio  minores,  quod  fcmicirculi  tendant  ex  A,&  B,  per 
I,  vfquc  ad  circulos  A F K,B  H K;  erunt  arcus  A I,B  I,  minores  dimidijs  par 
tibus illorum  fcmicirculorum.)  funt  quoque  xquales  redx  I C,  I E, ex  po- 
li difin.  erunt  arcus  A C,  B E,  xquales:  Eli  autem  A C,ipfi  A L,&B  E ,ipfi 


1 8. terti  j. 
1 8.  terti  j. 


B D,  xqualis,  propterva  quod  arcus  C A L,  D B E,  bifariam  fccantur,vt  dc- 
roonflratum  clt.  Quatuorergo  arcus  AC,  A L,B  E,  B D, xquales  funt- Eo- 
dem modo  oflendemus,  xquales  efle  quatuor  arcus  A F,  A M,  B H,  B G j ac 
proptcrca  & reliquos  C F,  L M,  E H,  D G , qui  quidem  finguli  inter  binos 
parallelos  intcrcipiuntur.Qupdfecundo  loco  proponebatur  dcmonftrandu. 
- QyiA  vero  arcus  toti  C AL,  DB  E,  xquales  funt, quod  ipforum  dimi 
dia  xqualia  fint,  vt  dcmonllratum  efl;  erunt  & redx  fubtcnlx  C L,  D E,x- 
qualcs,qux  quidem  arcqbus  quoque  C V Ij,  D X E,  fubtenduntur ; ac  pro- 
*--  * Fi  pterc» 


ir.huiui. 

y.lmiui. 


i j.teuij. 
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STtr^en  rconrM 

pterca  & arcu>  parallela 
rura  C V L , D X E , *- 
quales  erunt . Cum  erg<r 
lecetur  bifariam  in  V,X, 
vt  diQum  cft,  xquales  c- 
runt  eorum  medietates, 
nimirum  quatuor  arcus 
C V,  V I.,  D X,  X E . SI 
igitur  arcubus  aqualibus 
C V,D XjCommunisar» 
cus  addatur  V D,  xqua- 
les  erunt  arcus  CD,  VX« 
Eft  autem  arcus  VX,ar 
cui  AB,  fimilis.  Igitur 
& C D,  eidem  A B,  fimi 
Jis  erit . Non  fccus  ofter» 
demus  F G,  eidem  A B, 
fimilcm  c(Tc  •,  nec  non  & 
. „ _ I «reus  EL,HM,cidcm 

ftreui  AB,  elle  fimiles . Quod  fecundo  loco  proponebatur  dcmonflrandunu 
Si  ergo  in  ipuzra  fint  paralleli  circuli,  &c.  Quod  offendendum  erat. 


«7.  PROBL.  !.  PROP.  14. 

C1RCVLO  in  fphxra dato,  qui  minor  fit 
..  quam  circulus  maximus,  datoq;  aliquo  pundto 
in  cius  circunferentia , per  illud  punitum  deleri- 
bere  circulum  maximum , qui  tangat  datum  cir- 
culum. 


IN  fphzra datus  circulus 


C 


fit  non  maximus  AB,  cuius  polus  C,  opor- 
tcatqj  per  A,  pun&um  in  cius  circu  ferentia 
da t uro, deferibere  maximum  circulum  , qui 
circulum  A B,  tangat.  Per  polum  C,&pun 
dium  A , deferibatur  circulus  maximus 
C A D E B,  in  quo  fumatur  quadrans  A D, 
&polo  D,interuallo  DA, circulus  deferi- 
batur A E,  qui  maximus  erit,  quod  reda 
fubtcnfa  DA,  latus  fit  quadrati  in  maxi- 
mo circulo  deferipti.  Dico  circulum  maxi- 
mum AE,  tangere  circulum  AB,  in  A.Quo- 
niam  enim  duo  circuli  AB,  A E,  eundem 
circulum  CAD,  per  eorum  polos  tranfeu 

tem  fc- 


• L1BEK  SECVHDFS.  - 4f 

Wm  (ecant  !n  eodem  pun&o  A,  Ipfi  fc  mutuo  tangent  in  punfto  A.  Circu-  j.kui» 
io  igitur  in  fphaera  dato,  &c.  Quod  faciendum  erat. 


PROBL.  i.  PROPOS.  15. 


CIRCVLO  in  fpheera  dato,  qui  minor fic 
maximo  circulo , & pun&o  aliquo  dato  in  fphae- 
racfupcrficic,  quod  fic  inter  datum  circulum,  & 5 

alium  eidem  aequalem,  & parallelum,  perpun- 
ctum illud  datum  deferibere  maximum  circu- 
lum,qui  tangat  datum  circulum  maximo  minore. 


SIT  in  fphxra  datus  circulus  non  maximus  A B,  cuixqualis  fit& paral 
JelusC  D,  datumq;  punftum  fit  G, in  ter  duos  circulos  A B,C  Dj  oporteatq; 
per  G,  circulum  maximum  deferibere,  qui  tangat  circulum  A B . Sint  E,  F, 
poli  parallelorum  A B,  C D,  ( habent  enim  paralleli  cofdcm  polos. ) & per 
G,  circulus  maximus  deferibatur  E A C,  qui  per  reliquum  polum  F,  tran 
fjbit,  ex  coroll.fcholij  propofi  io.  lib.  t.  huius.  In  hoc  accipiatur  quadrans 
BHjca- 


detq;  jrt» 


.u 

£um 
vel  fupra 
J>, vel  in 
D,  vel  in 
fra  D: 

Quodeu 
que  aute 
horu  co- 

tingat,  F U-  r , 

ltar£  exe 

JVJSo'  E , ad  interuallum  E H , vel  ex  polo  F,  ad  interuallum  F H , cir- 
culus  deferibatur  H 1,  qui  ipfi*  A B ,CD,  parallelus  erit  ,ex.ftctq;  vel  fu- 
pra  CD,  vel  idem  erit  qui  C D,  vel  infra  C D,  l.tusetn , prout  pundum 
fi,  fupra  D , vel  in  D , vel  infra  D , pofitum  fuerit . Sumatur  rurlum  qua- 
drans G K,  erit^,  punaum  K,  vitra  H,  cum  G H,  quadrante  minor  fit.  Po- 
lo deinde  G , interuallo  autem  G K,  circulus dclcribatur  K L,  qui  maxi- 
mus  erit  , quod  reda  fubtendens  quadrante  G K,xqualis  fit  lateri  quadrati  »74.kBlw, 
in  maximo  circulo defcriptl . Sccct  autem  KL,  Circulum  H I,  in  L & per 
L,  F,  circulus  maximus  deferibatur  F L,qui  per  reliquum  polum  E,  tranf- 
bit,ex  coroll.fcholij  propof.io.lib.i.huius.Sccct  autem  h^c.rculus  F L E, 

Circulum  A B,inM,  trunt^, arcu» M^B^circulorum^imoram  per 
...  *■»  r> 


1«.  fiolttl. 
17.1,  huius. 

tcho.lf.t. 

buiut. 

jiuiui. 


|.buiui. 


10» 


4i j T II  EODOSTt  svuUekicokvm 

E, F,  polos  parallelorum  tranfeuntium, intercepti  inter  parallelos  AB,!!!* 
* quales,  ac  proptcrca  c 1 iflente  B H,  quadrante  pe  r conftrudioncm,  erit  8fl 
L \1, quadrans.  Polo  igitur  L, intcruallo  autem  L M,circulusdcicribalur 
M N,  qui  maximus  erit , quod  reda  fubtendens  quadrantem  L M,iqualis 
fit  lateri  quadrati  in  maximo  circulo  deferipti . Quoniam  vero  maximus  cir 
culus  K L,tranfit  per  L,  polum  maximi  circuli  N Al,tranfibit  vicifsim  ma- 
ximus circulus  N M,  per  G,  polum  circuli  K L : atque  ita  tranfit  maximus 
circulus  N M,  perdatur.)  pundum  G.  Dico iam eundem  tangere  circulum 
AB, in  M.  Quonia  enim  circuli  A B,GN,in  eodem  pundo  M, fecit  maximii 
circulum  E F,  in  quo  polos  habent,  ipfifcmutuo  tangent  in  M.  Deferiptus 
cftcrgo  per  G,  circulus  maximus  G N,  tangens  circulum  A B,in  M.  Qnartf 
circulo  in  fphxra  dato,&c.  Quod  faciendum  erat. 

^ ^ * I . 4)  -i  ii  1 it## 

S C H O L I V M. 

QVOD  f pnndumG,  datum  Jit  praei  fe  in  medio  arcui  B D,  erit  quadrans  Gf. 
Vole  iintur  G,  interualloq;  G F,  circulus  defert  pttu  F F.,  fecabit  H I , m L,  pundo, 
quod  rurfum  erit  pehu  circuli  tangentis , yt prius . Si  yere  G , punctum  datum  fi» 
idem , tjued  D,  erit  polui  circuli  taugentU  in  medie  arcui  D C A,  cum  tue  artui  [ei. 
micirculus  Jit . Circulus  autem  ex  illo  polo  ieferiptus  tanget  AB,  n»  A , V CD, 

•n  D , »* 


mimi  circuli  A C D B,  in  quo  poles  habent. 

QV  O N I A M yere  fu  ut  L,  peius  eflcftenfus  circuli  maximi  G N , tangentis ,l 
circulum  A B,  ita  quoque  0 flenda  poteft,  aliud  putet»,  in  que  maximus  circuli»  K L,' 
Circulum  H I , ex  altera  parte  jecat^pelumejfe  alterius  cuiufaam  circuli  maximi  , 
ejus  per  G,  tranjeat,  tangat  j;  circulum  A B,  m alie  punctos  perfpuuum  ejt  per  pud . 
itum  in  fphara  datum  inter  duos  circulos  aquales  , er  parallelos  defcnbi pejjc  duas 
circulos  maximos,  qui  circulum  A B,  tangant  m duobus  punitis, 

J 1 t • »•  I *;  «V ( t-*  •;  i.  i jZ' tt  1*1 

THEOR.  14.  PROPOS.  \C.  r ; 


MAXIMI  circuli. 


qui  fimiles  circufercnrias 
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parallelorum  circulorum  in  fphsra  auferunt,  aut 
per  parallelorum  polos  tranfeunt , aut  eundem  v- 
num  parallelum  tangunt. 


lo.t.huiui» 

lo.huiiu» 


IN  fphxra  maximi  circuli  A B C , D B E,  auferant  ex  paralleli?  A D C, 

F G,  circunfercntia:  fimiles  A D,F  G.  Dico  maximo:  circulo:  A B C,  D B E, 
aut  tranfirc  per  polo:  parallelorum  A D C, 

F G,  aut  vnum  eundem  parallelum  tangere. 

Aut  enim  alter  illorum, nempe  ABC,tran- 
fit  per  polos  parallelorum, atque  ita  often- 
demus, alterum  pcrcofdcm  tran(lrc,aut  no 
tranfit  quidc  per  polo:  parallcloru,fcd  alte 
tu  tamen  illoru  tangit, atqvita  demonftra- 
bimu:, alterum  eundem  tangere  ; aut  deniqj 
neque  per  polo:  parallelorum  inccdit,neq; 
alterum  illorum  tangit : quo  pofito  conclu 
demus  circulos  maximo:  datos  alique  aliu 

;arallclum  tangere  datis  parallelis  minore. 

'ranfeat  enim  primum  ABC,  per  polos  pa- 
rallelorum . Dico  & D B E,  per  cofdem  tra 

Ure,  hoc  cft,pu&um  B,  in  quo  fc  iccant  maximi  circuli  A BC,  DB  E,  polum 
ciTc  parallelorum  A D C,FG.  Si  namque  B,non  cft  eorum  polus,  iit  H, po- 
lus ipforum.  Et  quia  circulus  A BC,  ponitur  tranfirc  percorum  polos, erit 
H, in  circunfercntia  AB  C.  Per  H, G,  deferibatur  circulus  maximus  HG, 
fecans  A DC.  in  I.  Eruntfy  arcus  A I,  F G,  fimilcs,cum  intercipiantur  in- 
ter maximos  circulos  AH, HI,  pcrpolum  H,defcriptos  : Ponitur  autem 
& arcus  AD,  eidem  arcui  FG,fimilis.  Similes  ergo  funt  arcus  AI,  AD  i 
atque  adeocum  fint  ciufdcm  circuli, inter  fc  xquales  erunt , totum  & pars . 

Quod  cft  abfurdum.Non  ergo  aliud  pun&um.prxter  B, polus  erit  parallelo- 
rum , fi  alter  circulorum  ABC,  D BE, nempe  A BC,  per  illorum  polosdu 
Citur,  Quare  vterque  circulus  maximus  ABC,D  B E,  per  polum  B,  paralie 
lorum  tranfit.fi  vnus  ipforum  tranfit. 

SED  iam  duo  maximi  circuli  ABC,DEF, 
auferant  rurfum  ex  parallelis  A D C , B E, 
circunfercntia s fimiles  A D,  B E,  & neuter 
illorum  tranfeat  per  parallelorum  polos, 
fed  alter,nempc  ABC,  vnum  eorum,  puta 
B E , tangat  in  B.  Dico  & circulum  D E F , 
eundem  B E,  tangere  in  E.  Si  enim  non  tan 
git,  fed  fecat , deferibatur  per  E,  punflu  in 
parallelo  BE,datu  maximus  circulus  GEH, 
tangens  parallelum  B E,  in  E ; eruntdj;  femi 
circuli,  quorum  alter  ex  E,  per  G,  ducitur, 
alter  vero  ex  B,  per  A,  tranfit , non  coeun- 
|c: , vt  conila  t ex  figura  propof,  i $.  huius  libri , Se  ex demonflratis  ibidem,  ij.baia* 


it.haia* 


•1 
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Igitur  arcus  B E , A G,  fimiles  erunt : Ponuntur  autem  & (imilcs  BE,ADr 
Similes  ergo  funt  inter  fe  A G,  A D;  ac  proinde  , cum  fint  eiufdcra  circulf  , 
inter  fe  squales  erunt,  totum,  & pars.  Quodcft  abfurdu.  Nullus  ergo  aliu* 
circulus  maximus  per  E,dudus  prxtcr  D E F , parallelum  B £ , tangit  In  E, 
fi  A B C,  eundem  in  B,  tangit.  Qi^arc  fi  A BC,  tangit  B E,  tanget  &D  E F, 
eundem  B E. 

POSTREMO  maximi  circuli  ABC  ,DE F , auferant  ex  parallelis 
A D C,G  HjCircunferentias  fimiles  AD,  G H;&  neu  ter  illorum  per  paral- 
lelorum polos  ducatur,  aut  alterum  eorum  tangat.  Dico  circulos  maximo* 

A B C,  D E F,  tangere  alium  quendam  pa- 
rallelum ipfis  A D C,  BE,  minore.  Quo- 
niam enim  circulus  maximus  A BC, neque 
tranfit  per  polos  parallelorum,  neque  ait* 
rum  iplorum  tangit,crit  circulus  maximu* 
A B C,  ad  vtrumque  parallelorum  A D C, 
GH, obliquus.  Si  enim  redusefict,tranfi- 
ret  per  ipforum  polos,  quod  non  ponitur^ 
Tanget  igitur  ABC,  duos  circulos  squa- 
les inter  fe  , & parallelos  vtrique  ADC, 
G H.  Tangat  ergo  parallelum  B E, qui  mi 
nor  erit  vtroque  A D C,G  H;  (cum  ABC, 
i pfos  fccct  ) atque  adeo  & alter  fibi  squa- 
lis, & parallelus  minor  erit  vtroque  A D C,GH:  ac  ,pindc  paralleli  ADC, 
G H,pofiti  criit  inter  illos  duos,quos  circulus  A B C, tangit.  Dico  & D E F, 
eundem  B E,  tangere.  Si  enim  non  tangit,  deferibatur  per  pundum  II,  quod 
aj.kuiui.  cft  inter  circulum  B E,  & fibi  squalem  , ac  parallelum  , ut  cftcndimus , cir- 
culus maximus  K H,  tangens  B E,  in  I;  cruntq;  femicirculi,quorum  alter  ex 
I,per  H,  alter  vero  ex  B,pcrG,  tranfit,  non  coeuntes  , vt  confiat  ex  figura 
13. hui*».  propoli.  13.  huius  libri, & ex  dtmonfira- 

tis ibidem.  Igitur  arcus  AK,GH,limi- 
lcs  erunt : Ponuntur  autem  & AD,GH, 
fimiles.  Similes  igitur  funt  A K,  A D;  atque 
adeo,  cum  fint  ciufdcm  Circuli , inter  fes- 

Jjualcs  erunt , totum  & pars . Quod  eft  ab- 
urdum.  Nullus  ergo  alius  circulus  rnaxi- 
-mus  per  H,  dcfcriptus,prxtcr  D E F,  paral- 
lelum B E,  tangit , fi  A B C,  eundem  tangit 
in  B.  Quare  fi  A BC,  tangit  circulum  B E, 
tanget  & D E F,  eundem  B E . Quapropter 
maximi  circuli,qui  fimiles  circunicrcntias, 
&c.  Quod  erat  oftendendum. 

o L I V M. 

MANIFESTVM  anttm  tjl , err  culos  maximos  ABC,  D E F , ita  tjngtre 
eundem par  alitium  BE,»I  femicircuh  torum  d contathbus  jitr  arens  Jimilesf  tote» 
dentes  non  coeant  $ uon  cjjtnt  arcus  abluti  fmslts  , >t  cenjiat  (xprcpcf.i}, 

Uiutisbri.  e - '-T«ECX:; 


CTM 


Vf  ♦(** 


II. 


K.  vndsc.. 
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V THEOREMA  15.  PROPOS.  17. 

IN  fpha^ra  paralleli  circuli  , inter  quos  & ma- 
ximum parallelorum  aequales  circunferentiae  ma- 
ximorum circulorum  intercipiun  tur,  fune  inter  fe 
abqualcs:llli  vero, inter  quos,  &c  maximum  paralle- 
lorum maiores  maximorum  circulorum  circun- 
terenciac  intercipiuntur, funt  minores. 

SINT  in  fphxra  paralleli  circuli  A B ,C  D , E F;  fitaue  C D , maximus 
parallelorum.  Inter  circulum  vero  CD,?i  vtrumq;  parallelorum  A B , E F, 
intercipiantur  aequales  circunfcrenti*  A C , C E ,maximi  alicuius  circuli 
ACF.FDB.  Dico  parallelos  A B,  E F,cqua 
le»  cllc.Slnt  enim  communes  fediones  paral- 
lelorum , & circuli  A C E F D B , red*  A B, 

C D,E  F,  quae  parallelae  inter  fccrunt.  Tran 
feit  autem  primum  circulus  maximus  ACE» 

F D B,  per  polos  parallelorum  . Quo  polito, 
fecabit  circulus  A C E F D B, parallelos  A B, 

C D , EF  , trifariam  , &ad  angulos  reftos  ; ij.i.huius, 

atq;  adeo  cjjatnctri  erunt  A B,C  D,  E F,  pa- 
rallelorum . Quoniam  vero  arcus  A C,  B D, 

aquales  funt, nec  non  & arcus  C E , D F;  po-  . lai.holui. 

niturque  A C , * qualis  ijpfi  C E ',  erunt  A C, 

B D , fimul  ipfis  C E , D F , Gmul  aequales:  .* 

Sunt  autem  fcmicirculi  aequales  CAB  D, 

C E F D:  quia  circuli  maximi  C D,A  C EF  D B,fe  mutuo  bifariam  diuidunr.  ,,J  huius. 
Igitur  reliqui  arcus  A B,  E F,  aequales  erunt;  ac  propterca  & refta*  A B , E F, 
hoc  cft,  diametri  circulorum  A B , E F , aequales . Circuli  ergo  AB,  EF, 
squales  funt. 

QV  O D fi  arcus  A C , maior  ponatur  arcu  C E.  Dico  circulum  A B, mi- 
norem cfTc  circulo  E F.  Pofita  enim  eadem  conftrudionc , & demonftra  tione, 
erunt  vt  prius, arcus  AC,B  D,  aquales,  ncc  non  C E,  D F, cum  ergo  A C,ma  ■•.huius, 
i&f  ponaturquamC  E, erunt  duo  arcus  AC,  B D,  fimul,  maiores  'duobus  ar- 
cubus C E,  D F,  fimul . Reliquus  igitur  A B,ex  fcmicirculo  C A B D,  minoc 
erit  reliquo  I;  F,  ex  fcmicirculo  C E F D;  ac  propterca  A'  reda  A B , hoc  cft , 
diameter  circuli  A B,  minor  erit, quam  reda.  E F, hoc  cft, quam  diameter  cir- 
culi E F,  vt  in  fcholio  propof.19.l1b. 5.  Eucl.  i nobis  eft  demonftrat^n,  cum 
arcus  A B,  E F,  fcmicirculo  fint  minore». Quare  minor  erit  circulus  AB,  ctrr 
cujo  E F.  quod  cft  nropofitum. 

SED  jam  circulus  maximus  A C E F D B,  non  tranfeat  per  polos  paral- 
lelorum A B,  C D,  E F;  fintque  rurfus  arcus  A C,  C E,  xquales.  Dico  adhuc 
circulos  A B,  EF,  cfic  «qualcs.Sint  enim  G,  H,po!i  parallelorum  A B,C  D^ 

£F,&  per  G,  H,  ic  polos  circuli  maximi  ACE  FD  B,  circulus  maximus  dc-  * «• 

...  ‘ ‘ feribatur 


(•■i.bviai. 
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fcribsturGI  H K,qui  circulum  AC  E F D B,fecabit  duobus  In  punfils,vt  tm 
I,  K,  ad  angulos  re&os . Qu,oniam  igitur  circulus  maximus  G1HK,  per  p® 
los  maximorum  circulorum  A C E F D B,C  D,  tranfir,cx  conflruftione,tra- 
(ibunt  hi  vicifsim  per  illius  polos.  Punfla  igitur  C , D , vbi  fe  duo  hi  circuli 
interfecant,poli  erunt  circuli  G 1 H K;  (alias  non  vterque  circulus  ACDFD, 
C D,per polos  circuli GI H K,tranfirct  )ac proinde duftx  re&£  C I,CJC,ex 

defin.  polf,  xquales  crunt,ac  proptcrca  & ar 
CusCI  ,C  K , in  ter  fe  erunt  xquales  . Sunt 
autem  & arcus  AC,C  E,pcr  hypothefim, 
xqualcs.Rcliqui  igitur  arcus  A I,E  K,xaua 
ies  quoque  erunt.Rurfus  quia  fcmicirculus 
1 G Kjfemrcirculo  GKH,*qualis  eft;(Diui- 
dunt  enim  fc  mutuo  circuli  A C EF  D B,  & 
G I H K,bi(ariam;ac  proinde  I G K,femicir 
culus  eft; Arcus  autem  G K H , fcmicirculus 
eft  propter  G,  H,  polos  parallelorum.)dcn» 
pto  communi  arcu  G K,  erunt  reliqui  arcua 
G I,  H K,  *qua  Ies.  Quoniam  igitur  in  dia- 
metro circuli  1CKD,  fegmenta  circuloru 
xqualia  I G K,K  H I,  qux  fcmicirculi  funt,i 
▼t  oftendimus,infiftunt  ad  angulos  reSos,funtque  arcus  I G,  K.  H , xquales» 
& non  funt  fegmentorum  fcmiftts,  Gue  quadrantes,  cum  G,  H,  non  fint  poli 
ckculilCK  D : Item  xquales  funt  arcus  I A , K E,  Tt  dcmonflratum  eft  ; 
erunt  re>fbe  demifEe  G A,  H"  E,  xquales . Quare  circuli  A B > E F,  xquales  in- 
ter fc  erunt. 

Q^V  O D fi  arcus  A C,  maioF  ponatur  arcu  C E;  Dico  circulum  A B,  mi- 
norem ede  circulo  E F.Sumpto  enrira  arcu  C L,qui  xqualis  fit  arcui  C E,crit» 
vt  proxime  demonflratum  eft,  parallelus  per  L,  deferiptus  xqualis  parallelo 
E F:  fed  parallelus  A B,  minor  cft,quam  parallelus  per  L,defcriptus,eum  ille 
longius  a maximo  parallelorum^tquc  adeo  a centro  fphxr*,ab(it.Minor  igi 
tur  quoque  cft  parallelus  A B,  quam  E F.  Quod  eft  propofitum  . In  fphxra 
ergo  paralleli  circuli , inter  quos  & maximum  parallelorum , &c.  Quod  erit 
demon  ftrandum. 
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1 N fphacra  circunferentiae  maximorum  circu- 
lorum interceptae  inter  maximum  parallelorum, 
& duas  alios  circulos  aequales , & parallelos , funt 
aequalesrlllac  vero, quae  intercipiuntur  inter  maio- 
rem parallelum, dc  maximum, lunt  minores. 

IN  fphrrxfint  duo  paralleli  xquales  A B,C  D,&  maximus  parallelorf» 
f t E F:  Hos  autem  omnes  parallelos  fccct  maximus  alius  circulus  A C D B. 
Dico  arcus  A E,E  C,  nec  non  B F,  F D,  xquales  cffc.Si  enim  non  funt  xqu» 
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le*,fit  AE,mtior.Erit  igitur  circulus  AB,  minor  circulo  CD.  quod  eftcon* 
m hypothefim.Sunt  ergo  (quales  arcus  A E, 

E C,  nec  non  BF,  FD. 

QJf  O D fi  circulus  AB  , maior  po» 
liatur  circulo  C D ;,Dico  arcum  A E,  mino- 
rem e fle  arcu  £C.  Si  enim  non  eft  minor, 
erit  vel  xqualJs , vel  maior.  Si  xqualis,erunt 
Circuli  A B,C  D,  xquales:  fi  maior, erit  cir- 
culus A B , minor  circulo  CD, quorum  vtru- 
que  eflcotra  hypothefim.Minor  ereo  eft  ar- 
cus A E ,'quam  E C . Quamobrem  In  fphxra 
Circunferenrix  maximorum  circulorum  in- 
tercepte,&c.  Quod  oftendendu  erat. 

THEOR.17.  PROP.OS.I9. 

SI  in  fphxra  maximus  circulus  parallelos  ali- 
quot circulos  in  fphxrica  fuperficic  deferipeos  fc- 
cct  quide,non  tamen  per  polos,  in  partes  inxqua- 
les  cos  fecabit, excepto  maximo  parallelorum:  Dc 
parallelorum  autem  Tegmentis  in  vno  hemifphx- 
riorum  interceptis , ea  qux  funt  inter  maximum 
parallelo rum,&  polum  confpicuum,  funt  maiora 
femicirculo;rcliquavero,  qux  funt  inter  maximu 
parallelorum , & polum  occultum, funt  fcmicircu 
10  minora:>£qualium  denique  ac  parallelorum  cir 
culorum  alterna  fegmenta  lunt  inter  fe  xqualia. 

I N fph(ta  maximus  circulus  A B C D, 
parallelos  E F,GH,  IK,fecet  in  L,M;B, 

D ;&  O,  P,non  per  polos, qui  fintQ^,R;  Sc 
fit  GH, parallelorum  maximus, &Qjpolus 
confpicuus,  &R,  occultus  in  hemifpherio, 
quod  fupra  circulum  maximum  ABC  D,cx 
tat,&ad  partes  F,  vergit.  Dico  circulum 
A BCD,  parallelos  non  bifariam  fecare, ex 
cepto  maximo  G H;  hunc  enim  bifariam  le- 
car.fegmcntum  autem  LF  M,  inter  maximu 
parallelum,&  polum  Q, confpicuum  fcmicir 
culo  efle  maius, & O K P,  minus. Si  denique 
paralleli  £ F,IK, (quales  luit, alterna  fegme 


i7.kaia, 

I * g 
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ta  L F M , O TP , eqtialiJ  efle . Fer  poluli 

* cmm  Q ,&  ptinftum  B .circulus  roaximut 
. defer. batur  QB  R D ; qui  per  reliquum  pei- 
Itmi  R , tranlibit  ex  coto.l.  lcbol.j  jJro- 
t.of.  16;  lib.  i.  huius  ; nec  non  per  puff- 
Cium  D ,cum  vtrutr.quo  circulum  GfiHD, 
A Ii  C D , bifariam  diuidar  ;;circuli  au- 
tem hi  fecentur  bifariam  ih  B , D . E* 
quo  tit  , circulum  QJi  R I)  , paralle- 
lum EF  ,lccarc  fupta  circulum  A B C D, 
at  parallelum  I K,  infta  cundcmfvr  in  pun- 
ftis  S;T;&  V,  X . Quoniam  vero  circulus 
QB  R D , parallelos  I F ,1  K.,  bifariam  fi- 
. •*  , O eat, erunt  SF  T , V K X , semicirculi  ;ac 

- propterea  arcus  L F M,  fcmicirculo  maior  ,&  O K P,  fcinicirculo  minor  erit. 

Q^od  cft  prcpofiium . 

SINT  i a tu  paralleli  E F,I  K,equales.Dico  alterna  fegmenta  LFM.OIP, 
'(qualia  inter  lc  e Ile;  nec  notufrementa  alterna  L E M,  OKI*.  Nam  per  polos 
anu.hu  ui.  p4ralldoru,&  polos  circuli  A bC  D,  dcfcnbatur  circulus  maximus  AGCH, 
jbuiui.  quidiuidet  tegmenta  L A M,0  C P,  bifirianr.  At  quales  ergo  funt  arcus  Af, 
A M, inter  fc,&  C O, C I*, inter  fc.Et  quoniam ciiculus maximus  AGC  H, 
Srhol.ij.i.  tranfit  per  polos  maximorum  circulorum  G H , AC  ; tranfibunt  vicitumhi" 
u,u*’  -per  illius  polos . Pun&a  igitur  ii,  D , poli  funt  circuli  A G C H j ac  propte- 
i t.icni j.  rea  rc&c  B A,B  G,arqualcs  crunt,cx  dchn.poli;atquc  idcirco  & arcus  iph  BA 
it.kuiiu.  BC,  aequales  erunt. Sunt  autem  & arcus  li  L,  B O,  (quales;  propterea  quqd 
aequales  ponuntur  paralleli  E F,  I K.  Igitur  & reliqui  arcus  A L,C  0,cqua- 
les  erunt :Sunt  autem  arcus  A L,C  Ojdimidij  arcuum  L A M ,OCl’ ; pro- 
pte  rea  quod  A L,/pfi  A M,&  C 0}ipfi  CP,oftcnfus  cft  equa  lis.  Aequales  ergo 
lunt  quoque  arcus  L A M , O C P , ac  proinde  &rcft(  fubtcnie  L M , OP, 
aequa  Icscrunt.Quare  ex  circulis  cqualibus  EF,  I K .auferent  xquales  arcus, 
maiorem  quidem  L F M , maiori  O I P ,&  minorem  L E M , minori  O K P, 
(hoc  cft  alternum  Tegmentum  alterno  tegmento)  (qualem.  Quod  cft  propo- 
htum  . Itaque  Ii  in  fph(ra  maximus  circulus  parallelos  aliquotcirculosin 
fph(rica  fuperHeie  dcfcriptoslccct  quidem  ,&c.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

THEORtNU  18.  PKuPOS.  zo. 

S i in  fphaera  maximus  circtrlus  parallelos  ali- 
quot circulos  fecct,non  tamen  per  polos;de  paral 
lelorum  afliimpeis  cirtumferentijs  in  vno  hemi- 
fpheTrio , illx  qua:  propius  accedunt  ad  polu  cori- 
fpicuum,etunt  maiores , quam  vt  fimilcs  efle  po£* 
fine  illis , quaeab  eodem  confpicuo  polo  longius 
ab/unc.  - w 

~ IN  fph«-  ' 


if.tenj. 

ll.uruj. 


. ' 


• •’  It **  *s  r c v ii  d v sv  — r 1$ 

TN  fpftxra  parallelos  AB, CD, £ F, fecet  in H, O;  [, N;K,M  , non  ta- 
men per  polos, circulas  maximus  G H I K L M N O,  iitque  fupra  hcmifphat» 
'riumG B L , polus  confpicuus  J* , occultus  , 

'aurem  QJ^fco arcum  O B II, maiorem  cilc,  p 

'quam  vt  ITmilis  fir  arcui  N D I,&  N D l,ma 
'Jftrcm  , quam  vt  iimilis  iit  arcui  M F K. . Per 
'polum  enim  parallelorum  P,.&  puncla  f,N, 

'acuribatur  duo  Circuli  maximi  P I,PN, fe- 
tantes parallelum  A B,fupra  circuluGILN, 
in  R,  S:  critquc  arcus  R B S,  arcui  I D N,ii- 
•milis  .Cum  ergo  arcus  O B H,  maior  iit  ar- 
cu R B S, maior  quoque  crir, quam  v t iimilis 
fit  arcui  NDI.Eooem  modo  oftendemus 
'arcum  ND  i,  maiorem  eilir, quam  vt  iimilis 
fit  arcui  M H K,  ii  nimirum  per  polum  IJ,& 
ptm&aK,  M,  duo  ali)  circuli  maximi  deteri' 

Dantur,  igitur  ii  in  fphfra  maximus  circulus  parallelos  aliquot  ,&c.  Quod 
'dcmonilrandum  erat. 

COROLLARIVM. 

HINC  Iit , iimplicittr  arcum  O B H.  iraiorem  cile  panem  fui  paralleli  A B,  «juaroar- 
uin  NOI,  Iti  patallcl'f&c.quando<)iii(itm  arcus  RUS.  unia  pau  elt  lui  pa  laticis,  qua  sua 
• citarem  ION,  (ui  pacallcli.cuto  bi  arcui  deu.ouiluui  lini  ciTt  limitas,  &c. 

T H E O R Et\4  A 19.  P R O P O S.  n. 

S l in  fphxris  squalibus  maximi  circuli  ad  ma- 
ximos circulos  inclinentur,  ille  cuius  poluslubli- 
mior  fupra  planum  fubie&um  cft.inclinatior  erit: 
jlli  vero  circuli,  quorum  poli  aequaliter  diftant  a fu 
‘biedis  planis,arqualitcr  inclinantur. 

IN  fphxris  «qua- 
libus ABCD.EFGH,  A p 

'quarum  centra  I , K, 
ad  circulos  maximos 
A BC  D,E  F G H,quo 
Tum  poli  L , M , incli- 
netur duo  circuli  ma- 
ximi BND,F  OH, quo- 
rum poli,  P , Q',  fi rque 
primum  polus  P,fubli- 
'mior  fupra  planum  cir 

culi  A B C D,quam  po  g Q 

Jus  Q,  fupra  planu  cir-  - ' • * 

culitrCili.  Dico  cir- 

culum 


aei-huius. 


haia*. 

* •'» 
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culum  BN  D , inclinatiorem  effe  ad  circulum  ABCD,  qulmPOH, 
t*  j.haiu<  ad  EFG  H.  Defcribanturenim  per  L , P , polos  ,&  per  polos,  M ,Q,  cir- 
culi maximi  A NC,E  OG;  fitque communis  fedio  circulorum  ABCD, 
B N D,  redaBD;  circulorum  autem  A BC  D,  ANC,  reda  A C,  & circulo- 
rum B N D,  A N C,  reda  N I:  quz  omnes  redi  per  centrum  fphxrx  I , tran- 
l.i.halai.  fibunt,cum  circuli  maximi  per  idem  centrum  fphxrx  ducantur.  Eodem  ordi- 
dinc  fint  in  alia  fphxra  communes  fediones  circulorum, vt  reda  F H,  circu- 
lorum E F G H,  F O H;  reda  vero  E G,  circulorum  EFGH,E  O G ; & re- 
da O K,  circulorum  F O H , E O G : qux  omnes  redz  fimiliter  per  centrum 
fphzrz  K , tranfibun  t . Et  quoniam  circulus  ANC  ,per  polos  circulorum 
ij.t.halas  A B C D,  B N D,  tranficns,eos  fecat  ad  angulos  redosjerit  vicifsim  vterque 
circulus  A B C D,  B N D,ad  circulum  A N C,redus, atque  adeo  & reda  B D, 
tt.raice.  communis  eorum  fedio , ad  eundem  circulum  A N C , perpendicularis  erit. 

Quare  anguli  A 1 D,  NI  D,  redierunt  ,cxdcfin.  j.  lib.  n.  Eucl.  ac  pro- 
inde A IN  , angulus 
a P erit  inclinationis  cir- 

* culi  B N D,  ad  circu- 

lum A B C D , ex  de- 
firt.6.  lib.i  i.  Eucl. Eo- 
dem modo  erit  EKO, 
angulus  inclinationis 
circuli  F OH,adcir- 
circuluE  F G H.Qiioj 
niam  vero  P, polus  cir 
culi  B N D,  fublimior 
ponitur  fupra  circu- 
lum ABCD,  quam 

r _ polus  QjdrculiFOH, 

C ulum  £ F 9 H » e.rit.  ma,.or  *rc_u,_CP , arcu  G Q . Hi  enim  arcus) 


H 


Ceroti, 
huins 

Schol.  »7.  culo 

MSU) 


cum  fint  perpendiculares  ad  circulos  ABCD.EFGH,  altitudines  polo- 
rum P,Q^,  fupra ipfos circulos  metiuntur.  Sunt aiitem  arcus PN  OO, 
«quales,  cum  fint  quadrantes.  Poli  enim  P,Q,  i circulis  maximis  B Ne, 
L **•  F O H, per  quadrantem  abfunt.  Arcus  ergo  C N,  maior  erit  arcu  G O.ac  pro 

* "*  £liiua5  cx  fcm!cire,ulr°A  N C,  minor  erit  reliquo  E O , ex  femicir 

culo  EO  G.  Quare  angulus  A IN  angulo  E K O , minot  erit , ac  proinde 

mae.s  mdmatus  erit  Circulus  B N D , ad  circulum  ABCD,  quam  circulus 

• l i ? ? rA  circulum  E F G H , vt  .n  explicatione  definitionis  7 . lib . 1 1. 

SED  fintiam  arcus  CP,GQ,xquales,  hoc  eft.poli  B, Q ,xqualiter  dl 
flent  a planis  circulorum  ABCD,  EFGH.  Dico  circulos  B N D F O H 
xquabter  inclinari  ad I circulos  A B C D,  E F G H.  Quoniam  enim  arcus  Cp) 
G Q^.xquales  funt.fi  addantur  quadrantes  P N,  Qp,  erunt  & arcus  C H, 
G 0,*qualcs;ac  propterea  & reliqui  arcus  A N , E O , ex  femicirculis  xnnal 
»7.«nij.  les  erunt  Anguli  igitur  AIN  EK  O.xquales  erunt,ac  propterea,  cx  d?fin. 

7.1ib.  11.  Eucl.  fimiicsjfiuexquales  erunt  inclina  tionescirculoru  BND.FOH, 

ad  circulos  A B C D,  E F G H . Si  igitur  in  fphaeris  e qualibus  maximi  circuli 
•d  maximos  circulos,&c.Quod  cratoilcndendum. 


*v 
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SCHOLIVM, 

H I N Cfitji  circulorum  maximoru  ad  alios  inclinatorum  foli  aquati  ter  di  fient 
i folii  maximorum,ad  anos  inclinantur  , inclinationes  ejfe  aquales  :cuius  yero  folu  t 
yicinior  fit  f olo  cius ,ad  quem  tndinantur.iuclinationtm  ejfe  maiorem.dsm  fi  arcus 
LP.MQ^,  Jint  aquales , erunt  cr  C P , G aquales , cum  quadrantes fint  C L, 

GMi  atque  adeo  poli  P,  Q^,  circulorum  inclinatorum  aquali  ter  difiabunt  is  fnbie*  *’ 
ths  f lanis  circulorum  ABC  D,E  F G H.Q uaret>t  demenllratum  eftinhac  frofof, 
aqualeserunt  inclinationes  circulorum  BND,FO  ad  circulos  ABC  D,  EFGH. 

Si  yero  arcus  L P , minor  fit  arcu  M erit  reliquus  arcus  CP,  ex  quadranto 

maior  arcu  G Q_,  reliquo  ex  quadrante.\gitnr,yt  ojlendtmus  in  hac  frofof.  maior  - 

arit  inclinatio  circuli  BNDj  ad  circulum  A B C D,  quam  circuli  F O H,  ad tiro 
tulum  EFGH. 

CONVER.SVM  quoquo  huius  Theorematis,  crfcbolij  dcmonflrabimus  in 
hunc  modum . 

S I in  fphxns  aequalibus  maximi  circuli  ad  maximos  circulos 
«qualiter  inclinentur , erunt  diftantia*  polorum  ipforum  ifubic&i* 

f danis  arqualcs:lllius  ver6,  qui  magis  inclinatur,  fublimior  erit  po- 
us.ltcm  diftantix  polorum  illorum  circulorum. qui  xqualircr  incli  , , 

nantur,  i polis  circulorum,  ad  quos  inclinantur, aequales  erum:  Di* 
ftanna  vero  poli  illius  circuli , qui  magi  s inclinatur,  a polo  circuli, 
ad  quem  inclinatur,  minor  erit. 

S I namque  circuli  BND,FOH,*/  circulos  ABCD,EFGH,  aquali  tor  iuo  ( 

alluentur, erunt  anguli  A I N,E  K O, aquales, ex  defin.j.hb.l  l.Fucl.ac  prefterea  Kf  „ 

<T  arcus  A K,  E O, aquales  erunt.  Additis  igitur  quadrantibus  m P,  O , aquam  * 

lot  erunt  arcus  AP,  E Q^t  ac frof  terta  ©•  reliqui  C P ex  femicirculit 

aquales  erunt, 

S I yero  circulus  B N D/td  circulum  A B C D,  magis  inclinetur , quam  circulus 
I O TT,  ad  circulum  EFGH,  erit  mrnor  argnlus  A I N,  angulo  E K O , »f  in  defio 
mitionemj.hb.lt  Fuci  fcnpfimuss  tc  froflerta  o?  arcus  A H /mnor  erit  arcu  FO.  Stfca.  »4. 
Additu  igitur  quadrantibus  NP,Oq[_,  mitior  erit  arcus  A P,  arcuFQjac  frvtn* 
de  reliquus  CF.tx femtcirculo  A N C, reliquo  oQjfJf  fcmtcircalo  FO C,nieior  erit, 
KVR.SVS,  fi  circuli  aquali  ter  inclinentur,  erunt  arcus  C P , G.Q_ , yt  from 
trime  offendimus,  aquales  c Cum  ergo  quadrantes  fint  CL  , G Mj  erunt  CT  arcus  Coroll.  it, 
l P,  M aquales.  . . *•  ^ul(*** 

SI  deniquecirculus.il  N D,  magis  inclinetur,  erit  exprexime  demoflratity  arm  , 

tus  C P,  mater  arcu  G Q^.  Aeltquus  igitur  t Vtex  quadrante  C L,  mtuer  erit  reo 
liquo  M Q_  , ex  quadranto  G M,  ve. 

DVO  quoquo  alta  Theoremata  in  alta  yerfiout  hoc  loto  adi  dia  funt  , yidto 
licet. 

I. 

ClRCVLI  maximi  tangentes  eundem  parallelum,  xqtsalirer 
inclinantur  ad  maximum  parallelorum':  qui  vero  maiorem  paralie-  4 

lum  tangit,  inclinatior  cft  ad  maximum  parallelorum  . Ec  circuli 

zqua- 
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aequaliter  inclinati  ad  maximum  parallelorum, tangunt  eundem  pa- 
rallelum: Qui  vero  inclinatior  cft  ad  maximum  parallelorum , ma- 
iorem parallelum  tangit.  \ ; 

MAXIMI  circuli  A B,C  B ,tano- 
gant  i undem  parallelum  AC , fetqut. 
P parallelorum  maximus  D F-  . Dico  cirm 

culos  A B,  C B, aquahter  inclinari  ad 
circulum  DE.S'(  enim  F , polus  pa» 
rallelorum,  C7 per  F,  & a mallus  A,'- 
C,  circuli  maximi  defcnbantur  FAD,  t 
F C E , qui  per  polos  circulorum  A B,  • 
C B,  tranpbunt  i atque  adeo  ipfos  ad 
angulofycllos  fecabunt.  Quare  arcus 
A F,  C F,  metiemur  altttudinent  pto 
h F,  cuculi  D E,  Jupra  cuculos  A B, 
C Bt  ac  proinde  cum  arcus  A F , C F/ 
aquales  Jiat, propterra  quod  reti*  fu 
ttnf*  F A,  F C, aquales  lunt,cx  defin* 
poli , aquahter  inclinabitur  cuculus 
D E,  ad  circulos  A B , C B t c y Iu  »»« 
ctjsim  ad  illi  aquahter  inclinabuntur , 
TANGAT  iam  maximus  cireulus  G H , maiorem  parallelum  G I . Dico  mato * 
rem  ejfee  inclinationem  circuli  G H , ad  maximum  parallelorum  DE,  quam  circuli 
to.l.fcuiw.  A B.  Dejcnpto  enim  per  F,  tp-  contaSlum  G,  ctrculo  maximo  F G E,  metietur  eodem 
• modo}>i  proxime  demonferatum  efe, arcus  F G,  altitudinem  poli. F,  Circuli  D E 3fuo. 

pra  circulum  G H.  Ffe  autem  arcus  F G , maior  arcu  F A,  quod  cuculus  G I , maiors 
ponatur  circulo  A C,  ac  proinde  a polo  F,  remotior.  Igitur  magis  inclinabitur  tiro 

11.1. buiui.  culus  DE,  ad  circulum  GH,  quam  ad  circulum  AB  i (y  WdJuuGH,  magis  ad 

ii  E.  inclinabitur ,qur.m  A B. 

^ R V R S V S circuli  maximi  A B , C B , aquahter  inclinentur  ad  circulum  D fr 

le.i.huiui.  maximnm  parallelorum.  Dico  illos  eundem  parallelum  tangere.fer  F,ensm  polum  pam 
rallelorum  , (y  polos  circulorum  AB,  C B , circuli  maximi  defcnbantur  F AD, 

■ {.i.huiui.  F C E , fecantes  circulos  A B,  C B,  m A , C . Et  quoniam  cos  Jecaut  ad  angulos  reo 
f}oi;meticnlur  arcus  F A.  F C,  altitudinem  poli  F,  circuli  D h,  Jupra  anulos  AB, 

C B:  funt  autem  arcus  F A,  F C, aquales, quod  circuli  A B,C  ti,aquah\er ponantur 
inclinari  adctrculum  D E , atque  adeo  cyjuc  yicifsim  ad  illos  . i/  igitur  ex  polo  F, 
intervallo  F A , >el  F C,  circulut  dejcnbatur  AC,  tanget  Iste  armles  A B , C Bl 
fropterca  quod  circulus  a C,  o Circuli  A B , C B , f n etj.cm  junius  A , C , j\ eant 
circulos  maximos  F D,  F E,  qui  per  eorum  polos  tranfeunt. 

'IAM  yero  circulus  maximus  GH,  magis  inclinatus  fit  ad  circulum  DE  • 

10.1. huiut.  Dico  iHum  tangere  materem  parallelum  . Vefcnpto  emm  per  F , polum  parcllelog 

rum  , ty  per  polum  circuli  GH  , circulo  maximo  FG,  qui  circulum  G Htfecao 
tf.i.hmui.  brt  adangulos  retlos  , nimirum  m punllo  G ; wetieiur  rur/uxaicus  l G , allitu» 
ku^ius  *'*  dinempoli  F,  circuli  D h3fupra  circulum  G H:F fi  autem  FG,m‘irer  quam  FA,qucd 
magis  inclinatus  ponatur  circulus  G K,qudm  a B.  Igitur  circulus  ex  polo  F,  iy  •** 
terualloFG,  defcnptut  maior  etit  circulo  excodepolo F3(y  tuterua lio  FA ,defcriptot 

Cum 
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Cum  ergo  A B,  A C ,fe  mutuo  tangant  i»  A,  t?  G H , G I ,Jt  mutuo  quo$  tangunt  J.huJo». 
o»  G,  confiat  propofitnm. 

II. 

ClRCVLl  maximi  ad  maximum  parallelorum  xqualiter  in-  ij, 
clinati , polos  habent  in  circunfcrentia  eiufdem  paralleli . Et  circuli 
maximi, qui  polos  habent  in  circunfcrentia  eiufdem  paralleli, ad  ma- 
ximum parallelorum  xqualiter  inclinantur. 

CIR.CVLI  maximi  AB,  C D,  quorum  poli  E,  F , aquali  ttr  fint  inclinati  ad 
D B,  maximum  parallelorum.Qieo  eo * - : i 

rum polos  E,  p, eff e m eodem  parallelo. 

Defcriptis  enim  per  G , polum  paralie * 

Urum,  & per  E,  F , polos  circulorum 
A B,  C D,  maximis  circulis  G E , G F, 
qui  rtfli  erunt  ad  circulos  AB,  CDi 
erunt  arcus  E G,  F G,  difiantiapolorio 
E , F ,/i polo  G ; funt  autem  aquales, 
quod  circuli  A B,  C D,  ponantur  aqua 
Ister  inclinati  ad  circulum  DB.l£»l»r 
circulus  E F,  ex  polo  G , cr  mteruallo 
C E,  >el  G F , defert p tus , parallelut 
tft  circulo  D TStm  quo  quidem  paralie. 

Io  E F , circuli  AB,  C D , polot  E,  F 
habent. Quod  e fi  propofitum. 

SED  tam  circuli  maximi  A B,CD, 
habeant  polos  E,  F ,m  parallelo  , EF. 

D ico  eos  aqua  liter  inclinari  ad  DB,ma 
scimumpxrallt  lorum.  Irunt  enim  ex  defin.  poli, reda  G E,  G F,  aquales , atque  ob  'd 
arcus  EG,  F G,  aquales  quoque  erunt. Cum  ergo  tjdem  arcus  fint  difiantiapolorum 
E,  F,  a G,polo  parallelorum:  xqualiter  inclinati  erunt  circuli  AB,  CD,^  D B,  j,uilu< 
parallelorum  maximum. 

S E QJ  I T V R.  iam  in  codice gr aco  propofitio  it.  cuius  demon firatio  longifsi* 
ma  efi . \ ude  quoniam  m alia  yerfiono  inulto  breuius , dilueidiusque  eadem  demon* 
firatur , ytfum  efiboc  loco  inftrert  alia  tria  theonmataalterius  -rerfionis  , rtfaci * .>  . 

Itus  deinde  propofitionem  n. huius  libri  dimorftrcmus  .Zfi  autem  primum  Theorema 
fecunda pai : propof  t .hb.;.TheoJoJu,quamuts  magis  rmutrfale  (it,  >t  hic  proponi* 
tmr.PrimumergoTheercma,quod  ordine  tertium  ifi  inhocfchobo.itafe  habet. 

111. 

SI  fuper diametro  circuli  conftitnatur  re&um  circuli  fegmen- 
tum, diuidarur  autem  fegmenti  infiiletis  circun ferentia  in  dnasinx- 
qualcs  partes , & i pun&o  fcdionis  ad  circunfercntiam  circuli  prim» 
plurimxrcdtxlinexcadantjeritrcdafubtendens  minorem  partem 
"fafillentis  fegmenti  omnium  minima:  qux  amem  i..aiorcm  fubten- 
dir,ommum  maxima.Reliquarum  vero  propinquior  maximx  remo  . 

tiorcfempcr  maior  cit : At  propinquior  minimx  remotiore  fempec 
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ihinor eft.  Dux  vero  rc&x  linex  xquales  ab  eodem  pumftoin  circai? 
ferendam  circuli  cadunt,<L  maxima  xqualirer  diftantes. 

S V P E R.  diametro  A D, circuli  A B C D E.conflituatur  redam  circuli  figmen* 

* tum  A F D,  quod  fecetur  non  bifariam  in  F ,fitque  minor  pars  A F,  C7  maior  D F: 
Cadant  autemex  F .plurima  reda  linea  F A , F 1 , F H , F B , F C,  F D , F F..  D tei 
omnium  minimam  ejfe  F At  maximam  -vero  F D:  At  F C,  maiorem, quam  F B,  crr.Et 
F I, minorem, quam  FH.crr.  Denique  duas  F E,F  C.aquales  ejfe.fi aquahter  diftent 
II.  vndec.  i maxima  F D,  lioc  eft, ft  arcus  D E,D  C,  aquales  fmt.  Demittatur  enim  ex  F ,mpla 
j».  vndec.  num  circuli  A B C D E,  perpendicularis  F G,qua  i»AD,  communem  fedionem  ca* 
detientque  punflum  G,  >el  inter  punda  A D,  inpnma  f guras  (id  cjuodftmper 

, conti  riget, quando  fegfnent  um  A F D^ficmicirculo  maius  non  eft  ,quamms  idem  accidem 

re pofsit  iH  fegmentomatore .)  >cl  idem  quod  As>el  extra  circulum  in  diametro  D a% 
protrada.vt  pofleriores  dua  figura  incidant. id  quod  folumm  fegmento.quod  fimi- 
circulo  maius  fit, contingere  poteft  . In  prima  autem  f gura  non  erit  G,  centrum  ciru 
culi  A B C D E , quod  G F , non  diuidat  bifariam  fegmenium  A F D : Multo  minui 
• ii»  po fleri  ortbut  duabus  figuris  erit  G ,ce  ntrum  circuli  A B C D E.  lungantur  reda 

G I,G  H,G  1|  GCj  G E»  eruntq ut  omnes  anguli  ad  G,redi,ex  defin.^.hb.ll-EucU 


Quoniam  -oero  redarum  ex  G,  in  circulum  A i C D E,  cadentium  in  prima  figura^ 
7.  vel  l.tet  ^ minima  efl  G At  In  omnibus  autem  figuris  maxima  eft  cD,-  er  G C , mi». 

7.  vel  1 ( r«l  ior  .quam  G*;  atque  Gljnmor.qudm  G Hs  dua  denique  G C:  GE,  aquales:  erunt 
t.  cerdj.  propterea  in  prima,  cr  tertia  figura  duo  quadrata  redarum  A G,G  P , minora  duo 

ptimi  bus  quadratis  redarum  l g,g  F:  quibus  cum  aqualia  fint  quadrata  redarum  F A, 
* F Ij  mm»(  quequetnt  quadratum  ex  F A,  quadrato  ex  F I ; atque  adeo  t T reda 
F A,  minor  erit  quam  F I.  Eodem  modo  oflendemus  F A ,«1»  eadem  figura  prima  ,tT 
tertia  minorem  ejfe  , quam  F HyVC.  In  fecunda  vero  figura  minor  quoque  eft  F A, 
1}. primi . quam  F I,  >el  F UtCTC. propterea  qubdin  triangulis  A l F,  A H F,  (in  quibus  ano 
gulu*  A.redus  eft,ex  defin.$.hb.  1 1.  Eucl  ac  proinde  alij  acuti.")  reda  F A,  fubo 
• tendit  annutum  acutum  I , yel  H , at  reda  FI»  >el  F H,  tyt.  angulum  redum  A. 

Minima  ergo  omnium  eft  reda  F A . Kurfus  m omnibus  figuris  erunt  duo  quadrata 
47. primi,  «xG  D,  G F,  matara  duobu*  quadratis  ex  G C,  G F : quibus  cum  aqualia  fint  quam. 

drataex  F D,  F C»  matus  quoque  erit  quadratum  ix’F  D,  quadrato  ex  F C;  ac  proo 
inde  est  reda  F Dtmaitr tnt,  quam  redi  F C . Non  aliter  oflendemus , redam  F D» 

maieo 
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maiorem  tffe,  quam  F B,  crc.  Maxima  ergo  omnium  tft  refla  F D . P raterta  in  om* 
itibus  figuris  erunt  duo  quadrata  ex  G C,  o F,  maiora  duobus  quadratu  ex  o B , 
C F:  quibus  eum  aqualia  fint  quadrata  ex  F C,F  B;  erit  quoque  quadratum  ex  F C, 
maius  quadrato  ex  F B;  ac  proinde  *?  refla  F C,  maior  erit , quam  F B . Non  alio 
ter  oflendemus , reflam  F C,  qua  propinquior  rjl  maxima  F D,  maiorem  ejfe  quacnuo 
que  aha  remotiore , c?c . Adhuc  in  omnibus  figuris  erunt  duo  quadrata  «GI,oF, 
tninora  duobus  quadratis  ex  O H,  g F ; quibus  cum  aqualia  fint  quadrata  ex  Ff, 
f Hl  erit  quoque  quadratum  ex  F I,  minus  quadrato  ex  F H j proptereaj;  er  refla 
T 1, minor, quam  EH, erit.  Zodemq;  modo  demonjlrabimus  , reflam  F I,  qua  pro* 
finquior  ejl  minima  F A , minorem  ejfe  quacunque  alia  remotiore,  *?c.  Poftremo 
erunt  duo  quadrata  ex  G C,  o F,  aqualia  duobus  quadratu  ex  c E,  G F : qutbu* 
eum  aqualia  fint  quadrataex  F C,  F E , aqualia  quoque  erunt  quadrat  a ex  f C, 
F l,at  que  adeo  er  refla  F C,F  E,  aquales  erunt.  Confiat  ergo  id,  quod  proponitur. 
Caterumrt  ex  demonfiratione  patet , eam  reflam  dicimus  propinquiorem  maxima 
F D ,qua  cadit  in punflum  ricinius  punflo  D:  illam  reto  propinquiorem  minima  F A, 
qua  cadit  tn  punflum  propinquius  punflo  A . 

' 1111. 

S I in  fphxrx  fuperficie  intra  circuli  cuiufque  peripheriam  pun* 
dium  fignetur  prxter  cius  polum  , ab  eo  autem  aa  circuli  circunfe- 
retiam  plurimi  arcus  circulorum  maximorum  ducantur  femicircu 
lo  minores;  maximus  eft , qui  per  circuli  polum  ducitur ; minimus 
autem , qui  ei  adiacet : Reliquorum  vero  propinquior  maximo , re* 
Inoriore  femper  maior  eft:  Duo  vero  arcus  ab  eodem  maximo,  vel 
minimo  xqualiter  remoti  inter  fc  xquales  funt . 

S 1 T in  fiphara  circulus  A B C D E,  cuius  polus  F , figneturq;  in  fphxrx  fuper fi* 
tie  intra  peripheriam  circuli  prater  polum  F,  punflum  quodhbet  G,  d quo  plunms 
fircus  maximorum  circulorum  ad  circunferen* 
fiam  circuli  A B C D E,  ducantur,  quorum  G A, 

1 1»  rtramque  partem  eduftus  tranfeat  per  polum 
Fi  arcus  rero  G B,  propinquior  fit  ipfi  G A,qudm 
G Cj  duo  denique  G B,G  E,  xqualiter  di  fient  ab 
‘ eodem  G A,  rei  d GD;  fintque  omnes  hi  arcus  fe* 
tnict rculo  minores  : quod  tum  demum  erit , cum 
fe  mutuo  non  interfiteabunt  in  alio  punflo,  quam 
tn  G . Cum  enim  circuli  maximi  fe  mutuo  diui* 
dant  bifariam, erunt  arcus  G A,  G Z, femicircu* 
lo  minores , cum  nondum  feinlerfecent . Eadem  j; 
ratione  erunt  alq  arcus  ex  G,  exeuntes  minores 

femicirculo,  fi  fe  mutuo  non  interfecent . Quod  fi  >nus  eorum , »f  >,  g.  arcus  G A, 
ajfet  fcmicirculus  , t r an firent  omnes  alq  per  punflum  A,  ejfentq.firmicirculi  quoque: 

] ft  ysro  G A,  ejfet  femicirculo  maior  ,fecarent  eum  omnes  alq,  antequam  ad  circun * 
ferenttam  peruemrent , ejfentq;  femicirculo  maiores  , yt  patet  . Vnde  nihil  colligi 
pojfet . Dico  arcum  G A,  omnium  ejfe  maximum,  V GD,  minimum  : G B,  yero  maJ 
serem  efe  arcu  G Ci  duos  denique  G B,C  E,ejfe  aquales  .Quoniam  enim  arcus  A D, 
fetat  circulum  ABC,  bifariam,*?  ad  angulos  rtfhss  ertt  refla  fubtenfa  A D.dia* 

H x meter  * 
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meter  circuli  ABC;  v fuper  ipfam  redum  circuli  fegmentum  A G D.eonjlitutam , 
ejuod ijuidtm  inaqualner  fecatur  iu  G,  (Njm  quia  , ex  defin.  ftli  , redi  fubtrnfa 
t V.leruj.  FA,  F D,  aquales  funt  , erunt  quoque  arent  FA,  FD,  aquales  t ac  premde  arcuo 
...  ^ D»  fedui  erit  bifariam  i»  F,  atque  eb  id  in  G,  non  bifariam  ) maiorq:  pars  ejl  GA« 

huiuil1’ ' ^ minor  G O • ,£'f*r  redarum  Jndarumex  G,  4</  ciicunfrentiam  circuli  ABC, 
maxima  :Jl  G A,  minima  G D : G B,  >rrc  mater  quam  G C;  y GB,  C E,  aquam 
ScF.c1.i8.  let  • f«m  arcui , quibus fubtenduntur  , ponantur  femtorculo  minores  , erit 

te:ii.|  CT"  «m**  G A,  maximus , CJT  G D, minimus  : g B,xro  mater , quam  g C;  Arcus  dem 
al.tttcij.  mque  g Bj  G E,  aquales  • 

V. 

32,  S I in  fphxr.r  fupcrficiecxtra  circuli  cuiufquc  periphcriam  pun- 
«ftum  fignetur  pratter  eius  polum,  abeo  autem  ad  circuli  circunfc* 
rentiam  plurimi  arcus  circulorum  maximorum  ducantur  feroirir- 
culo  minores  , feratrresq;  ci  rcun  ferent  ia  m circuli ; maximus  eft,  qui 
per  circuli  polum  ducitur;  Reliquorum  vero  maximo  propinquior, 
remotiore  lemper  maior  cft:  Minimus  autem  cft  ille,  qui  inter  pun« 
dum  , & circuli  circunferentiam  extra  circulum  interijeitur;  Rcli* 
quorum  vero  minimo  propinquior , remotiore  femper  minor  cft : 
Duo  vero  arcus  ab  eodem  maximo,  vel  minimo  xqualiter  remoti  in- 
rerfe  aequales  funt. 

I N fphara  circuitu  ft  A B C D E,  cuius  pelui  F,Jiguetnrq, ia  fpliart  fmperjici e 
extra  penphcuam  circuli  , fundum  quodvis  c , frater  alterum  felum  circuli 

A B C D E:  (T  a C,  plurimi  arcue  maximorum 
circulorum  ducantur  ad  circunferentiam  etreue 
li  A B C D E,  tpfam  fecantes  j quorum  g D F A, 
ferpelum  F , trenfeattarcus  vero  g HB  , proo 
pmquior  Jit  ipfi  g D F A , quam  g 1 C : duo  dee 
nique  gHB,  gKE,  a qualiter  dtjlent  ab  »» 
dem  G D F A , vel  a G D,  fint que  omnes  lii  are 
cus  femtorculo  minores  : quod  Ium  demum  erit, 
cum  fe  mutuo  non  mterftcabunt  in  alio  fundo  , 
quam  in  g , yeluti  in  antecedenti  theoremate 
ejl  ojlenfum  . D ico  arcum  G A , effe  omnium 
maximum;  w o B , maiorem  quam  G C ; Minie 
mum  autem  ejfe  c D l Ct  C H,  minorem  quam  G I ; Denique  duoi  arcus  G B,  G E, 
l J.i.hu.yi.  Irrm  G H,  G K .aquales  efie. Quoniam  enim  arcus  G A,  fecat  circulum  A B C D E, 
bifariam , csr  ad  angulos  redostcrit  reda  fubtenfa  a D, diameter  circuli  A B C D E, 

C r fuper  tpfam  redum  circuli  fegmentu  conjlitutum  D G,  quod  initium  fument  it  De 
per  c,  ducitur, donec  in  alio  pundo  A,  circulum  A B C D E,  iterum  feeef.qnod  quie 
dem  non  bifariam  fidum  ejl  in  g , (quod  G , non  ponatur  polus  circuli  A B C D E, 
in  quo  didum  fegmentum  bifariam  diuiditur , vt  in  pfacedenti  theoremate  ojlenfum 
efl.^maiorque  parstjl  a pundo  Q,>fquead  A,  cum  in  ea  fit  reliquus  polus, (alias  ar 
cus  C D A,  per-rtrumque  polum  duceretur.fmmor  vero  D G. Igitur  reddrum  ex  G, 
hume  * (trculi  A B C D E,  d udarum , maxima  ejl  g minima  g D» 

«»,«• 
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oB,'>frJm4/»r  fluam  oC;e7G  B,  oE,<fli»4/«.Iffm  oH  ,mi nor  quam  OH 

C K^aqualts.Qu^iprtpter  cum  arcubus  fanar  culo  minoribus  fubtendantur^ex  hy 
fothrpytrit  tjuo.jue  arcus  GA,  omnium maximus, cr  C D,  mimmussat  G B,  maior,  Scbo!.»l. 
quam  O C # <7  C Yl,miiior  tjukm  g I:  Denique  G B, G E,»*c  uon  G H,G  K,equ a.  “JjjJjj» 
les  inter  fe  , Quod  tfl  propofitum  . 

PER.SP1CVVM  autem  tfl  in  proximis  duobus  theorematibus  arcus  jinguloHt 
■ I ex  o ,dutlos  non  dcbereejfe  maiores  femicirculo  : alias  nonauferreut  maiores  linea 

maiores  arcus ,(?  contrait  conflat  ex  fcheho propef  18  lib.q.lucl, 

THEOREMA  ro.  PROPOS.  zi.  ». 

SI  in  fphaera maximus  circulus vnum  quidem  , 
circulum  tangat, alium  vcroci  parajlclum  feccr, 
po ficum  inter  fphxrx  centrum , & eum  circulum, 
quem  tangit  maximus  circulus, polus  autem  maxi  . . 

mi  circuli  fuerit  inter  vtrumque  parallelorum, de- 
feribanturque  maximi  circuli  tangentes  duorum 
parallelorum  maiorem:  hi  omnes  erunt  inclinati 
ad  maximum  circulum,  &c  eorum  rcdiflimus  qui- 
dem erit  ille,  cuius  contadus  erit  in  eo  pundo , in 
: quo  maius  Tegmentum  paralleli  maioris  bifariam 

diuiditur  j humillimus  vero  & maxime  inclina- 
tus,cuius  contadus  erit  in  co  pundo , in  quo  mi- 
nusfegmentum  bifaria diuiditur:Rcliquorum au-  .1 
• tem  illi  quidem, qui  xqualiter  diftant  ab  alterutro 
* eorum  pundorum , in  quibus  legmenta  bifariam 

fecantur,  funt  fimilicer  inclinati : qui  vero  conta-  * 

<SIum  remotiorem  habet  a pundo,  in  quo  maius  * 
Tegmentum  bifariam  Tecacur, inclinatior  perpetuo 
cit,  quam  qui  contadum  eidem  pundo  propio-  . 
rem  habet.Poli denique  maximorum  circulorum 

. erunt  in  vno  circulo,qui  & minor  erit  eo  circulo, 

quem 


/ 


yj 


t 
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quem  tangit  maximus  in  principio  circulus,  & ei- 
dem parallelus  crir. 

I N fphira  maximus  circulus  A B C D , culus  polus  E , tangat  circulum 
A F,  fecct  autem  alium  huic  parallelum  CBHD,  politum  inter  ipnzr*  cen- 
trum^' circulum  A F , ita  vt  circulus  G B H D,  maior  fit, quam  A F *,  fitque 
E,  polus  circuli  maximi  ABCD,  inter  vtrumque  circulum  A F , G B H D. 
Quoniam  vero  maximus  circulus  ABCD,  fecat  circulum  G B H D,non  bi- 
fariam,cum  non  tranfeat  per  eius  polos, hoc  cft,per  polos  parallelorum,  erit 

fegmen  tum  B H D , ad  po 
Ium  confpicuum,qui  fit  I, 
mai’  femicirculo,&  BGD, 
minus.Ducatur  per  E,  po- 
lum circuli  A B C D,  & I., 
polu  parallcloru  circulus 
max  imus  G A C,  qui  feca- 
bit  figmenta  BGD,  BHD, 
bifariamrpunda  autem  M, 
N, aequaliter  dident  ab  H; 
& O , magis  didet  ab  H, 
quam  N.  Tangant  autem 
parallelum  G B H D , in 
pundisG,H,  M,N,0, cir- 
culi maximiG  L,H  K,MP, 
N K,0  L,qui  quidem  om- 
nes inclinati  erunt  ad  ma- 
ximum circulum  ABC  D# 
cum  non  tranfeant  per  E, 
polum  ipfius.Cum  cnimE, 

polus  ponatur  inter  parallelos  A F , G B H D,  non  poterunt  ^‘‘  «"5«- 
tes  circulum  G B H D,  per  E,  tranfire , alias  fccarcnt  «P^®» 

Ius, per  quem  etiam  ncceflario  tranfeunt, fit  extra  di-dos  parallelos,  vt  patet. 

d£&£|'.  h K.  cflc  r^i..»*: 

autem, id  eft,raaximc  inclinatum  cficGL-,  At  M P*  1 > n-' 

& O L,  magis  quam  N K : Polos  denique  horum  circulorum  «"g6"1'"®  ?£e 
In vnoeodemque  parallelo,qui  minor  fit, quam  A ( ^ 

cd  circuli  A B C D , erit  E A,  quadrans  maximi  circuli  •,  fumatur  ei  aequalis 

arcus  H Q 5 eritque  pundum  Q^,  inter  punda  A, & I»C“®  arC“‘d”^ 
ior  fit  ouadrantc.fquod  E A,  quadrans  Iit  odenfus.  ) & H I , quadrante  mi- 

iSJr.propterc.  ^ .re.. «’  l,Po'°  Pf  > »• 

porredus  fit  quadrans.Si  igitur  ex  polo  I,  ad  mtcrual  , 

feribatur  QT  R , erit  is  ipfi  AF,parallelus,  & eo  nunpr.In  hoc  ergo  p »r«I 
lclo  O TRchcoefle  polos  omnium  circulorum  parallelum  G B H D , ta 
gcntlum.Pcr  polum  enim  I,&  punda  contaduura  deferibantur  circuli  m*x  - 
mi  M I S,  N IT,  O I V;  qui  tranfibunt  quoque  per 

vero  arcus  HI,MI,NI,OI,GI,  «quales  funt,quod  cx  definitione  poli, 
red*  illis  arcubus  fubtenf*  «quales  fint,eadcm6ue  ratione  & arcus  I 1 
I X » i v i I R , zquales  funtjcrunt  toti  arcus  H Q^.,  M b , N 1 , u * 


it 
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«quale»;  atque  adeo  cum  HQ_,  fit  quadrans, omnes  illi  arcusqutdrantc» 
erunt.Qjjarecumdcmonftratum  fit  eos  tranfirc  per  polos  tangentium,  erunt 
punda  , S,  T , V , R , poli  circulorum  tangentium  , qux  quidem  omnia  Coroll.  1 6. 
funt  in  parallelo  Q__T  R,quod  vltimo  loco  proponebatur  dcmonftranduro.  s.hoiu*.  _ 
Iam  vero  quia  arcus  circulorum  maximoru  ex  E,polo  circuli  maximi  ABCD, 
adQ,S,T,V,R,  polos  tangentium  dudi  metiuntur  diltantias  poli  E , a 
polis  tangentium  jeftque  omnium  maximus  E Q^,; minimus  autem  ER;xqus  Schol.xi*  . 
les  vero  ES  ,ET  ;&  denique  ET  , maior,  quam  E V,quod  omnes  hi  arcus  huius, 
fint  (emicirculo  mmores;(cft  enim  E Q_,  quadrante  EA,  minor;  atque  adeo 
reliqui  cum  non  (ccabunt  citra  pun&umQ^ , idcoque  femicirculo  minores  } 

erunt.)crit  circulus  H K,minimp  inclinatus  ad  circulum  maximum  ABCD;  Schot.si. 
&GL  , maximi;  itMP,NK  , aequaliter,  fcu  fimiliter;&  O L , magis  quam  huius. 
NK,  quod  primo  loco  demon  flrandum  proponebatur.  Quocirca  b in  lphx- 
ra  maximus  circulus.&c.  Quod  erat  dcraonflrandum.  • t 

THEOR.  11.PROPOS.  z3.  34- 

IISDEM  pofitis,  fi  circunfcretiae  circulorum 
tangentium  a contadlibus  ad  nodos  fint  aeqtia- 
Ie5;praedi£Ii  circuli  maximi  (imilirer inclinati  erue. 

RVRSVS  in  fphxra  maximuscirculus  A B C D , cuius  polus  E,tangat 
circulum  A F ,fecct  autem  alium  huic  parallelum  G B H D , pofitum  inter 
fphxrxcentrum,&  circulum  A F , ita  vt  G B H D , maior  fit, quam  A F;  fit- 
que  E,  polus  maximi  circuli  ABCD,  inter  v trutnquc  circulum  AF,GBHD:  v 

Tangat  deinde  in  punftir 
M , N , circuli  maximi 
MO,NP,circulu  GBHD, 
fccantcs  ABCD  , in  O, 

P , nodis  , fintque  arcus 
M 0,NP,*quales.  Di- 
eo  circulos  MO,NP, 
fimiliter  inclinari  ad  ma- 
ximum circulum  ABCD. 

Ducatur  enim  per  E,po- 
lum  circuli  A BC  D,  & T, 
polum  parallcjorum  cir- 
culus maximus  GA  C:lte 
per  I,polum  paralleloru, 

&pun&a  conta&uum  cir 
culi  maximi  I M>  I N,qui 

5ier  pol  os  quoque  circu- 
orum  tangentium  tran- 
/ib£it;atqueadeo  ipfos  ad 

angulos  reftos  fccabunt.  ..... 

Quoniam  igitur  fegmenta circulorum  xqualia,  nempe  fctmcirculi , qui  ten- 
dat ex  M,&N,  peri,  donec  iteTumfccent  circulos  tangentes  MO  ,N  P, 

infiftunt diametris  ciiculorun»MO,N  P,(eftcmm  communis  icdio  orcu- 
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(t.l.huiui.  lorum  miilmorura  I M,  MO, diameter  vtrluique, cum  fe  mutuo  fecent  bifa- 
riam)  ad  angulos  rc&os,  & diuiduntur  non  bifariam  in  I,  quod  I,  polus  paral- 
lclorum  non  fit  polus  tangentium  ; ponunturque  arcus  MO,N  P,*quales; 
ii*kuiui.  erunt  duifhe  redae  I O,  I B , xqualcs.Si  igitur  cx  I , polo  parallelus  deferiba-  2 P 
• t-S  turOK,ad  interuallum  IO,  tranfibit  is  quoque  per  1’ . Et  quia  circulu* 
maximus  IM,  tranfiens  per  polos  circulorum  M O >0  Q_,  Te  fecantium  ia 
p.huiu*.  O , Q^,fecat eorum fegmenta  bifariam ,zqualcs erunt  arcus  M O,  M Q,& 

SO,S  Q^;  Eodcmquc  argumento  squales  erunt  arcus  NP,NR,&TP, 

T R;ncc  non  K O , K P,&  C 0,C  P;  propterca  quod  circulus  maximus  IkC, 
j.koin».  tranfiens  per  polos  circulorum  OKP,  OCP,  fecat  eorum  Tegmenta  bifa- 
riam in  K,&C.  Cum  ergo  arcus  MO,N  P,  ponantur  zquales,  erunt  & toti 

O M Q^,  I'  N R,quorum 
g ■ jpfi  dimidij  funt,  aqua- 

> j.ietiij.  — ‘"v.  les  > at<]uc  adeo  & rc&se 

fubtenfij  O PR,xqua 

al.Ktti).  / les  erunt.  Igitur  & arcus 

0 5 Q_ ,PT  R , ^ quales 
erunt;  ac  proinde  & eo- 
rum dimidij  O S , P T,  ae- 
quales erunt.  Sunt  autem 

6 toti  K O,  K P , oftcnfi 
equales. Reliqui  ergo  KS, 
KT,squaIcs  cruntjatque 
adeo, cum  fint  vnius eiuf- 
demque circuli,  fimiles ia 

l•.huill•.  ' ' ter  icerunt. Quia  vero  *r« 

cubus  K $ , K T , fimiles 
funt  arcus  H M,H  N;crut 
quoqjaqualcs  arcus  HM, 

H N . Itaque  cum  fcg- 
S.huim..  tpentum  BHD, bifariam 

feceturin  H,fintque  ^quales  arcus  HM,HN; erunt  circuli  M 0,N  P,fimili- 
' ter  inclinati  ad  circulum  A B CD . Quare  Jjfdcm  pofitis , fi  circunfcrcntiz  i 
conta&ibus,&c.Quod  erat  demonfiraadum. 

* i * f f ■ 
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THEOREMA  i.  PROPOS.  i. 

I reda  linea  circulum  in  partes  inze- 
quales  Tccet,Tupcr  qua  conftituatur  re 
dum  circuli  Tegmentum , quod  non 
fit  maius  femicirculo  ;diuidatur  au- 
tem Tegmenti  infiftentis  circunfcrentia  in  duas  in 
aequales  partes:  Reda  linea  Tubtendens  earum  mi- 
tiorem , minima  eft  linearum  redarum  dudarum 
ab  eodem  pundo  ad  minorem  partem  circunfc- 
rentiae  primi  circuli : Redarum  vero  dudarum  ab 
eo  ipTo  pundo  ad  circunferentiam  interceptam 
inter  illam  minimam  redam, & diametrum, in 
quam  cadit  perpendicularis  dedudaabillo  pun- 
do Tcmper  minimae  propior  remotiore  minor  eft. 
Omnium  autem  maxima  eft  ea , qua:  ab  illo  eode 
pundo  ducitur  ad  extremitatem  eiufdcm  diame- 
tridtem  reda  Tubtendens  maiorem  circunTeren- 
tiam  Tegmenti  infiftentis, minima  eft  carum , qua: 
cadunt  in  circunferentiam  interceptam  inter  ip- 
fam,6c  diametrum,Tcmperque  huic  propior  remo 


tiorc 


it.  trndec. 
) 8.  vulcc. 


7.  tertJj. 
47.  piirat. 

7-*en'<i. 

47.ptimi. 

7.  terti  j. 

47. primi. 


66  THEODOSII  STHAEEJCOKVM 
tiorc  minor  eft.  Si  vero  reda  linea  fubie&um  circii 
lum  fecans  fic  eius  diameter , & reliqua  omnia  ea- 
dem fint,  vt  fupra-,  reda  linea  fubtendchs  r^lno- 
rem  partem  circunferentice  Tegmenti  infiftencis, 
minima  eft  redarum  dudaruhi  ab  illo  eodem 
pundo ad  primi,  & fubicdi  circuli  circunferen- 
tiamjea  vero,  qux  maiorem  partem  circunferen- 
tix  Tegmenti  infiftentis  fubtendic,  maxima  eft. 

RECTA  linea  AB,  fccet  circulum  A C B D,  cuius  centrum  E,in  partes 

inaqua  les  , quarum  maior  fit  A CB:  In  fidat 
autem  ipfi  AB,redum  circuli  fcgmcntum 
AFB,fcmicircu!bnomaius,quod  in  partes  in* 
aequales  diuidatur  in  Fi/itquc  minor  pars  BF: 
ExF  , demittatur  in  circulum  AC  B D,  per- 
pendiculari j F L,  quae  in  A B,  communem  fe- 
dionem  cadet : Per  E,  autem,  & L , diameter 
agatur  CD;&  cx  F,incircunferentiam  ACfl, 
maioris  fegmenti  circuli  ACBD,  plurioi? 
redx  cadat  F B,  F G,F  H,  F C,  F A,  FI,  F K‘. 
Dico  omnium  minimam  efle  F B,&  FG, mino- 
rem, quam  F H;  Omnium  autem  maximam  ef 
fcFC.  ItcmF  A,  ede  omnium  minimam,  quas 
ex  F,  in  portionem  A C,  cadent;  & F I,  minorem,  quam  E K. Ducantur  cx  L, 
Uner  red^  LG,  L H,  L I,  LK;cruntqueex  defin.  j.  lib.  1 i.Eucl. omnes  an- 
guli ad  L,  quos  reda  F L,  facit,  redi . Quoniam  igitur  refla  L D,  eft  omnium 
redarum  cx  L,  cadentium  minima, & L B,  minor, quam  L G,  L H,  T.  C . L K, 
L I,  L A;  crunr  quadrata  ex  F L,  L B,  minora  quadratisex  F L,  L G : Eft  au- 
tem tam  quadrarum  cx  F B,  quadratis  cx  F L,"L  B,  quam  quadratum  ex  F G, 
quadratisex  F L,LG,*qualc.  Igitur  erit  quoq;  quadratum  cx  F B,minus  qua- 
drato cx  FG;atq;  adeo  & reda  FB,minor  erit  quam  FG.No  aliter  oftedemus, 
reda  F B, minori  ede, quam  F H,FC,F  K,F  I,FA. Quare  FB,omniu  minima  eft. 

RVRSVS  quia  L G,minor  cft,quam  L H,  erunt  quadrata  cx  F I.,L  G, 
minora  quadratisex  F L,  L H:  Eft  autem  tam  quadratum  cx  F G , quadratis 
cx  F L,  L G,quam  quadratum  cx  F H,  quadratis  cx  F L,  L H,  aequale.  Igitur 
& quadratum  cx  F G,  quadrato  cxF  H, minus  erit;  atq;  adeo  & reda  F G,  mi- 
nor erit , quam  reda  F H.  i ? f]  . fi  . ' O . • r . 

AMPLI  VS  quia  L C,  omnium  cx  L,cadentium  maxima  cft;crunt  qua- 
drata cx  F L,  L C,  maiora  quadratis  ex  F L , L K : F.ft  autem  tam  quadratum 
ex  FC, quadratisex  F L,LC,quim  quadratum  cx  F Ic,  quadratis  cx  FL,Lk, 
aequale.  Igitur  & qua  dratum  ex  F C,maius  erit  quadrato  ex  F K;ac  proinde  8t 
reda  F C,  maior  crit,quam  reda  F K.Non  aliter  dcrnonftrabimus,rcdam  FC, 
maiorcm^flc, quini  F I , & F A.Eft  ergo  reda  F C,  omnium  maxima. 

ITEM 


1 


IIBEK  TBKT1VS.  V 

ITEM  quia  L A,  minor  eR , quam  L I,  L k,  L C;  erunt  quadrata  ex  FL, 
L A,  minora  quadratis  ex  F L , L I : ER  autem  tam  quadratum  cx  F A ,qua- 
dratiscxFL,  L A , quam  quadratum  ex  FI  , quadratis  ex  F L , LI,xqua- 
le.  Igitur  & quadratum  ex  F A , minus  erit  quadrato  cx  F I ; atque  ob  id  rc- 
£tm  quoque  F A,  minor  erit.quam  reda  FI. Eodem  modo  oRcndcmus,  redam 
b A,  maiorem  eflc,quam  F K,  F C . ER  ergo  F A , omnium  redarum  cx  F , in 
arcum  A~C,  c adentium  minima. 

DEN1QVE  quia  L I,  minor  cR,quam  L K;  erunt  quadrata  cx  F L,LI, 
minora  quadratis  cx  FL,  LK:  ER  autem  tam  quadratum  cx  F I , quadra- 
tis ex  F L,  L I,  quam  quadratum  cx  F K , quadratis  cx  F L,LK.,xqualc.[gi-; 
tur  & quadratum  cx  F I, minus  erit  quadrato  ex  F K,idcoquc  & reda  F I,mi» 
nor  erit , quam  reda  F K. 

QJOD  6 reda  AB,  fecct  circulum  A C B D, bifariam  , ita  vt  Gt  cius 
diamcter^dcmonRratum  a nobis  iam  cR  theoremate  tertio  fcholij  propof.tr. 
praecedentis  libri,  redam  F B,  minimam  eflc,&  F A,  maximam.  V ndc  non  eR 
neccRc,idcm  hoc  locodcmonRrare.  Immo  plura  ibi  funt  dcmonRrata  , quam 
hic  proponuntttr.Si  reda  igitur  linea  circulum  in  partes  inaequales  fccct,&c. 
Quod  oRendendum  erat. 

THEOREMA  1.  PROPOS.  1. 

S I reda  linea  fecans  circulum  Tegmentum  au- 
ferat, quod  fcroicirculo  minus  non  fit , fuperipfa 
autem  reda  linea  ftatuatur  aliud  circuli  Tegmen- 
tum , quod  & femicirculo  maius  non  fit , & incli- 
natum fit  ad  alterum  fegmentum,quod  femicircu 
lo  maius  non  efhdiurdatar  vero  infiftentis  Teg- 
menti circunferentia  in  partes  inaequales:  Reda 
linea  Tubtendens  minorem  circunTerentix  partem 
minima  eft  redarum  omnium  dudarum  ab  illo’ 
pundo , a quo  ipTa  ducitur,  ad  Tubiedi  circuli  cir- 
cunfcrentiam  illam, qux  Tcmicirculo  minor  non 
eft:&  reliqua  omnia, qux  in  prxcedcti,  Tcquuntur. 

RECTA  linea  A B.acirculo  ACB  D,  cuius  ccntrumE  , auferat  fcg- 
mentum  A C B,  femicirculo  non  minus,  fcd  vel  femicirculo  xqualc.v  t in  pri- 
ma figura, vel  maius,vt  in  alijs  figuris ; &du per  reda  A B,  Ratuatur  tegmen- 
tum aliud  circuli  A F B,  femicirculo  non  maius , fcd  vel  femicirculo  xqualc, 
Vtin  poRrema  trium  figurarum, vel  minus , vt  in  primis  duabus  figuris,&  in- 
clinatum  ad  iegmentum  alterum  A D B>quod  femicirculo  maius  non  clt um 
A CB,vcl  femicirculo  xqualc,  vel  maius  ponatur  . Diuidatur  quoque  cir- 

I t cun- 
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cun  ferentia  A FB,in  F,in  partes inxquates  , & fit  F B,  minor.  Ex  F, de  mitta- 
tur in  planum  circuli  ACBD,  perpendicularis  F L,  qux  ad  partes  Tegmenti' 
A D B, cadet, proptcrca  quod  Tegmentum  A F B , ad  Tegmentum  A D C,  cft 
inclinatum,ita  vt  pundum  L,  fit  vel  intra  Tegmentum  A D B , vel  extra  , vel 
certe  in  ipTa  circunfercntia  A D B . Per  centrum  autem  E,&  pundum  L.dia- 
meter  aga tur  C D , & ex  F,  in  circunferentiam  A C B , plurima:  red*  cadant 
F B,  F G,  &c.  Dico  omnium  minimam  ede  F B;  & F G , minorem  quam  F H: 
omnium  autetn  maximam  cllc  F C : Item  F A,  ede  omnium  minimam, qux  ex 
F,in  circunferentiam  A C , cadunt ; & F I,  minorem  quam  F K.  Ducantur  ex’ 
L,rcd*  linex  L B,  I.  G,  L H,  L A,  L I,  L K , cruntquc  omnes  anguli  ad  L, 
quos  facit  perpendicularis  F L,  redi,  ex  defin.  j.  lib.  n . Eud. 


7. vel  *.rd  Quoniam  igitur  reda  LD,efl  omnium  minima, (haec  autem  linea  nihil  eft  ora 
lf.tcttii.  nino  jn  ca  figura  , vbi  pundum  L , cadit  in  D.)&  L B,  minor, quam  L G,LH, 
L C,  L K , L I,  L A,&  omnium  maxima  L C,&  c.  demonftrabimus,vt  in  prae- 
?$*ter«i"jVgj  cedenti, redam  F B,  ede  omnium  minimam,  & F G,  minorem  quam  F H:  Item 
47.  primi,  ^ C,  omnium  maximam  , 8i  F A,  minimam  omnium  ex  F , in  circunferentiam 
A C, cadentium  ;&  FI, minorem  quam  F K.  Si  igitur  reda  linea  fccans  circu- 
lum, &c.  Quod  erat  odendendum. 

1.  THEOREMA  3.  PROPOS.  3. 

SI  in  fphjera  duo  circuli  maximi  fe  mutuo  Ce- 
cent,  ab  eorum  verovtroquc  aequales  circunfc- 
rentia:  fumantur  vtrinque  a pun&o , in  quo  fe  fe-, 
eant :Re<5be lineas,  qua: extrema  pun&a circunfc- 
rentiarum  conne&unt  ad  eafdem  partes , aequales  ’ 
inter  fefunt. 

i’*  ”*t  f ' '.I  r I • / 

IN  Tphxra  duo  circuli  maximi  A BC,D  B E ,fcmutuo(ecentlnB,&in* 
xno  quoque  vtrinque  a B,  fumantur  duo  arcus  xquales  B A,  B C ,&  BD»BE,i 

iungan- 
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lungintur^ue  re&x  A D, C E.  Dico reflas  A D,  C E,xquilcs  cffe.  Po.o  enim 
B,&intcruallo  B A,circulus  defcribatur, qui  etiam  per  C,tranfibit,ob  xqu» 
liraccm  arcuum  B A,  B C.  Aut  igitur  idem  circulus  tranfit  etiam  per  D,atquc 
adeo  & per  E,  ob  xquali- 

tatem  arcuum  BD,  BE,  k A — 

aut  non . Tranfeat  primu  ' ^ 

per  D , & E , vt  in  priori 
hgura{fintquc  communes 
fc&iones  circulorum  ma- 
Ximoru,&  circuliADCE, 
re&x  A C , D E.  Et  quo- 
nia  circuli  maximi  ABC, 

D B E,  per  B , polum  cir- 
culi ADCE,  tranfeun- 
tes  fccant  ipfum  bifaria, 

erunt  A C,  D E , diametri  circuli  ADCE  , & F , centrum  ; ac  proinde  refl* 

FA,  F D , redis  F C , F E,  xquales . Cum  ergo  & angulos  iqualcscomprc* 
hendant  ad  verticem  F;  erunt  & re&x  A D,C  E,  xquales . 

SED  non  tranfeat  iam  circulus  ex  B,polo  deferiptus  ad  interuallum  BA, 
per  D,  fed  vitra  punftum  D, atque  adeo  & vitra  punClum  E,cxcurrat.  Produ- 
cantur arcus  B D,  B E , ad  G,  H . Quoniam  igitur  arcus  B G , B H , xquales 
funt,quod  ex  defin.  poli,rcax  fubtcnfx  BG,  B H,xquales  fint : Sunt  autem 
&BD,  B E,  ex  hypothcfi,  xquales  j erunt  & reliqui  D G , E H,  xquales.  Et 
quoniam  re&x  diktx  A G,C  H,  xquales  funt,  vt  proxime  deraonltratum  eft 
in  prima  parte  huius  propof.  erunt  & arcus  A G,  C H,  xquales . Quia  igitur 
circulus  maximus  G B H,  perpolum  B,  du&us  fecat  circulum  A G C H,  bifa- 
riam,& ad  angulos  refios,  infiftet  fegmentum  G H ,refhim  diametro  circuli 
A G C H.  Cum  ergo  arcus  D G,  E H,  xquales  fint  , & minores  dimidio  arcu 
GDH;  (inique  arcus  G A , H C , ofienfi  quoque  xquales  j erunt  rcSe  D A, 

E C,  inter  fcxqualcs.Si  igitur  infphxraduo  maximi  circuli  lc  mutuo  fcccnt,  ‘jjJiuiiM. 
&c.  Quod  erat  dcmonftrandura. 


t f.i.hunu. 

i {.primi. 
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THEOREMA  4.  PROPOS.  4. 

SI  in  fphxra  duo  maximi  circuli  fc mutuo  fc- 
ccnt , ab  eorum  que  altero  xquales  circunferen- 
tix  fumantur  vtrinque  a puncto , in  quo  fe  interlc- 
cant,  & per  pundta  terminantia  xquales  circunfe- 
rendas  ducantur  duo  plana  parallela,  quorum  alte 
rum  conueniat  cum  communi  fe&ioncipforum 
circulorum  extra  fphxram  verfus  prxdidtum  pun 
dtum,  fit  vero  vna  illarum  xqualium  circunfcren- 

liarum  maior  vtralibet  circunferentiarum  in  altc- 
. . ro 
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ro  maximo  circulo  ijitcrccptarum  inter  pnedr&tt 
pun&um,  &vtrumque  planorum  parallelorum: 
Ea  circunfercntia,  quae  eft  inter  illud  pundlum , & 
planum , quod  non  conuenitcum  communi  fe- 
«Stione  ipforum  circulorum , maior  cft , quam  ea 
ciuidcm  circuli  circunfercntia,  qua:  eft  inter  idem 
puh€tum>  & planum , quod  conuenit  cum  com- 
muni fe&ione  circulorum. 


I N fphxra  duo  maximi  circuli  A B C,  D B E,  fe  mutuo  feccnt  in  B , & In 
* ABC,  iutpantur  arcus  B A,  B C,  a?qualcs,&  per  A,  C,  punda  duo  plana  pa- 

1.1.  halas,  ra licia  inter  fe  ducantur  facientia  in  fupcrficic  fphxrx  circunfercntias  clrcu 
lorum  A F G,C  H T,  qua:  fecent  circunfcrentiam  D B E,  in  pundisF,  H ; fit 
vero  arcus  B A,velB  C, maior  vtralibetcircunfercntiarum  BF,  BH,ifiter 

fiundum  fr,  & plana  parallela  interceptarum. Ex  polo  deinde  B,  & interual- 
o B A , vel  BC  , circulus deferibatur  A DC  E,  qui  punda  F,  H ,tranfcen- 
det , propterca  quod  arcus  B F , B H , minoics  ponuntur  arcubus  B A , BC. 
Producantur  arcus  B F , B H , vfque  ad  circunfercntiam  circuli  ADCE, 
ad  punda  D,  E*,  fintque  communes  fcdioncs  circuli  A D C E, & circulorum 
A FG, CHI, reftx  A G,C  I jcommunes-aotem  feftiones  circulorum  ma- 
ximorum , fecirculi  ADCE,  redae  AC,: 
D E ; qua?  iplius  -diametri  erunt , atque  adeo 
ciufdem  ccntrunvK  ,cum  circuli  maximi  ip- 
fum  per  B,  polum  bifariam  fcccnt  e.Sccct  au- 
tem reda  DE, redas  AG,C  I,ia  MjN. 
Sit  quoque  maatimorunacirculorum  commu 
nis  fedio  K B,rcda,cum  qua  produda  ad  par 
tes  B,  conucniat  planum  A FG,  produdum 
extra  fphxram  in  pundo  L.Quo  polito,  non 
conucniet alterum  planum  C HI  ,cum  re- 
da KB,  ad  partes  B,  necum  fibi  parallelo 
plano  A F G , conucniat . Dico  arcum  B H, 
maiorem  elle  arcu  B F . Sint  enim  reda*  F M, 
H N,  communes  fcdioncs  circuli  D B E , & 
Circulorum  A F G,  C H I . Et  quoniam  pla- 
num A FC  , conuenit  produdum  cum  reda 
KB,produda  in  L , erit  L , punduro  tam  in 
plano  D 11  E , quam  in  plano  A F G;  atqiiV 
adeo  in  comunj  eorum  fedione,nempc  in  reda  M F.  Produda  ergo  M F,coi- 
bit  cum  K B , produda  in  L . Quoniam  vero  planum  D B E , fecat  plana  pa- 
lf.rndee.  rallela  A FG,  CH  I, erunt  fcdioncs  fadae  M F,NH,parallcl*.Rurfusquia. 
K.vodec.  planum  ADCE,  eadem  plana  parallela  fecat , erunt  quoque  fcdioncs  f adae 
a f. primi.  A G , C I , parallele  . Anguli  ergo  alterni  K A M , K.  C N , aequales  funtr 

funt 
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funtautem&r  anguli  A K M,CK  N, ad  verticem  xquales,&  latera  K A,KC,  it.ptimi. 
xqualia,  cum  (intfcraidiamctri  circuli  A D C E . Igitur  & latera  K M , K N,  li-Pt,,nu 
aequalia  crunt:funt  autem  & femidiametri  K D,K  E , xquales.  Retiquxcrgo 
rcclx  D M,  E N,  xquales  erunt.  Rurfus  quoniam  retta  B K,cx  B.polo  circuli 
A DC  E,  ad  efufdem  centrum  K,du£fa  , rcftacftad  planum  circuli  , erit  an- 
gulus M K L,in  triangulaK.  L M,rcdu*,cxdcfin.;.lib.i  i.Eucl. Angulus  igi- 
tur K M L,  acutus  erit.  Cum  ergo  duo  anguli  F M N,HNM,  duobus  unt 
reftis  xquale»;erit  angulus  H M M,obtuitis..Quarc,vtmox,lcmmatc  fcqucn 
ti  odendemus  , arcus  E FI , minor  erit , arcu  D F;  atque  adeo  , cum  xquales 
fint  arcus  B D, BE  , quddrc&xfubtcnfxBD.B  E,cxdcfin.  poli,  fint  .equa-  a*-«enij 
les, maior  erit  arcus  B H , arcu  B F . Si  igitur  in  iphxra  duo  maximi  circuli  fc 
mutuo  (cccntt&c.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

LEMMA. 

Q_V  O D 4mt*m  arent  EIT,arri»  DF,  minor  fit, facile  dcmonfrabimui.hoc  propofi. 
to  theoremate prius  demon  f rate. 

S I arcui  circuli  re&a  fubtendatur,ad  quam  cx  arcu  dux  perpen- 
diculares demittantur  auferentes  verfus  terminos  arcus  duos  arcus 
squales;  auferent  exdem  duas  re&as  cx  rc&a  fubtenfa  xquales.  Et  fi 
dux  perpendiculares  ad  rettam  fubtcnfam  ducantur  auferetes  dua$ 
rcdlas  xqualcsjauferent  exdem  duos  arcus  xquales. 

A HCr  l circuli  ^iRC  D,  fubtendatur  refla  AD , ad  quam  ex 
arcu  demittantur  dua  perpendkulares  B E , C F,  auferent  et  duos  arcus 
A B,  D C , aquales. Dico  rafdcm  auferre 
aquales  reflas  A E , D F . Diifla  enim 
refla  B C , erunt  AD  ,B  C,  parallclxt 
ob  squalitatem  arcuum  A B , D C : funt 
autem  & B E,  C F,  parallcls.  ’ Parallelo - 
grammum  igitur  efl  B E F C , atque  adib 
& re  fis  B E,  C F, squales.  F t quoniam  squalibus  arcubus  A B,D  C,  re • 
flsfubtenfe  A B,D  C aquales  funt-, erunt  quadrata  ex  A B,  D C,squa-  19.  leriij. 
lia.Cum  ergo  tam  illud  squale  fit  quadratis  ex  A E , B E,  qudm  boc  qua-  47.prtmt 
dratis  cxD  FyC  F;  fi  aufer  anturs  qualia  quadrata  reflaram  B E,  C F, 
tequalia  erunt  quadrata  reclarum  E,D  F ; ac  proinde  & re  fis  A Et 
P F, squales  erunt. quod  primo  locoproponebatur . 

SED  iam  perpendiculares  B E,  C F , auferant  squales  reflas  ATt 
P F . Dico  eafdem  auferre  squales  arcus  A B , D C . Si  enim  non  funt 
squales  ,fit , fi  fieri  poteH,  maior  arcus  A B,d quo  squalis  abfeindatur 
AG,&exG,ad  a Dt  perpendicularis  ducatur  G H *.  Erit  igitur , vt 
proxime  demonflratum  efl , recla  A H,  re  fis  D F , squalis , atque  adtb 
C 't  re  fis  A E , pars  toti : Quod  efl  ab  fur  dum . Non  efl  ergo  arcus  a Bt 
maior  arcuD  C : eademque  ratione  neque  minor  erit  . Aequalis  ergo  efl. 
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quod  ejl  propofitum . Ex  bis  confiat, arcum  H E,  in  figura  propofitionis 
minorem  effe  arcu  D F.  Nam  cum  angulus  F M K,  acutus  fit,  & HT^K, 
obtufiiSyfi  ex  Mt7i,ad  D E,perpediculares  ducer entur, caderent  ha  in  at 
cus  D F,BH,  auferrentque,  rt  in  proximo  lemmatcojlcndimus,  arcus 
aquales . Quare  arcus  H E,  minor  e fi  arcu  D F. 

THEOR.  5.  PROPOS.  5. 

SI  in  circunfercncia  maximi  circuli  fit  polus 
parallelorum, huncquc  maximum  circulum  feccc 
ad  angulos  re&os  duo  alij  maximi  circuli , quoru 
alter  ut  vnus  parallelorum  , alter  vero  obliquus  fit 
ad  parallelos^  ab  hoc  autem  obliquo  circulo  «qua 
ies  circunfercntiae  fumantur  deinceps  ad  eandem 
partem  maximi  parallelorum , perque  illa  pun&a 
terminantia  «quales  circunferentias  dcfcriban- 
tur  paralleli  circuli : Circunferentia:  maximi  illius 
circuli  primo  pofiti  inter  parallelos  intercepta:  in- 
aequales erunt,  fem  perque  ea,  quae  propior  fuerit 
maximo  parallelorum, remotiore  maior  erit. 

IN  circunferentia  maximi  circuli  A BCD,  fitA,  polus  parallelorum, 
eumquc  fccent  duo  maximi  circuli  B D,E  C,ad  angulos  reftos, quorum  B D, 

fit  maximus  parallelorum, A;  E C , ad  paralie 
los  obliquus  : & pcrF,G,  H,  punfta, qux  ex 
obliquo  circulo  arcus  aequales  auferunt  F G, 
G H,dcfcribantur  paralleli  IK,L  M,NO,ex 
polo  A. Dico  arcum  I L, maiore  cfie  arcu  LN. 
Per  polum  enim  A , & punftum  G, circulus 
maximus  deferibatur  A P,(ccans  parallelos  in 
P ,Q^_.  Quoniam  igitur  in  fphxr®  fupcrficie 
intra  periphxriam  circuli  I K,  pundum  G,fir 
gnatum  ell  prxter  polum  A,  & ex  G, duo  ar- 
cus G P , G F , circulorum  maximorum  ca- 
dunt in  circunfcrcntiam  circuli  I K jcritar? 
i cus  G P, omnium  minimus;  atque  adeo  minor 

quam  GFrquod  arcus  GP  ,GF,  minores  fint  fcmicirculo,cum  fc  non  inter- 
fcccnt,antcquam  parallelum  I K,diuidunt . Rurfusquia  in  fupcrficie  fphxrse 
extra  periphxriam  circuli  N O,  punftum  G,  lignatum  cft  prxter  eius  polum) 
l j»  eru 
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erit  & arcu»  G Q^,  omnium  ex  G,  cadentium  minimu»,hoc  cft, minor , quam 
G H : quod  arcus  G Q^,  G H,  minore»  iinr  fcmicirculo  ,cum  fenon  inter- 
fecent,  antequam  parallelo  NO,  occurrant.  Vtcrque  igitur  arcus  FG, 
G H , vtroque  G P , G Q^,,  maior  cft.  Et  quoniam  retta  per  G , & centrum 
fph*r«dufla,  id  eft,  communis  fc&io  circulorum  maximorum  A P,  E C,fe- 
cant  paralleli  IK,  planum  iqtrafphacram  i (non  enim  refla  illa  ad  centrum 
fphzrx  perueniet,  hoc  eft,  ad  centrum  maximi  circuli  B D,  nili  prius  planum 
circuli  i K,  fccct ; quod  parallelus  I K,  politus  fit  Inter  maximum  parallelo* 
rum  , & punflum  G.)  fecabit  eadem  refla  planum  paralleli  N O,  extra  fph«- 
ram,  fi  refla  illa  ,&  planum  circuli  ad  partes  G,  producantur:  propterea 
quod  punflum  G,  politum  cft  inter  maximum  parallelorum  , & parallelum 
N O . Quoniam  igitur  duo  circuli  maximi  A P,  E C , fe  mutuo  fccant  in  G, 

Jiunflo  , & a circulo  EC.vtrinquea  punfloG,  duo  arcus  «quales  fumptl 
untGF,G  H,&  per  F,H,  plana  parallela  circulorum  IK,N  O.dufla, 
quorum  NO,  occurrit  communi  feflioni  circulorum  maximorum  A P, 
E C,  extra  fphxram,  vt  oftcnfura  eft,eftque  vterque  arcuum  G F,  G H , ma- 
ior vtroque  arcuum  G P,G  Q_»erit  arcus  G P , maior  arcu  G Q^j  Eli  au- 
tem arcus  G P,  arcui  I L,  & arcus  G , arcui  L N , «qualis . Igitur  & arcus 

IL  , arcu  LN , maior  erit . Qiure  fi  in  circunfercntia  maximi  circuli  fit  po- 
lus,dcc.Quod  demonftrandum  erat. 

THEOREMA  6.  PROPOS.  6. 

SI  in  circunfercntia  maximi  circuli  fit  polus 
parallelorum , huncq*  maximum  circulum  ad  an- 
gulos rc&os  fcccntduo  alij  circuli  maximi,  quo- 
rum alter  fic  vnus  paralleloru , alter  vero  obliquus 
fit  ad  parallelos*  fumantur  autem  ab  obliquo  circu 
Io  squales  circunferentiae  deinceps  ad  cafdem  par 
tes  maximi  illius  paralleli,&  per  pun&a  terminan- 
tia aequfalts  circuferentias,pcrq*  polQm,dcfcriban- 
tur maximi  circuli: Hi  circunferentias  inaequales 
intercipient  dc  maximo  parallelorum , quarum 
propior  maximo  circulo  primo  pofito  lemper  erit 
remotiore  maior. 


IN  dreunferentia  maximi  circuli’ A BC  D,  fit  A ,po!u»  parallelorum, 
cumque  feccnt  duo  maximi  circuli  B D,  E C,ad  aneuios  reflos,quorum  BD, 
fit  parallelorum  maximus,at  E C , ad  parallelo»  obliquus , cx  ^uo  fumantu» 
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arcui  aquale?  F G,  G H-,  & per  punila  F,G,  H,  perlue  polum  A,  rlrcuU  ma- 
ximi defcribantur  A T,  A K,  A L,fccantcs  B D,  in  I,  K,  I..  Dico  arcum  K L, 
maiorem  cfle  arcu  I K.  Defcribantur  enim  per  eadem  punfia  F,  G , H,  pa  ral- 

lcli  M N,<>P,QJft,  fccantcs  AK, 
in  V,  X . Erit  igitur  arcus  MO, 
maior  arcu  O Q^ ; atque  adeo,  c& 
arcui  MO,iretis  VG,&  arcui  OQ^ 
arcusG  X, fit  xqualis*, erit  & V G» 
maior, quam  G X . Sumatur  arcus 
C Y , ipfiG  X , xqualis , & per 
parallelus  deferibatur  S T,  fccan? 
Ciiculum  A f,  in  Z .Quoniam  igi- 
tur arcus  G Y,G  X,  xquales  funtj 
nec  non  G F,G  H,  cruntduSae  re- 
ft.b H X,Y  F, xquales. Et  quia  cir- 
culus maximus  A I,  per  polum  A, 
fccat  circulum  S T,ad  angulos  re 
£los,&  bifariam  ,cfit  communi* 
feftio,  nempe rcQa ex  Z,ad  alte- 
ram feftionem  du&a  diameter  circuli  S T,fupcr  quam  infidit  lcmicircului 
reftus  ad  circulum  AT,nempefcmicirculus  a pun^lo  Z,incipicns,&  per  S,vfq} 
ad  alteram  fc&ioncm  progrcdiens,(hoccfl,fc£®cntuni  circuli,  quod  fcmicir- 
culo  qiaius  non  cfl.)  aufertque  reda  illa  ex  circulo  A I , Tegmentum  femicir- 
culo  mqius,quod  nimirum  a ptntffo  Z,per  F,  vfquc  ad  alteram feftionem  cum 
circulo  S T,  ducitur, atque  cfl  YZ  , arcus  infiftcntis  fcmicirculi  quadrante 
minor  ifproptcrca  quod.arcusl  k , quilllicfl  fimilis,  quadrante  quoque  mi- 
nor cfl.quod  ita  oflcndi  potefl.Quoniam  circuli  maximi  B D,E  C,  rcAifunt 
ad  maximum  circulum  ABCD,  erit  hic  vicifsim  ad  illos  reftos , ac  proinde 
per  illorum  polos  tranfibit.Quarc  eorum  fcgmenta,qux  fcmicirculi  funt , bi- 
fariam fccabit,id  cfl, in  quadrantes.  Quadrans  ergo  cfl  arcus  circuli  B D,  po- 
fitus  inter  B,  & illud  pun&um>vbife  mutuo  fccant  circuli  B D,EC,  idcoque 
I K,  quadrante  roinor.Nam  circulus  A k,  cadit  inter  pun&a  B,  I,  cum  circu- 
lum A BC  D,fccet  in  altero  polo.)arquc  adeo  reliquus  arcus  ex  femicirculo 
inGflcnteinterceptusintcr  Y,&  altctam  fc&ioncm  cum  circulo  A (quadran- 
te maior, erit  rcfta  Y Z,omnium  rcfhrum  ex  Y,cadctium  in^ircunfcrcntiam 
ZI,minima',atq;  adeA  minor  quam  YF,hocefl,quam  HX,qi*4n|  cqualt  oflen 
ndimuseflc  rc&x  Y F.  Quocirca  cum  circulus  Q R,tmnbr~lit circulo  ST, au- 
feret refla  HX, maior  maiorem  arcum  e*  luo  Circulo, qydmre&aYZ,  minor 
ex  fuo  , vt  mox  oflendemus . Maior  igitur  cfl  arcus  H X,  quam  vt  fimilis  efle 
pofsit  arcui  YZ:Efl  autem  arcui  H X,arcu«  k L,&  arcui  Y Z,arcu?  I k-,(Imilis. 
Igitur  & k L,  maior  cfl,quam  v t fimilis  fit  ipfi  J k;  ac  proinde, cum  (int  in  eo- 
dem circulo,ro»ior  erit  arcus  kL,quam  I k!Qnamobrein,fi  in  circumferentia 
maximi  circuli  fit  polus  parallplorum,&c.  Qnod  dcmonflrandum  erat. 


A. 


, . Q.tt  EM  M A.  . . . .. 

<VV  O D autem  refla  H X ’ materem  aream  auferat  exfuo  circula  quam  refla 
Y Z,  ex  fue,ptrfj)icHum  fietjtfriut  t\u»umatq»ai  [equitur  ^itmoaftranur. 

iEQVALES 
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iEQV  ALES  rc&x  line*  ex  circulis  in*qualibus  auferunt  ar- 
cus iniquales , maiorquecft  arcus  minoris  circuli , qu3un  vt  fimilis 
iit  arcui  maioris  circuli. , 

S I 7iT  circuli  inxquales  ^4.  B,C  D, circa  idem  centrum  E,defcripti: 
ducantur  autem  ex  E,  dux  reti?  vt  cunque  E ^t,  EB,  fecantes  circulum 
C D , inpunflis  C,  D:  erunt  j,  arcus  -A  B,  C D,fimilcs,  cum  illis  idem  an- 
gulus E,  infiflat  ad  centrum  . Et  quoniam  reflx  E -A,  EB,  proportiona- 
liter funt  fefix  in  pimflis  C , D , quod  E sf, 

£ BjXquales  (int,necnon  E C,  E Di  erunt  re- 
8x  duflx  -A  B ,C  D,  parallele-,  atque  adeo 
triangula  E ^€B , E C D , fimilia , habentia 
angulos  E -A  B,  E C D,  inter  fe  xquales , nec 
non  & angulos  EB^t,  E D C,&  angulu  £, 
communem . Quare  erit  ,vf  E^A  ,ai  -A  B, 
ita  E C,  ad  C D:Efi  autem  £ -A,  maior  quam 
£ C.  Igitur  eSr  -AB , maior. erit , quam  C D. 

. Accommodetur  igitur  ipfi  C D,  in  circulo 

cA  B,  aqualis  B F ; eritq,  arcus  -A  B , maior  , quam  F B . Quare  cum  ar- 
cus C D , arcui  -A  B,  fit  fimilis ; erit  arcus  C D, maior,  quam  vt  fimilis  fit 
ipfi  F B.  -Aequales  igitur  reflx  F B,C  D , ex  circulis  inxqualibus  -A  B , 
C D , inxquales  arcus  auferunt , maior  jt  efl  arcus  C D , circuli  minoris , 
quam  vt  fimilis  fit  arcui  F B,  circuli  minoris,  quod  efl  propofitum. 

H ITS/C  perfpicuum  efl , multo  magis  maiorem  lineam  ex  circulo  mi- 
nore auferre  arcum  maiorem , quam  vt  fimilis  fit  ei,  quem  ex  circulo  ma- 
iore aufert  Ime  aminor. Cum  emm  re  flaCD,  aqualis  ipfi  F B, aufer  at  arcu 
CD, maior em,qudm  vt  fimilis  fit  arcui  FB;multo  magis  linea  maior  quam 
CD, auferet  maiorem  arcum, quam  vt  fimilis  fit  arcui  F B-,cum  illamaior 
maiorem  arcum  abfeindat , quam  C D . Quire  in  propof.  hac  fexta  etiam 
refla  H X,  maior  exiflens , qudm  refla  TZ,  auferet  ex  circulo  minore 
Q^R,  arcum  H X , maiorem  , quini  vt  fimilis  fit  arcui  T Z , quem  refla 
T Z,  aufert  ex  S T , circulo  mai. re . 

HOC  autem  lemmate  demonflrato,  facile  etiam  oflendemus, squalet 
reflas  lineas  ex  circulis  inxqualibus  auferre  arcus  inxquales  /impliciter, 
ita  vt  arcus  minoris  circuli  f impliciter  maior  fit  arcu  circuli  maioris , & 
non  fotu  maior, quam  vt  fimilis  fit.  Sint  enrm  reflx  linex  CD,BF, xquales, 
auferatq , CD, arcum  minoris  circuli  C E D,&-  F B, arcum  circuli  maioris 
fGB.  Dico  /impliciter  arcum  C E D, maior  en.  e/fe  arcu  F G B.  Congruent  e 
enim  refla  CD, reflx  FB,cadetnectJ/ trio  arcus  CED , extra  arat  FGB j 
xtque  adeo  arcus  CED, maior  erit  arcu  FGB, cum  ille  hunc  tottan  intra /e 
) £ x c <m- 
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contineat ifmtj,  ambo  arcus  in  cande  partem  caui,atj \ eadtm  extrema  pun 
ffa  habeant,  vt  vult  Ar  chimedes  in  fuppofitionibus  ance  lib.  i . defphsra 
eJr  cylindro.T^eque  vero  arcus  C E D,  arcui  F G B, congruet, aut  iniraip- 

fum  cadet.  Nam  fi  dicatur  congruere , 
congruet  etiam  tota  circum/  r entia 
circuli  C E D,toti  circumferentia  ctf- 
culi  FGB,  atque  adeo  aquales  erunt . 
circuli,  quod  ejl  abfwrdum,cum  inaqua 
les  ponantur:  Si  vero  arcus  C E D,di- 
catur  cadere  intra  arcum  F GB,cu- 
iufmodi  efl  arcus  C A D , quoniam  Vt~ 
paulo  ante  in  hoc  lemmate  oflenfttm 
efi,arcus  CED,id  c[l,C  A D,  maior 
efl,qubn  vt  fimilis  fit  arcui  F G B,fu~' 
matur  arem  HFBt  dreui  C AD,  fimilis, atque  adeo  maior  arcu  F GB:  i 
Affumpto  autem  in  arcu  C AD , pundoA , vtcunque,  ducantur  recta 
A F,  AB ; produdaque  reda  F A , donec  arcum  FGB,  fecetinG '»■ 
ducantur  reda  GH,GB.  Itaque  quoniam  arcus  C A D,H  F B,  fimiles 
funt, erunt  anguli  CA  D,HGB,in  illis Jegmentis  exiflentes, aquales,  Quia 
vero  angulus  CA  D, angulo  CGB,  maior  eft,externus  interno;& angulus- 
CGB, angulo  HGB, maior  quoque,  totum  parte;crit  multd  maior  angulus 
CA  D, angulo  H G B.quod  efl  abfurdu.Oflenfus  erum  efl  aqualis.  Non  ergo 
arcus  C E D, cadet  intra  arci*  FGB:fed  neq;  ti  congruit, vt  dcmoflrart  efl. 
Cadet  ergo  cxtra,atq;  adeo  maior  erit  arcus  CED,arcu  FGB,vt  didu  efl •• 
HINC  etiam  liquido  condat,  multo  magis  maiorem  lineam  ex  cir- 

culo  minore  auferre  arcum  maiorem /impliciter  eo,  quem  minor  linea  ex 

circulo  maiore  aufert . 

THEOR.7.PROPOS.7. ; 

SI  in  fphaera  maximus  circulus ragat  aliquem 
fphzrx  circulum , alius  autem  maximus  circulus 
ad  parallelos  obliquus  fi^tangatq;  circulos  maio- 
res illis, quos  tangit  maximus  circulus  primo  polit 
ius  , fuerintckeorum  conta&us  in  maximo  circu- 
lo primo  politox&  fumantur  a circulo  obliquo  cir 
r L cun- 
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curifercntisc  xquales,  & continuae  ad  eafdcm  par- 
tes maximi  parallelorum-, per  pnnda  autem  termi- 
nantia aequales  circunferentiasdefcribantur  paral 
Icli  circuli : Hi  circumferentias  inaequales  interci- 
pient de  maximo  circulo  primo  poiito,  quorum 
ea,  quae  propior  erit  maximo  parallelorum  , erit 
maior  remotiore. 


lo.i.huiu» 


fchol.lj.j. 

huius. 


I N fphxra  maximus  circulus  ABCD,  tangat  circulum  A E , in  punclo 
Ai  atque  adeo  & alium  CF,illi  arqualcm:  Alius  autem  circulus  maximus  GH,  «•a.huiw. 
ad  parallelos  obliquus  tangat  alios  duos  circulos  maiores  illis.quos  ABCD, 
tangit,  fintque  punda  contaftuum  G,  H , in  maximo  circulo  AI3CD; 

B D , maximus  parallelorum  : Ex  obliquo  denique  circulo  G H , fumantur 
arcus  xquales  1 k,  K L.&  per  punfta  I.k.L.parallcIidcfcribantur  M N,OP. 

QR.  Dico  arcum  M O.maiorcm  cflc  arcu  OQ.Nam  per  k,  & S,  polum  pa- 
rallelorum circulus  maximus  dcfcribatur  S k, fccans  parallelos  in  punftis  T, 

V.  Item  per  k,  deferibatur  ma- 

x imus  Circulus  kE,  tangens  __  _ 

parallelum  A E.in  E,  ftcansq',  tj.i.bnin» 

parallelos  alios  in  X,Y-,  ita  ta- 
mcn,-vthxc  punfta  X,  Y,  fint 
inter  pun&a  L,  T,&  V ,I.quod 
ita  fiet.  Quoniam  pet  k ,doo 
circuli  dclcribrpoffunt  tagen- 
ntes'circulum  A E,  quorum 
vnus  inter  arcus  k G , k S,  ca- 
dit,alter  vero  extra  ipfos;(Na 
fi  arabo  cx  eadem  parte  circu- 
lum A E.  tangerent , fccarcnt 
{jcfc  mutuo  prope  punfta  c6fi-- 
tattuum,  quod  alter  alteri  oc- 
curreret . quod  eft  abfurdum  > 
cum  fc  intcrfcccnt  in  punfto, 
quodipfi  K , ftpponitur  inter 
alterum  polum  , & snaximum 
parallcloru.)fi  prior  fumatur. 

cadet  punfla  X, Y.intcr  punft*  L,T,&  V,I,  vt  potct.Tgitur  quonia  in  fpher* 
fupcrficie  intra  peripheriam  circuli  MN,pun&um  k, innatum  e(l  prxter  po- 
lum S,&ex  k‘,  tres  arcu»  cadunt  in  eius  circunferentiam  k V , k Y , k I^  er/t 
kY,oronium  minimus, & KY , minor  , quam  kl.  Rurfmsquiain  fupcrficie  Schof.»*.* 
fphxrx  extra  peripheriam  circuli  QJt,  fignatum  cft  punftum  K , prxter  Cius 
polum  , & ex  K , in  cius  circunferentiam  cadunt  tres  arcus  K T,  K X,  K.  E, 
critKT , omnium  minimus, & kL  , minor  quam  K.L.  Vtcrquc  igitur  arcus 
J : 1"  II  kl» 
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K I,KL,vtroquc  KY, KX, imior  efl.Et  quoniam  rcfta  per  K,&  fph^rx  eentrS 
duft»,  id  cd, communis  fe&io  maximorum  circulorum  GH,EY,  fecat  pla- 
num paralleli  QJt , extra  fphstram  , fi  ix&a  illa  , & planum  circuli  QJt, 
producantur  ad  partes  K , vt  in  demondratione  propof.  5.  huius  lib.  difturn 
4 Jiuiut.  eftjerit  arcus  K Y,  maior  arcu  K X:  Sed  arcui  K Y,arcus  M O,  & arcui  K X, 
ij.i.hutui  arcus  OQ^,  xqualis  cd;  Sunt  enim  fcraicirculi, quorum  vnusex  A,pcr  B,al- 
ter  vero  cx  E,  per  K,  ducitur, non  conuenientes,vt  ex  ijs,  qu*  in  demondra- 
tione propof.  1 5. fecundi  lib. diximus, perfpicuum  ed.Igitur  & arcus  MO, ma- 
ior erit  a rcu  O Q_.  Si  ergo  in  fphzra  maximus  circulus  tangat , & c.  Quod 
demondrandum  erat. 

«■  THEOREMA  8.  PROPOS.  8. 

SI  in  fphaera  maximus  circulus  aliquem  fphae- 
■ rae  circulum  tangat,  aliquis  autem  alius  maximus 
circulus  obliquus  ad  parallelos  tangat  circulos  ma 
r iores  illis, quos  tangebat  maximus  circulus  primo 
politus , fuerintqu?  eorum  conta&us  in  maximo 
• • circulo  primo  pofitojfumantur  autem  de  obliquo 

circulo  aequales  circun ferenti x continuae  ad  eaf- 
dem  partes  maximi  parallelorum , perque  pun£U 
terminantia  aequales  circunferentias  deferibantur 
maximi  circuli,  qui  & tangant  eundem  circulum, 
quem  tangebat  maximus  circulus  primo  politus, 
& limiles  paralleloru  circunferentias  intercipiant, 
habeantque  cos  femicirculos , qui  tendunt  a pun- 
ctis conta&uumad  pundla  terminantia  aequales  • 
obliqui  circuli  circunferentias, per  quae  deferibun- 
tur,eiufmodi,vt  minime  conucniant  cum  illo  cir 
culi  maximi  primo  politi  femicirculo,  in  quo  cfl: 

K t‘l  conta&us  obliqui  circuli  inter  apparentem  po- 
ium,&  maximum  parallelorum : Inaequales  inter- 
' : * cipicnt 
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cipicnt  circunferentias  dc  maximo  parallelorum, 
quarum  propior  circulo  maximo  primo  pofico 
femper  erit  maior  remotiore. 

IN  fphsra  maximus  circulus  AB,  tangat  circulum  AC, in  Ajatque  adeo 
alium  illi  xquatcm,&  parallclum:&  alius  circulus  maximus  D E ,ad  paralle- 
los obliquus  tangat  alios  parallelos  maiores,  fint^uccota&us  in  circulo  AB, 
cuiufmodi  c(l  pundum  D;  & fit  B E,  parallelorum  maximus : Ex  obliquo  au- 
tem circulo  D E,  fumantur  arcus  squales  F G,  G H y&  per  punfta  F , G , H* 
circuli  maximi  dcfcribanturC  I,  KL,  MN,  tangentes  para  lclum  A C,  in 
C,  K,  M,  fccantcs^uc  B E,  maximum  parallelorum  in  I , L , N , ita  vt  bmilci 
arcus  parallelorum  interci- 
piant, eoruraque  fcmicirculi 
a pun&is  C,  K,  M,incipien- 
tes,&  per  F,  G,  H,  tranfcun- 
tes  non  conucniant  cum  fc- 
inicirculocirculi  A B , ab  A, 
incipiente  , &pcr  B,  tran- 
fcunte.  Dico  arcum  I L,  ma- 
iorem ede  arcu  L N . Defcri- 
bantur  enim  pcrF,G,  H,  pa- 
ralleli P F,QG,  R H,  fccan- 
tes  circulum  KL,in  0,S.Erit 
«rgo  arcus  P Q_,  maior  arcu 
QR  jquibuscum  Gntsqua- 
lcs  arcus  GO,GS, erit  & GO, 
maior,  quam  G S . Fiat  G T, 
ipfi  G S,  squalis, & per  T,pa 
rallelusdcfcribatur  VT,l'e- 
cans  circulum  MN,  in  X. Et 
quoniam  communis  fcftiocir 
culorum  M N , V X , hoc  cfl, 
recta  ab  X,  feftione,  ad  alte- 
ram feSioncm  dufla aufert iegmentum  , quod  Incipit' ab X,&tranfit  per  V, 
vfq;ad  alteram  fcftionem,lcmicirculo  minus-,  (Nam  circulus  maximus  M N, 
fccans  parallelum  V X , non  per  polos  aufert  fcgmentnm  maius  femicirculo, 
quod  nimirum  cft  inter  maximum  parallelorum, & polum  confpicuum,  quale 
cft  fegmentum  incipiens  ab  X , & tranfiins  per  * , vfquc  ad  alteram  fcibo- 
nem  cum  circulo  M N.)»ufertquccx  maximo  circulo  MN^cgmentum  maius 
fcmicircuto,quod  nimirum  ab  X,  incipiens  per  N,ad  alteram  fefiioncra  tran- 
fit;eftque  fegmentum  X V , ad  fegmentum  X M , inclinatum  verfus  partes  R. 
Nam  fi  per  N,  & Y,  polum  parallelorum  circulus  maximus  deferibatur  Y N» 
erit  hic  te&us  ad  B E . Ergo  M N , qui  interhosduos  cft  pofitus , (Quoniam 
enim  ex  punftoF,  duo  cuculi  tangentes  parallelum  A C , duci  poliunt  , vnus 
ad  finiftram  circuli  maximi  Y N,&  ad  dexteram  alter,  nos  priorem  cligin-.us, 
Tt  nimirum  ponatur  inter  maximbs  circulos  YN,  B E.  )ad  eundem  B E , in- 
clinatui 
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clinatus  eft  ad  partes  R,&  vicifsim  B E,  atque  adeo  & (ibi  parallelus  V X,  ad 
M N,  adeafdcm  partes  R,erit  inclina  tus.  Item  Tegmentum  incipiens  ab  X , & 

5 er  V,  vfque  ad  alteram  fedionem  tranfiens  Tcdum  eft  inarqualiter  in  T,  ed- 
uc minor  pars  T X,  vt  mox  oftendemus.  Igitur  reda  T X , minor  eft,  quam 
j.tmius.  reda  TF:  Sed  reda  T F,xqualiscft  red*H  S.  Igitur  & reda  T X,  minor  erit 
quam  reda  H Sjatquc  adeo, vt  in  lemmate  propoT.6.huiusIjb.demondratum 
eft, maior  erit  arcus  H S,  quam  vt  (imilis  cflcpofsit  arcui  T X.  Cum  ergo  ar- 
lj.i.huiui.  cus  I L,  arcui  HS,  & arcus  L N,  arcui  T X,  (it  (imilis,  maior  erit  quoque  ar- 
cus I L,quam  vt  (imilis  (it  arcui  L N',  atque  adco,cum  in  eodem  circulo  (int, 
erit  I L,maior,quam  L N.Si  igitur  Tphxra  maximus  circulus  aliquem  Tphatr* 
* circulum  tangat, &c.Quod  erat  oftendendum. 

LEMMA.  I. 

Qjr  0 D autem  arcus  TX, minor  fit  femijje  fegment\,quod  ab  X,inci 
pit,ct  per  y,vfque  ad  alteram  feftione  protenditur, ita  demonfir abimus. 
Ter  E, ducatur  circulus  maximus  E Z,tangens  parallelum  C,in  Z,pun 

do,  quod  fit  ad  dexteram  circuli  maximi  T;  cum  ex  E,  duo  circuli  tan- 
get es  Cydefiribi  poffint t 

vnus  ad  finislram  circuli 
NT,  et  ad  dexteram  alter. 
Eritq , E Z,  quadrans.  Nam 
circulus  maximus  Z T,per 
T, polum  circuli  ^iC 
per  Z,  cotaflum  deferiptut 
trdfit  quoq;  per  polum  cir- 
culi tangentis  E Z . J Quare 
idem  circulus  T Z ,fccabit 
fegmenta  circulorum  B E, 
EZybifariam . Cum  ergohi 
maximi  circuli  fe  bifariam 
fecentyfecabitur  fegmetum 
dpunffo  E, per  Z.vfque  ad 
alteram  feftionem,  in  duos 
quadrantes  in  punfto  Z; 
atque  adeo  E Z , quadrans 
erit . Eodem  modo  quadrans  erit  E D , fi  per  polum  T,  & contaftum  D , 
circulus  maximus  T D , deferibatur . Efi  autem  & arcus  circuli  maximi 
Coroi.  i«.i  inter  E,  & T,  polum, quadrans.  Igitur  circulus  maximus  ex  E,  tanquam 
I,uiul*  polo, eJr  interuallo  E Z,  deferiptus  tranfibit  per punfta  T,  D.  i(on  aliter 
oftendemus  , ejfe  quadrantem ; atque  adeo  circulum  maximum  ex 
TNj  polo,  & interuallo  deferiptum  tranfireper  T,  polum  paralie- 
lorum  t qualis  eft  M T,  atque  adeo  fetare  arcum  B D , vitra  punfhcm  D , 

. & ar- 
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f*r  arcum  T^B,  vitra  arcum  D B,  idecque  & arcum  XV , vitra  cmdcm 
arcum  D B : proptcrea  quod  maximi  circuli  ZTD  , MIC , fc  mutuo  fe- 
tant in  T,  pclo,&  punflutn  M,  efl  inter  D ,&Z.  Quoniam  vcrb  drcu- 
lua  maximus  MI,  duftus  per  T,  polum  paralleli  A C,& per  contatum 
M , tranfit  etiam  per  polum  circuli  tangentis  N M ; tranfibit  per  polos 
arculorum  X V,  & X M,  fe  mutuo  fecantium  in  X . Quare  bifariam  fe- 
tabit ip forum  fegmenta.  Cum  ergo  vitra  punflum  V , fectt  fegmentum  ab 
X»per  V,vfque  ad  aliud  pun8um,vbi  fe  mutuo  fecat  circuli  XV, H M, 
Vt  proxime  efl  oflenfum;crit  XV, arcus  minor  Jemiffe  fegmenti  ab  X, per 
V , vfque  ad  alteram  fetionem ; ac  proinde  multo  minor  femiffe  tiufdem 
fegmenti  erit  T X.quod  efl  propofitum. 

LEMMA.  II. 

PROPOSITIS  duabus  magnitudinibus  inxqualibus , repe- 
rirc  aliam  mediam  , qua:  data:  cuicunquc  magnitudini  commcn- 
furabilis  fit. 

S I T^T  propofita  dux  magnitudines  inxquales  AB  ,AC,&  data 
alia  quxeunque  D G:  oporteat  j,  inuenire  aliam  mediam , hoc  efl,  qux 
maior  quidem  fit, quam  A C,  minor  vtro,qudm  A B,  & ipfi  D G,  ccm- 
menfurabilis.Sit  primum  D G , minor, quam  B C,exctffus  inter  magnitu- 
dines AB,  AC, & E, multiplex ipftus 
D C, proxime  maior  quam  A C.  Quo  po- 
fito , era  E,  minor,  quam  AB.  Si  enim 
aequalis  efjet , fi  detraheretur  ex  E , vna 
magnitudo  ipfi  D G, aqualis  (qup  quidem 
minor  ponitur, qudm  BC,)maneret  adhuc 
reliqua  multiplex  ipftus  DG, maior  quam 

A C.Vpnergo  E,ejfet  multiplex  ipftus  D G, proxime  maior, quam  A C . 
Quod  efl  abfurdum  /Hpn  ergo  aqualis  efl  E,  ipfi  A B ; atque  adeo  multo 
magis  neque  maior  erit.Mmor  igitur  efl,qudm  A B;  atque  adeo  cum  ma- 
ior quoque  fit  qudm  AC  ,&  ipfi  D G , commcnfurabilis  ,quod  cius  mul- 
tiplex fit, confiat  propofitum.  . . . 

SED  iam  data  magnitudo  D G,  non  minor  fit, quam  B C.  DiutJa  igi- 
tur D G,  bifariam, & dimidia  par  te  rurfus  bifar'iam,& fic  deinceps,  do- 
nec relinquatur  pars  D F,  minor  qudm  B Ci  fit  E,  ipfius  D F , miutiplcx 
proximi  maior, quam  A C ; triti  F>  *pfi»F>  commenfurabilis ; atque 
adeo  & ipfi  D G ••  propter  ea  quod  vtraque  E,&  D G,  ipfi  D F,cmmcn 
forabilis  efl . Rurfus  eodem  polio,  vt  paulo  ante  dcmonftrauimus,crit  E, 
minor, quam  AB.  Cum  ergo  maior  quoque  fit,  qudm  A C,&  ipfi  DG, 
fommenfurabU'is'i  conflat  propofitum . THEOR. 
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THEOREMA  9.  PROPOS.  9. 

. S I polus  parallelorum  fit  in  circunferentia  ma- 
ximi circuli , quem  duo  alij  maximi  circuli  ad  an- 
gulos reiSlos  fcccnt,  quorum  circulorum  alter  fit, 
vnus  paralleloru,  alter  vero  ad  parallelos  obliquus 
fit:&  ab  hoc  obliquo  circulo  fumantur  a-quales 
circunferentia,  qua  continua  quidem  non  fint, 
fcd  tamen  fint  ad  eafdcm  partes  maximi  illius  pa- 
ralleli; per  polum  autem,  Scfingula  punda  aqua- 
les circunferentias  terminantia  deferibantur  ma- 
ximi circuli  : Inaquales  circunferentias  de  maxi- 
mo parallelo  intercipient , quarum  ca,  qua  pro- 
pior erit  maximo  circulo  primo  pofito,  femper 
erit  maior  remotioro . 

IN  circunferentia  maximi  circuli  A B , fit  A,  polus  parallelorum, eum- 

!|uc  fccent  duo  maximi  circuli  BC,  DC,  ad  angulos  reftos, quorum  BC, 
't  maximus  parallelorum  ,& DC,  ad  parallelos  obliquus ; es  quo  fuman- 
tur arcus  «quales  noncontinui  EF,GH  :&  per  punSa  E,  F, G,H,&  polum 
A, deferibantur  maximi  circuli  A E I,A  F K,AGL,A  H M.  Dico  arcum  ML, 
maiorem  efle  arcu  KI.  Aut  enim  intermedius  arcus  FG,  vtrique  squalium 

E F,G  HjCommcnfurabilis  cft,  aut  incommen 
/arabilis.  Sit  primum  commenfurabilis,  In- 
uenta  autem  maxima  communi  menfura  X, 
diuidanturtres  arcus  E F,  F G,  G H,  in  par- 
tes ipfi  X,  squales , vt  in  prima  figura  appa- 
ret j & per  pun&a  diuifionum  , & polum  A, 
circuli  maximi  ducantur.Quoniam  igitur  ar- 
cus EQ_  , Q/jFl’,  &c.  «quales  funt,  ma- 
ior critarcus  MU, arcu  KL,&  RL, maior, 
quamL,  S , &c.  Igitur  cum  MR,  maior  fit 
quam  KV,  & RL,  maior  quam  V I,  erit  & 
totus  M L, maior  totoKI.  quod  eft  propo- 
fitum . 

( SED  iam  fit  arcus  intermedius  F G,  in 

commenfurabili* vtrique  arcuum  aequalium  E F,  GH.  Dico  Rurfus  arcum 
M L,  maiorem  efle  arcu  K I.  Si  enim  maior  non  cft,  erit  vel  minor, vel  «qua- 
lis • Sit  primum  , fi  iicri  potcil,  M L,  minor  quam  KI,vt  in  fecunda  figura^ 

& ex 


A 


io.i.  hu:w 


i»  i.huiai 
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&ex  KT,  fumatur  K N,ipfi  M L,  sequ  i lis  ;&•  perN,  A'  A, circulus  maximus 
defcribatur  AON,  fecans  circulum  CD,&in  O.  Deinde  per  lemma  t.  pra- 
ccdcntispropof.  inucniatur  arcus  F P,  maior  quidem, quam  F O,  minor  ve- 
re quam  F E,  & ipfi  F G,  commcnfurabilis : 
lirque  G Q_.  ipfi  F P,  (qui  minor  eft  , quam 
E F,  atque  aJco  minor  etiam  quam  G H,  ip- 
fi E F,  aqualis.)  xquaiis  :&  per  P,  Q^&A, 

Circuit  maximi  deferibantur  A P R , A QS. 

Quoniam  igitur  arcus  P F,  G Q^,  aquales 
iunt  non  continui,  cftque  vtrique illorum 
commcnfurabilis  arcus  intermedius  FGjcrit, 
vt  dem  onft  ratum  iam  cft  in  prima  figura  , ar- 
cus S L,  maior  arcu  KR.  Igitur  & multo 
maior  crit,quam  K N5  ac  proinde  & M L,mul 
to  maior  erit , qulm  K N : Sed  & K N,  ipfi 
ML,  aqualis  pofitus  eft.  Quod  eftablurdum  . Non  ergo  M L,  minor  cft 
quam  K I . 

SIT  deinde, fi  fieri  po  tcft, arcus  M L,*qualis  arcui  KI,v  t in  tertia  figura. 

Diuifis  autf  arcubus  EF,G  H, bifaria  in  N,0,defcnbantur  per  N.O,&  A,cir  1 0 
culi  maximi  A N P,A  O Q_.  Erit  Igitur  arcus  M Q , maior  arcu  QL,  & K P,  ‘banu. 
maior  quam  PI.QuareQL, minor  crit,quam  * 

dimidiu  ipfius  M L ;&  K P, maior, quam  dimi- 
dium ipfius  K I.  Cum  ergo  M L,K  I,  ponatur 
equalcs;erit  QL,  minor, quim  K P,  quod  cft 
abfurdum  . Quoniam  enim  arcus  FN,GO, 
dimidij  aqualium arcuum  EF,G  H,  aquales^ 
funt  non  continui , non  poterit  QL, minor 
eftc,quam  K B;  vt  proxime  in  fecunda  figura 
demonflratum  cft . Non  ergo  arcus  M L,  ar- 
cui KI,  aequalis  eft  : fed  neque  minor  eft  often 
Tus.  Maior  ergoeft  . Si  igitur  polus  paralle- 
lorum fit  in  circunferentia  , &c.  Quod  erat 
dcmonftrandum . 

S C H O L I V M. 

S I C V T "Theodofiut  in  hac  prope  fit  tene  9.  idem  iemonfhrauit  de  areuhtu  non 
continun^qiicd  de  continui'  prope  f.  6.  docuit  jt  a in  aha  yerftone  dtmenfirantur  tria 
bue  TheermtJttbut  eadem  de  decubui  non  continuit  , ijua  Tlteodofiuu  do  continuit  dea 
menfirautt  prtpof  f.  7.  (y-  S.  Primum  autem  theorema  eiufmodt  tfi , 

1.  V 

. S I polus  parallelorum  fit  in  circunferentia  maximi  circuli, quem 
duo  ali  j maximi  circuli  ad  angulos  redos  fecer,  quorum  circulorum 
alter  fit  vnus  parallelorum, alter  vero  ad  parallelo;  obliquus  fu,&  ab 
hoc  obhquo  circulo  fumantur  aquales  circunfcrentif,qu$  continuq 
quidem  non  fint,  fed  tamen  fint  ad  cafdcm  partes  m^  mi  illius  pa- 

L a.  rallclij 
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ralleli ; per  fingula  autem  pun&a  squales  circun ferent ias  ter rn inani 
• tia,de(cribatur  paralldi  circuli.Circunfdenti?  maximi  illius  circuli 
primo  pofiti  inter  parallelos  intercepta:,  inxquales  erunt,  icmperq; 
ca,quor  propior  fuerit  maximo  parallelorum,  remotiore  maior  erit  • 

IN  cirennfcrentia  maximi  circuli  AB,  Jit  pelue  parallrlerum  , quem  alq  duo 
maximi  BC,  A C,  farni  ad  angulos  rcclos  , fit  que  B C,  parallelorum  maximus  , ty 
’ AC, ad  parallelos  obliquus  . Sumantur  arcui  non  continui  aquales  D E,  F Gt  ac  ptr 
D,E,  f,G, paralleli  ducantur  D II,E  I,F  K,G  L.  Dico  arcum  H \,maiorem  effearem 
KL.  Aut  enim  arcus  intermedius  E P, ytrique  aquthum  D £,  F G,  sommenfiurabilu 
4.  dccioi!,  ejl,  aut  incommenfiirabihi  . Sit  prbrumcommenfurabtlii  . \nutnta  autem  maxima 
rntnfura  \,ftcentur  tres  arcui  D E,  E F,  F G,  1 n partes  ipfi  V,  aquales,  (y  per puua 
fla  diuifienum paralleli  dejiribantur  , »f  10  prima  figura  apparet . Quoniam  igitur. 


J.haini.  ure  tu  continui  D V,  PE,  EO,  ve.  aquales  fiunt ; erit  arcue  H T,  maior  arcu  T I, 
ty  T I,  maior,  quam  I S,  cyc,  Quare  cum  HT,  maior  Jit,  qudmKQjty  T I,  mau 
lor  quam  QJ-$  erit  totus  H I,  maior  toto  K L .Quod  ejl propofitum  , 

SED  iam  E F,  incommenfurabihs  Jit  ytrique  D E,  F G . Dic»  adhuc  arcum  H I, 
maiorem  rjfie  arcu  K L . Si  enim  maior  non  ejl , erit  >el  minor,  yel  aqualis  . Sif  prto 
mu m minor;  ty  ex  K L,(»t  i*  fecunda figura)  auferatur  ipfiH  I,  aqualie  K M;  <3* 
per  M,  parallelus  ducatur  M N , Deinde  per  Lemma  t.  Vropefi.  8.  huiue  hb.  reperta * 
t ur  artu*  F O,  maior  quidem,  quam  F N,  minor  yoro  quam  F G,  c?'  commonjurabio 
lu  intermedio  arcui  EF  : Sit  que  E?,  ipfi  P O,  (qui  minor  ejl , quam  F G,  at  qua 
adeo  minor  etiam, quam  D E,  ipfi  F G,  aqualis.')  aqualis  ,ac  per  O,?, paralleli  dea 
fenhantur  O A,  f Q^,  Quoniam  igitur  arcus  non  continui  F E,  F O, aquales  Juat, 
ejlque  ytrique  illorum  commenjurabilis  arcus  intermedius  E F 1 erit , yt  iam  ejl  deo 
monjlratumm  prima  figura,arcus  QJ,  maior  arcu  K R..  Ergo  cy  multo  maior  erit, 
quam  K M»  ac  proinde  multo  magis  arcus  HI*  maior  erit  quam  K M ••  Sed  ty  H I, 
aqualis pomtur  ipfi  K M . Quod  ejl  abfurdum.  No»  ergo  H I,  minor  ejl,  quam  K L.  • 
S I T deinde,  fi  fieri  potejl,  arem  H I,  arcui  K L,  aqualis  , yt  in  tertia  figura, 
Dmifis  autem  arcubus  D E,  F G,  bifariam  in  M,  N,  ducantur  per  M,  S,paralltli  M O, 
J-kuidfc  NP.  Erit  igitur  arcus  H O, maior,  quam  O 1 1 P,  maror  , quam  P L ,Qmar4 
©Io  minor  ent,  quam  dimidium ipjuse  H ly  ty  K ?,-masor  dimidio ipjhts K C « Cum 
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,1C  l,  ponantur  aquales , minor  erit  O !,  quam  K V . Quod  tfl  abfurdum. 
Quia  enim  Mtcm  I M,  F N,  dtmidij  aqualium  DE,  F G,  aquales  funt , esr  non  cono 
tmut  , non  potent  O I , minor  effit,  quam  K P,  >t  in  fu» udo  figura  dcmcnflratum 
tfl . Non  ergo  arem  H I,  arcui  K i,  aqualu  tfl  : Sed  neque  minor  tjl  cfienfui.  Halor 
igitur  tfl  , Quod  tfl  propofitum  . 


II. 

S I in  fphatra  maximus  circulus  tangat  aliquem  fpharrar  dreu* 
Ium  , alius  autem  maximus  circulus  ad  parallelos  obliquus  fit  ,'ran. 
garque  circulos  maiores  illis , quos  tangit  maximus  circulus  primA 
politus,  fuerintque  eorum  comadusin  maximo  circulo  primo  poli- 
to ;&  fumantur  & circulo  obliquo  circunfercntiziquales,  quxeon- 
tinux  quidem  non  fint , fed  tamen  fint  ad  eafdcm  partes  maximi  pa- 
rallelorum j per  punda  autem  terminantia  squales  circunferentias 
deferibantur  paralleli  circuli : H ( circunferentias  inxquales  interci» 
pient  de  maximo  circulo  primo  polito,  quarum  ca,qux  propior  eri | 
maximo  parallelorum,  maior  erit  remoriore . 

HOC  Thetrtma  demon flrabitur  tx jiropof.  7.  huius  Uh.  quemadmodum  prato • 
dans  Theorema  ex  propof.  5.  demenfirat»  fm  f dummodo  duo  cinnli  maximi  A B.ACi 
fracedantu  Tlieerematu  tangant  duos  parallelos,  >t  m propof  7.  hume  lib.  diflum 
tfl  . Reliqua  confltuilio  figura  a eonflruihone  procedentis  Theorematis  non  dift 
fert,  c re. 

III.  ',0 

SI  in  fphxra  maximus  circulus  aliquem  fphxrx  circulum  tan- 
gat,aliquis  autem  alius  maximus  drculus  obliquus  ad  parallelos  tan- 
gat  circulos  maiores  illis  , quos  tangebat  maximus  circulus  primo 
politus,  fuerintque  eorum  contadus  in  maximo  circulo  primo  poli» 
to;  fumantur  autem  de  obliquo  circulo  xq  ual  es  circun  ferentia:,  qux 
continuae  quidem  non  linr,  ted  tamen  fint  ad  eafdcm  partes  maximi 
parallelorum  , per  qu;  punda  tcrjninantia  .rquales  circunferentias 
deferibantur  maximi  circuli.qui  & tangant  eundem  circulum,qucm 
tangebat  maximus  circulus  primo  politus , & limilcs  parallelorum 
circunferentias  intercipiant,  habeantqueeos  femicirculos , qui  ten. 
dunti  pundis  contaduum  ad  punda  terminantia  xquales  obliqui 
circuli  dreunferentias,  per  qux  defcribunrur,  eiufmodi.vt  minime 
fSueniantcum  illo  circuli  maximi  prim6  poliri  femicirculo,  in  quo 
cft  contadus  obliqui  drculi  inter  apparentem  polum , & maximum 
parallelorum' 1 Inaequales  intercipient  circunferentias  de  maximo 
• parallelorum,  quarum  propior  circulo  maximo  prim^ polito , fera» 
pereritmaior  remotiore. 
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HOC  etiam  Theorema  demonftrabitur  tx  prcpof.  8.  hui  ut  Ub.  quemadmodum 
proptfuio  9.  tx  propof.  6.  fuit  ofltnfa  , dummodo  maximi  circuli  propof.  9.  tx  At 
prodeunti 1 tangant  eundem  circulum  minorem  iHo,  quem  D C , tangere  debet,  tyc, 

ti.  THEOREMA  io.  PROPOS.  io. 

S I polus  parallelorum  fit  in  circunferentia  ma 
*v  ximi  circuli, quem  duo  alij  maximi  circuli  ad  angu 
los  rc&os  feccnt , quorum  alter  fit  vnus  parallelo- 
rum , alter  vero  fit  obliquus  ad  parallelos •,  in  hoc 
autem  obliquo  circulo  fumatur  duo  qualibet  pun 
daadcafdem  partes  maximi  illius  paralleli , perq; 
polum  parallelorum, & per  vtiumqucillorum  pun 
florum  deferibantur  maximi  circuli:  Erit,  vt  cir- 
cunfcrentia  maximi  parallelorum  intercepta  inter 
maximum  circulum  primo  pofitum,&  proximum 
maximum  circulum  per  polum, & per  vnum  puti- 
dorum deferiptum,  ad  circunfercntiam  obliqui 
.•*  circuli  inter  cofdem  circulos  interceptam,  ita  cir- 
cunferentia  maximi  parallelorum  intercepta  inter 
duos  magnos  circulos  per  polum,  peique  vtrum* 
que  punctorum  dckriptos  , ad  circunfercntiam 
aliquam, qua  fit  minor, quam  circunferentia  obli- 
qui circuli  inter  vtrumque  pun&um  intercepta. 

SIT  polus  A,  parallelorum  in  circunferentia  maximi  circuli  A B,  quem 
duo  alij  maximi  circuli  B D,C  D,fccent  ad  angulos  reftos,&  fit  B D,  paral- 
lelorum maximus,  & C L>,  ad  parallelos  obliauus ; in  quo  fumptis  duobus 
• •.hknici  punftis  Vtcunque  E,  F, deferibantur  per  A,  polum  , & per  E,  F, circuli  ma- 
ximi  A£G,AF  H.  Dico,vt  efl  arcus  B H,ad  arcum  CF, ita  efle  arcum  H G, 

Jdarcum  minoremarcu  F E.  Aut  enim  arcusCF,  FE,  commeniurabilcs 
unt,  aut  incommenfurabilcs.  Sint  primum  commenfurabiles,  vt  in  prima  fi-< 
j. decimi,  jjura  ;&  ioucnta  eorum  maxima  menfura  P,  diuldantur  arcut  C F,F  E, in  ar- 
ao.iJiuiui  Cbs  maximae  menfura:  arquales,  perque  p.un&a  diui(ionum,&  polum  A, circu- 
li maximi  ducantur  1 M,K  N,LO.  Quoniam' igitur  arcus contiuui CL,LK, 
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KF,FI,  I E,  xquales  funt,  erit  arcus  B O,  maior  quam  ON,SrON,  maior  «.huloa. 
quimNH,  &c.  Igitur  maior  erit  proportio  BO,  ad  CL,  quam  ON,  ad  i.qniau*  ,, 
L K;  & maior  proportio  O N,ad  L K,quam  N H,  ad  K F,&c.  Quare  , cum 
fint  quotcunque  magnitudines  B 0,0  N,  N H,&  totidem  numero  C L,LK, 


• i 


K F,  ficque  maior  proportio  primx  B O,  ad  prima  C L,  quam  fecundi  O N, 
ad  fecundam  L K j & maior  fecundae  O N , ad  fecundam  L K , quam  terti* 

N H,  ad  tertiam  K F;  maior  erit  proportio  B H,adC  F,  quam  N H,ad  K F:  54. quinti. 
Sed  proportio  N H , ad  K F,  maior  adhuc  eft  proportione  HM,ad  FI,vt  s.quuu». 
oftenfum  eft . Multo  ergo  maior  eft  proportio  B H,  ad  C F,  quam  H M,  ad  ” 

F I : Sed  adhuc  maior  eft  proportio  H M,  ad  FI,  quam  HG,  ad  F E;  propte»  3 4. quinti, 
rea  quod  arcus  HM,  MG,  multitudine  aequales  iunt  arcubus  F I, I E; eftquc 
maior  proportio  primx  H NI, ad  primam  F I,qux  fccundx  MG,  ad  fecundam  8. quinti. 

I E,  vt  dicium  eft . Multo  igitur  maior  eft  proportio  B H,ad  C F,quam  II G, 
ad  F E . Sit  vt  B H,  adC  F,ita  H G,ad  P . Erit  ergo  maior  proportio  quoque 
H G,  ad  P,quam  II  G,  ad  F E;  ac  proinde  P,  arcus  minor  erit  arcu  F E.  Qua»  I#,  quinti, 
re  eft,  vt  arcus  B H,  ad  arcum  CF,  ita  arcus  HG,  ad  arcum  P,arcu  F E,  mi» 
norem  . Quod  eft  propofitum . 

SED  iam  fint  arcus  C F ,F  E , incommenfurabilct,vt  infecunda  figura, 

Pico  adhuc, vt  eft  arcus  B II,  ad  arcum  C F,ita  ede  arcum  H G,  ad  arcum  ar- 
cu F E,  minorem. Si  enim  non  ita  fit,crit,vtB  H,adCF,ita  H G,  vel  ad  arcil 
arcu  F E,maiorcm,vcl  ad  ipfummct  F E.S;t  primum, fi  fieri  poteft,  vt  B H,  ad 
C F,  ita  H G,  ad  arcum  F I,  arcu  F E,  maiorem.  Inucniatur  per  lemma  i.pro» 
pol' 8. hujus  lib.  arcus  F K , maior  quidem  quamF  E , minor  autem  quam  p I, 

\k  ipfi  C F,  commenfurabilis,ducaturqucpcr  K ,&  A , polum  circulus  maxU  lo.i.buiu», 
■tus  K L.  Quoniam  igitur  commcnfurabiles  funt  arcus  C F,  F K,  erit,  vt  de» 
roonftratum  iam  eft  in  prima  figura,  vt  B H,ad  C F , ita  H L ,ad  arcum  arcu 
F K, minorem : Sed  vt  B !I,adC  F,ita  ponebatur  H G,ad  F I.  Igitur  erit  quo- 
que, vt  HG,ad  F I,ita  H L,  ad  arcum  arcu  F K,minorcm:&  permutando,  vf 
H G,  ad  H L,  itaF  I,ad  arcum  arcu  F K, minorem:  Sed  HG,  arcus  minoreft 
arcu  H L.  Igitur  St  arcus  F I, minor  erit  , quam  arcus  arcu  F K.,mjnor,  fotum 
quam  pars. Quod  eft  abfurdum.Npn  ergo  eft,  vt  B H,  ad  C F,  ita  H G,  ad  ar» 
cura  arcu  F E,  maiorem  . 

SIT  deinde,  fi  fieri  poteft,  vt  B H,ad  C F , ita  II G ,ad  F E , vt  in  tertia 
figura.  Piuifo  arcu  F E,  bifariam  in  J,  deleri  batur  peTl , & per  A , polum  clt*  10.1.  huio* 

cului 


tf.hnfat. 

I .quinti. 
IJ.  quinti. 


• •.quinti. 


o.hniut. 

f.quinti. 
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eulu»  malimus  I K.Quoniam  igitur  arcus  continui  F 1,1  E, «quales  Eunt, erit 
H K,  maior  quam  K Gj  atque  adeo  H K, maior  erit  dimidio  ipfiu<  H G.Q^ja- 
re  maior  erit  proportio  H K.  > ad  F I > aaim  arcus  dimidi j ipfius  H G 9 ad  F I: 
Sed  vt  dimidium  arcus  H G , ad  F I , dimidium  arcus  F E , ita  cft  totus a tcul 
H G,  ad  totum  arcum  F E.Igitur  maior  erit  proportio  H K,ad  F [,quam  HGt 
ad  F E:  Ponitur  autem,vt  H G,ad  F E,  ita  B rl,ad  C F.  Igitur  maior  erit  quo- 
que proportio  H K,  ad  F I,  quam  B H,  ad  C F;  atque  adeo  arcus  H K,  ad  ar- 
cum arcu  F I,  maiorem  erit,  vt  B H,  ad  C F.  Quod  cft  abfurdum.  Demon  Ara- 
tum enim  proxime  fuit  in  fecunda  figura,  non  polTe  ede,  vt  cft  arcus  B H , ad 
C F,  ita  arcum  H K,  ad  arcum  arcu  F I,  maiorem  . Non  ergo  cft  , vt  B H , ad 
C F,  ita  HG,  ad  F E:  fed  neque  , vt  B H,ad  C F , ita  eft  H G , ad  arcum  arcu 
F E, maiorem, vt  demonftratum  eft.  Igitur  erit,  vt  B H ,adC  F , ita  H G ,ad 
arcum  arcu  F E,  minorem . Quare  fi  polus  parallelorum  fit  in  circunferentia, 
&c.  Quod  oftendendum  erat. 

COROLLAR.IV  M. 

H IN  t fit, maiorem  e(Te  proportionem  arcus  B H , ad  arcum  C F.  quam  arcus  H C > ad 
arcum  F E.  Cum  cmm  fit,vt  B H.  ad  C F,  ita  H C.  ad  licum  arcu  FjE.minorenv.Sit  autem 
maior  propordo  arcui  H C.ai  arcum  arcu  F E»  minorem, cjuim  ii  F Ei  cric  quoque  maioc 
ptopotuo  B H,  ad  C F,  quam  H C,  ad  F 1. 

THEOR.  h.  PROPOS.  ii. 

S I polus  parallelorum  fit  in  circunferentia  ma 
ximi  circuli , quem  duo  alij  maximi  circuli  ad  an- 
gulos re&os  fecent , quorum  alcer  fit  vnus  paralle- 
lorum , alter  vero  fic  obliquus  ad  parallelos ; alius 
autem  maximus  circulus  per  polos  parallelorum 
tranfiens  obliquum  circulu  fecet  inter  maximum 
parallelorum, & cum,  quem  obliquus  circulus  tan 
git : Diameter  fphaerae  ad  diametrum  cius  circuli, 
quem  tagit  obliquus  circulus , maiorem  rationem 
habet,  quam  circunferentia  maximi  parallelorum 
intercepta  inter  maximum  circulum  primo  pofi- 
tum , & maximum  circulum  per  polos  parallelo- 
rum tranfeuntem, ad  circunferentiam  obliqui  cir- 
culi inter  eofdem  circulos  incerceptanv. 
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TN  eirCuo ferentia  maximi  circuli  A B,  (it  parallelorum  polus  A,eumque 
<fuo  alij  circuli  maximi  B C , D E,  ad  angulos  redos  fecent, quorum  B C , fit 
maximus  parallelorum, & DE, ad  parallelos  obliquus  tagens  parallelum  DF* 
Per  pol  um  quoq;  A,  alius 
Circulus  maximus  deferi- 
batur  A E,  iecans  obliquu 
D E, in  pundo  E,  inter  ma 
Ximu  parallelorum  B C,& 

Eirallclum  Di, quem  ob- 
quus  tangit,  polito.  Di- 
co diametrum  fphxr*  ad 
diametrum  paralleli  DF, 
maiorem  habere  ratione, 
quam  circunfcretiam  BC, 
ad  circunierentiam  D E. 

Sit  A G , reda  communit 
fedio  etreuioru  A B,  A E; 

& B G , communis  fedio 
circuloru  AB,BC;<-runtq; 

AG,  BG,  femidia  metri 

Jpforum  , (cum  (c  mutuo 
ecent  bifaria  circuli  ma- 
ximi in  fphzra)  atque  adeo  &fphxrse,feeantes  fe  fe  in  G , centro  fph*r*  , & 
circulorum  maximorum.Sit  quoque  D L,  communis  fedio  circulorum  A B, 
DE,  qu*  quoque  diameter  fpbarrx  erit  tranfiens  per  centrum  G . Rurlus 
D,M,fit  communis  fedio  circulorum  A B,  DFjeritque  DM,  diameter  cir- 
culi Df  , proptciea  quod  circulus  A B , pirallclum  D F,  fecct  bifariam  per 
polos  . Itan  F N,CG,  fint  communes  fcdiones  circulorum  DF,  BC, 
cumcirculo  AE.  Ex  polo  A , interuallo  vero  A E , parallelus  deferibatur 
O E , lint  que  O H , E H,  communes  cius  fediones  cum  circulis  AB,  A E; 
Eruntquc  & F N,  E H,  C G, femidia  metri  circulorum  DF,  O E,  B C , quod 
Ipfos  bifariam  fecet  circulus  maximus  A E,  per  polos;  atque  adeo  communes 
lediones  diametri  fint  occurrentes  diametris  DM,OH,BG,  in  centris  N, 
H,  G.  Eli  enim  & O H, diameter  circuli  O E,  cum  eum  circulus  A B, per  po- 
lum A,  biiaiiam  fccet.Sit  rurfum  E G, communis  fedio  circulorum  maximo- 
rum A E , D £ , qu*  etiam  diameter  erit  tranfiens  per  G , centrum  fphxrar. 
Denique  EI,  communis  fit  fedio  circulorum  D E , O E . Et  quoniam  re- 
da A&  , duda  per  polos  paralleli  OE,  rcdacflad  planum  paralleli , ca- 
ditque  in  eius  centrum  H ; erit  angulus  O H G ,e*  defin.  3.  lib.  1 1.  Eucl.  in 
triangulo  G H I,  rcdus;atqucadeo  angulus  H G 1,  acutus.  Latus  igitur  G I, 
maius  erit  latere  H I.  Auferatur  reda  1 IC,  rclhe  I H,  squalis , iungatur^uc 
reda  E K . Rurfus  quia  vtcrq; circulus  D E,  O E , reduscft  ad  circulum  AB; 
«rit  8r  E f,  communis  eorum  fedio  ad  eundem  perpendicularis  : ac  pioindc, 
ex  defin.  3.  !ib.  11.  Eucl.vtcrque  angulus  E 1 H,F.  I K,redus . Quoniam  igi- 
tur duo  latera  E I , 1 H , trianguli  E i II, duobus  lateribus  E I, I K. , trianguli 
E i iv, ';qualia  funt,  angulosA;  continent  *qua!es,ncpc  rectos, vt  oilendimus, 
erunt  anguli  quoq;  l H E,  1 K b, squales . Quia  vero  maioreft  proportio  te- 
Stx  G i,  ad  reda  m 1 k,  quam  anguli  X k £,  hoc  cft  anguli  O H E,  libi  squalis, 
• • M ad 


11.1. huiar. 

■ (.i.hoius. 

■ (.i.hoful* 
if.i.huict. 

10.1.  huius, 

I9.pifmi. 
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ad  aneulu  I G E,vt  mox  demonflrablmu*:Eft  autem  argutus  O H E',ar1gtlto 
BG  C,srqualis(funt  enim  red*  OH,BG,  communes  fcdiones  planorum  pa<> 
if.vndtc.  ralleloru  OE,B  C/adas  a plano  A B,paral'elat;  necno&  red*  E H,C G,coiji«. 

munes  fcdiones  eorundem  planorum  fadxa  plano  A E . )erit  quoque  maior 
proportio  rcdeGI,?d  redam  I K,  hoc  ed,  ad  redam  fibixqualcm  f H,qudm 
anguli  BGC,ad  angulum  D G E:  Vt  autem  angulus  EGC,ad  angulum  DGE, 
j*.r»*ti.  *ta  srcus  B C,ad  arcum  D E.  Maior  Igitur  proporrio  quoq;  erit  redas  GI* 
4.1'esti.  ad  redam  I H,quam  arcus  B C,  ad  arcum  D E:  Lfl  autem,  vt  G I,  ad  I H , ita 
15.  quinti.  G D ,ad  D N , hoc  rft  , ita  tota  diameter  D L , ad  totam  diametrum  D M. 

(funt  enim  D N , O H , communes  fcdiones  planorum  parallelorum  D F* 
if.roder,  q fadx  a plano  A B,  paraJlclx.)It>itur  maior  quoque  proportio  erit  D L, 
diametri  fphxrxad  D M, diametrum  paralleli  DF,quim  arcus  BC, ad  arcum 
D E.  Qpaproptcr , ii  polus  parallelorum  fit  in  circunfcrcotia  maximi  circu- 
li,&c.Quod  aemonflrandum  crar. 

LEMMA. 

QV  O D autem  maiorfit  proportio  rtette  G !,•></  reflam  I K,  quam  anguli  JKE# 
ad  angulum  1 G E,W  theoremate  propojho  d eruo  rjl  rabemus, 

1 N omni  triangulo  rcdhngulo , fi  ab  vno acutorum  angulorum 
vteunque  ad  latus  oppofirum  linea  rcfta  dticarur;eric  maior  propor- 
* tio  huius  lateris  ad  eius  (rgmentum  , quod  prope  angulum  redun 

cxillit.quam  anguli  acuti, quem  linea  audla  cum  prardi&o  latere,  ef- 
fecit,ad  reliquum  angulum  acutum  trianguli, 

SIT  trianguliori  refl angulum  EC  t , habens  angulum  I , reflum, 
ducatur  que  ab  angulo  acuto  I E G ,ad  latus  oppofitum  G I , refla  li- 
nea Ek  , rt  cunque.  Dico  maiorem  effe  proportionem  reda  G I,  adi  K, 
quam  anguli  acuti  I K E,  ad  angulum  acutum  I G E ..  Ducatur  enim 
yjrimi,.  ptr  G,  refla  G ^t,ipft E K}, parallela , occurrens  refla  l E , protrafl 4 

lUsA.  Et  quoniam  angulus  I , reflus  efl, 
erit  angulus  I E G , acutus  , & propte * 
rea  E G,  obtufus  . Latus  igitur  E G, 
in  triangulo  GEI , maius  cfl  latere  G /f 
in  triangulo  vero  *AEGy  minus  latere 
G . Quare  arcus  circuli  ex  centro  Gt 
ad  inter  uallum  G E , deferiptus  fecabit 
reflam  G I,.produflam  vitra  l , nempe 
in  B , reflam  vero  G A citra  ,A  , vf 
in  C.. Quoniam  igitur  triangulum  G-4  E , 
maius  cfl  feflore  GCE , maior  erit  proportio  trianguli  G E , ad 
•t  quinti.,  triangulum  G E I ,,qudm  fefloris  GCE,  ad  triangulum  GEI  : Efl 
Vquinii-  autemmaior.  adhuc  proportio  fetioris  G C E,adtr\angulum  G E.I,qudm 

ad.  ' 


ij,ptimv 
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gi  (eft  irem  G T.  B;qubd  triangulum  G E f, minus  (it Jetlore  G E B.  MhI- 
toii.it ur  mtioi  erit  proportio  trianguli  G U E,  ad  triangulum  G E /, 
quam  fetioris  GC  E,  ad  fetiorem  G E B : ac  proinde  & componendo 
vttior  erit  proportio  trianguli  G jt  t , ad  triangulum  G E l,  quam  fe- 
Horis  GC  B ,-id  fetiorem  G E B : Ejl  aurem  Vt  triangulum  G -A  l,  ai  »*.  q«ioti. 
triangulum  GEI,  ita  retia  [, ad  retiam  l E$  &vt  fetior  G C B,  tjpnt 
ad  fetiorem  G E B, it  a angulus  B G C,  adangnlum  B GE.  Maior  igitur  CoroU.,, 
erit  quoque  proportio  -A  l,ad  l E , qudm  anguli  B G -A,  boc  e(l,qudm  an-  feta’ 
gnli (ibi  squalis  l K E, ad  angulum  l G E:Vt  autem  -A  l,ad  l E,  ita  ejl  u primi. 
Gj,ad  t K . fgitur  & maior  erit  proportio  retia  G l , ad  retiam  l K,  "el  ♦ f« 
quam  anguli  l K E,  ad  angulum  I G E.  Quod  eft  propoftum , 

S C H O L I V M. 

ADDITVR.  i » aha  ytrfienc  hoc  loco  fequens  Theorema, 

IISDEM  politis, Diameter  1'phxrx  ad  diametrum  paralleli  per  f 
pun&um  obliqui  circali.per  quod  maximus  circulus  c po!o  tranlir, 
deferipri, minorem  rationem  haberqu^m  circunfcrcntia  maximi  pa 
rallelorum  intercepta  inter  maximum  'circulum  primo  politum , & 
maxmumcirculani  per  polos  parallelorum  tranlcuntem,  adcircun- 
ferentiam  obliqui  circuli  inter  cofdem  circulos  interceptam. 

SINT  deferipri  circuli; *t  io procedenti propof.Tstco  minorem  tjfe proportionem 
diametri  fphere  ad  Jiam  trum paralleli  G E,  quam  circumferenti  a B C ,odcircnna 
ferentiam  DE  . 3'ot  G H,  B I , communes  ftchones  ei  reolorom  G E,  B C , cum  ar  culo 
A B > qua  diametri  illorum 
armatuum  AB  ,ptr  eorum  po- 
los ductus  tpfos  fecet  bifaria, 
tgr  ad  angulos  rcllos.Erit  er 
go  B I,  diameter  otia  fphara. 

E t quomd  circulus  D E,  po* 
uitur  rodus  ad  AB  , tranfi » 
bit  D E , per  polos  ipfius  A B. 

Eodem  modo  B C , per  polos 
tiufjem  A B,  tanjibit,cum  rea 
{lue  aitpjum  ponatur  . Qua • 
f»  M,  punctum  , >bife  mutuo 
/icant, polus  eriteircuh  A B» 
ac  propterea  fegmetum  DEL, 
quod  rectum  eft  ad  circulum 
AU, m* qualiter  diuidetur  no 
E,puntfo,-rbi  circuli  DE,GE  , 
fe  luterfecant, minori;  paru 
ont  E D : quandoquidem  ara 
tus  MD,  MI, ‘quales  luot, quod  rella  itis  fobtoofa,  txdefinpols,  aquales  fiut.  il.Itrri). 

- * M a IU  fla 
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firhiil.ji  i Rrfl.s  tgifar  AuflaE  D,  mtnot  erit,  qnimrefla  E G ; <te  proinde  cum  circufurCt^ 
mnor  fitcnculo  D E ymaior  erit  circunfcrentta  E c,  quam  circunferenlia  DE» 
lemma  6.  fi  eifim  refla  refla  E D , aqui  hs  tt» fert  ex  circule  G E,  mwerrm  arcum,  quivi 
liuiui.  refla  n E , ex  circulo  DE  i multe  magis  refla  E G , que  maior  ejf , quam  refla 
ED,  vt  oflendtmut  , maiorem  arcum  auferet , c TC.  Qjm*’»  minor  erit  propora 
Ii.  quinti,  tio  arcus  q C,  ad  arcum  G E,  quitu  ad  arcum  D E.  Quoniam  yero  fft,yt  arcui  B C, 

ad  tatam  circunfcrentiart  cira 
culi  B C,  ita  arcus  cE ,ad  too 
tam  circuferenlia  circuli  G E/ 
prester  (imi  lit  udi  nem  arcuum 
B C,  G E ; (I  n hic  emm  confiftlt 
fini  Illudo  arcuum,  >t  ad  / ua 
rum  circulorum  circunftren - 
tias  integrat  eandtm  habeant 
proportionem, yt  in  fchoho  pro 
paf  $i.li  g,  £u:l. tradidimus ) 
atque  adeo  permutando, >t  ara 
cus  B Ctad  arcu  a E,  ita  tota 
Circuit  ferentia  circuls  B C,  ad, 
totam  arcus  ferent  tam  circuli 
G E;cr>»  quoque  minor  propor 
tlo  circunferenlia  circuli  B C, 
ad  circunferenlia  circuli  G Et 
quam  arem  b C , ad  arcum 
D E:  Vf  autem  arcunfcrentia 
tlrculi  b C,  ai eircun ferentium  circuli  G E,  ha  e fl  diameter  B i,  (que  ffihara  etiam 
diameter  efl.')  ad  diametrum  G H.,  >t  Vappu*  demonflrauit,  c yr  noti»  libello  Archia 
medis  de  dimenfione  circuli  oflendimul  . Igitur  miuor  quoque  erit  proportio  diamta 
tri  fphara  b I,  ad  a H.dian/etrum  paralleli  g E,  quam  arcui  M C , adcircuiijcrcna 
■h  «'  tiam  DE  . Quod  ejl propofitum  . 

COROLLARIVM. 

HINC  fii,iifdem  politis.  maiorem  «fTe  rationem  circnnfetcntix  B f\n>axirai  parallelo- 
tum  mierccf  i*  inter  maximum  circulum  A R.ptlmo  poGtum,&:  maximum  circulum  ACa 
. i per  polo»  paiallcloruro  itanfcuniem,  ad  circunfcrentiam  D E • obliqui  circuli  lotereofdem 
c.rrulotintctcepsam  » quam  finus  totius  ad  tinum  ctrcunferentiz  A E , maximi  crculi  per 
poloi  paralleloiura  ctanfieuntis-,  minorem  tcio, quini  tinus  totius  ad  linum  circuaferenti* 

A D,  maximi  circuli  primo  pofili  inter  polos  parallelorum,  8c  obliquum  circulum  inter. 
ccpias.(^uooiam  enim  hoc  Theoremate  i> flcnfum  eft,  maiorem  effe  rationem  arens  B C,  ad 
arcum  D E , quim  diametri  fphxrx  ad  diametrum  paralleli  G E : vt  autem  diameter  B Ii 
»f.  quinti . fphxrx  ad  G H,  diametrum  circuli  G E,  ira  eft  B K , femidiameter,  hoc  eft,  finus  lonn  , ad 
lo.i. htrius.  G N,  femidiamet'um,hoc  eft,  ad  linum  arcus  A'E>(Cum  eram  arcus  A G,  A E.zqualcs  fini» 
litque  G N,  finus  arcus  A G,  erit  quoque  G N , finus  arcus  A £ . ) Maior  igitur  erit  quoque 
. . latio  arcus  B C,  ad  arcum  D E,  quam  finus  tonas  B K,  ad  G N,  Inora  arcui  A E. 
n. huius,  R V R S V S.quonii  oltcnlum  efl.minoreirvetle  rationem  arcus  B C,ad  arcum  D E.qiiai» 
diametri  fphxrx  ad  diametrum  paiaUelt  DF:Vi  autem  diameter  fphxrx  B I,  ad  D F.duroe 
aj.  quinti,  irum  paralleli  D F,  i*a  eft  B K,  unus  toius  ad  DO,  (inuni  a'cus  A D.  Minor  igitur  quoquo  ' 
eft  proportio  arcus  B C,  ad  arcum  D E q finus  totius  ad  finO  arcus  AD.t^tjodcft  piopcfinl» 

C -E  T £ R V M quid  fit  fiuus,ex  fequenti  tu&aiionc  Iniclligetur. 


A 
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' Theorema  n.  propos.  u. 

S l in  f|>ha:ra  maximi  circuli  tangant  vnum,eun 
demq;  paralleIorum,intcrcipiantq;  limilcs  paralle- 
lorum circunfcrcntias  inter  vtruquc  maximorum 
circulorum  interieras  * alius  autem  maximus  cir- 
culus ad  parallelos  obliquus  circulos  tangat  ma- 
iores illiSjCjuos  tangunt  maximi  circuli  primo  po- 
liti , lecetcn  obliquus  idem  circulus  eofdcm  maxi- 
mos circulos  primo  politos  in  pungis  politis  in- 
ter maximum  parallelorum, & circulum, quem  tan 
gunt  circuli  maximi  primo  politi : Diameter  fphae 
rarad  diametrum  circuli  > quem  tangit  obliquus 
circulus,  maiorem  rationem  habet,  quam  circun- 
ferentia  maximi  paralleli  intercepta  inter  circulos 
primo  politos,  eundemq;  circulum  tangentesad 
circunferentiam  obliqui  circuli  inter  eofdcm  cir- 
culos interceptam,». 

I N fphTra  duo  maximi  circuli  A B,C  D,  tangant  eundem  paralleli)» 
AC,  intercipiantq;  fimiles  paralle- 
lorum circunfcrcntias  inter  ipfos  in- 
terieclas  alius  autem  circulus  maxi- 
mus E F,tangat  parallelum  E G,ma- 
iorem  parallelo  AC, in  E,litquco- 
Wiquus ad  parallelos,  & fccct  duos 
priores  AB,CD,  inter  maximum  pa 

rallelorum  H F,& parallelum  AC^ 

in  pun&is  I,  K • Dico  maiorem,  eflie 
rationem  diametri  fphxrx  ad  diame- 
trum paralleli  EG,  quam  circunfe- 
rentix  B f>,  ad  circunferentiam  IK. 

Per:  E,  enim  polum  parallelorum  , & 
punda  F.,  I»K, maximi  circulrdeicri- 
pantue  L H,L  M*L  Nyac  per  K,  pa* 

ral  lclus  K.  O,  fccanscirculum  A B,in  P . Quoniam  igitur  maior  cl?  ratio  dia- 
»e  uifphxxx  ad  dume  trumorculiEG,  quam  arcus  hLM,  ad  arcum  E I;  ra#- 

‘ " •'  - ’ •*»'*' 
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«oroll . io.  tio  autem  arcus  H M,  ad  arcum  EI,  maior  efl , quam  arcus  M N,  ad  arent» 
huiiu.  IKjerit  quoa;  maior  ratio  diametri  fphxrxad  diametrum  circuli  EG,q«am 
arcus  M N,  ad  arcum  I K . Et  quia  arcusP  K.  , fimilis  eft  arcui  BD,cx  hy- 
io  » hului.  potlitfi,&  arcus  OK, fimilis  arcui  M Njeftquc  arcus  P K, minor  arcu  OK;ci  ic 
quoque  arcus  B D,  minorarcu  MN  ;ac  proinde  miror  erit  ratio  arcus  B D, 
l.quiQci.  ad  arcum  l K,quam  arcufM  N,ad  eunde  arcum  IK.Cum  ergo  oflcnfum  fit,ra 
tionem  diametri  fphxrxad  diametrum  circuli  EG,rraiortm  efle,  quam  arcu* 
M N,  ad  arcum  I K ; Mulco  maior  erit  ratio  diametri  fpharrx  ad  diametrum 
circuli  EG,  quam  arcus  B D,  ad  arcum  I K . Si  igitur  in  lphxra  maximi  cir« 
Culi  tangant  vnum,&c.  Quodcratdcmonflrandum. 

S C H O L 1 V M. 

IN  exemplari  graco  habetur  ,maionm  effe  rationem  dupla  diametri  fphareai 
diametrum  circuli  E O,  quam  arcus  B D,  adarcum  I K Quod  quidem  ex  noftra  dea 
monflratione  liquido  conflat . Cum  enim  diameter  fphara  maiorem  habeat  rationem 
ad  diametrum  circuli  E G,  quam  arcus  BD,  adarcum  I K»  multo  maiorem  rationem 
habebit  dupla  diametri  fphara  ad  diametrum  circuli  ~E  C , quam  arcus  B D ,ad  ara 
I quinti,  cami  Ki  propterea  quod  dupla  diametre  fphara  ad  diametium  circuli  E G, maiorem 
ratiaucm  habit}qudm  diameter  fphara  ad  eandem  diurnarum  circuli  E G. 

ij.  THEOK.  15.  PROPOS.  13. 


SI  in  fphzra paralleli  circuli  intercipiant  cir- 
cunfcrentias  maximi  alicuius  circuli  vtrmqi  xqua 
lesab  illopundo,  in  quo  ipfe  maximus  circulus 
fecat  maximum  parallelorum 5 per  pun&a autem 
terminantia  aequales  circunfercncias , &c  per  paral- 
lelorum polos  deferibantur  maximi  circuli , aut  (i 
deferibantur  maximi  circuli , qui  vnura  cundem- 
que  parallelorum  tangant:xquales  intercipient  cir 
cuntcrentiab  de  maximo  parallelorum. 

IN  fphxra  A B,  paralleli  circuli  CD,  E F4,  auferant  de  maximo  circulo 

AF,duas  circunfcrcntia* 
xqualc»GC,GF,vtrin- 
que  a pundoG,  in  quo 
circulus  A F, fecat  maxi- 
mum parallelorum  BG$ 
& per  punfta  C,  G,F,du 
catur  maximi  circuli  fi- 
ue  per  polos  parallelo- 
rum , vt  in  priori  figura, 
fiue  tange  tes  vnum  eun- 

demque  parallclu,Tt  in  figur*  pofteriori/ecintes  maximum  parallelorum  I» 

H,  L 


— 
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H,*.  Dico  arcas  G H,G  T,  aequales  c Ile.  Quoniam  cnrm  arcui  GC,G  F,xcfua~ 
lcs  ponuntur,crunt  paralleli  C D,  E F, aequales  .*  Igitur  & arcus  G K,  G L,  17.  thul» 
agqu  1 Ici  erunt.  Quare  redae  dudxC  K.,  F L,nequales  crunt;ac  proinde  in  cir-*1*' 
culis  squalibus  C D,E  F,  arcus  xqualcs  auferent  C K. , F L ; & idcirco  inter  j.huiu» . 
fe  fimilcscrgnt  arcus  C k , F L : EA  autem  arcus  G H , arcui  C K , & arcus  iSicruj. 
GI,  arcui  t L<  (inulis  . Icitur  & arcus-G  H,  G.I , iitrulcs  inter  fe  erunt , ac  >o.»d.  i|. 
proinde  , cum  (int  eiufdcm  circuli , xcpiales  inter  fe  . Si  igitur  in  fphxra  ma-  **  UI,U’ 
xiaius  circulus, &c.  Quod  demon  Arandum  erat . 

S C H O L I V M . 

HINC  etiam  conflat,  ii lirm  pofltss,  omnet  arctet  maximorum  circulorum  inter 
parallelos  interceptos  inter  fe  aquales  efley  quales  funt  CH,HE,KG,GL,  DI, 

1 F.  Cum  cntnt  arcus  a C,  G H,  arcubus  gF,g  i, aquales  flnt% erunt  C7  retia  C H,  j.hoiM. 

F I ya.jualess  ac  propterea  ty  arcur.C  H,F  I, aquales  erunt :Sunt autem  arcui  CH,  iR  tertij. 
arcus  Ko,I)l,(/  arcui  F l yarcus  L G,  E H , aquales  . Igitur  tmnes  illi  fex  are  lo.itl  1 j. 
CBS  aquales  erunt.  1. huius. 

THEOREMA  14.  PROPOS.  14.  »*.. 

SI  in  fph  xra  m axi  mus  ci  rc  ulti  s al  iq  ut  na  ci  rcu- 
Ium tangat,  alius  autem  maximus  circulus  obli- 
quus ad  parallelos  tangat  circulos  maiores  illis, 
quos  tangebat  maximus  circulus  primo  pofitus: 
inaequales  intercipient  circunftietias  paralleloru 
circulorum  , quarum  propiores  vtriuis  polorum 
imiore?  erunt, quam  vt  firmi  es  fint  remotioribus. 

IN  rphvra- maximus  circulus  A.  B,  tangat  circulum  A C;&  alius  maximu«, 

DE, tagat  alium  maiore  DF,fccet- 
^uc  duos  parallelos  quofcuq',GH, 

B I,in  k,  E.  Dico  arcus  k H,  E I,  in- 
aequales effe  , maioremque  efle  k II, 
polo  confplcuo  propiorem  ,qnim>-~ 

•Tt  fimilis  fit  arcui  E t, remotiori:. 

■vel  ipfum  E B , polo  occulto  pro- 
piore effe  maiorem  , quam  vt  arcui 
'K  G,  remotiori  fimilis  fit.Per  pun- 
fta  enim  E,K,  dcfcribancur  maximi' . 
circuli  L E,  C N , tangentes  circu- 
lum A C»jta  vt  fcmicirculi  a.C,per 
N,  8c  ab  A,  per  B,  procedente?  non 
conueniant : item  fcmicirculi  ab  L, 
per  E,  & ab  A,  peri,  tendentes  non^ 

coeant  . Erunt  igitur  arcus  M.H,,  . . 

BJjGmiles.Quarc kH, maior eAj  quiinTtarcui EI,,  fimilis.  fit.  Eodem 

„ modo,. 


if.a.hoiaa. 
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»jodo,tjuoniim  fimiles  Aint  arcus  B N,G  k,erit  B E, alteri  polo  propior  u*' 
ior,quim  vt  (imi  |j$  fit  arcui  G k,ab  eodem  polo  remotiori.ltaque  fi  in  fphs« 
rt  maximus  circulus  aliqu£  circulum  tangat, &c.Quod  erat  dcmonftranc' 

FINIS  LIBRI  III.  THEODOSIL 


>2  . 


AD  LECTOREM- 

VOTERFNT,  fi  placet , hs  dua  figura  tribus  illis  propofitionit 
fecunda  lib.  j.  adiungi , w omnes  cafus  lines  perpendicularis  F L , per - 
£>iciantur  • in  prima  namque  harum  figurarum  fegmentum  infiflens 

F B,  cft  fcmicir cu- 
lus ,caditq,  perptndkn 
laris  FLfintra  fegmen 
tum  D R : in  pefie- 
riore  aut  e eadem  F L, 
in  ipfam  circunferetu 
tiam  D B , cadit, 
exiflente  t odem  fegmen 
to  infiflente  F B,fe- 
micirculo ; q uemadmo- 
duftt  eJr  in  tertia  figura  difta  propofitionis  idem  fegmentum  infiflens 
*AF  B,  fcmicir  culus  efl , lineaj,  perpendicularis  F L , extra  fegmentum 
t4DB,  cadit , Hoc,  benigne  Icitor,  te  latere  noluimus . 
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CHRISTOPHORI 

CLAVII  BAMBERGENSIS 

E SOCIETATE  IESV 

S1NVS,  VEL  SEMISSES  RECTARVM 
IN  CIRCVLO  SVBTEUSARVM: 

LINEAE  TANGENTES:  A T QV  E 

SECANTES, 
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CHRISTOPHORI  CLAVU 

BAMBERGENSIS 

E SOCIETATE  IESV 

SINFS , VEL  SEMISSES  RECTARVM 
in  circulo  Jubtenfirum : 

i'  LINEA  TANGENTES,  AT  Q^V  E . 

SECANTES. 

_ ‘ 4 * • l\V  1 VoV*' 

PRiEFATIO. 


ICI  'vix  fote /i , quantam  in 
rebus  ta  Aflronomicis , quam 
Cjeometrtcis, utilitate  habeat 
Sinuu  cognitio  :cu  innumera- 
bilia pene  problemata  aAJlro- 
nomita  , & Geometrica  ad 
'ufumper  calculum  & rationem  Sinuu  r euoe en 
tur  ,njt  tum  ex  noflris  triangulis  rcclihneis , ac 
fph  aricis ,tum  ex  Almagefio  Ptolem&i,ex  noflta 
C jnomonica  sxaUjs  •variorum  AJlronomo - 

rum  libris  mamfeflnm  eft.  Quare, cum  a paucis 
admodum  Sinuum  demon (Irationcs  fint  expli- 
cat a, opera pretiu  me fafturum  arbitror, fi,  quan 
t a potero  breuitate , ac  perfyicuitate , ex  varij^ 
aucioribus,  pr&fertim  ex  PtolemAO,  Purbachio, 

Na  atque 


Sinatl  r£> 
luas. 


tfxO 

IllfttV 

• IU 


m 


, ^ X I ^ r t r 


das  cognitas  habeamus , vt  tabulas  Sinuum , 

ac  chordarum  tam  a multis fcriptoribiyfuppUr- 
tatas  examinare. , (facile  enim  error  in  numero- 
rum imprefione  committitur)  & nou as  alias, 
quando  res  tulerit  (pofito  Sinu  toto  vel  diame* 
tro  quot cunq-,  particularum) condere  po fimus. 

0 VO NI  AM  vero  Recentiores Jumma 
felicitate  ex  fmubus  alias  lineas  colleger ut , nimi- 
rum Tangentes  , atque  Secantes  , vt  facilius 
quadam  3 ac  breuius  demonfirarent  vde  hifce  e- 
tiam  lineis  agemus.  Habent  enim  linea  ha  egre- 
fiumvfum  in  rebus  ^fronomicis  & Geome- 
tricis, vt  ex  no (tr  is  triangulis  planis , ac  fphari* 
cjs  fiet  per  ficuum . Initium  aut  em  fumemus  a 
definitionibus . . - , ^ ^ 


excefliis,  qua  quadrans  cum  fuperat > fi  arcus  mi* 
nor  cft  c^uadrance  ,vel  atr  eo  fuperacur II  cft  qua- 


h 

COMPLEME  N T V M arcus  alicuius > cft. 


CHOR* 


jr  fw  t fs- 


/0/ 


cfuc  in  circulo  fubtcndens . 

\ III. 

$ l N V S redus  cft  dimidium  chorda?  fubten-*  «■»£ 
deruis  duplu  cius  arcus,  cuius  dicitur  finus  redus. 

, Vclalitcr. 

i SIN  VS  redus  cft  linea  perpendicularis  cadens 
ab  vno  extremo  arcus, cuius  dicitur  finus  redus, in 
diametrum  circuli  ab  altero  extremo  eiufdcm  ar- 
cas dudanu. 

inr. 

S I N V S verfus  cft  pars  diametri  circuli  inter 
extremum  dati  arcus,  cuius  dicitur  finus  verfus,  Se 
finum  redum  eiufdem  arcus  intercepta^ . J 

V. 

• S I N VS  complementi  alicuius  arcus  cft  finus  pltmcnti 
redus  alterius  arcus, qui  complementum  eft  illius  *“4, 


: SINVS  totus  eft  femidiameter  circuli,  hoc 
cft,  finus  redus,  vel  verfus  quadrantis  circuli* 

VII. 

* S I N VS  tam  redus,  & verfus,  quam  comple-  u!!M5 
nienti  alicuius  anguli  redilinei  cft  finus  illius  ar-'lai-, 
cus , qui  in  circulo  deferipto  exangulainterdua* 
icdas-a  interijeitur. 


arcus,  cuius  dicitur  finus  complementi. 


VL 


if.Uftt). 
JxtpU defi 

IlUOQUO* 


Slnut  rcfll 
«u:  dicitur 
femines  re- 
flaram ia 
circulo  fub 
Icufatum  , 
i.icnij. 


Sifini  rer. 

fui  cur  di- 
catur figit 
ia. 

Sin*  vetfus 
cGplemeti 
nlicuiui  ar 
ouiquid. 
Siaui  refl* 
prini*  ac  fe 
cundui:  Ite 
fi nui  pu- 
ro ui  8c  Gn’ 
fecundui 
ipud  quoi 
un  quid. 


SAI V\  S.l 

1.  ONATVft.  circulut  A B C D,  cuius  centrum  T,pcr  quei  ducantur  duM 
diametri  AC  ,BD  , fefe  ai  re  flos  argutos  fecantes  V totum  cftculum  in  quatuor 
quadrantes  aqualet  insidentes,  ytpote  qui  angulis  redis  aqualibus  in  centro  fui 
tenduntur tfumanturqut arcus  aquales  A F,  A G:  Irem  B F , B 1»  CJ*  refla  ducantur 
F G,  F \,fecantes  dt  smetrot  iu  H , (y  K . Arcus  igitur  F B , dicitur  complementum 
arcus  F A;  quia  quadrans  A b,  arcum  F A,fuptrat  arcu  F B . E adem  ratione  arcui 
F A,  complementum  nominatur  arcus  F b.ltem  arcus  B I , complementum  appellatur 
arcui  Alt  quia  arcu  B 1, /operatur  quadrans  At,  ab  arcu  A I. 

A E C T A deinde  f G , 
chorda  dicitur  arcus  F A Gf 
C T refla  FI,  chorda  arcui 
F B I.  Et  quia  diameter  AC, 
ftcas  arcu  FA G, bifaria  fecat 
quoqs  refla  fG.bi fanat>t  est 
coroll.  I.  propof.  io.  lib.  1 j., 
tucl.  coflat,  (quod  tamen  im 
lemate /equiti  breuius  oftede 
mu's.)erit  refla  T Hyfinus  ren 
flui  arcus  fAyiuxtapriorc  da 
fin. finus  rcfli  : quia  efi  dtmin 
diu  chorda  F G , fuhtenientU 
arcu  f AG, duplum  arcus  FA, 
cuius  F Hydicitur  finuctltaql 
fi  quemlibet  arcu,  eiusj;  chor 
dam  bifaria  freemus  ydtmidlio 
chorda  dicetur  firmi,  reflui 
dimidiati  arcus, Hinc  faflum 
■ ' efiy>t5inus  refli  d pleri iqut 

, dicantur  Semijfes  retiarum 

in  circulo  fubtenfarum  . E adem  quique  refla  F H , erit  finus  reflus  eiufuemarcut 
F A y ficundum pofienorem defin. finus  rcfhlquoniam perpendicularis  efi.dufla ab  F, 
extremo  difliaicus  ad  diametrum  A C,  ab  ait  ere  extremo  A,ei «//ero  arcus  duflam-y 
propter  ea  quod  refla  E A ,/cans  refla  F G ybi  fartam, ftcat  eaude  ad  angulos  r effis, 

RECTA  vero  A H f finus  yerfius  ejl  eiufdem  arcus  F A ; ruro  fit  pars  diametri 
A C,  inter  A, extremum  dsfli  arcus  ,cr  fimum  eius  reflum  F H , intercepta.  Dicitur 
autem  yerfu s luc  Ssr.us  , quia  ytrfomodo  collocatur  , fi  cum  fusu  reflo  conferatur. 
Hunc  ncnriulli  dicunt  faginam  , quoniam  infiar  fagttta  cfiin  arcu  F A G , d chorda 
F G,excuffa. 

RECTA  porro  F K,  esi  finus  complementi  arcui  F A i quia  ejl  finus  reflui  arcui 
F B,  qui  complementum  ejl  arcus  F A. 

RECTA  autem  K B,  ejl  finus  yerfus  complementi  arcui  F A , hocefiyfinut  y*r » 
Jus  arcui  F B,  qui  complementum  tjl  arcui  F A. 

NONnVl  L I porro  Ajlronomi  Simum  , quem  nos  reflum  dsximut  ,appeUanl 
Sinum  retlnmpnmum-, Sinum  vero,  quem  Sinum  complementi  diximus .yocant  Sinum 
refhtm  Jccundum  .Vr  redam  F II,  appellant  fimum  reflum  primum  arcus  F A t rea 
fiam  viro  F K , finum  reflum  fecundum  ciufdem  arcus. Sunt  alq  etiam  , quifinum 
riflumfimphciter  appellent  finum  primum , yerfum  autem  dicant  finum  fecundum. 


S '1  N ' V 5. 

Quid  disetrimpot  inttBig.se  audores.qui  varie  de  fenubus  funt  locuti. K 01  comh.  ;ando£« 

modum  liquendi  retinnimus.  C aterum  eum fcriptorts  de  finu  aliqui  loquuntur, fem* 

per  tntiBigunt  fenum  rcflum-.nife  illum  vocmt fenum  complementi, aut  verfum.  «bfjloic, 

SEMIDIAMETER.  dando  A E,  fenus  eft  tam  redus, quam  verfns  quadram  inielligiffi 
li*  AB'  qui  tctui  dicitur,  /tue  maximm.propttrta  quod  maximus  fit  omnium  fenuum  nu’  ,caal* 
tam  redorum,quam  complemttorum,immo  vera  f*  manr  omnibus  fenubus  ver  festi * s‘niM  lol°» 
letum  artuum  , qui  quadrante  minores  funt:  Solum  mutor  efe fenubus  vtrfis  illorum 
arcuum, qui  quadrante  feunt  m Stores,  vt  infra  dicemus  , qui  quidem  rarius  in  vfum  dicaiur. 
Veniunt, quam  altj.  Vel  certe  dicitur  totus  fefiue  maximus, quia  in  tabula  Sinuum  , in 
qua  Sinus  rtfli  tantummodo  ponuntur , omnium  Sinuum  maximus  efe  ille  , qui  qua*  ‘ 

aranti  Jeu  gradibus  yo.refp$ndet,vt  ex  tabula  Sinuum , quam  infra  ponemus, per fpi* 
tuum  erit. 

POSTA  EMO,  dufl.i  rtHa  E E,  erit  reda  F H,  fenus  reflui  anguli  FEHt  re* 

(la  autem  F K,  fenus  complementi  eiusdem  anguli ; ej-  reda  A II  , eiusdem  anguli  fe * Duo  arcua 
nas  verfeu- quoniam  reda  F H,  eft  fimu  rodus  arcuo  F A , in  circulo  defcnpto  ex  an*  fcmieircu- 
tulo  F E H.  interceptusinttr  red.ts  E F,  E A,  angulum  dic  lum  confli  tuentes:  reda  C50!j* 
autem  F K,  eflfiniu  complementi  eiusdem  arcusiCT  reda  * H,  finies  verfeu.  hjbf, 

CAETEAV  M duo  arcus  femicirculum  conflttuentes  eundem  prorfus  habent  fe-  finum.qui 
uum.tam  redum, quam  compltmentnqutmadmodu  tr  duo  arcus  circulum  conficien*  admodum: 
tes  vnam  eandem  j;  chordam  habent : fenus  tamen  verfi  torum  differunt,  conficiunt qi  ^j^Von 
totam  circuli  diametrum.  Vt  duo  arcus  F A , F C , conficientes  femicirculum  A B C,  hcicict,  ei* 
eundem  habent  fenum  redum  F H,  quemadmodum  c 7 duo  arcus  F A G,  F C o,  eorum  d<  chordi: 
dupli, circulum  conficientes , eandem  habent  chordam  F a , cuius  dimidium  eft%(inus 
redus  F H ,vt  vult  prior  definitio  fenus  redi  i qui  quidem  fenus  redus  FH,  linea  differenter, 
perpendicularis  efltduda  a communi  extremo  F,  vtriufque  arcus  F A,  F C , ad  dia*  conRciiics 
metrum  AC, ab  extremis  reliquis  A,  C , eorundem  arcuum  dudam , vt  vult  pofte*  roiidiam» 
rior  fenus  redi  definitio,  hdemduo  arcus  F A , F C , eundem  fenum  complementi  lia- 
bent  F IC  t proptertd  quod  arcus  F B , cuius  fenus  redus  eft  f K ,eft  complementum  ircu, 
Vtriufque  arcus.  Sinus  tamen  vei  fi  ijdtm  non  funt  ,fed  A \\  ,tfl  fintu  vtrfus  arcus  dtire  maio 
F A»  tr  C H,  eft  fenus  verfus  arcus  F C:qm  quidem  duo  fenus  ver fe  diametrum  AC,  g*  * 
confluunt  .V  bi  vides  fenum  verfum  C H,  arcus  F C, quadrantem  fuperantis  maiorem  t)uo  in  ‘ 
tjfe  femidi  ametro  .feufenu  toto  CE.  li  duob’  r» 

SIC  etiam  dno  anguli  duobus  redis  aquales  eundem  fenum  habent  tam  redum,  fli»  squale* 
quam  complementi.  V t patet  m angulis  A E F , F E C , quorum  vtriufque  fenus  re*  bibent  ‘f<d 
duseftFHt  fenus  autem  complementi  F K:  propterea  quod  arcubus  A F,  F C,  mfi-  finu,  ver- 
funt, quorum  vtriufque  fenus  redus  eft  F H,  complementi  autem  fenus  F K,»f  didum  Coi  diflerl- 
eft.  Sinus  tamen  ver  fi  eorundem  angulorum  qdem  non  funt,  fed  A H,  fenus  verfus  eft 
unguli  A E F , nempe  arcus  A F j & K C , eft  fenus  verfus  anguli  F E C , puta  arcus  ^cuu  c6fi 
F C . Conficiunt  autem  ambo  fenus  verfe  totam  diametrum  A C,  . ciant. 

H.VASVM  fenus  rodus  cutufuis  arcus  aqualis  eft  fegmento  diametri  inter  cen*  5mu'  ltTn 
trum  , V fenum  redum  complementi  eiusdem  arcus  intertedo  : Sinus  autem  comple* 
menti  cuiuslibet  arcu  s aqualis  eft  fegmento  diametri  inter  centrum,cr  fenum  redum  £uj  fcgn>ea 
eiufdim  artus  pofito.  Vt  F H,finus'rtdus  arcus  F A , aqualis  eft  fegmento  diametri  todiauroi» 

E K:(T  F K,  femus  complementi  nufdem  arcus  F A ,aquahs  eft  fegmentodiametri  EH; 
ob  p.trallelogrammum  H K : funt  enim  tam  reda  H F , E K , quam  reda  KF,E  H, 
parallela, propter  redas  angulos  H,  E,  K,  F.  Hi»f fitjifintduo  anus, quorum  vnus 
alterius  fit  complementum  , vtrtufms  fenum  rtdum  aqualtmefft  complemento  fenus 
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Atetius  areat  .Vocamus  aute  coplementum  finus  yerfi  figmentum  diametti,  qm 
tpfi  finus  yerfus  'a  femidsametro  fuperaturjieius  arcus  quadrante  minor  efi,  yelft* 
midiametrum  fuptrat  ,/i  eius  arcus  maior  efi  quadrante  . Vt  HE,  dicimus  compleu 
mentum  tam  finus  yerfi  A H,  arcui  F A,  refpondentis  , quam  finus  yerfi  C H , arcui 
F C,  refpondentis  . Vides  igitur  ,duorum  arcuum  F A,F  B,  quorum  >nus  alterius 
efi  complementum, finum  retium  F K,  arcus  F B,  aqualem  tfieipfi  H E,  complementa 
finus  yerfi  A H,  alterius  arcus  F A:  Er  finum  reflum  F H , arcus  F A , aqualtmeff* 
tpfi  E K,  complemento  finus  yerfi  B K,  alterius  arcus  F B . E ademratione  , quoniam 
arcus  F B,  complementum  efi  arcus  F C,>ides  finum  retiam  F H ,arcus  F C,aqualem 
ejfe  ipfi  E K ,cemplemento  finus  yerfi  B K , alterius  arcus  F b:  Ut  finum  retium  F K, 

arcus  F B,  aqualem  ejfe  ipfi. 
E H , complemento  finus  yerfi 
•C  H , alterius  arcus  F C.  Sic 
etiam  finus  complente  ti  arcus 
cuiufun  aqualis  efi  compleme 
to  finus  yerfi  etufdem  arcus. 
\t  F K, finus  complementi  ara 
tus  A F , yel  F C , aqualis  efi 
ipfi  H E , complemento  finus 
yerfi  AH  , yel  CH.  arcus 
A F,  >«/  F C. 

PAKI  ratione  in  eodem 
circulo , yel  inctrculis  aqua • 
libas  , finus  tam  refli,  quam 
yerfi, aut  finus  complemento, 
tum  arcuum  aqualium,  ©• 
quadrante  mi  nor  um,aqu  alit 
fnntiEt  contrc,dqualium fi* 
nuutamretlorum,  quam  yeo 
forum, aut  finuum  complentem 
torum, arcus  quadrate  mino* 
res  aquales  fiunt.  Arra»  vera 
iesaqualium  , & quadrante  minorum,  finus  inaquales  funt,  finus  quidem  tam  reflas 
quam  yerfus  maioris  maior , minoris  yero  minor  s finus  autem  eomplemeti  maioris 
arcus  minor , cr  minoris  maiori  Et  contra , i na  qualium  finuum  tam  reflor um, 

3uam  y er  forum  , aut  finuum  complementorum  , inaquales  arcus  funt,  maioris  qui* 
em  finus  tam  refli  quam  yerfi  maior  arcus  , cr  minoris  minor  s maioris  autem 
finus  complementi  arcus  minor  ,cr  minoris  maior.  Sint  enim  arcus  aquales  B F,, 
D o . Dico  eorum  finus  reflos  F K , G L , aquales  ejfeslttm  finus  yerfos  K B , I.  Da, 
nec  non  finus  complementoru  EK.  Ei  .Cum  enim  arcus  B F,DC,  aquales  funt, 
erunt  quoque  anguli  B E F,D  E Q, -aquales.  Sunt  aule  cr  refli  anguli  K,L aquales, 
nec  non  cr  latera  F.  F,  E G,  aqualia, ytpotefemidiametri. Igitur  cr  tam  latera  FK, 
G L,  quam  latera  E K , E L, inter  fe  aqualia  erunt,  nempe  futui  refli  inter  fe,  cr  fi* 
mu  complementorum  inter  fe.Detrafbs  autem  E K,  E L,aquahbui  eu  femidiamctrit 
■E  B,  E D.  reliqui  erunt  fiunt  yerfi  K B,  L D,  aquales  ujuod  efi  propofiuum.  Sintiam 
finus  aquales  fiuc  refh  F K,  G L ,fiue  yerfi  K B,l.  D ,fiue  fenus  complementorum  F.K, 
E 1,  Dico  arcui  B F , D G , ejfe  aquales, fiam  fi  FK  ,G  L.fjmt  aquales , erunt  torum 
V quadrata 
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•quadrat*  aqualia.  Cum  ergo  quadrata  redarum  EF,IG,  aqualia  qucque  Jint,  & 47.  primi». 
llh  quidem  aqualia  fint  quadrata  tx  F K,  K E, huic  yero  quadrata  cx G L,  L Esae 
proinde  duo  quadrata  ex  F K,  K E,  duobtu  quadratu  tx  G L,  LE,  aqualia  :fiau * 
ferantur  duo  aqualia  quadrata  redarum  F K , G L,  aqualia  remanebunt  quadram 
ta  ex  E K,  E L|  ac  prande  cr  reda  E K,  E L, aquales  erunt. Quare  cum  latera  EF, 

E K,  lateribus  E G,  E L,  aqualia  fint,v  bafis  FK,  bafiG  L , aqualuserunt  anguli  8.primi. 

F E B,  g E D,  aquales;  ac  proinde  fcr  arcus  B F,  D G , aquales  erunt. Quod  JiJiiiut  2 ( terilj. 
complementorum  E K,  E L.fint  aquales , ofiendemm  eodem  modo  , redae  F K,  G L, 

• quales  effe. Quare  >1  prius, erunt  arcus  B F,D  G, aquales. Si  tandem  finus  yerfe  KB, 

E D , ponantur  aquales  1 qs  ablatis  ex  femidiametru  Efi,ED,  relinquentur  finut 
complementorum  EK,  E L , aquales. Quare  rurfus  ofiendemm ,>t prius , arcus  B F, 

O G,  aquales  tffe.  quod  erat  oftcudtndum.lam  yero  fit  arcus  BF,  maior  arcu  D M, 

<7  ducatur  finus  M O,  Dire  ftnum  redum  F K,  maiore  effe  finu  redo  M O:  Item  fini 
•ytrfum  K B,  maiore  finu  ytrfo  O D:  finis  yero  coplementi  EK,minore finu  coplementi 
2.0. Vofito  enim  arcu  DG, aquali  arcui  RE, er  urit, yt  demonfirauimus.tam  finus  redi 
F K,  o L,  quam  yerfiiK.  B,LD,ty  finm  coplementoru  EK,  Et,  aquales, Cum  ergo  LD, 
masor  fit, quam  O D ,erit  quoque  finus  yerfus  KB,finu  ytrfo  OD^naioriltem  cu  EL, 
sumor  fit, quam  E 0,erit  quoque  finus  coplementi  E K , minor  finu  coplementi  EO. 

Ducatur  M N ,ad  G L, perpendicularis ,entqut  N L ,ipfi  M O, aqualis. Cum  ergo  G L,  j primi. 
tnaior fit , quam  N L,hoe  tfi,quam  M O, erit  quoq;  finus  rtdus  F Kjnaiorfinu  redo 
M O.  quod  demonfirandum  erat  .Sit  denique  tam  finus  redus  F K , maior  finu  redo 
M O,  quam  finus  yerfus  K i,  finu  ytrfo  O D»  V finus  complementi  E O,  maior  finu 
complementi  E K.Dire  finut  maiori  tam  redo, quam  ytrfo  refpondtntem  arcum  B F, 
maiorem  effe  arcu  D M , qui  minori  finut  tam  redo,  quam  ytrfo  refpondet.M  maio • 
rt finut  complementi  arenm  refpondtntem  D M,  minorem  effe  arcu  B F,  qui  mmors 
finut  complementi  refpondet.  Nam  fi  F K,  maior  fit, quam  M O,  auferatur  K P,  ipfi 
M O,  aqualis,  ducatur  VQjadE  K,  perpendicularis  , ducatur  que  (£_R , ad  B E, 
ptrpcndicularis.quaipfi  P Kfioc  efh,ipfi  M O,  aqualis  erittac proinde, >1  paulo  ante  j 4.  primi, 
ejltnfum  efi,erunt  arcus  B Q,  D M,  aquales, propter  aquahtatem finuum  redorum 
Q_R,MO.  Cumtrgoarcus  BF,  arcu  BQ,maiorfit,tritidcmarcus  B F.arcnDM, 
maior.Quod  fi  K B,  maior  fit, quam  O D,  abfemdatur  b R.,  ipfi  DO,  aquatu,  ducam  T 

tssrque  R.<J_yi d B E,perpendicularii;Eruntq ■ arcus  B Q_,  D M , yt paulo  antemonm 
firammns,aquales,ob  aquahtatem  finuum  yerforum  R.  B,  O D . Quare  cu  arcus  B F,  • i 

maior  fit  arcu  B , tnt  idem  arcus  b F,  arcu  D M,mj/»r.Si  tandem  maior  fit  E O, 
quam  E K,  detrahatur  % h,tpsi  E K,  aqualis , ducaturquead  e D , perpendicularis  ^DgU||  e-t 
L G:  E runtj;  arcus  B F , D G , ob aquahtatem  sinuum  complementorum  e K , E L,  c]Ua!e,  ha- 
sequales,yt  paulo  ante  fmt  ofienfnm.  Quam  ob  rem  cum  arcus  D M , arcu  D G , sit  bent  finui 
minor, erit  idem  arens  D M,  aren  B E.minor.Quod  efh propositum.  ^ualtiAe. 

. I D e M prorfus  dicendum  tjl  de  nimbus  angulorum, Nam  e r anguli  aquales  ham  “^n 
bent  sinus  aquales  tam  rcdos,quam  complente torum,cr  ytrfos,Vc.  propttrea  quod  |uj0  jJ|u| 
dquales  anguli  msifiunt  m centro  aqualibus  arcubus, crc.  * reflo  angn 

' TOSTReMO  m omnftnangulo  rcdangulo,  si  tatus  redo  angulo  oppositum  looppofnil 
ponatur  sinus  totus, reliqua  duo  latera  funt  sinus  redi  reliquorum  angulorum  acum 
torum, quibus  opponuntur.  Vt  in  triangulo  rtdangulo  eK» ,in  quo  1 r,f/f  sinus  to’  viromnii  .• 
tus  ,>tpott  fimidiamettr  circuli  ex  *,deferipti , latus  r K , tft sinus  redus  anguli  laicrum  re 
r B K, ex  defin.fi. SIC  quoqut  jl  idem  Offuhu  ex  r,de(erib»retur,effet  latus  * K,  SI’ 
tsus  rtdus  anguli  b I K,r*  eadem  defin.6.Quod  etiam  hmc patet, quid  angulus  r.  fK,  lnj,u|,  lcu 
' ~ O aqualis  lioppoCii, 
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primi.  *qnalis  efl  itngulo  alterna  A E fj  emi  ut  sinui  reflui  «57,  ex  defit.  < refla  fIT  , rjmd 
34  primi.  quidem  squalis  efl  lateri  e K.  r.odtm  />.tflo  >trumms  relicuorum  Uterum  ip  tria»* 
gulo  refl.mgulo  eft  sinus  complemeni  i anguli  acuti  ubi  adiactntis  , nempe  sinus  cornu 
Si  in  trian-  plementi  itliui  arcus, cuius  alterum  latus  cll  sinus  rcthts  . Vr  m eodem  triangulo  rea 
'latui  E K F,  latus^  F K,  rfl  sinus  complementi  anguli  E F K,  sine  arcus  f A.  cuius 

reflo  angu  slnM  rt^°  F H,4  Iteris  latus  E K,  aquale  e Jl.lt  e M latus  B K,  aquale  efl  ipsi  r H ,»'» 
Io  <opooli-  "u i complementi  anguli  F B K,  stue arcus  r B,  cuius  alterum  latus  F-  K , sinus  reflua 
totus  eJjlW  ,am  "i"s  fupra  fecimus  mentionem  jlemonjlremus . 
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Si  in  circblo  re&a  linea  c centro  du&a  aliam  retiam  non  per  cen 
erum  du&am  bifariam fecec,  fecabit  eadem  Sc  arcum , cui  illa  rc&a 
fubtendirur, bifariam: Et  fi  arcum  fecct  bifariam,  fecabit  quoque  rc» 
<&un  ci  lubtciifam  bifariam. 

S E CET  in  eadem  figura  retia  E A yrcttam  F G,  bifariam  in  H% 

Dico  tandem  fecare  quo 
que  arcum  F G , bifaria 
in  A,  & contra.  Dutla 
enim- reti  a EG;  quonifl 
duo  latera  EF,EHttria 
guli  E F H, aqualia  funt 
duobus  lateribus  E G, 
E H , trianguli  E G H, 
rtrumq;  ■vtriquc>bafisqi 
H F,  bafi  H G , ponitur 
Aqualis  ; erit  angulus. 
FEH , angulo  GEH* 
Aqualis  . Igitur  arcus 
A F, arcui  A G, squalis 
erit.  Quod  efl  propofitu. 

V E F.V  M fecet  ii 
retia  E A,  arcum  F G» 

bifariam  in  A.  Dico  eandem  fecare  quoque  re  fiam  F G,  bifariam  in  H . 
Quoniam  enim  arcus  A F,  A G,  aquales  funt, erunt  quoq-,  anguli  F E H, 
GE  H,  aquales . Igitur  cum  & duo  latera  E F,EU,  trianguli  E F H*. 
duobus  lateribus  E G,  E H,  trianguli  E G Ht. Aqualia  fint;  erunt  & ba~ 
optimi.  fes  fj  p t H G, Aquales. Quod  efl  propofitum. 

E X bocfequitur,  redam  E A,  quA  arcum  P G, bifariam  fecat  in  At 
fecare  quoque  retiam  F G,  bifariam  in  H;vt  fupra  pofuimus. 
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<JV  0 N I A M xri  S/ww  totus(boi  efl,  fcmi  diameter  eu!  resuis  e!  r culi  ) intelhgi* 
tur  ab  Aflrononns  diuifus  in  aliquot  partes  aquales , >t  ratione  harum  partium  om * Omnn  fi-- 
nd  alios  finus  metiantur, proportiones>e  omnium  fumum  ad  finum  totum, fine  ad  ft • nu'  expri- 
tnidiametrumm  numeris  exprimant  sexplicadum  paucis  erit,  in  quot  partes  femtdia • in 

metrum  dijlnbuerint : Keque  enim  omnes  eodem  modo  eam  funt  partiti  .Vtolemaus  ,,,  <jUa,  g. 
namque  femi diametrum  fecatin  60. partes  aquales,  totamyero diametrum  in  i io.  nui  totui 
Quamlibet  deinde  partem  conetpit  diuifam  ejftin  60.  Minuta  , cjr  quoduis  M mutum 
in  60.Secunda.Hanc  diuifeonem  omnes  ferme  antiqui , C7”  nonnulli  ex  recentionbut,  fu|. 
inter  quosejl  Orontiusfecutifunt.Supputamt  autem  Vtolemaus  hb.l.Almagtfti  ta*  semi<jiamc 
bulam  omnium  chordarum  , qua  arcubus  femicireuh  dimidiato  gradu  fefi  ordine fu=  tec  circuli 
ptranttbus,inuio  faelo  ab  arcu  ^O.Minutorum,refpcndet,inpartibus,quarum  no.  |n  qnoipir 
tota  diameter  continet. Orontius  ytro  tabulam  condidit  omnium  fumum,  qui  arcu* 
bus  quadrantis  >«•  Simulo  fefe  ordine  fisperantibut,  initio  failo  ab  arcu  |.  Minuti,  j.  Aualic- 
refpondent ,in partibus, quarum  6Q.ftmidiameter,feu  finus  totus  continet . Ar^ahel  Ie. 
yero  Arabs  conftitutt  femidiametrum  partium  tqo  . ac  proinde  totam  diametrum 
partium  300.  quas  quidem  partis  rurfus  difinbuit  in  Minuta  , C7  Secunda, yt  Vio*  * 

lemaua  Sed  ytrouis  modo  fcmidiameter,  stue  diameter  diuidatur  ,permoleflum  efl, 

«hos  omnes  fimus  fisue  chordas  in  eiusmodi  partibus  inuejhgare , cum  femper  multi* 
piscatio, dtm fio, extrabhoq;  radicum  per  frabhones  Afironomicas  injhtuenda  fits  Vel 
eerte  P artes  in  Minuta  , ac  Secunda  conuer tende,  cr  centra, Minuta  ac  Secunda  in 
T artesiqust  res  yalde  laboriofa  ejh  non  folum parum  exercitatis  in  Arithmeticis , yt  ■ 
rum  etiam  peritifiimis. 

QV  AMO  B R.  E M alii  Afironomi , inter  quos  efl  ceorgius  Vurbachius , I oan* 

»es  K'giomontanus.Vetrus  Appianus ,femidiametrnm,hoc  efl,  sinum  totum, inmulto  CSmodfor 
plures  particulas  «quales  partiti  funt , ytpote  in  partes  IOOOOOO  o.yel  1 00000.  diulli» 
Ita  enim  opus  non  erit  partes  has  m Minuta,  ac  Secunda  difltibuere;  cum  yna  ha*  tf  ^vcI^Cq* 
rum  partium-sit  ycl  multo  minor, quam  ynum  Secudum  femidiametri  1 n partes  60.  ,01|u,  jl% 
fecundum  Vtolemaum  diuift , yel  certe  non  multo  maior  . Uam  ynum  Secundum  efl  particulas 
— — -.totius  femidiametri  diuift  in  6o.partes,eum  6o.partes  contineant 
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flatante  minutia  hic -J- 5--0-5-— TT  0 
hanc  yero  —-—-^■^-^.noneffe  multo  masore  illa  eadem 


0.  Secunda:  At  yna  particula  femidiametri  diuift  inpartes  IOOOOOO  o.yel  qui(n 
0.tfl  T-oo-i- TTTT' > yt!  TTVTTT'  totius  femidiametrs.Con 
- — -?L--  1 ille  multo  mincreiUa— — ; — t~' 
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que  etidsim  sinu  aliquo  ncgligatur  interdum  yna  ferme  particula  ex  10000000. 
particulis  sinus  totius, mu  lio  tamen  minor  error  committetur , quam  si‘negligarur 
ynum  fere  fecundum  ex  H6000. Secundis,  in  qua  sinus  totus  intelhgitur  efftdtui * 
fus:Ss  ytro  neghgatur  yna  fere  particula  ex  1 00000.  particulis  sinus  totius  , non. 
multo  maior  error  ccmittetur,quam  fi  neghgatur  ynum  fere  fecundum  ex  1 1 6 000. 
fecundis ,111  qua  sinus  totus  diftnbuitur,  q^, 

SVNT  etiam  , qui  diftnbuant  sinum  totum  in  partes  foooooo.  yel  60000. 
txtantq;  tabula  smuu  a loan.Kegiom.composita,  in  quibus  sinus  totus  tot  particu*  iui  fccun- 
iaa  ponitur  continere  : ftd  magis  m > fu  efl  apud  Aflronomos  damno  sinus  totius  iis 
particulae  icoooooo.  yel  IOOOOO.  1 mmo  communis  fert  yfus  omnium  obtinuit,  >t 
in  fupputatiombus,qua  ex  sinubus  depromuntur,  sinus  totus  flatuatur particula*  ,u,  a|>  au. 
rum  IOOOOO.  qualem  & nos  tam  in  fphara,  quam  in  Gnomonica  alqsque  operibus  «ore  IU  - 
tonflituimus  :quamui<,quo  maior  fuerit  sinus  totus , eo  etiam  accuratior  fupputatto  |^urt’0 
atque  calculus  reddatur. Conflruxit  porro  loan.kegiom.  tabulam  omnium  Sinuum,  ti  ca[tuj4 

O » qti 


io*  s i r s. 

•ecuratio  • artubus  quadrantis  >n«  M inutofefe  ordine  fuperanlibul  rcfponient , in  parti» 
teai , quo.  bus  sinui  totius  in  partes  iOQOOOOO.diuisi,inttto  faflo  ab  artu  i. Minuti  quam  nor 
m»  iot  fuc-  cura, ac  diligentia  examinauimus ,( y in  qutbufdam  locis  correximus • tjuo* 

^ “llutQ  neam  propter  tjpographorum  incuriam  mendis  omnino  non  carebat.  Hanc  tabulam 
emendatam  infra  fubqeiemus  ,si  prius  demonflrationes.  ex  I oanne  Kegtomontano  poo 
ts fimum  decerptae  exponamus  ,qubu  s omnium  artuum  sinus  numeru  exprimi pofiint 
in  partibus  sinus  totius  in  quotuis  partes  diflrtbuti . Tofi  tabula  >ero  yfnmfubqci* 
mus  quoque  Ttolemxi  ej-  aliorum  demonflrationes, quibus  omnium  arcuum  chorda 
numeris  exprtmantur,ex  quibus  rurfus  facili  negotio  tabula  sinu  it  conjlrut  potefl.. 

ATQV  E imprimis -,  si  in  plano  aliquo  Quadrans  tanta  magnitudinis  conflrueu- 
retur , yt  eius  arcus  commode «»  90.  gradus , <7  singub  gradus  1 n 6oMinutas’tem • 
que  ytraque  eius  femidiameter , sine  sinus  totus, in  10000000. partes  aquales  , yel 
etiam  mplures  ,pauciores>e  diuidi  poffet,  facili  negotio  sine  yUafupputattonu  mole » 
fna,aut  labore,ommi*  finuii  magnitudines  cognofceritur,si  ex  singulis  arcus  tAsnuo 
tu  refla  ad  ytramquejcmi diametri* perpendiculares  ducerentur.V  t in  quadrate  hoc 
Qij#  pafto  AB  C,  ss  arcus  B C ,tn  g radus,  ac  Minuta  fecetur,  (Nos  obfpatij  angufliaa  eum  in 

noucm partes  fecuimus, yt  sin 
gula  denos  complectatur  gra 
dos.  ) Item  ytraque  fcmtdia». 
meter,  in  1 0000000 partitu» 
Ut, yel  in  plurcs, paucior esyo 

a- fi  X dtjlribuatur, atque  ad  ytrani. 

” ^ que  ftmidtametrum  perpendi * 

culares  ducantur  : erunt  pero- 
pendiculares  ad  femtdiame*-. 
trum  A B,  dufla  , tinus  refti 
arcuum  quadrandi  d punfloi 
b, incipientium,  quibus  equa 
les  funt  portiones  ftmidiama 
trs  K.Cjuter punflum  A,©»- 
perpediculares  adfcmidtaine 
trum  A' C, duflas-.  Quot  erga- 
particulae  cotinebunt  Intpor' 
tiones  exim  10000000.  tot 


oinnet  Ii 
nui  pofun  c 
cojjnofci  m 
nuiitno  1- 
liquo  qua- 
drantc.liae 
vllo  fuppu- 
taiionts  la- 
bore, auc 
niolcltia». 
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10000000.  rc. 

erunt  sinus  reflo 
arcu  quadrant  is. Zodem  modo 
tam  sinus  complementorumarcuum  eorundem, quam  sinus  yersi  cognofcentur . Per» 
pendiculares  enimadfcmtdiametrum  A C,  demijfe  funt  sinus  complementorum, quim 
M-  primi,  bus  aquales  funt  portiones  femidiamttrLA  B,  inter  punflum  a , C7  perpendiculares 
ad fcmidinmetrum  A B,duflae:Vortiones  yero  etufdem  femidiametn  A pnn» 

flutn  b , V diflat  perpendiculares  funt  sinus  yersi-  eorundem  arcuum  a pun flo  B,' 
incipientium. Sed  quoniam  fieri  non  potefl , yt  Quadranr  tante  magnitudinis  repe» 
riatur , qui  commode  tot  diui tiones  recipiat-,  inutfligabimus  sinuum  magnitudines 
per  demonflrationes  Geometricas^posttosinu  toto  quotcunq-,  particularum,  fequen» 
tsbus  propofiiiouibus.Satts-autemerit^inus  reflos  omnium  arcuum  inquiramus:  ex 
his  enim  cognitis  ty  fenus  complementorum , y rerfs  eorundem  arcuum  patefient  y, 
«.  ytnn-yfu. tabula:  sinuum,  expousmut*. 

‘ IULO* 
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THEOR.  i.  PROPOS.  i. 


tof 


I N Quadrante  circuli  fumpeis  arcubus  aequa- 
libus^ ab  eorum  terminis  ad  alterutram  femidia- 
mctrorum,vel  ad  rectam  femidiametro  paralle- 
lam, perpendiculares  ducantur  j erunt  {egmcnra 
temidiametri, vel  illius  parallela:  inter  illas  perpen- 
diculares intercepta,ina:qualia,  maiusq;  erit  illud, 
quod  alteri  femidiametro  propinquius  elt. 

SIT  Quadrans  ABC, in  quo  arcus  aequales  fint  D E,  E F , a quorum  ter- 
minis  ad  femidiametrum  A C , vel  ad  redam  R S , ipfi  A C T parallelam  per- 
pendiculares ducantur  D K.G,  E L H,F  M LDico  Tegmenta  GH,H  I , vel 
K.L,L  M, inaequalia  c(lc,maiusquc  efle  G H, 
quam  H I,  vel  K.  L,maius,quam  L M.Com- 
plcto  enim  TcmicirculoBC  N, producantur 
red*  DG.EH.FI,  vfquc  ad  O,  P,  Q . Du- 
dis  quoque  redis  E T,  F V,ad  D 0,E  P, per- 
pendicularibus , iungantur  redx  E O , F P. 

Et  quoniam  arcusD  £ ,E  F rxqualcs  Tunt, 
erunt  anguli  quoque  D OE,  E P F, illis  infi— 
flentes  , aequales : Sunt  autem  & redi  anguli 
T,  V,*qualcs.Igiturcum  tres  anguli  trian- 
guli E O T , tribus  angulis  trianguli  I P V, 
fintxqualcsjquod  tam  illi , quam  hi  duobus 
redis  fint  aequales;  erit  & reliquus  angulus 
T EO,  reliquo  angulo  V F P,xqualis  :ac' 
propterca  xquiangula  crut  triagula  E O T, 

F P V . Quare  erit  vt  O E, ad  E T,ita  P F,ad 
E V:  Eli  ante  reda  OE  , maior , quam  reda 
P F;  quod  illa  centro  propinquior  Trt,quatn 
h?c.Igitur&  reda  ET,  maior  cft, quam  re- 
fta  FV.  Cum  ergo  reda  ET  , xqualisfit 
Tegmentis  GH,Kt,ob  parallclogramma 
TH,TL;&redaF  V,  Tegmentis  HI,LMr 
obparallelogramma-V  I,  V M;  erit  quoque  Tegmentum  G H, maius  Tegmen- 
to H Tegmentum  K L, Tegmento  L M . In  quadrante  ergocirculi  fumptit 
arcubus  xqualibus  ,&c.  Qupdcratdetr  onftrandum. 

B R E V I V S'.  Ducatur  refla  DF,  fccam  Ternidia metrum  dudam  A E,in 
T.8t  redam  E H,  in  a,  producaturque  reda-F  V , vTque  ad  b . Quoniam  igi- 
tur arcus  D F ,fedu*  cit  bifariam  in  E,  feda  quoque  erit  reda  D F, bifariam 

iaZ.  ex. lemmate  in  definitionibus  gofito  ^ac  proinde  Da,. maior  critquam 

& r- 
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aF.Cum  ergo  fit , VtD  a,ad  sF,itab  V,ad  VF,  erit  quoque  bV,njaioe, 
quam  V F,hoc  cft,G  H,  maior, quam  H I;  & K 1.,  maior  quam  L M. 

COROLLARIVM. 

CONSTAT  cx  hac  propofiiione.G  qttotcunque  arcus  quadi  Scis  1 femidiametro  ea  di 
incipientes  haheantxquales  diitercntias . cxceflmve -,  finus  reftos  minorum  arcuum  habe- 
re maiores  diffcrentiar.quam  finus  arcuum  maiorum  r adeo  vc  d ffeieniix  linuum  a prin- 
cipio quadrautis  ad  finem  vfque  femperdecrelcant.  Nam  li  in  eadem  figura  huius  ptopof. 
accipiatur  arcus F X.  arcubus  D E,  E F,  x qualis, ducatuiquc  refla  X Y,  ad  femidia metrum 
A C,  perpendicularis,  habebunt  quaruor  arcus  B X,  B F , fi  E , B D,  Xquale*  rxceflur , cum 
B X,  ipuim  B F.  fupcretarcu  F X t & B F , ipfum  B E.  arcu  E F,  qui  arcui  F X , pofitus  elt 
xqualit  t Sc  arcui  B E,  arcum  B 1_>,  arcu  D E,  qui  arcui  EF,  xqualis  rii  . Sinus  autem  refli 
eorum  arcuum  fune  A Y,  A I,  A H,  A G,  rr  fupra  in  expolitione  definitionum  docuimus, 
eum  firu  pariet  femidiamecri  A C,  incer  centrum  A,  ti  finus  complementorum  interieflx, 
vt  pater . Et  quoniam  in  hac  propof.  desnonftran  imus,  reflant  G H ■ maiorem  ede,  qt  Ira 
H 1|  & H k maiorem,  quam  I Y , liquer,  exccffum  G H,  rnier  fiuus  arcuum  nfmnrum  B E, 
B D , maiorem  «fle  ercefTu  H ! , imer  finus  arcuum  maiorum  B F,H  E ; item  cxcr/Ium  H I, 
inter  finusarruum  i tinorum  B F,  B E,  maiorem  ede  cxccflu  l Y , imer  finus  maiorum  ar- 
cuum B X,  B F.  Eademque  rauo  eft  de  exteris.  Conflat  igirur.diffcrcniias  linuum  reflorum 
fenfim  decrefccre  i principio  quadrandi  v Iquc  id  cms  finem : Id  quod  pcrlp icue  ex  linuum 
rabula  apparer.  * 

PROBL.  i.  PROPOS.  z. 

LATERA  Dccagoni,  & Pentagoni  acquila- 
teri  in  vno  eodem <5;  circulo  inueitigare. 

Q V A M V I S haec  latera  inucniantur  perca,  quae  ab  Euclide  lib.  4-funt 
dcmonftrata  : nihilominus  eadem  a Ptolemaeo  lib.  i.  Almagcfti  cap.9.  inuefti— 

Santur  ratione  alia  , qux  ad  plurimorum  finuum  inucn  tionem  multum  con- 
ucit.Eft  autem  hxc  ratio. Sit  circulus,vcl(quod  fatis  cft)l'emicirculus  ABC, 

ad  cuius  diametrum  AC,ex  D, centro 
educatur  perpendicularis  D B . Dittifa 
quoque  femidiametro  C D , bifariam 
in  E,ducatur  reda  E B,cui  ^qualis  ab« 
fcindacur  E F , iunga  turarie  reda  F B. 
Dico  redam  B F , cfle  Jatus  Penta- 
goni , &r  D F , latus  Decagoni  in  cir- 
culo ABC»  Cum  enim  reda  C D, 
feda  fit  bifariam  in  E , eique  addi- 
ta D F ; erit  redangu  Ium  fubCF,  DF» 
vna  cum  quadrato  redx  D E,  xquale 
quadrato  redx  EF,  idcoq;  quadrato  redx  EB.quxipfi  EF,  equalit 
eft:  Eft  autem  quadratum  redx  E B,  xquale  quadratis  redarum  B D,  D E. 
Igitur  rcdangulum  fubCF,DF,vna  cum  quadrato  redx  D E,  xquale  eft 
quadratis  redarum  B D,  D E:  Ac  proinde, dempto  communi  quadrato  redae 
D E, relinquetur  rcdangulum  fubCF,DF,  xquale  quadrato  rcdxBD, 
hoc  eft,  quadrato  redx CD.  Quamobrcm  crit,vtC  F ,ad  C D,  ita  C D ,ad 
D Fi  proptercaque  redaC  F,diuifa  erit  in  D,cxtrcma  ac  media  ratione.  Cum 
igitur  maius  fcgmcntumCD,fit  latus  Hexagoni  in  circulo  AB CjCxoo-. 

* ■ soli 


r i 'K  v & tn 

roll.pr0pof*.t^l>l>.4.1iucl.crlt  m>nusfcgmentum  D F, latus  Decagoni  in  eo- 
dem circulo, vt  ad  propof.  9.  lib.  15.  F.ucl.  dcmonGrauiraus.  Rurfus  quoniam 
quadrato  lateris  Hexagoni  B D , vr^  eum  quadrato  lateris  DccagoniDF*,  lo>  ,{rtij* 
aequale  cG  quadratum  lateris  Pentagoni  in  eodem  circulo  : Eli  autem  eifdcm  ite. 

Siuadratis  redarum  B D,  D F,»qualc  quadratum  redx  BF  ; erit  quadratum  47.  primi, 
ateris  Pentagoni  squale  quadrato  rea*  BF  ;ac  proptcrca  reda  B F , lateri 
Pentagoni  xqualis . Latera  igitur  Decagoni  ,&  Pentagoni  xquiiatcriin  vno 
eodem que  circulo  inuciligauimus.Quod  faciendum  erae. 


PROBL.  1.  PROPOS.  5. 

. EX  ilnu  re&o  cuiuiuis  arcus  quadrante  mi- 

1 com  piem  e 

noris  cognito,  unum  complementi  ciuftlcm  ar- 
cus;Uc  ex  chorda cuiufuis  arcus  fcmicirculo  mino 
ris.chordamrchqurarcus  lemicirculi  coerrofeere. 

* ^ Ha  reliqui 

SIT  primo  cognjtus  Gnus  redus  D E,  «reus  B D,cuius  arcus  complfcmen 
ti  Gnus  fit  D F,  quem  cognofccre  debemus . Duda  reda  D A,  erit  quadra  tum  g‘nofcl,ur. 
recta:  D A,xqualc  quadratis  redarum  D E , E A . Si  igitur  ei  quadrato  (inus  47.  piimu 
totius  D A,noti(Ponitur  enim  linuj  totus  particularum  certo  numero  com- 
jrehcnfarum).  detrahatur 
quadratu  (inus  redi  DE,, 
cogniti  in  partibus  Gnus 
totius  D A , relinquetur 
quadratum  redx  E A,  no- 
tum; ac  proinde  per  radi- 
cem quadratam  reda  EA, 
in  eiidcm  partibus  nota 
•rit.  Cum  ergo  redi  E A, 
xqualis  iit  finui  comple- 
menti arcus  B D,  hoc  clt, 
redx  D F .cognitus  erit 

D F,  Gnus  complementi  arcus  B D,  cuius  Gnus  redus  D E , notus  eG  poGtus: 

SIT  deinde  cognita  chorda  A B, arcus  A B,&  chorda  BC.fubtcndens  re-  : 

liquum  arcum  B C,fcraicircu!i,quam  iubemur  inucGigare.Quoniam  angulus  let,i^_ 
B, redus  cG  in  fcmicirculo,  erit  quadratum  diametri  A C ,xqualc  quadratis  47*.  ptimi». 
chordarum  A B,BC.Si  igitur  ex  quadrato  diametri  AC.ootx  (Ponitur  enim 
diameter  diuifa  in  particulas  certo  numero  comprciicnlas)  dematur  quadra- 
tum ohordx  A B,notx  in  partibus  diametri-A  C, notum  rclinqueturquadra- 
tura  chordxB  C ;pc  proinde  perradiccm  quadratamehorda  B C , in  cifdem 
partibus  nota  efficietur.  Ex  Gnu  igitur  redo  cuiufuis  arcus,&c.  cognouimus. 

Quod  faciendum  erat. 

COROLLARIVM. 

Ius  ccgno- 

HINC  efficitur  „ linum  xerfum  cuiufuis  atcui  cognofci  quoque  ex  cognito  finu  reflo.  feiturexeo 
Quoaumeaun  ex  Gnu  refla  I> E,  coguoiutui  finui  complementi  D Fi  hoccfli  A E. fi  finu»  gnito  finu- 

comple-  it (lo, 


34.ptitnl, 


ttt  y r v s ? 

complementi  dati  arcui  B D.  aufctaiur  r*  finu  lotoA  B, notus  relinquetnr  finys  verfusIB. 
dati  arcus  B O.  Paii  ratione, (i  finus  teflus  D Et  hoc  eft,  A F,  dati  arcui  B D, dematur  cx  fini 
tuto  A C,  notus  relinquetur  finus  rerfus  C F,  complementi  dati  arcus  B D. 

*• 

THEOR.  1.PROPOS.4. 


S I N V S re&us  cuiuflibet  arcus  quadrante  mi 


cc  minoris  • 1*1  • 1 • n * r 

fin*  reflui  nons  medio  loco  proportionalis  elt.  mter  lemil- 

medioloco  - r . . . . *.  */.  . ~ 

s Pomona  iem  lcmidiamem , Iculinus  tonus,  & linum  ver- 

lis  eft  incet  _ ' 

aucofi»,'  lum  arcus  alterius , qui  prioris  arcus  duplu*eft,& 
fumD»u«[i  quadrante  quoque  minor. 

arc’,q  prso 

«fttlsc  qua-  SIT  arcus  quicunqucC  E,  quadrante  minor, cuius  dimidium  fit  C D.Di- 
drantequo  uifa  autem  femidiametro  A C,  bifaria  in  G,  ducatur  cx  E,  ad  A C,  perpendf- 
que minor,  cularis  EF^ungaturque  reda  A D,quz  duda  chordam  C E,fccabit  iiVH,bifa- 
riam,  ex  lemmate  a nobis  ad  definitiones  fupra  dcmonftrato, atque  adeo  & ad 
l.certij.  angulos  redos.  Erit  igitur  C H,  finus  redus  arcus  C D , & C F , finus  verfu* 

arcusC  E , qui  duplus  cfl  arcus  C D , cum  E F , fit 
ciufdem  arcus  C E,  finus  rcdus:vtcx  definitionibus 
confiat.  Dico  C H,finum  redum  arcusC  D,  medio ' 
loco  effe  proportionale  inter  C G,  dimidiu  finus  to- 
tius,& C F,  (inum  verfum  arcus  C E, qui  arcus  C D, 
duplus  efi.Quonia  enim  duo  anguli  A C H,  A HC$ 
trianguli  ACH, aequales  funt  duobus  angulis  ECF, 
E FC  , trianguli  EC  F , quod  angulus  C , vtrique 
triangulo  fit  communis  ,&  anguli  H,  F,rcfti;  equian 
ji.prltnl.  C FG  A.  gula  erunt  triangula  A C H , EC  F . Igitur  erit  ,vt 
4 -O*»!*  . A C,adC  H, itaEC,ad CF : Et  permutando,  vt  A C,ad C E , itaC  H ,ad 
*?*  ^Uln"‘  CF.  Vt  autem  A C,  adC  E,  ita  cft  C G,  dimidium  ipfius  A C , ad  C H,  dimi- 
dium ipfiusC  E.  Igitur  erit  quoque  vtCG,  ad  CH,  ita  CH,  ad  CFjacpro- 
ptcrca  C H,  finus  redus  arcus  C D.mcdio  loco  proportionalis  cft  inter  C G, 
Ex  linu  re-  ^miflcm  finus  totius, & C F,  (inum  verfum  arcus  C E,  qui  arcus  C D,  duplus 
Ao  euiuf-  cft  .Igitur  finus  redus  cuiuflibct  arcus  quadrante  minoris,  &c.  Quod  de- 
mi arcus  monftrandum  erat, 
cognito  no 

^sfit  finus  C1 

»edus  alte-  ^ 

tius  arcus, 
qui  illius 


OROLLARIVM. 


qui  illius  COLLIGITVR.  hinc,  fi  Gnus  reftus  alicuius  arcus  cognitus  fit , notnm  eliam  fieri 
■liniidiu  fit  £»um  sedum  alterius  arcus , qui  illius  dimidium  fit  lita  vtex  E F,  linu  tefto  arcus  C E, 
jl.ptimi.  cognito  cognolcatur  eriam  C H,  finus  reflui  arcus  C[D,  qui  dimidium eft  ateus  C E.  Nam 


j.huius, 

■7.fex(i. 


ex  uoto  finu  reflo  E F,  notus  fiet  finus  EI,  complementi  : quo  ablato  ex  finu  toto  A C, 
(aqualis  enim  efl  finus  E I,  tc&a  A F.)  notus  tclinquctur  finus  rerfus  C F , arcus  C E , st  in' 
coroll.prxccdentis  propof.  difluni  eft.  Cum  ergo  finus  CH  . fit  medio loeo  proportionali! 
inter  medietatem  finus  totius.fk  linum  verfum  C F,  vt  oltcndimus,  em  tedangulum  fub  di 
midio  finus  totius  , & finu  verfo  C F , contentu m aquale  quadrato  fiuui  C H . tiliare  fi 
multiplicetur  medietas  fiuus  unius  in  Gnum  verfum  C F , producetur  quadratus  numetus 

finu 


s i n.  v #•  ‘.«i; 

fnmcn.calai  fidi*  quadrata  noram  dabit  finon  reflum  C H.  Eidem^nc  r*1'0 

.^*ID  E M hae  etiam  ratione  ofteodi  pottft.  Quoniam  enim  E FT  finui  refltu  areoi 
CE, notui  ponitur , eognofcetur  tc  E I , finu»  complementi  eiufdem  arcui , hoeeft,  te-  j.huloe. 

Aa  A F,  lllixquali».  Detrafla  Igitur  refla  A F , hoeeft,  finu  complementi  arcui  C E,  j^primU 
a finu  toto  A C , cognitui  erit  finui  eetfui  F C , arcui  eiufdem  C E , v,  etiam  in  coroll. 
propof.  j.oftendimui.  Quia  trero  quadratura  refla  C E , aquale  eft  quadratu  reflatum  E F, 

F C i fit , vt  quadrata  reflatum  E F , F C , notarum  In  vnam  fummam  collefla  cftciaut 
quadratum  tefl*  C E t cuiui  radix  quadrata  ipfam  reflam  C E , reddet  notam  i ac  proinde 
huiui  radteii  dimidium  dabit  C H . finom  reflum  arcui  C D , qui  dimidium  eft  dattaicui 

CVEinc7sTlM  exbac  eadem  propof.*.colligirar  , fi  finui  reflui  alicuins  arcui  cognitui  Ex  Gnu  re* 
fi, .notura  etiam  fieri  linum  reflum  alretiuiatcui,qui  illraiduplui  fu, dummodo  quadran-  flocuiuf- 
le  fit  minortita  vc  ex  C H,  finu  reflo ateus  C D , cognito  cognofcatur  etiam  E F , (i nui  reflui  uliarc*co- 
■reui  CE,  quiareui  C D.eft  duplui.Cum  enim  finui  C H.Gt  medio  loco  proportionali!  in-  enim  not* 
ter  medietatem  finuitouui,  8c  linum  vetfum  F C , trt  oftendirauu  erit  tcflangulum  fubdt-  fitfinu.  re 
nudto  finui  totiui , & finu  vetfo  F C , contentum  xquale  quadrato  Gnui  tefli  C H . Quate  «ui  aliert* 
quadratum  finui  CH,  noti  etit  illud  reflangulumi  quod.u.fo  per  diraidiura  finui  tonui.  arc*,qut  il- 
notui  euadet  finui  verfui  FC.  Quia  yero  refla  C E,,  cum  fit  dupla  finu»  C H , nou  nota  elt.  |,«  fitdurl* 
erit  & eius  quadratum  notum:  1 quo  fi  auferatur  quadratum  fioui  veifi  F C,  noti, relinque-  dummodo 
lur  citam  quadratum  reflx  E F,  notura  t (cum  quadtaid  reflx  C E,  quadratii  reflatum  C F,  quadi  an  te 
I E^itxqualeoac proinde  tadix  quadrata  illius  notum  dabit  finum  teflum  E F.  minor  fit. 

S C H OL1VM, 

QV  OD  fi  quando  perpendicularis  E P , femidiametrum  A C ,fecet  li fartam , X 
in  hac  f gura  contingit  , erit  adhuc  C H , fenus  arcus  C D, 
medio  loce  proportionalis  inter  C F ,JemiJfcmfinm  totiui, 
ty  Cf  J»r;B  -rerfum  arcui  CE, qui  arem  CDjtuplm  efe.trut 
enim  rurfunt  triangula  A CH,jCi  ,aqu>angula  ; ac 
proinde, yt  KC,ad  C H,  ita  E C,  ad  C F ; Er  permutan • 
do  , >t  A C,  ad  C E , ita  C H , ad  C t . Cum  ergo  fit , X 
AC  ,adC  e,  ita  C r, dimidium  ipfim  AC  , adCH,d<mi • 
diumipfiuu  C Eitrit  quoqirt  C t,ad  CH,ifd  C 11, ad  C f: 
proptereaq;  C H,  fenus  reflusarcmC  D, medio  loco  propera 
tionalis  efe  inter  C T,femt[ftm  fenm  totius,  C7  C t, finum  yer 
fumarem  CG  > qui  duplus  efe arem  C D. 

HINC  fetjl perpendiculum  E F , femidiamttrum  A C ,fecet  bifariam , reflam 
C H,  aqualem  ejje  refla  C e.  Si  enim  maior  rffet,aut  minor,  nonpofeet  efe, \t  C P, 
ad  C H,ira  C 11, ad  C i:  cum  yna proportio  efiet  maioris  inaquilnatts,  v altera 
msnens  suaqualttatis. 

THEQR  3.  PROPOS.  5. 

S 1 N V S re&us  arcus  graduum  54.  componi- 
tur cx  femifle  flnus  totius,  & finu  redto  arcus  grad 
18.  Sinus  aurem  verfus  arcus  grad.  71.  componitur 
cx  femifle  finus  totius,  & finu  verfo  arcus  grad.  36. 

p IN 


Sinu»  refl* 

grad. 5«. x- 

Jualis  eft 
cmiftifin* 
toti* , 8c  fi- 
nui gia.iS. 
(intui.  Sin* 
'ade  vetius 
grad. 71 *- 
qualiseli  fe 
nulli  finui 
tottu>,&  fi- 
nui verfo 
.grad.jtf.fi- 
rnul. 


3 .tertij. 
34.  primi. 


Il.fcxti. 

Ji.primi. 
5. primi. 
5. primi. 

4, primi. 

ja^primi. 

fcpr.mi. 
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IN  quadrante  ABC,GtBD,arcus  grad.  <4.  ac  proinde  eiuacoplementanr 
C D,grad.  jb.quod  diuidatur  bifariam  in  H,vt  vterq;  arcuu  CH,H  D,  habeat 

grad.  1 8.Duc«ur  D M,*d  AB, perpendicularis  pro  finu  arcus  grad. *4-&  D E, 

ad  AC',pcrpcdicularis  pro  (inu  arcus  grad.  j/S.lunga 
tur  quoq;  reda  AH, quae  per  lema  in  definitionibus 
demonftratu  fccabit  reda  C D,in  I,  bifariam,ac  pr» 
inde  & ad  angulos  rcdos:eritfj;  proptcrca  C I,finus 
redus  arcus  C H,grad.  1 8.Su pta  tande  retia  E F.ipfi 
E C, «quali, diuidantur  A C,A  F, bifaria  in  G,  K ,& 
ea  K.,ad  A C, perpendicularis  ducatur  K L.  Dico  fi» 
num  redu  D M, arcus  grad.  54.I10C  cft,  retiam  A E, 
illi  cqualc,componi  ex  A G, dimidio  finus  totius,  & 
cx  C i,  (inu  redo  arcus  grad.  18. hoc  cfi,  retiam  G E, 
(quae  cu  A G,conftituit  totam  refla  A E,)equal6  cf 
Ce  finui  rctlo  Cl.Itcm  finu  v.erfum  arcus  grad. 71. componi  ex  dimidio  finus  to 
tius,&ex  C E,  finu  verfo  arcus  C D,  grad.  jfi.hoc  cft, redam  E K,(quz  cum 
finu  verfo  C E,  redam  C K,componit)tqualcm  efie  dimidio  finus  totius, ip-. 
fam  vcroC  K,  cflc  linum  verfum  arcus  grad.71.hoc  clt, arcum. C L,  (cuius  Ii— 
nus  verfus  cflC  K,)c(Tcgrad.7i.Duda  enim  retia  L N,  ad  A B , pcrpcndicu- 
lari.pro  finu  arcus  B L ,iungantur  reda:  A D , D F.  Quoniam  igitur  arcus 
CH,  grad.  18.  continet  -j-.  quadrantis  BC, (quod  quinquies  18.  faciant  90.) 
continebit  arcus  C D,-?-.  ciufdcm  quadrantis  , ac  promde  proportio  arcus 
C D,ad  arcum  B'C,eritvt  x.ads.Ell autem, vt  arcus  C D,  adarcum  BC,ita 
angulus  C A D ,ad  redum  angulum  BAC . Igitur  proportio  anguliCAD,. 
ad  angulum  redum  B A_C,crit  quoquc,vt  t.ad  5.ac  proinde  angulus  C A D,. 
continebit  -2-.  vnius  anguli  redi. Cum  ergo  tres  anguli  trianguli  C A D,con- 
tineant—  vnius  redi, hoc  cfi, aequales  fint  duobus  redis,  fintque  inter  fe 
atqualesduo  anguli  AC  D,  A DQcontincbit  vterque  eorum-*-,  vnius  redi. 
Et  quoniam  angulus  D F C, angulo  D C F, cft  «qualis, quod  & red^  DF,DC, 
aequales  finf,(cum  enim  D E,  E F,  latera  trianguli  D E F , aecjualia  fint  lateri- 
bus D E,  E C,  trianguli  DEC,  angulosquc  ad  E,continetnt  xquales.vtpo- 
te  redo;-, «quales  erunt  bafes  DF  ,.D  C,)  contincbitquoquc  angfilus  DFC, 


reaque  angiilo  DA.F  , «qualis  erit.  Qiure «qualia  erunt  latera  DF  , A F. 
Cum  ergo  reda  D F,  redz  D C,  oftenfa  fit  xqualis,erit  & reda  A F,redx  DC’, 
«qualis : ideoque  & k F , medietas  ipfius  A F , ipfi  C I , medietati  ipfius  D C,. 
«qualis  erit. 

RVRSVS  quoniam  A K,KF,  «quales  funt;  additis  «qualibus  E C,F  E,, 
erit  reda  compofitacx  A k,  E C , «qualis  red*  K E:  ac  proinde  K E , medie- 
tas erit  femidtametri  A C;  quandoquidem  A C,  diuifa  cft  in  duas  partes  «qua 
les,  quarum  vnacft  K.  E,  altera  vero,  reda  cx  A K,  E C,corapofita  . Eft  igi- 
tur K E,  «qualis  ipfi  C G . Ablata  ergo  communi  reda  G E , remanebunt- 
asquales  G K.  , E C.  Eft  autem  EC , fumpta.ipfi  E F.  , aequalis.  Igitur  St. 
G.K.,ipfi  E F,  aequalis  erit ; additaque  communi  reda  F G,  erit  EG, ipfi  F K, 
aequalis  ,hoc  cft, ipfi  C I,  cui  oftendimus  fupra redam  it  F,.eflc  «qualem.  Com— 


s r n r s.  «t f 

ponitur  ergo  A E,  (qux  finui  D M,  arcus  grad^/squalis  eft.)  CX  A G , me- 
dietate finus  totius, & G E , quz  zqualis  cft  oftcnfa  finui C I , ircus  grad.  18 * 

Quod  eft  primum. 

I A M vero  , quoniam  K F,  ipfi  E G;  & E G,  ipfi  C I , oftcnfa  eft  zqualis: 
eritjKF,  finui  redo  C I,asqualis ; Eft  autem  K F , ipfi  A K , zqualis.  Igitur 
erit  quoque  A K,  ipfiC  I,  xqualis-Cum  ergo  A K,  finui  L N,  fit  zqualis, erit  n.ptiini 
etiam  finus  L N, finui  C I,  zqualis. Eft  autem  C f,  finus  arcus  grad.  1 8. Igitur 
&LN  , finus  erit  arcus  grad.  18.  ac  proinde  arcus  B L , cuius  finus  eft  L N, 
continebit  grad.  18.  idcodjuc  eius  complementum  C Lj  continebit  grad.  71. 
cuius  finus  verfusKC,coponitur  ex  C G,  medietate  finus  totius, & ex  G K, 

3uz  finui  verfo  E C,  arcus  C D,grad.  36.  oftcnfa  cft  sequalis. Quod  cftfecun- 
um. Itaque  Sinus  redus  arcus  graduum  5 4.  componitur,  &c.  Quod  erat 
demonftrandum.  f 

COROLLARIVM. 

CONSTAT  ex  hit,triangu1um  A CD,  cuius  bifis  C D.  fubitdir  grados  J S.rerticem^i 
habet  m ccniro.e(1c  [fofcctej.cuiui  rierque  xqtulium  angulorum  C,  O , reliqui  anguli  ad 
centrum  duplus  cf) . Nam  anguini  C AD,  cAcnfus  eft  continere  _2_,vnioi  reai.xttumque 
cero  C,  8c  D,  * 

THEOR.  4.  PROPOS.  6. 


DIFFERENTIA  chordaru duorum arcuu DiRn»* 

^ . . i ■ i ^ i inter  cbor* 

lcmicirculi, quorum  alter  taco  minor  iit  arcu  grad.  d“ 

l f\  1 n 1 1 areno.qao. 

uo.  quanto  alter  maior  eft,  aequalis  cft  chorda:  ar- 
cus,  quo  alteruter  di&orum  arcuum  ab  arcu  grad.  gr°/d  V” 

ixo.diifcrt.  rstsr 

tquaf  chot 

IN  fcmicirculo  ABC,  fit  arcus  B A,  grad.  no.  arcus  vero  B D,  eo  tan-  q*0Vit«u- 
to  minor,  quanto  arcus  B E , maior  eft  ‘.quorum  chordx  BD,  B Etabfcin-  ter  diftord 
daturque  BF,ip(i  B D,  zqualis, &iunganturrcdz  A D,  A E,  A F.  Dico  E F,  «reuu  difi 
diScrentia  duaruchor 
darum  B D,  B Ecqua- 
lem efle  cltordx  A E, 
vel  A D.CopIcto  enim 
Circulo, &inicriptotria 
gulo  zquilatcro  ABG, 
cuius  vnum  latus  eft 
AB,chorda  arcus  grad. 
ixo.cum  fubtendat  ter 
tia  circunfcrentiz  par- 
temjerit  angulus  AGB, 
tertia  pars  duorum  re- 
ftorum . Cum  ergo  cj  zqualis  fit  angulus  A E B,  in  eodem  cum  illo  exiftens  l^CenU 

P 1 fcg- 


fcrtabarca 
grad.  sao. 


*7.tertij. 

jpnnii. 


Ji. primi. 


13n*  chor- 
da iluorum 
«rcud  cSfi- 
cf ei t!  gn, 
Ilo.fimul 
(qualci  sile 
chorrieJlc, 
cOpofiu  ex 
arcu  grad. 
uctc  J!CJ 

minore  li- 
torum duo 
rum. 

Si  quiritar 
fup  & qui- 
rita i£  ftniil 
ii  i fcmiiic 
lupe  rabit 
«xctflui  Ce 
Bllflic. 


tt6'  s i ri  v s. 

fegmento  AGB;  erit& A E B,  tertia  pars  duorum  reftorum.  Deinde, 
niam  latera  D B , B A , trianguli  DBA,  lateribus  F B,  B A,  trianguli  F B A* 
aequalia  1 unt,  angulosque  continent  xquales ; erunt  bales  AD,  A F,  inter  fc 
aequales . Cum  ergo  A D,  ipfi  A E , aequalis  fit, propter  aequales  arcus  AD, 
A E-,  erit  & A F,  eidem  A E, xqualis;  ac  propterca  anguli  A EF,AF  E,xqju* 
les  inter  fceruntrEft  autem  A E F,  vt  o (tendimus  , tertia  pars  duorum  refixa- 
rum.Igitur  & A F E,  tertia  pars  erit  duorum  redorum; atque  adeo  & rcliquu» 
E A F,  tertia  pars  erit  duorum  redorum.  Quare  triangulum  A E F,*quilatc- 
rum  erit, ex  coroll.propof.  6. lib. i.Eucl.idcoque  refla  E F, differentia  chorda- 
rum B D,  B E,  chordx  A E,  vel  AD,  xqualis  erit . Differentia  creo  chorda- 
rum duorum  arcuum  lcmicirculi,&c.  quod  erat  dcmonftrandum. 

CORQLLARIVM. 

S E Q_yiTVR  hinr.fi  duorum  arcuum.qui  firaul  grad.  i io.  conficiant,  chordx  fimuC 
luuganrur,  cfhci  chordam  arcus  compofiti  ex  arcu  grad.  i»o.,acaccu  minore  illorum  duo- 
rum,ii  inxqualci  fim.lia  namque  vides  chordas  B D,  D A,  arcuum  B D.D  A.conficicouum 
grad.  i so.ii  inul  fumpiaiaquau  chrrdz  B E,  arcus  B A b.compofiii  ex  a- eu  B A,  grad.rao. 
Se  arou  A E,  qui  minori  A D,  xqualis  cilipioptecca  quddvt  dcmonllraeum  cil.  ditiaemuA 
E F,  inice  cho.dai  B D,  B.E,  xqualis  «it  chordx  A D. 

THEOR.  5.RROPOS.7. 

SI  quantitas  quantitatem  excedat,  femifsis  il- 
lius femifsem  huius  fuperabit  exceflus  lemiflo. 

SVP  ERET  quantitas  AB,quantitateC,cxcc(Iu  DB,qui  bifaria  fecetur  in 

E, & ipfi  EB, xqualis  pona 
a F G D T?  pirAF.Quonia  igitur  AF^ 

. TJ  E B,  toti  cxceffui  D B,  ae- 
quales funt,crit  reliqua 
E E, ipfi  C,  xqualis. Sece- 
turF  E, bifaria  in  G.Quia 
ergo  G E,  G F , squale* 
sut; additis  xqualibus  EB, 
F A,  xquales  quoque  erGt 
t J>  GB,GA;ac  proinde  ArAB^ 
q . in  G,  fefla  erit  bifaria.Se- 

mifsis  igitur  B G-,  ipfius 
. „ , A BjfuperatGEjferoiflen»1 

ipnu»  F E,  hoc  eff.ipfiui  C,  exccfTu  E B,  qui  lemlfsis  clf  cxcclTus  D B.Si  quan- 
*****  ergo  quantitatem  cxccdar,&c.Quod  dcmonftrandum  erat- 

THEOR.  6.  PROPOS,  8. 

IMEFER.ENTLA  finuum  duorum  arcuu 
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quadrantis,  quorum  alter  tanto  minor  fit  *trCU  i ruet  tinui 
grad.  <Jo.  quanto  alter  maior  eft,  aequalis  cft  finui  cuunvquo- 
arcus , quo  alteruterdi&oru  arcuum  ab  arcu  grad  , tanto  fit 

' i O minor  a rea 

to.diffcn. 

maior  cft, 

IN  quadrante  A BC  ,fit  arcus  C D ,grad.  60.  arcus  vero  C E , eo  tanto  tquiffinni 
minor, quanto  arcus  C F,  maior  eft:  quorum  finus  redi  EG,F  H.Dico  horum  lrcus  • 
ftnurim  differetiam  aequalem  efle  finui  arcus  D E,vcl  D F.Produ&o  enim  qua-  aorOircua 
drante  , vna  cumfinubus  E G,  F H,  adi,  Kj  fumatur  arcus  C L , arcui  C D,  differt  ab 
aqualis,  ita  vttotus  arcu»  arcu  grad. 

D C L,  cotincat  grad.  1 io. 

Et  quia  & arcus  C I,  C K, 
aquales  funt  arcubus  C E, 

C F } quod  per  lemma  in 
definitionibus  pofitum  re- 
da B C,  fccct  arcus  E C I, 

I C K,bifariam,cum  & re» 
das  E I,  F K. , bifariam  fe- 
cet : erunt  quoque  reliqui 
arcu»  L I,  L K , reliquis  ar 
cubus DE,DF,  squales. 

Sumptis  queque  arcubus 
E M,FN,qui  arcubus  DE, 

D F, squales  lint,  ducan- 
tur chords  L M,  L N.  Et 
quoniam  arcus  F N , arcui 
K , & arcus  E M , arcui 
L I,£qualiseft;  additiscom 

munibus  FL,  MI,  erit  tam  arcu»  NL, arcui  F K,  quam  arcus  ML,  arcui  EI, 
aqualistac  proinde  tan.  chorda  N L,  chords  FK,  quam  chorda  M L,  chords  * j.terti)»- 
E 1,  squalis.Quoniam  igitur  arcus  L M , tanto  minor  cft  arcu  L D,  grad.  no,- 

3uanto  arcus  L N , eodem  maior  cft; erit  per  propof.  6. differentia  chor- 
arumL  N,L  M,  chords  D N,  vel  D M,sqitalfs;noc  cft),  reda  k F,  redam 
I E,fupcrabit  chorda  D N^cl  D M.Quare  per  antecedentem  propof.femif- 
fis  H F,hoc  cft, finus  arcus  C F,fuperabit  icmiflem  G E, id  cft,finum  arcus  CE, 

Femifle  chords  D N , vel  D M , hoc  cft  , finu  arcus  D F , vel  D Ej.  Quod  de- 
monftrandum  erat. 

ALITER.  In  quadrante  A B D,  arcus  BE , fit  grad.  60.  SrarcusEF» 

E G,  squales, ac  proinde  arcus  B F,  tanto  minor  arcu  B E, quanto  arcus  BG,. 
eodem  arcu  B E,  maior  cft:  ducanturquc  FH,GI,adBD  , perpendiculares, 

Jus  finus  erunt  arcuum  B F,  B G.  Dufta  autem  chorda  F G,  fccct  eam  femi- 
iameter  duda  D E,  in  L.  Et  quoniam'  arcus  F G,  bifariam  fcdus  cft  in  E,crit 
quoque  refia  F G , bifariam  Icit  a in  L ,ex  lemmate  in  definitionibus  demon- 
Irrato;  ac  propterca  & acLanguI°s  redos.Eft  ergo  F L, finus  arcus  E F;&  G L,  j.unijk. 
iausarcus  £ G-Duda  quoque  reda  E K^ad  GI,  perpendiculari, triti  K.,  re» 

da. 


\(jk  M 

* tt 

1 

W* 

ili  M 


itorlmL 


t.primL 


al.ptitnl. 


j .terti). 
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a e-  temj. 
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cuu  confi- 
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i*»  s 

fix  F H,  xqualis, ob  paraUelogrammum  F T.  Quare  GK , differentia  erJtC* 
nuum  F H,G  I.  Dico  hanc  differentiam  G K,xqualtm  effc  fihuiFL,velGL. 
Dufia  cnim  refia  B E,  qui  latus  hexagoni  eft,acpropterca,ex  coroll.propof. 

15.  lib.q.Eucl.fcmidiamctro  DE,  xqualis  ; fccetur 
BD, bifaria  in  M,iungaturq;  refia  E M.Quonia  igi- 
tur latera  DM,ME,  lateribus  BM,ME,  xquaiia. 
fun  t,&  bafis  D £,  bafi  B E,  xqualis,  erant  anguli  ad 
M , ^quales , atque  adeo  refii . Completo  autem  fe- 
micirculo  ABC,  & produfiis  refiis  G I , E M , ad 
N,  O,  erit  arcus  N O, arcui  G E,  hoc  cft  , arcui  E F, 
xqualis,  ex  fcholiopropof.i.7.1ib.;.Eucl.  proptcrca 
quod  refixG  N,E  0,parallelx  funt,  ob  refios  angu 
los  I,  M . Addito  ergo  communi  arcu  F O ,crit  ar- 
cus F N,  arcui  E O,  xqualis:  Sed  arcus  E O,  duplu* 
cft  arcus  B E.(Nam  refia  D B,rcfiam  E O,  fecans  ad 
angulos  refios  fecat  eandem  bifariam : ac  proinde  St 
arcum  EO,  bifariam  , ex  Icholio  in  definitionibus 
poGto)Igitur&  arcus  F N ,ciufdcm  arcus  BE  , du- 
plus crit.Quare  d ufiis  refiis  D F , D N , erit  quoque 
angulus  F D N,  anguli  E D B, duplus:  Eft  autem  idem  angulus  F D N,in  cen 
tro  anguli  F G N,in  circunfcrentia  duplus. Igitur  xquales  funt  anguli  EDM, 
F G K:  Sunt  autem  & refii  M,  K,  xquales  . Aequiangula  ergo  funt  triangula. 
E D M,  FGK:  atque  idcirco  erit  vt  E D,  ad  D M,ita  F G, ad  GK. Cum  ergo 
E D,  dupla  fit  ipfius  D M,  (fefia  enim  cft  D B,  ipfi  D E xqualis , bifariam  in 
M. ) erit  & F G,  ipfius  G K,  dupla:  Eft  autem  & F G , ipfius  F L ,.vcl  G L,  du- 
pla . Igitur  refia  G K,  differentia  finuum  F H , G I , xqualis  eft  refi*  F L,  fi- 
nui arcus  E F,  vel  refix  G L , fioui  arcus  E G . Differentia  ergo  finuum  duo- 
rum arcuum  quadrantis,&c-quod  eratdcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 

HINC  fcqakur.G  duorum  arcuum  conficientium  grad.So.  Gnui  fimul  componantur, 
effici  linum  arcus  cOpofiii  ex  arcu  grad.<o.&  arcu  minore  illord  duord,  fi  inzqualei  funi. 
Ira  enim  videt  in  figura  pofteriorn  dcmonftrationis  huiui  propof.finui  rc6os  F H,  I L,  ar- 
cuum B F,  F E,  conficientium  grad.  <o.fimul  fumptot  xquart  finui  icflo  G J,  arcui  B E G, 
compofiiiex  arcu  B E,  grad.  «o.  St  arcu  EG  , qui  minori  E F.xqualitcft:  proptcrca  quod, 
vidcmuniluium  cft, differentia  G K,  incer  finui  F H>  Gl,  xqualis  cft  finui  F L. 

PROBL.  3.  PROP.  9. 

SINVS  re&os  omnium  arcuum  quadrantis 
fefe  ordine  fuperantium  vno  Minuto,  in  partibus 
Sinustotius  in  quotcunque  particulas  diltributi, 
fu  p putare. 

P R I M V M omnium  fupputabimu*  finus  refios  arcuum  fefe  i j-gradibu* 
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fuper«ntlutn,refpeftu  Sinus  totius  particularum  tooooo.  qudt  nimirum  cora 
muniter  ab  omniDus  ,&  i nobis  etiam  conftituitur,vt  fupra  diximus.  Vt  aute 
accuratior  fiat  fupputatio,  ponemus  in  hifce  fupputationibus  Sinum  totum 
partium  iooooooo.  Ita  enim  fiet , Vt  abicdis  duabus  primis  figuris  ad  dcxte-  Sinni  tot* 
ra  ex  (ingulis  finubu*  inuentis,(addita  tamen  vnitate, fi  duae  figurs  abioflr  nu 
roeru  5o.fupercnr)relinquatur  finus  magis exquifiti  refpedu  unus  totius  par  ‘‘UI  omp'u 
tiunr  iooooo.Quod  fi  quis  (inus dcfidcrct  plurium  particularum  , pofito  ni-  ntur.quot 
mirfi  finu  toto  partiu  looooooo.quot  cum  Ioan.Rcgiom.pofuit,&  nos  in  fe  particula- 
qucti  tabula  flatuemus,  conflituendus  erit  Sinus  totus  paetiQ  1000000000. 

Nam  hac  rationc,abicdis  duabus  primis  figuris  ad  dexteram  ex  fingulis  finu-  fioui!*ue- 
bus  inuentis,vt  didum  eft  , remanebunt  Sinus  magis  exquifiti  rcfpedu  Sinus  misar  ma« 
totius  partium  rooooooo.  Ratio  huius  rei  eft  , quod  in  tmuum  inueftigatio-  gi*  exquifi. 
nc  error  folum  contingere  poteft  in  vua  aut  altera  figura  ad  dextram:  quare,  11  re(P'®,r 
abieris  duabus  figuris  ad  dextram  .relinquentur  finus  rcfpedu  finus  totius  t i^parHt 
minoris exquifitifsirai. Id  quod  in  fupDutationibus  (inuum  quiuis  facile  cx pe-  ,00000.  vel 
rictur,&  nos  infra  dcmonftrabimus.  Pari  rationc,fiinucfligandi  fint  finus  re-  pauciorum, 
fpcdu  alterius  Sinus  totius,  qui  plurcs , aut  pauciores  particulas  contineat,-  pluriirc* 
quam  tooooo.  vel  iooooooo.  conflituendus  erit  in  fupputationc  Sinus  to- 
tus , qui  ad  dexteram  illum  fuperet  duabus  liguris  his,  oo ;adco  vt  illius  fit 
centuplus, quemadmodum  &hic  iooooooo.  quem  in  calculo a(Tumimus,ccn- 
tuplus  eft  illius  100000.  quem  n«  cum  alijs  Aftronomis  in  vfu  recipimus. 

SIT  igitur  in  quadrante  A B C, arcus  C D,  grad.  1 5.  C E,  jo.  C F,  45.  ac 
proinde  £ B,  grad.6o.&D  B,7$.vtpotc  complementa  arcuum  grad.  30.&  i*- 
Horum  ergo  arcuum  finus  redos  ita  fupputabimus.DucanturEH,DI,ad  AB, 
perpendiculares,  quae  finus  refki  erunt  arcuum  grad.  60.  & grad.  75.  Dudam  .| 

cutem  chordam  BC,  fccct  reda  A FTin  L,bi— 
fariam,cx  lemmate  in  definitionibus  demon- 
Aratoj  ac  proinde  ad  angulos  rcdos:erit<^ue 
B L,  finus  r^dus  grad.  45.  hoc  eft,  arcus  B F. 

Ducatur  rurfus  E G,  ad  A C, perpendicula- 
ris pro  finu  grad.  50. Item  dudam  chordaC  Er 
fccct  refta  A D,  in  K,  bifariam, ex  dido  lem- 
mate-,ac  propterca  ad  angulos  rcdos;critqu« 

C K, finus  redusgrad.  15. Denique  red»  iun- 
gantur  A E,  E B.‘ Quoniam  igiturircus  B E, 
gradi  60.  fexta  pars  eft  totius  circunfcrcnti* 
circuli,  cum  fexies  60.  faciant  jt5o.  grad.  citr 
reda  B E , latus  Hexagoni  -,  atque  adeo , cx 

coroll.propof.i{.  lib.4.  Eucl.  femidiametro  A E,aequalis.Angulictgo  E A B, 

E B A,  aequales  erunt:Sunt  autem  & anguli  ad  H,  aequales  , vtpoteredi.  Igi-  5. primi.- 
•fur  cum  nuo  anguli  E A H,  E H A,  trianguli  A E H,xqualcs  fint  duobus  an- 
gulis E B H,  E H B, trianguli  B E H,latus«4uc  A E, lateri  B E,jequalc-,erit  la- 
rus A H,  lateri  B:H,zqualc;ac  proinde  A H,  medietas  erit-femidiametri  A B.  af.ptimU 
Quare  cum  E G,  finus  redus  grad.  jo.  fit  ipfi  A H ,xquali*,crit  finus  redus  j^ptimi. 
grad.  jo.  medietati  femidiametri , fiue  finus  totius,  aequalis.  Cum  ergo  finu»  sioui  tt&* 
totus  ponatur  iooooooo . erit  EG,  finus  grad.-  jo.  talium  particularum  F»d.jea- 
joooooo.ncmpe  medietas  finus  totius.  mcdiciari 

EX  hoc  finu,perpropof.j.cognofcctur  finus  complementi  arcui  grad.  30.  cQU1 

nta- 


j-tertij. 


Supputatio- 
finuum  ar 
cuii  gradi* 
bui  ■(.  fert I 
fuperaniui- 
quilet  funi 
arcui  gradi 
st.  10-45. 
to*  75-* 

$0. 


|.  tertii. 

|». primi. 
4 primi. 

47.  primi 
47.  primi, 
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lp.ferti. 
47«  primi. 
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nempe  finu*  EH  , grad.  60.  fi  nimirum  quadratfi  finus  <606600.  tt  quadrata 
finus  totius  1 0000000.  auferatur  ,&  reliqui  numeri  radix  quadrata  accipra- 

DEINDE,  quoniam  reda  A F , fccaoa 
arcum  B C,  bifariam,  fecat  quoque  ,cx  lem- 
mate definitionum, redam  B C,  bifariam,  at- 
que adeo  & ad  angu  los  redos;  erit  C L,  finus 
arcus  C F ,grad.  4 5.  quem  ita  inucnicmus. 
Cum  in  triangulo  C A L ,angulus  L , reflua 
fit,&  angulus  C A L,fcmirc£lus,erit  & angu- 
lus AC  L , femiredus , atque  adeo  angulo 
C A Ljxqualis.Igiturrcdae  A L,CL,*qua- 
les  erunt.  Cum  ergo  quadratum  reda:  AC, 
aequale  fit  quadratis  redarum  AL,CL,G- 
mul;  erit  quadratum  finus  totiusAC,  du- 
plum quadrati  finus  C L,  grad.  45.  Medietas 
igitur  quadrati  finus  totius  erit  quadratu  redxC  L, cuius  radix  quadrata  da- 
bitfinumCL,  7071068.  fercproarcu  grad.  45. Qui  ctiamhoc  modore- 
perietur . Quoniam  quadratum  redx  B C,*quale  cft  quadratis  redarum  AB, 
A C;  atque  adeo  duolum  quadrati  finus  totius  A C , fi  quadratum  finus  to- 
tius duplicetur, habebitur  quadratum  redar  BC, cuius  quadrati  radix  dabit  re 
dam  B C,  partium  14142,1 36.  fere,  & huius  dimidium  7071068.  dabit  finum 
CL,grad-4*. 

R VRS  VS,  quia  reda  A D,  fccans  arcum  C E , bifariam  , fecat  quoque 
redamC  E, bifariam  inK,ex  lemmate  definitionum, atque  adeo  & ad  angu- 
los redos;  erit  C K,  finus  arcus  C D,  grad.  15.  quem  fic  inucnicmus . Quonia 
ex  propof.  4.  finus  C K , medio  loco  proportionalis  cft  inter  medietatem  fi- 
nus totius, & finum  verfurn  C G;(qui  quidem  habetur, fi  E H,  finus  grad.  60. 
ex  finu  toto  A C, detrahatur, vt  in  coroll.  propof.  3.  diximus)  fit  vt,  per  co- 
roll.propof.4.  notus  fiat  finus  C K , arcus  C D ,qui  dimidium  cft  arcus  C E. 
Nam  fi  medietas  finus  totius  multiplicetur  in  finum  verfum  C G , cognitum, 
producetur  quadratum  redae  C Kjquod  rcdangulum  fub  medietate  finus  to- 
tius,&  finu  verfo  C G,  contentum, xqualc  fit  quadrato  media;  proportiona- 
lis C k.  Si  igitur  quadrati  redae  C K,  radix  eruatur,  habebitur  finus  C K, par- 
tium &588i90.vt  in  dido  coroll.propof.4.docuimus.  Quem  finum  hoc  etiam 
modo  inucftigabimus.Quoniam  quadratis  redarum  notarum  E G,G  C,xqua 
le  eft  quadratum  redx  EC}  fiet  notum  quadratum 
redx  E C}  cuius  quadrati  radix  quadrata  dabit  re- 
dam E C , notam,&  huius  medietas  erit  finus  C K, 
cognitus. 

EX  finu  autem  grad.  1 5.  cognito  cognofcetur 
quoque, per  propof.  3.  finus  D I,  complementi  arcua 
C D , hoc  eft,finus  arcus  B D,  grad.  7 5.  qui  quidem 
deprehendetur  partium  9659158.1:39-,  (nuenti  funt 
hadenus  finus  redi  arcuum  continentium  grad. 
ij.?o.45.6o.75.&  90.vtin  hac  formula  apparet. 

HORVM  autem  finuu  beneficio  ad  aliorum 
inueftigationem  ita  progrediemur.  Quoniam  per 

eo- 


Areus. 

Sinus 

G. 

>5 

1588190 

3° 

5000000 

43 

7071068 

60 

86601 54 

73 

9659158 

90 

1 0000000 

s i n r fl  tu 

«OroTl.  propof.4.cx  finu  redo  cuiufuis  arcus  noto  cognoscitur  quoque  finu* 
redusdimidij  illius  arcus ; cognofccmus  cx  finu  arcus  grad.  15.  (inum  arcua 
;rad-7.  Min.jo.  Atque  cx  hoc  finum  arcus  grad.j.  Min.43.  qui  arcus  amplius 
lifariam  fccarinon  poteft  fine  Secundis,(continct  enim  cius  medietas  grad.  1. 


G 


Min.3  i.Sec.  jo.)qu*  in  Sin  uum  traitatione  negliguntur.Deindc  quia  per  pro  Sopputiti® 
p0fi3.cz  finu  redo  cuiuilibct  arcus  cognito  notus  quoque  efficitur  finus  cuumatal 
complementi  illius  arcus, cognofccmus  cx  finu  arcus  grad.  7.  Min.  30.  fi-  dibu»  j . * 


num  arcusgrad.  8t.  Min.  30 . Ex  h-oc  autem,  per  coroll.propofi^.finum  ar-  Mm.4(.fe. 
cus  grad.  41.  Min.  15.  Atque  cx  hoc , pcrpropof.3.finum  arcus  grad.48.Min. 

43. Item  ex  finu  arcus  gra.  ».Min.43.cognofcrmus,pcr  propofi^.  finum  arcus  tium* 
grad. 86.  Min.13.  Quod  fi  alij  arcus, quorum  finus inuenti  fiunt,  bifariam  quo 
que  fcccntur,&  eorum  medietates  nrrfius  bifariam  ,&  ita  deinceps , donec  ad 
Minuta  numero  imparia, qux  amplius  bifaria  diuidi  fine  Secundis  nequeunt,  • 
peruentum  fit ; Itcmquc  harum  medietatum  complementa  accipiantur , quae 
rurfius, eodem  modo  continue  bifariam  fiecctur,donec  ad  Minuta  numero  ira- 
paria  fit  peruentum  •,  & medietatum  complementa  fumantur , & c.  cognofce- 
mus,  percoroll.  propofi  4.  & per  propofi.  3.  finus  omnium  harum  medieta- 
tum,& complementorum.  Qu.i  finus  cum  iliis  fex  primo  inuentis  conflituent 
finus  14.  arcuum  fefe  ordine  fiuperantium gradibus  3.  Min.  43  . vt  in  hac  ta- 
bula vides. 
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9807833 
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O 

8660134 

81 

30 

9914449 

63 

45 

8968717 

86 

»5 

9978389 

67 

30 

9»38795  1 

90 

O 

10000000 

POST  haec, per  ea, qux  propofii.de  inuentionc  lateris  Dccagoni,&  pen- 
tagonixqmlatcriin  eodem  circulo dcmonflrauimus,  inquiremus  linum  arcus  |rad.j<. 
grad.  3 6.hac  ratione.Repetatur  figura  propofitionis  1.  vbi  dcraonftratum  eft, 

D F,  efle  latus  Dccagoni,  & B F ,latuf 
Pentagoni  ^quilatcri.Et  quoniam  qua» 
drata  redarum  B D,  D £,notarum(Efl 
enim  B D,  finus  totus, & D E,  cius  mc- 

dietas.)nota  fiunt, & xqualia  quadrato  47.  primi, 

redx  E B;  notum  erit  quadratum  redx 
E B;  ac  proptcrca  & ipfia  reda  E B,  hoc 
eft,rcda  E F, illi xqualis,nota  erit, nem 
pc  partium  fere  11180339.  Ex  qua  fi 
detrahatur  reda  E D, medietas  finus  to 
tius  partiu3oooooo.nota  liet  reda  DF, 

partium  6180339.  cuius  quadratum  fi  addatur  quadrato  finus  totius  B D,no 
tum  fiet  aggregatum  quadratorum  cx  redis  D F , B D , deferiptorum  j atque 

...  — — . - — — ® 0 


ii»  s t n r s- 

primi,  t&co JBt  quadraturo  rcftx  BF,quod  illis  duobus  arqualc  cft, cognitum  erit*,tt£- 
ius  radix  quadrata  notam  reddet  rcftam  B F:  qui  eu  fubtendat  grad.7a.in  clr 
culo  A B C>  vtpotc  quintam  partem  circunfctcntix,  quod  fit  latus  pentago» 
ni, nota  erit  chorda  arcus  grados. cuius  medietas  partium  5877851.  dabit  fi- 
num  rcAum  arcus  grad.}6.quiilliusdimidiumcfl. 

Suppuratio  PORRO  ex  hoc  finu  arcus  grad.  3 6.inucniemus, per  propof.  j.finum  ciuy. 
anuum  ar-  comp|cmCnri,hoc  cfl,finum  arcus  grad.54.  Quos  duos  arcus  fi  bifariam  fccc- 
a?bui  f mus>  cofumque  medietates  rurfushifariam,&  ita  deinceps  , donec  ad  minuta 
Min.  ij.fe-  numeroimparia  vcniaraus,qux  amplius  diuidi nequeunt,  reperiemus  quoque 
U fu  pe  1 an  pCr  coroll.  propof.4.  harum  medietatum  finus,nec  non,  per  propof.  3.  finu  s ca- 
iiil,  & alio-  rum  COBjplcnjCntorum:  qux  complementa  fi  rurfus  bifariam  fcccmus , quoad, 
nrm  quoru  goflumus,  & harum  medietatum  complementa  accipiamus , qu*  rurfus  iecc-. 

mus  bifariam,  &c.  inucniemus  eodem  modo  finus  omnium  arcuum  in  hac  ta- 
bella contentorum. Quos  finus  fi  cum  priccdentihus  haftenus  inucn  tis  in  or- 
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00 
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*9l  »5 
|6o|  45 

4886111 
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djncm  redigamus , habebimus  finus  rc&os  omnium  arcuum  fefe  ordine  fupc« 
rantium  gradibus  i.&  Min.  15. initio  fafto ab  arcu grad.  1.  Min.  1 5.  vfquc  ad 
arcum  grad.  87.  Min.  45.  inclufiuc  ; & infuper  finus  aliorum  1 7.  arcuum,  qui 
non  feruant  huiufmodt  incrementum. Vt  in  hac  tabella  appparct.Vbi  manife 


Arcus 

G|M 

Sinus. 

Arcus 

G|M 

Sinus 

Areus 

G|M. 

Sinus  ' 1 

Arcus 

'gim 

Sinus 

*l  »5 
; 4i  3° 

391598 

784591 

'53)45 
56|  0 

555570* 

5877851 

651  *5 

67I30 

9081431  1 
9138795 

18)45 

i61*5 

3**4395 

4411887 

6 

9 

45 

0 

1*79374 

1564345 

38 1 *5 
4°i  3° 

6190940 

6494480 

69145 
7»1  0 

9381913 

9510565 

J°l  0 
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8516401 
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tinui  arcui 
grati. ii. 


ftumcft,finumgrad.54.hoceft.8o9oi7o.componi  pncifc  ex  finubus  grad.18. 

& 30.hoccft,cx  3090170.&  50ooooo.Et  quia  finus  grad.jo.Trqualis  eft  fcmif- 
£ finus  totius, vt  fupra  oftcnfurocft, liquet  linum  grad.^. componi  ad  vngue 
«x  femifle  finus  totius,&  finu  redo  erad.i8.Id  quod  propof.  6.  a nobis  cft  de- 
tnonftratum. 

I A M vero  linum  arcus  grad.  it.bcncficio  finuura  grad.  30.  & 54.  quiiam  $UppilM,;a 
noti  fa di  funt,ita  inucftigabimus.Sit  in  quadra  - FP 

te  A B C,  arcus  B D,grach30.&  B Ejgrad.54.at* 

3ue  adeo  arcus  D E, eorum  dift’crcntia,grad.i4. 

ucanturque  rcdx  D F,  E G,ad  A B,  perpendi- 
culares,qua:  finus  refti  erunt  arcuum  B D,  B E; 

Item  rea®  DH,  EI,  ad  AC,  perpendiculares, 
quae  finus  redi  erunt  arcuum  C D , C £ , grad. 

60.  & 36.  qui  complementa  funt  arcuum  BD, 

B E . Sccet  autem  reda  D H , redam  E G,  in  K. 

Et  quoniam  finus  D F , hoc  eft,  K G, illi  rqua-  I 34-primi, 

lis,  &EG,  noti  funt;  erit  quoque  eorum  diffe- 
rentia E K , nota  . Similiter  quia 'finus  EI,  hpc 
«fl,  KH,  illi  «qualis,  & DH,  noti  quoque  funt,  per  propof.  3.  cum  fint  finus  {♦•piimi. 
CrTtnpIcmen  torum  arcuum  B E,  B L);  erit  etiam  eorum  differentia  D K,nota; 

•c  proinde  duo  quadrata  redarum  notarum  E It,  D K , nota  erunt:qux  cum 
«qualia  fint  quadrato  rcdxD  E , notum  quoque  erit  quadratum  rcdxD  E,  47-  primi 
proptereaque  Sc  ipfa  reda  D E, nota  crit,ncmpcchorda  arcus  grad.  14.  Hinc 
& eius  medietas  nota  erit, nimirum  finusTedus  arcus  grad.  n.  contincbitque 
particulas  10791  i^.Hac  eadem  arte;fi  duorum  arcuum  quorumcumque  finus  px 
cogniti  fint, cognolcctur  etiam  finus  medietatis  differenti®  illorum  arcuum.  *ruc“„06d““ 
Vt  fi  finus  arcuum  B 0,BE,quorumcumque  ctiamfi  non  contineant  grad. 30.  notu»  4110- 
& 54. noti  fint, erunt  & finus  complementorum  C D,C  E,  per  propof. 3. noti.  4“'  •>*  (in* 
Quarc,vt  modo  demonftrauimus,nota  fiet  chorda  DE;  ac  proinde  cius  me-  rordieiatu 
dictas  nota  quoque  erit, nempe  finus  medietatis  arcus  DE.  - ^cu4'",:* 

CAETERV  M cx  finu  arcusgrad.ti.(fi  hunc  arcum  bifariam  feccmus  s "jo 
continue, quoad  poiTumus,medictatumq;  complementa  accipiamus, vna  cum  tiouu  *r. 
finu  complementi  arcus  grad.  11.  quae  rurfus  feccmus  bifariam  continue,  &c.)  cuum  Mi- 
reponemus  per  coroll.pfopof.4.&:  per  propof. ;.finus  omnium  horum  arcuu,  "UH* <« 

Sui  in  hac  tabella  continentur . Quos  finus  fi  cum  finubus  proxime  antece- 
cotis  tabella:  in  ordinem  redigamus  , habebimus  finus  arcuum  numero  1 10.  U 
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qui  Ce  ordine  continuo  fupcrant  45.  Minuris,  quorum  primus  eft  arcus  gradi 
o.Min.45.vltimus  voro  totus  quadrans  grad.po.cuiuimodi  funt  arcus  fequcn 
tis  tabcllx . Otnniuro  enim  illorum  arcuum  finus  inuentos  cflecomperics  in 
proximis  duabus  tabellis  antecedentibus , licet  non  eo  ordine  fint  collocati. 
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POSTREMO  aliorum  arcuum  finus  ita  inueniemus . Ponatur  in  qua>- 
drante  A B C,  arcus  B D,grad.  i.&  arcus  B E,grad.  1.  Min.  30.  & arcus  B H, 
grad.o.Min.49.Du&a  autem  reda  E K, ad  AB,  pcrpcndicurari.diuiioquc  ar- 
cu B H,  in  tres  partes  aiquales  B F,  F G,  G H,  & arcu  D E,  in  duas  D t ,.l  E, 
vt  finguli  arcus  contineant  15.  Min.  ducantur  ad  E K , perpendiculares  F L» 
GM,H  N)DO,IP.  EritqucEK,  finus re&us  arcus  BE  ,&OK.,  finus  re- 
jvjrimi.  &us  arcus  B D,  cum  aequalis  fitrcdbe  cx  D, ducte  ad' A B,  pci  pcndicu  lari,qus 
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juiiA 

• Ou* 
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«Juldera  finus eftareusBD . Eaderogue ratione ctitNK, Cnut  reftut  arcus 
B H.Sft ergo propofitum  inuenire  finum  0 K, arcus  BD,grad.  i.  Quoniam  ^ 
N K,  finus  grad.  o.  Min.  45.  cftinucntus  150896.  erit  cius  tertia  pars,ncmpe 
45651. maior, quam  MN-.proptcrca  quod,pcr  Dropof.i. maior  cft  K.  L,  quam 
L M,&  L M,  maior, quam  M N.adco  vt  MN,  mi- 
nor fit, quam  tertia  pars  ipfius  N K,  hoc  cft, minor, 
quam  4 $2..  Multo  igitur  maior  erit  eadem  tertia 

pars  redx  N K,  nempe  4 5651. quam  N 0:quod,pcr 
cande  propol'.  1.  maior  quoque  fit  M N,quam  NO. 

Qtrarc  fi  addamus  45651.  ad  1 50896.  id  cft, ad  N N, 
linum  Minutorum  45.cfficicmus  numcrumi745i8. 

3ui  maior  erit, quam  OK,finus  redus  giad.  i.quan 
oquidem  adN  K,plus  addimus, quam  r edi  NO, 
vt  didum  cft  . Rurfus  quia  E K,  finus  grad.  1.  Min. 

50.inuentuseft  161769.fi  cx  eo  detrahamus  finum  N K,  Minutorum  45. nem 
pc  1 50896.  relinquetur  reda  E N , partium  1 50875.  cuius  tertia  pars,  nempe 
45614. fere , minorcrit,  quam  N Otpropterca  quod, per  propof.  1.  maior  cft 
N O.quim  OP,&  O l*, maior, quam  P E, adeo  vt  N O,  maior  (it,  quam  ter- 
tia pars  ipfius  E N, hoc  cft,  maior, quam  45614.  Quare  fi  addamus  45614.  ad 
1 50896. id  cft, ad  N K,finum  Min.45.efficic1r.us  numerum  174510.  qui  minor 
erit, quam  O R, finus  re  dus  grad.  1. quandoquidem  ad  N K , minus  addimus, 

3uim  redam  N O.  Conftat  igitur , finum  redum  grad.  1. [confidere  inter  hot 
Uosnumcros,i745i8.i745io.  cum  ille  maior  fit,hicautc  minor.Statuamus 
ergo  cum  cflc,i745i4.intcr  illos  numeros  omnino  raedium.Itacnim  non  dif- 
feret fcnlibilitcr  hic  numerus  a vero  finu  grad.i. 


I, 


«n, 

niam  numerus  1745« . ...  . . 

inucftigatusjiuxta  dodrir.am  propofj.finuscopleraentigrad.i.hoccft,  finus 
grad.  89.  fit  numerus  9998476.  & paulo  amplius  ,qut  minor  erit  ncccflario, 
quam  verus  finus  arcus  grad.  89.  quandoquidem  pro  finu  grad.  1.  numerum 
lumpfimus  vero  finu  maiorero.Rurfus  quia  numerus  i745io.minoreft,  quam 
finus  grad.  t.vt  di*imus;6t,vt  per  cum  inueftigatus,  iuxra  dodrinam  propof. 
i.finus  cius  complementi,nimirum  finus  grad. 89. fit  numerus  99984 77.8*  pau 
_oamplius,qui  maior  erit  ncccflario,  quam  verus  finusgrad.89.  quandoqui* 
dem  pro  finu  grad.i. numerum  accepimus  vero  finu  minqrcm.Conftitutus  er^ 
go  erit  finus  grad.89.mtcr  duos  hos  numeros  99984 ?6.  & paulo  ampfius’,  atr 
quC9998477-&  paulo  ampliustac  proinde  fine  notabili  errore  cum  ftatuemus 
efle  9998477.  quantum  videlicet  eundem  inuenimus cx  finu  grad.  1.  Ex  quo 
confla t,rcdecon(litutum  efle  finum  grad.Ypartium  174514.  cum  ex  eo, per 
propof.  5. repertus  fit  finus  complementi  ipfius  tot  particularum, quot  vere  ac 
rcipfacontinercdebct.  . 

PR  AET  E R E A ex  finu  ateus  grad.  t.reperrcmus,percoroll.  propof.  4. 
finum  redum  arcus  Min-50.&  ex.  hoc,per  propof  5-finum  complementi,  nem-  JO  & finJ 
pc  finum  grad. 89.  Min.  50.Item.ex  finu  arcus  Min^o.inuenicmur,  per  coroll.  giad.  89. 
-propof  4.  finum  arcus  Min.  15.  atque  ex  hoc  finum  complementi, hoc  cft,  (i-  MitMo.li* 

■umgrad.89.Min.45.-  i».& finus 

Q.V  EMADMOD  VW  autemfupra  ex.  finubus  redisgrad,  50. & 14. gtad.  g,. 

lMk-Mm,4j. 
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indagauimus  Gnrnn  reftum  grad.  11.  qui  dimidium  efl  cliord**Ku*grad.»jj, 
quo  dtai  arcus  grad.  30.  & 3 4-  inter  fe  differunt:  ita  quoque  ex  finubus  rcSu 
arcus  Min.  30.  & arcus  grad.  31.  Min.  30.  cognitis  cognofcembafinuro  rcfluui 
grad.  16.  qui  dimidium  cft  chordi  arcus  grad.  31.  quo  difti  arcus  Min.  30.  & 
grad.3  x.Min.  30.intcr  fe  diffcrunt,vt  fupra  oflcndirausjatquc.cx  finu  grad.i  • 
hctjptr  propof.  j. notus  quoque  iinus  coinplemcntijniiniruni  finus  grad. 64. 

QVOD  fi  arcusgcaa.r6.&  grad. 64.81  grad  89.6rgrad.89.  Min.  30.quo- 
rum  iinus  inuenti  .funt,fcccmus  continue  bifariam, quoad  poffutnus,  accipia- 
musque  medietatum  complcmenta^qu^  rurfus.continuc  bifariam  diuidamusf 
&c.  adhibeamusque  dodnnam  illam  » qua  ex  duorum  arcuum  finubus  notis 
.co»nofcitur  finus  medietatis  differenti*  illorum  arcuum,  reperiemus  finus  ar 
cuum  numero  140.  qui  in  ordinem  rcdafti  cum  finubus  arcuum  numero  1 10. 
prius  in  uentis, condi  tuent  finus  arcuum  numero  36o.fcfc  ordine  lupcrantium 
Minutis  13. 

V E R V M quia  laboriofum  eft , atque  moleffum  tot  finus  ea  ratione  in- 
dagare,fatis  erit  , tanta  difficultate  inueniffc  finus  illos  arcuum  fuperiorua» 
numero  110.  fefe  ordine  fuperantium  Minutis  43.  Ex  illis  enim  lacile  per  re- 
gulam proportionum  reperiemus  finus  arcuum  fe  ordine  lupcrantium  Minu- 
tis 1 3. Deinde  ex  his  :finus  arcuum, qui  ordine  fc  fuperant  Minutis  3.  Ac  denir 
que  ex  illis  finus  arcuum  per  lingula  Minuta  extentorum;  neque  vnquam  in 
hac  fupputationc  error  fenfibilis  continget.  Cum  enim  linum  totum  pofue- 
rimus  centies  maiorem,  quam  100000.  hi  vfabieflis  primis  duabus  figuris  ad 
dexteram,vt  fupra  diftuin  cft,  exquifitifsimi  relinquantur  finus^cfpcCtu  finus 
totius  1 00000.  quod  totus  error,qui  in  hac  fupputationc  con  tingere  pote  ltt 
confidat  in  prima  figura  ad  dextera  , vel  ad  fummum  in  duabus primis.Qua- 
rc  abicdis  duabus  primis  figuris,rcmancbunt  omnino  i)dem  finus,  qui  inuen- 
ti eflent  priori  illo  modo  Geometrico  rclpeduciufdem.finus  totius  100000. 
fi  in  fupputationc  poneretur  finus  totus  centies  etiam  maior^nempe  partium 
10000000.&  ex  inuentis  finubus  duae  figurat  rcijccrcntur:  Id  quod  experien- 
tia doccbit.Ita  autem  rem  exequemur.  Statuatur  ordine  illi  arcus  cum  hnu- 
bur,&  ad  dexteram  cuiulque  finus  afcrrbaturdiffcrrntia, qua  apr*ccdcnti  fi- 
nu diftcrt;vt  hic  fadum  clle  vides  in  quin 
que  arcubus.  Deinde  dic.  Si  Minuta  43.rcr 
quiiunt  differentiami  3oS9®**ddendam  ad 
linum  Minuti . o.  vtfiat  Iinus  Minutorum 
43.  Minuta  1 3.  quantam  pollulant  diffc»- 
rentiam  addendam  eidem  linui  Minui.  <x 
vt  fiat  finusMmutorum  1 3Unucnics  enim 
requiri  differentia  4363i.quaeaddita  linui 
Minuti. o.conllituet  finu  Minutorum  13. 
partium  43631  Rurlus  dic.  Politis ijfdcm, 
quantam  diffcrctiam  exigunt  Minuta  30. 
addendam  eidem  linui  Minuti  o.vt  fiat  fi- 
nus Minutorum  30?Repcries  enim  differentiam  ^i^.quae  addita  linui  Mmu 
tio.facict  87i64.finum  Min  30.Itemdic.Si  Minuta  43. quibus  arcus  Min.4j. 

ab  arcu  fcqucnti  grad.  1.  Min.  30.  differt,  requirunt  diftoren  tum  130873.  ad- 
dendam linui  Min. 43. vtfiat  finus  grad.i.  Min.  jo.  quantam  differentiam  po- 
ftulant  Minuta  M.addcdara cldcm  linui  Min.43.  vt4»at  finu*  Min.6o.hoc : elt, 
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exquifitifsimusgrad.  i.refpcftu finus  totius  looooo.Dic  pr^tcrea.lifd?  Jiofi- 
tis,  quantam  differentiam  pofcunrMinuta  30.  addendam  eide  finui  Min.  45. 
srt  fiat  finus  Min.  75.  hoc  eft,Gnus  grad.  i.Min.  I Inucnics  enim  differentiam 
Kj7i49.qu*  addita  ad  1 50896.(^91  Min.45. faciet  ii8t4S.Gnuiri  grad.  i. Min.  , 

iS.qui  licet  (it  aliquanto  minor  illo  , quempriorillc  modus  exhibet , tamen 
abieflis  duabus  primis  figuris  45. remanebit  finus  1181. cxquiGtifsimus  grad. i.. 

Min.  15.  rcfpcdtu  (inus  totius  100000.  Item  dic  . Si  Minuta  45  . quibus  arcu» 
grad.  i.Min.  jo.differt  ab  arcu  fcquentigrad.i.Min.15.  requirunt  didere tiam 
ijo8i9.addenda  finui  grad.  1.  Mini  30  vt  fiat  (inus  grad.  i.Min.  15.  quanta  diffe 
rentiam  pofcunt  Minuta.  1$. addendam  eide  finui  grad.  1. Min.  jo.  vt  fiat  finut 
grad.  i.Min. 45?  quantam  pritcrca  differentia  flagitant  Minuta  30.  addendam 
eidem  finui  grad.  1-Min.40.vt  fiat  finus  grad.  1 (Reperies  enim  priorem  diffe- 
rentia ede  4j6io.quc  addita  ad  161769. finum  grad.t. MiiUfO.cfficiet  305  379. 
linum  grad.  i.Min. 45. Pofteriorem  vero  differentiam  inucnics  ede  871 19. quas 
addita  ad  i6i769.finum  eundem  grad.  i.Min^o.componct  3a8988.finu  grad. 

1. qui  duo  finus  quamuis  minores  fint,quam  illi,  quos  prior  ille  modus  exhi- 
bct,rcicftis  tamen  duabus  figuris  primis  ex  vtroque,  reliqui  erunt  finus  305  3. 
3489.cxquifitifsimi  rcfpcflu  finus  totius  iooooo:Hac  eadem  arte  progredien 
dum  ctit  in  citeris , donec  inuenti  fint  (inus  omnium  arcuum  per  1 5.  Minuta  Sinui  eur 
extentorum  vfque  ad  arcutngrad^., Vitra  hunc  etenim' progredi  hac  via  no 
expedit, cum  magisexquifite  finus  complementorum  arcuu  iilorum,per  pro-  ™u|i 
pof.  3.inuc(ligari  pofsint,rcfpcttu  finus  totius  jooooooo.  quam  per  regulam  pomonum 
proportionum;  propterea  quod,vt  fupra  offendimus  in  coroll.propof.  i;dif-  mueoilcut 
ferentia:  finuum  verfus  finem  quadrantis  minores^funt , quam  prope  initium  P'°Pe 
quadrantis; ac  proinde  fzpius  differenti®  finuum  mutantur  prope  hncnvqua- 
arantis, quam  iuxta  principium.  Ex  quo  fit  re&ius  prope  quadrantis  initium  p[0pe 
reperiri  finus  pcrregulam  proportionum  , quam  prope  fincm:quandoquidcm 
ibi  vna  cadcmquc  differentia  pluribus  finubusdcfcruir,quam  hic,  vt  dittu  cft. 

Id  quod  experientia  apertifsime  quoque  demon drat.. 

QV  O D fi  omnes  finusarcuum  per  15. Minuta  progredien  tiura^ni  do  fa-  Suppnuiio 
flo  ab  arcu  Min.o.in-ordinera  redigantur  , vna  cumcorum  diderentijs ; repe-  finuum  »r. 
riemus  eodem  artificio  finus  omnium  arcuum  per  5.  minuta  cxtcnlorum  :Jlx 
iquibus  demum  eadem  ratione  finus  omnium  arcuum  per  finguLa  minuta  pro-  seperfingu 
gredientium  explorabimus;ac  proinde  tabulam  finuum  conficiemus  vique  ad  Ia  Minuta 
arcum  gra.45.Per  finus  autem  horu  arcuu  cliciemus,pcr  propof.  3. finus  cora-  cxteofeia.. 
plcmcntorum  arcuum  eorundem.  Quare  tota  finuum  tabula  contcfta  erit:  ac 
proinde  finus  reflos  omnium  arcuum  Quadrantis  fefe  ordine  fupcrantiupa 
vno  Minuto  , in  parribusSinus  totius  in. quotcunque  particulas  dillributi,, 
fupputauimus.Qnod  faciendum  erat. . 

SCHOLIV  M.. 

Demonfira 

CAETER.V  M >f  rationem:  fuf putationi*- finuum'  per proportionum  regulam  no  Cuppuia 
■ytd*as,fint  in  Quadrante  ABC,  arcuum  B D , B E,  finus  D r , EG  , noti,  ex  quibus  “"u* 
fropofitum  fit  eheerefimum  H I , arcui  B H , inter  duos  illos  arcus  pofitt.Durta  refla  p'op^uo-- 
HKyperpendiculars  ad  £ G4  eruat  refla  L 1«  K O,/!»*»  D tyXqualet  i atque  adeo  num. 

D 1,, 


{.fcxti. 


n$  s i rr  r s. 

H L,  E r,  differenti*  inter  finus  H T,  E G,C r finum  D T.Quamam  Wfl  dr f»J  © E. 
Ji  exi  gutti  fuerit  ^qualem  nos  ponimus,  nempe  Minutorum  15-  5*  ( '** 

tnimfolss  intermediorum  arcuum  finus  tnquirimus)d  refla  linea,  quoad  fenfumfson 
differt, ac  proinde  multo  minui  arem  D Hi  erunt  trian» 
gula  D E K,D  H l, quodammodo  reflilinea.  v aquian* 
gula  inter  fe.Quabiobr emerit ,yt  D e,  differentia  inter 
arcum  B Dscr  arcum  B B ,ad  E K,  differentiam  inter  fm 
num  D F , cr  fenum  bG,imDH,  differentia  inter  aro 
cum  B D,  V arcum  B H,  ad  H L,  differentiam  inter  ff 
num  D F,  C7  fenum  H l.Cum  ergo  priores  tret  magnitu » 
dmes  fmt  cognita,  (nempe  arcus  De , quo  arcus  B E,  arcu 
B D,  fuperat  s v refla  E K,  qua  finus  E G ,fsnum  D rt 
exceditt  nec  non  arcua  D H , quo  arcus  B H , cuiua  finus 
queritur, fuperat  arcum  6D.)  cognita  etiam  erit  quarta  magnitudo,  td  eft,refla»L, 
qua  addenda  eft  finui  D T , >t  fiat  finus  H 1 . Conflat  igitur  ,f, nue  per  regulam  pro. 
portionum  inuentos  fenfibi  liter  non  differre  d veru  finubut,prafertim  quando  arcus 
D E, quo  arcus  cognitorum  finuuminterfe  differunt,  yalde  exiguus  cfiptvrt  a refla 

linea  >tx  differat.  r ■ ft 

Compfdiil  MAONVM  quoque  compendium  in  hoc  negotio  nolis  afferet  propofitio  oftaua. 
mirificum  Zx  ea  enim  plurimos  fenus  ex  alifs  inuentis  per  Jolam  additionem  ,fubtraflionemue 
ptoinucn-  nancifcemur.Nam  fifenum  cuiufuis  arcus, qui  maior  non  fit, quam  gr  ad.  tf.addamue 
pluri  pnm  arcui^m  ab  areugrad.  60. fuptratur  fumpto  illo  arcu, componemus  fenum  arcu* 
m " <7i*i  eodem  illo  arcu  affumpto  arcu  grad.  tf.  fuperaf.propterea  quod  differentia  tuter 
fimu  duorum  horum  arcuum  matorum  aqualis  eft  finui  artus  silius  af]umpti,qui  m* 
ier  no  ponitur,  quam  grad.  $ o.yt  ibi  demonftrammiss.  \tfi  3461  tfl. finu  arcus  grad. 
tO.Min.l^.adqciamus  ad  <3943  pO./T/i»™  arcui grad.tf.M1n.4i.  qui  abareugrad. 
60.fuper.ttur  diflo  areugrad.  10.  Mtn.tq.  conficiemus  61 -fenum  arcus  grad. 

Bo.Min.l^.qut  arcum  gra.6o.eodem  areugrad.  10.M  in  13. fuperat.  Sic  fi  $000000. 
fenum  arcus  grad.  tf  .addamus  finui  joooooo.  arcus  grad  tf  .quem  arcus  grad.  60. 
fuperat  diflo  illo  areugrad.  tf,  componemus  10000000. finumarens grad  90.  qu 
Urcumgrad.6o.  eodem  illo  arcu  affumpto  grad.  tf.fuperat. 

ITEM  fi finum  cuiuslibet  arcus, qui  arcugrad.tf  .maior  nonfitflubducamus  ex 
finu  arcus, qm  arcum  grad  6o.fumpto  illo  arcu  fuperat, relinquetur  finui arcus, quo 
todemtUo  arcuaffumpto  ab  areugrad.  6o.fuperatur  ,Vt  fi  350107  5.  fenum  arcus 
grad.  10.  M in.  30  detrahamus  ex  986i8j6.finu  arcus  grad  S0.Mm.30  qui  arcum 
grad.  60. diflo  arcu  grad.  lo.Msn.  tf.fuperat, reliquus  erit  6 }6op8t. fenus  arcutgra, 

tp.Min.tf.quemarcusgrad.6o.eedemillo  arcugrad.lo.Min.tf  fuperat . 

R V R.  S V S.fi  ex  finu  cuiufuis  arcus, qui  maior  fit  arcugrad.6o.detrah.ttur  finus 
arcus, qui  tanto  minor  fit  arcu  grad, 60.  quanto  ille  maior  eft , relinquetur  finui  ar* 
tus, quo  vteruisiUoru  ab  areugrad  60. differ  t.V  t fi  ex  97  8147^*  fina  arcus  gra.p  8. 
auferatur  6691  tff,  finus  arcus gra.qi.reltqntss  erit  tf90l70.finus  arcus  grad. 18. 
quo  yterqs  tUoru  ab  arcu  grad. bo.dt.ff er  t.  Qua  omnia  ex  diflapropof.8.colliguntur» 
ITA  QV  t falis  eft,rt  mueiuanturper  regulamproportionum finus  omnium  ar. 
ennnt  a principio  quadrantis  yfque  ad  arcum  grad.  30.S*  enim  ex, his  eliciantur  finus 
complementorum, cr  ex  hisinutntu  detrahatur  priores  illi  finus,reliqui  erunt  finus 
omnium  arcuum  inter  arcum  grad.  tf  ©•  arcum  grad.  90.  Uemficogmti  effent  finus 
arcui  omni  aLartugrad.tf.yfiisadfincm  quadrantis, & finus  omasi  arcuum,  quo 


none 

morum 

Btlum 


a* 
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mbiereifint  drev  grdd.  ( o.detraherentur  tx finubus  omnium  artuum  maioru,quam 
grad.  60.  remane rent  finut  omnium  arcuum  d principio  quadrantis  vfiqut  ad  arcum 
grad,  30.  D enique  fi  fimus  omnium  arcuum  d principio  quadrantis  vfiqut  ad  arcum 
grad. 60. i nuenti  effient,  cr  finut  omnium  arcuum  minorum , quam  grad.  30.  finubus 
omnium  arcuum  maiorum, quam  grad.  jO.adqcerent  ur,  componerentur  fimus  omnium 
arcuum  maiorum, quam  grad.  60.  - 

SED  tam  fubijciamut  tabulam  finuum  omnium  arcuum  quadrantis  per  fingula 
Minuta  oxtenfioruma  I oanne  Kegiom.finppu  tatam,  quam  tamen  pleri fique  in  locis  ab 
trronhus,qui  incuria  tjpographorumirrepfierant,purgauimus.Cilinct  autem  in  hac 
tabula  finut  totus  particulas  IOOOOOOO  .ratione  cuius  omnes  alu  fimus  inuenti  fiunt. 

Quod  fi  d finguhs  rtijctantuT  prima  dua  figura  ad  dexteram,  (addita  tamen  vmia- 
te.fi  dua  figura  abiefla  numerum  maiorem  conjhtuant,quam  30.)  relinquet  ur finut 
refipeflu fimus  totius  100000.  Si  tamen  quis  eandem  tabulam  per  pracepta  tradita  agen 
proprio  Marte  conflrutre  yelit , pojito  finu  toto  partium  1 0000000.  conflit uendus  dum,  »1  Ic- 
ti erit  fimus  totus  in  Cupputatione  parttum  1 OOOOOOOOO.  Njm  fi  ex  finzuhs  finu  Ius  9u*ns  ‘abu 
tnuentis  abqciantur  du * pnnheftgstrd  ad dixteramtyt  diximus , reliqui  erunt finus  CXqUlfl(CC$ 
refipeflu finut  totiu  s 10000000.  qdem  omnino  , qui  in  tabula  I oanms  Kegiom.  de*  flruuf,poG> 
fcnpti  fiunt . Hoc  idcirco  dico,ne  mireris, non  omnes  finus  per  regulam  proportioni  «ofinu  io* 
inuentos  tx  finubus  arcuum  Minutis  4 3./*  ordine fiuperantium  , pofito  finu  toto  'oooeooo' 

1 0000000. <t  d ynguem  refipondtre  finubus  huius  tabula.  Vt  enim  finus  ex.,  1*1  fit  e re* 
periatur  refipeflu  alicuius  finus  totius  , confiitucndus  eftin  fupputaltone  finus  totus 
centies  maior, yt  fiupra  ditium  eft. 

QV  O D aute,abieclis  duabus  primis  figuris  ad  dextera  ex  fingulis  finubus,  rema  ^ _R*'10  • 
neant  finus  exquifiti  refipeflu  finus  totius  \ooooo.quamuis  priores  illi  nefint  exqus  djA£U|  pr( 
ftteUuuenti  ,mamfefiu  eJl.Quoma  enim  finus  totus  , fiue  fiemidiameter  ad  fimum  reflu  mu  tigni  u 
quemcumq\ determinata  quanda  proportione  habeti  fit,  yt  omnes  partes  illius, quot*  **  |>n“ 
cunq\ illa  fint,ad partes  huius  inuetas  refipeflu  illarupartiii finus  tetius  eande  habeat 
proportionem, quam  omnes  partes  errude  finus  totius  pauciores,  quam  iHx  priores, ha  nu4  ,otlllJ 
bent  ad  partes  eiufidemfiniu  refipeflu  illarum  partium  finut  totius  pauciorum  : alio*  10000000. 
quin  fenus  totus  nonhaberet  fiemper  ad  eundem  finum  eandem  proportionem, fied  ah* 
quando  effiet  maioris  quantitatis  refipeflu  illiu s , & aliquando  minoris  : quod  eflab * nu(  Itf  * 
furdum.Quocircafifinus  cuiuslibet  arcus, vt  y.g  1 litus, qui  continet grad.zS.  muen*  flu  «in»  lo. 
tus  fit  refipeflu  finus  totius  in  quotms  particulas  difiributi' , facite  per  regulam  pro*  100»  00. 

portionum  innentemus  eundem  finu  refipeflu  etufidem  finus  totius  in  pauciores  pirtes 
diwfi.fi  ita  dicamus . St  finus  totus  partium  10000000.dat  finum  arcus  grad.zS. par  exo,iiliiem 
tium  469471 6.  idem  finus  totus  partium  IOOOOO.  quot  parttum  dabit  finum  cinfde  acutu*. 
arcus  grad. zg?l  nuent  emm  enim  finum  partium  46947— — L-4-  ° ° % |-.Ow//« 

fia  auumhac  firafhone,  (quod  m‘not  fit , quam  vnltai.  )conlinebit  idem  finus  partes 
duntaxat  4^947.  quemadmodum  in  tabulis  finuum  ponitur  ,sn  quibus  finus  totnS 
continet  partes  lonooo  .Xbi  vides. finum  hunc  relinqui , fi  ex  illo  duc  prima  figura 
ad  dexteram  abifciantnr.R.atio  huius  abiefhonis  eftiquia  vt  finus  iUegr.id.ti.mul* 
ti plicatus  perfisnumtotum  10OOOO  (qua  multiplicatio  fit  per  appofitionem  quinque 
ciJraru,boc  //«^#>46947 1 600000.>t  in  cap  4.  Arithmetica  diximut.fdiwdatur  p*r 
finum  lotum  1000000  O.vt  regula  proportionum  pracipitsfiatis  efl,fi  ex  numero  pro* 
duflo  riqciantur  fiepttm  figura,  quot  nimirum  cific  fiunt  tn  diuifitve  1 0000000. 

•vt  incap.f.  Arithmetica  docuimus,  (imart  re  qc  tende  fiunt  quinq;  illacifia  appofha,  , , 

tjr  prattreac.ua  figura  prime, nepthtc  numerus  i6ocooo.qui  cumdtwfiort  lur.c  mi 
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merator  cotinel  fitptem fi  guras, denominator  autem  0 flo. 'Eadem  j;  ratio  tftin  omnibus 
alqs  jinubus.Umc  fit,finum  relifium  poft  abtefltonem  duarum  primarum  figurarum 
f.ttis  exquifilum  rffie  refipeflu  fimus  totius  IOOOOO.  tttamfi iOt,a  quo  dux  figura  abq 
ciuntur, refipeflu  finus  toltus  looooooo.no»  tjfitt  exqmfitt  inuentus.  Cum  enim  Io • 
tue  error, qui  in  fupputationt  contingere  poteft,  ( quando  nimirum  conflttuendns  ejb 
finui  tnttrduos  numeros, quorum  ynus  yero  finu  maior  efi,  (7  alter  minor >Vel  quana 
do  per  regulum  proportimnm  finus  nuquirttur\hic  emm  matus  periculum  errandi  efia 
fit  potejl . 19.:»«  quando  finus  inuennur  per  exuraclionem  radicis  quadrata  , error 
ym  tat  em  non  excedet.  ) confifiat  >el  1»  prima  fota  figura  ad  dexteram,ytl  in  duabus 
prrmnpta  yt  ad  fumosum  error  fit  in  99.  ymtatibus, quibus  finus  inuentus  yerumfi. 
stum  c.xced.tt  ,»r/  ab  eo  dfici  at ; ( quis  emmplurtbus  ymtatibus  d ficopo  aberret  ,mfi 
plane  rerum  Geometricarum,  atque  An  thmeticarsrm  Jit  ignarus?  ) Dua  yero  prima 
figura  cum  quinque  ctfiris  appofitis  conflttu,tnt  numeratorem  frafhonis,  quam  dtui- 
fio  exhibet , minor  emdenommat  ore  , na  yt  fracho  minor  fit , quam  ynstass  liquet > 
fiatis  exquijitum  fimum  relinqui . 

EADEM  ratione,  fit  cuilibet  finui  refpeftu  finus  totius  partium  ! OOOOO.inuen* 
to  apponatur  dux  cifira  ad  dexteram,habebitur  idem  finus  refipeflu  finus  totius  par • 
tium  IOOOCOOO.  Nam  fi  dicamus  ytrbi  gratias  Sinus  totus  partium  IOOOOO  .dat 
fimum  arcus  gr  ai  iS.partiumq6^qy:Sinus  ergo  totus  partii*  \ooooooo.qnnt  par- 
tium dabit  eunde  fini*  arcus  grai.  »8?  reperiemus  finii  partium  4694700.^1  yides, 
fimum  hunc  procreari  fi  illi  dux  cifix  ad  dexteram  adij  ciantur  . Kalio  huius  adiefho* 
nitefit  quiairt  finus  lUegrad,  zg.  multiplicatus  per  fimum  totum  10000000  . ( qua 
multiplicatio  fit  per  appofitionem  frptem  cifi-arum,yt  in  cap  4.  Arithmetica  tradidi - 
mus  )dnudatur  per  fimum  totum  IOOOOO.»*  regula  proportionum  prxctpit, fiatis  efi, 
fi  ex  numera  produfh  469470000000  . auferantur  qumque  cifi-x,  yt  ex  cap  5.»* 
firx  Arithmetica  confiat. Quocirca  relinquetur  prior  fimus  cum  duabus  cifris  ad  de Xa 
tram  appoltis.Quod  aut  e exfiinu  4 <>947. non  sit  inuentus  sinus  46947 16 -ille  ide,  e* 
quo  prius  illum  elicuimus, fisi  fiolum  hic  ^69qjOO.caufi  eft, quod  sinus  46947. non  efi 
omnino  exquisitus  refipeflu  sinus  totius  lOOOOO.TStberet  namq;  effit  46947. CT*  tnfu- 
per  -j- v--f-‘o"§‘'o"*  yt  cxdiftis  patet  ,ex  quo  prxafie  inuenietur  sinus  it* 


4*947  I fi. Sed  luet  hx  I fi.ynitates  negligantur,  acci  piat  urq;  sinus  4694700.  qua* 
lem  muemmus, non  tamen  fit  error  notabilis  , cum  1 6*  ymtates  refipeflu  sinus  totius 


Sint 
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hoc  tft  yquam  vn»  fecundi*  refpcflu  snn*s  totius  6o,vt  mento  ntgUgi  pojitt , Kdfnm 
^ potent  dlujuddo  cottngere  error yCjuamuH  valde  raro,if*.— — yy-y 
t minutia  licet  sit  aliquanto  maior  y quam— — rTo"  o~  p ^i0C  eft> 
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Secundum  refipefhs  sinus  totius  60  efi  tamen  multo  rmnor,quam 
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quam  ynum  Minutum  refipeflu  sinus  totius  6o.Ia  yero,  quod  de  sinubus  totis  partti 
IOOOOOOO  (7  loonoo.diximus  ,inteHigendum  quoq;  efi  de  altjs  sinubus  totis  quota 
cunq;  partium  siue plurium, stue  pauciorum  . Semprr  enim  ex  sinubus  re  fipeflu  sinus 
totius  maioris  inuentis  abqciendx fiunt  tot  figura, yt  relinquantur  sinui  refipefho  sia 
nus  totius  minoris, quot  csfiis  smur  totui  maior  sinum  totum  minorem  fiuperat:  Ifrn» 
sinubus  refipeflu  sinus  totius  minoris  inuentss  adifcitdx fiunt  tot  cifix,yt fiat  sinus  ro 
fipeflu  unus  totius  maioris,quot  ct fin  minor  sinus  totus  a sinu  toto  maiore  fiupera- 
tur.Quod  eodem  modo  demonflrabitur  ,Vtsi fiuppmentur  sinus  refpeilu  sinus  totiut 
HOOQQOOoq,  C7  ex  singulis  abqcsansur  tres  prima  figura  ad  dtxltramt  reliqui  erit 
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tenus  refpeflu  sin  ut  tetius  100000  . u quidemmulto  exquisitiorn  , quam  si  sinmt 
Jupputentu T rtftefl u sinus  tetius  lOOOOOOO.CT  fac  si ngulti  duafgur*  ab tf  cientur. 
Quid  st  smubus  refpeflu  sinus  totms  looooo  . tnuentst  adqeiantur  tres  ctfrd  .fient 
tinus  refpefhs  sinus  tetius  loooooooo. atque  itade  tuteris  . 

t X hsr  patet  ratio  illssn  operationis  . qua  frequenter  v in  mea  Cnomoniea,cr 
ali)!  in  locis  >fus  fumtcum  duabus  lineis  cognitu  refpeflu  alicuius  line*  refla  , tans 
quam  sinus  totius , deinde  ytro  >ua  earum  iterum  cogat*  ftfpeflu  alterius  line* 
ref}* maioris  yelmmorss  yeluti  sinus  totius, >el  refpeflu alterius  cutufptam  menfum 
r*/el teram  refpeflu  Imius  alterius  tinus  totiut , yel  refpeflu  alterius  Imius  menfur* 
hustfltgo.id  quodcVtolemauSyty  alsj  Aflronomi  non  raro  etiam  faciunt.  Exempli 
gratia  s eum  duabus  Itneit  refhs  A,  B,  co« 
gnstis  refpeflu  line*  refl*  C.tanqua  unus 
totius cotinentis particulae  looooo.  linea 
quidem  A .partium  913^4  .linea  yero 
B,  partium  40675.  Deinde  yero  refla  A, 
refpeflu  alterius  line * maioris  D , yeluti 
sinus  totius  eoplt  flentis  quoque  particulae 
looooo  . dtprthtnfa  iterum  sit  partium 
80901.  yel  palmorum. 4 refpeflu  menfur* 

E.  qu*  palmo  fit  aqualis,  yel  refpeflu  men 
fur*  f.qu*  plures  palmos, nempe  quinque,  coti  neat, inquiro,  quot  partes , aut  palmos 
linea  B , contineat  refpeflu  po ferioris  sinus  totius, aut  refpeflu  difl*  illius  menfur a 
E, yel  E. Quod  quidem  expedio  per  regulam  proportionum  hoc  modo. St  linea  A, parti» 
91  lineam  B , pansum/^ofj  |. Eademhnea  A , partium  80901.  yel  palmo* 

rumq.  quot  partium,  aut  palmoru  dabit  eandem  linea  B ■ I nuenietur  namque  line * 
b, partium  36019.  V paulo  amplius,  yel  palmoru  Chius  operationis 

ratio  a fupersors  non  differt,  eum  refla  A,  ad  reflam  b.  habeat  femper  ynam  v tan 
Jem,determtnatamqi  proportionem. 
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EXPLICATIO,  ATQVE  VSVS  TABVLAE 

praecedentis  Sinuum  rc&orutn. 

I N vettite prandentis  tabula  ordine  defiripti  funt  90 .gradus  Quadrantis  , & 
adfintfiramdeorfum  verfui  , 60.  Minuta  . In  infimo  deinde  latere  ijdtm  qo.gradae 
Quadranti*  rtpofiti  funt  ordine  retrogrado,  C7  ad  dexteram  furfum  verftss,  60.  Mi» 
nuta. Quod  ideo [artum  efl  'a  nobis, vt  illito  cuiuslibet  arcus  complementum  cognofcao 
tur.Kam  quilibet  gradus  1»  fer  tic e tabula  pofitus  cumqutuu  Minuto  ad fuujlram 
collocato  Jiabet pro  complemento  gradum  in  infimo  Utere gradut  accepto  iu  verlic* 
refpondentem  cum  Minuto, quod  ad  dextram  Minuto  ad  Jimftram  accepto  refpondet • 
V»  quoniam  gradut  46.1»  vertice,  ejr  M.nttlo  o adfmtJlrampofito,refpondet  tntnfia 
mo  latere  gradut  4}.  V Minutum  6o.ad  dexteram  collocat  umi  erit  arcus  graeL  4 3. 
Mi».  60.  hoc  efl,  arcui grad.  44.  Mi»,  o.  complementum  arcus grad  4$.  Min.o.S/e 
quoque  arcui  grad  43 . M/i».  I 3.  complementum  habebit  arcumgrad.^6.  M1w.47.E4»  • 
dem  ratione  quilibet  gradu*  in  infimo  latere  pofitus  cum  quouit  Minuto  ad  dexteram 
eoUocato,habet  pro  complemento  gradum  in  vertice  gradui  accepto  in  infimo  latera 
refpondentem  cum  M muto, quod  ad fimflram  Minuto  ad  dextram  accepto  refpondet . 
Vofiremofub  gradibus  in  vertice  tabula  defcnptit  pofiti  funt  fenus  retis  omnium  ara 
tuu perfingula  Quadratu  Minuta  progredientiii, quatenus  fimus  totus  e/hoocoooo. 
Quod  fi  ex  fingulis  finubut  bina  priores  figura  ad  dexteram  abqcidtur, (addita  tameu 
vmtate,  fi  dua  figura  abietla  numerum  50.  excedunt)  reliqui  erunt  fimus  eorundem 
arcuum, quatenus  fenus  totus  efl  looooo.vt  fsspra  diximus.  Vnde  quicquidm  vfuliuo 
sus  tabula  pracipiemus  de  finubut  refpetlu  fimus  totius  lOOOOOOO.intelbgendum  quoo 
que  erit  de  finubut  refpetlu  fimus  totius  IOOOOO  . abietlis  nimirum  duabus  primis  fi* 
guris  ad dexteram.vt  diximus.  . 

HVIVS  tabula  vfus  duplex  efl.  tiam  in  ea  vel  cuiuslibet  arcus  inquiritur  fio 
nm.vel  cuiufuii  fimus  cogniti  arcus  inueftigatur.  Quando  ergo  dati  arcus  Quadranto 
minoris fimum  retium  quarit, fume  gradus  illius  in  vertice  tabu'a.  Minuta  vero  ad  fini 
ftram.ln  communi  enim  angulo, procedendo  nimirum  a Minutis  dextram  verfus,  doo 
nec  ad  locum  fub  gradibus  accepti*  peruenias,iDice  fimum  retium  inuenies  .Ita  fimum 
retium  arcus  grad  i^.fubgrad.l^.  e regione  Minuti  o adfimTJram  collocati  repe» 
ries  4»z<Si8}  Sinum  vero  retium  arcus grad.l^.Min.  19.1  nuenies  4x76109.51««»» 
denique  retium  arcusgrad.il.  Mm.  eto.oflcndcs  4557549.51  vero  fimum  reflumaro 
cut  Quadrante  maioris, fed  femicirculo  minoris  di  fideras , detrahe  arcum  datum  ese 
femicirculo, V refidui  arcus  fimum  retium  cape,  vt  prius  . H/f  entmfiuus  erit  etiam 
fenus  tetius  arcus  quadrante  maioris  cpropterea  quid  duo  arcus  femi circulum  cono 
fidentes  eundem  finii  retium  habent,  vtm  definitionis  expofittone  diximus.  Vtfidau 
tus  fit  arcus  grad.  I 38.  Mi».  47.  detrahe  eum  ex  femicirculo, hoc  efl,  est  grad.  180. 
Sinus  namq;  retluig^SfOSl.refidus  arcus  grad.  4l.Min.  13  .efl  quoqijmus  retlul 
arcus  grad.  138.M1»  . 47.  cum  illo  arcu  grad.  ql.Mt».  1 3 .fenncirculii  cof  cientis. 

QyODfiarcus  datus  prater gradus,  ac  minuta  habeat  etiam  Secunda, inquireno 
da  erit  pars  proportionalis,  hoc  modo.  Accipe  differentiam  inter  fenum  retium  arcui 
proxime  minoris, v finu  retlii  arcus  proxime  maioris  ,crdic.Si  60  .fe.unda(qu*o 
bus  finguh  arcus  proximi  in  hae  tabula  inter  fe  differunt)requirut  tota  eam  differta 
tiam  addendam  finui  arcus  proxime  minoris,  vt  componatur  fenus  arcus  proxima 
maioris  , quantam  differentiam  requirunt  propofita fecunda  adde  miam  eidem  finui 


arcut 
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-tttM  proxime  mintri;,  >1  fiat finui  propositi  arcus*  Nam  differentia  inuentaent 
fari  proportionalis,qaa  fi  addatur  finui  arcus proximi  minoris,  efficietur  ftant  re » P0**40®4^ 
t hotartaspropofiti.\t  fi  propofiuus  fit  arcus  grad . 10.  Mi».  4 i.Sec. 10. Accipe dif» 
ferenuamijU.snter  finum  33  37469.4^111  grad  . 20  . Mia.  4 3 . proxime  minorst, 

CT  fimum  3340190. arem  grad.  to.  Mia,  44.  proxime  maioriSyV  dic.  Si  (o .fetanda 
Veqaita  nt  differentum  2711  .addendam  finui  $ 3 37469  .arcus  grad.  10.  Mia  4}. 

">t  efficiatur  fians  3340 190.  arcui  grad.  20.  Mi».  44.  quantam  differentiam  jefiu. 
lant  10.  fecunda  addendam  eidem finui  33  37469.  arcas  grad.  »0.  Mia.  43.  ytfiat 
finat  arcus  grad.  20.  Mia.  43  ./er.  lof  Inuenies  enim  differentiam  ,fiue  partem  pro* 
portionalem  90  7. qua  addita  finui  3 3 37469.  r/jfi<itf  3 3 finum  arcasgrad . 10. 

Mia. 43  fec.  10  .Communiter  tamen  ab  Aftronomss  negliguntur  ia  hoc  negotio  Se*  Sccilda  c6* 
eunda  , fi  pando  rafant,  quam  30.  Si  yero  plara  , addunt  proiDis  >num  minutam  ter  IiraSa 
alijs  Minutu  . Nullus  enim  error , qui  alicuius  momenti  fit,  inde  oritur  . Uaq;  pro  ,io^c  ('.nul1 
dato  arcu  grad.  10.  Mia.  43.  Srr.  2 0.  accipiunt  fwum  artus  grad.  10.  M 1».  43.  »r> 
gledisillis  10  ftc.Vro  arcu  >ero grad.10.M1n.  43  /ir.  qS.fumunt  finumartus  grad.  mii.  °°* 
2.0.  Mia,  44.  computatis  iUis  qS.fec.pro  >no  Minuto  . 

SEMICI  R.C  VLI  porro,  atqs  arcas  femitnculo  maioris  ,n  on  tfl  quod  finui  reflui  Stmicircu. 
inuefiigetur  , cum  nunquam  in  fupputationibus  Aflronomicis  buiufimodl  arcuum  fi.  l'A  «ie*ft 
ani  aahibeaatur  , quod  qs perfptcuum  eft,  qui  in  triangulis  rediliness  , ac  fphan* 
en,  in  quibus  tota  Sinuum  fiiemia  yer fatur  , fiunt  exercitati  . Immo  femidrculus  e fi  finui’  it 
nullum  habet  finum  ,yt  ex  ytraq;  defin.finus  redi  patet . quod  etiam  de  arcu  ma~  a“*  »ni)ui- 
iore  dice  poteft,  rufe  quis  in  prima  figura  definitionum  redam  FK,  finum  redum  ye  lit 
appellare  arcus  DBF,  fecundum  pofteriorem  defin.finus  redii  c 7 redam  tH.finum  eT  e"rfi  fi! 
redum  arcus  AC  F.  quod  non  yidetur proprie  dici  , eum  buiufmodi  Initis  prior  defi~  nui  icdu*. 
mitia  fimus  redi  liullo  modo  conuenire  pofsst,yt  ex  eadem  figura  perfpicuum  rfi, 

QVANDO  autem  dati  arcus  quadrante  minoris finum  complementi  quans  , cape 
gradus  illius  in  inferiori  parte  tabula , Minuta  yero  ad  dexteram.  In  communi  enim  cui  <]uadtA 
angulo  continuo  finum  complementi  reperies , hoc  eft,  finum  redum  illius  arcus  , qui  te  nnnotii 
dati  arcas  complementum  tfl  . Nam  fimus  ille  redus  debetur  arcus  , cuius  gradus  in 
yertice  tabula,  cr  minuta  infimftro  latere  collocantur, qui  quidem  dati  arcus  como  peuntur/* 
plemcntum  efl , yt  fiupra  diximus . Ita  finum  complementi  arcus  grad.  30  . fiupra 
grad.  30. infimi  lateris  tabula  c regione  Minuti  O.ad  dextram  collocati  inuenies 
66601  qq. qui  quidem  fiuus  redas  efl  arcus  grad.  39.  Mia.  60.  hoc  eft , arcus  grad. 

60.  qui  complementum  eft  arcasgrad.  30.  Item  finum  complementi  arcus  grad.  30. 

Mia.  49.  reperies  83881  IO  qui  quidem  sinus  redus  eft  arcus  grad.  39.  Mia.  11.  qui 
complementum  eft  arcus  grad.  30.  Mia.  49.  Si  yero  offeratur  arcus  Quadrante  Sinmrfple 
maior, fid  fiemicirculo  minor  ,sta  finum  complementi  ipfius  reperies  .Detrahe  exeo  m£u  euiuf' 
quadrantem  , C7  re  fid  ut  arcas  finum  redum  cape  . Cum  enim  reliquus  hic  arcus  fit  u,,*rc*4«*« 
complementum  dati  arcus, yt  ia  definitionibus  didam  efl, erit  eius  fimus  redus, finui  ,/***  mJ‘° 
complementi  dati  arcus  .V  tfi  oblatus  fit  arcus  grad.  127.  Mia.  30.  Detrahe  exeo  depichcn*- 
quadrantem, lioe  eft, yo.gradus.  Sinus  namque  redus  60876  iq.reliqus  arcus  grad.  datur. 

37.  Mia.  30.  eft  finus  complementi  dati  arcasgrad.  1 17.  Mia.  30.  cum  ille  arcus  fit 
huius  complementum . f 

Q\'ODfi  datas  arcus  prater  gradus , at  Minuta  habeat  etia  Secunda  tfi  quidem 
Quadrante  minor  fit , inueftigabis  eius  finum  complementi  per  regulam  proportio • uu  ate’  ha 
xum , quanadmedum  fiupra  de  fina  redo  diximus , ntfiquod  Inc  dijf.rcntia  ument  a,  SecO. 

Jiae  pars  proportionalis  fiubnahtnda  eft  a fina  arcas  proxime  minoris.  U yero  arm  n^u'*  qtu» 
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cus  datus  Jit  Quadrante  maior  ,fed  fmitirculo  minori  detrudo  Quadrante , inqnh 
res  rejidui  arcus  fusum  reSlum  per  eandem  regulum  proportionum  , eo  modo  , quem 
fupra  df finu  redo  tradidimus.  Quamuis  S e.  unda  n*gligi  pofssnt  , >1  fupra  docui- 
mus, in  hoc finuum  negotio.  ixtmplun,  Sit  datus  arcus gra.l.  69  Air».  1 6.  Src.40, 
Accipe dtff e renti.tni  17 1 1 . intir  fmum  35401  90.  arcusgrad.  69  Mm.t  6. proxime 
minoris  in  purte  tabula  inferiori  dtfcnpn ,(j-  fmum  5 ^ 57469. urens gi-ad.fiy.Min» 
17. proxime  maioris  1 n eadem parleinfenorl  tabula  pofit  11  f dic  .Sifo.S  eunda 
requirunt  differentiam  17  11  .fuit  ral,.  ndam  dj  nu  3540190.  arcui  grad. 69. Mm. 
Ifi.  11»  inferiori  parie  tabula  pofeti,  yt  relinquitur  finus  35374-9.  arcus  grad.  69, 
M in.  17.  /1»  eadem  parte  inferiori  tubula  Jejcripti : quantam  differentiam  pofinldt 
40.  Secunda  fubt  rabendam  ab  eodem  fmu  354OI9O.  arcui  grad.  (,9.  Mi».t  6 . pofit  i 
in  parte  inferiori  tabula  , yt  relinquatur  finns  arcus  grad.  69.M11».  16.  See.  40  ISO 
cade  parte  inferiori  tabula  roitenlrflnuenin  rmm  differentia  fine  parte  proportio» 
nali  1814.  qua  Jubtrafl*  ex  sinu  3540KO.  rehnqwt  smum  arcui  grad. 

69.  Mi».  1 6.  Sec  40.  m inferiori  parte  tabula  collocati : qui  quidem  rfi  sinus  reClut 
arcus  grad. 10  M»»«4j-  Src.io.hoc  ejt,  complementi  arcus  dats  grad.  69.  Min.16 . 
Sea  40. Sit  rurfum  datus  arcus  grad.  1 10.Mm.4j  SfC.lo.DeiralxQuadrantim t 
•dcfi.grad.  90  V residui  arcus  grad.  10.  Mm.43.  Sec. 10.  quare  sinum  rcflum,>t 
fupra  tradidimus.  Inuemes  enim  per  pariem  proportionalem  , sinum  3^3  A 37  6 qui 
eji  sinus  complementi  artus  proponi  t. 

HOC  etiam  modo  sinum  complemrii  arcus  propositi  quadrante  minoris  reperiet. 
nd^corn'  \ obtrahe  propositu  arcum  ex  quadrante,  yt  habeas  eius  complementum  Sinus  enim 
inenii  aic’  rtfhst  eius  complementi  muenlus.yt  de  nuu  retlo  diximus,  ejhs  ,qui  quantur  . Vf 
quadrante  si  queratur  sinus  complementi  arcus  grad.  fip.  Mi».  16.  S>c.  qo. detrahe liunc drm 
mmoiii.  cum  ex grdd.  go,  cr  residui  arcus  grad.  10.  Mm.  q}.  fec  io  (qui  complem- ntum 
tfi  dati  arcus  grad.  69.  Msn.  1 6.  Sec.qo  ) sinum  reflum quare  , quem  niucnies  ejfo 
Sin*  6 ! atque  lue  tft  sinus  complementi  dan  arcus  grad.  69  . M*n.  1 (.  Sec,  40. 

mfti  femi-  ^ ' C quoque  femtcsrculi , atque  arcus  feminrculo  maioris  sinus  complementi' 
circuli,  aut  querendus  non  efi,  ob  rationem  fupra  didam  . 

arcui  rraio  QVANDO  deniqs propositi  artus  sinum  yerfum  desideras;  si  quidem  Quadrant t 
non  cft1^U'  m,t,9T  efir  detrahe  eius  sinum  complementi  ex  sinu  toto:  SI  yero  Quadrante  efi  ma* 
ior  , fed  fetnicirculo  minor , adde  eius  sinum  complementi  sinui  toti.  Humerus  enim 
S'n*  vetfui  rcliquus,yelcompoiilus,tnt  sinus  yerfus  dati  arcus:  fropterea  quod  sinus  comple» 
«uiiifou  »r  menti  cuiusuis  arcus  aqualis  esi  complemento  sinus  yersi  eiufdem  arcus , yt  fuprrt 
«Mtr  mino  definitionibus  offendimus,  ir  quo  fit  , yt  sinus  complementi  arcui  cuiusuis  ablau 
111  Cuc  na  tus  ex  sinu  toto,  yel  ad  eum  adiedus  relinquat, yel  componat  eiujdem  arcui  sinum 
iorli  , qt  o yerfum:  Id  quod  perfpicuum  tfi  ex  prima  figura  , quam  m tvposmone  definitionum 
paaocita  pofiHmut'  txtmplum  . Sit  querendus  sinus  yerfus  arcus  grad.  io.  M11».  57 . Huiut 
^ilUI"  smuicomplementi  rfi  9 3 38918  qui  detrafluS  ex  sinu  toto  iooooooc.  relinquet 
sinum  yerfum  66  '.opt  .dati  arcus  grad.  10. M m.  yp.Kurfus  sit  mueftigandus  smut 
yerfus  arcus  grad.  1 38.  Mi»,  j 1 . Unius  sinus  complementi  rfi  f 49 1484.7«!  additu* 
sinui  loti  lOOOOOOO.  efficiet  linum  yerfum  17  49I484.  arcus  propositi  grad.  158. 
Mi».  31  Vofiremo  sit  inucniendut  sinusyerfus  arcus  grad.  69.  Miia.  1 a . Sec . 40. 
Huius  complementi  sinus  efi  3338*76.  mutuius  per  partem  proportionalem  1 qui 
fubtraclaa  ex  finu  loto  10000000  .relinquet  finu  yerfum  64S1  fil+.daliarcue  grad. 
69  Mi».  I (,S«  4n.Sn  quoque  finu*  yerfu  arcus  grad. l j9.M11».  16. Sec. qo.rcpcnta 
itor  1353  ifltper  partem  proportionalem. 
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C AE  T 1 R V M Quadrantiit  tam finui  refhu , quam  yerfuc  efi fintu  totui  i finm  S'"»«  «»  r* 
ytre  Complementi  mltil  eft,yt  manifijfum  tfl  ex  prima  figura  i n definitionibus  pofita.  ^“'^5 

IAM  >ett  ex  togmtt  finu  reflo  ita  artum  tnutniel.  Quare  Jinum  rtflum  propo*  liiefUjnui 
f tum  inter  finui  tabula^  yel  fi  tum  uon  inueneru,  fume  proxime  maiorem,  >tl  mino • i iu«,  fir.ut 
tem,qu‘  nimirum  paucioribus  ynitatibm  a propefito  finu  difiat . N amin  yertiee  tam  ,,ero  c®i'*** 
bu  la  repenesgradmyV  adfimjlram  r regione  fima  accepti  , Minuta  ilhui  arcsu, qui 
propofit  o fimui  rtfpondet  . Xtfi  cognitus Jit  fimus  jqioj  6J . I nuenio ftnum  7510711. 
proxime  minorem  , qus  paucioribus  vi»  tanbm  4 fiuu  cognito  dijlat  ,qudm  finm  Arcui  qua- 
751 1641. proxime  maior: Cui  finui proxime  minori  rtfpodsnt  in  yertiee  tabula grad.  drame  mi-' 
48.  CF  adfimjlram  bVnuta  q\.  Arcum  ergograd.q&.cr  Min  41  dico  deberi  finui  proi 
pcfito.  nam  ynitates  iDx,quibmJwsu  propefitui  djinu  difh  arcus  differt , non  indu*  reflo  topm 
eunt  errorem  notabilem  . Si  tamen  arcum  cupis  pracijiorem,  mutjhganda  ent  pari  iocltcia£ 
proportionaliiyhac  arte  Cape  differentiam  inter  ftnum  proxime  minorem  , c?  Jinum 
proxime  maiorem  : Item  differentiam  inter  Jinum  propofit  um , C7  illum  in  tabula  rea 
pertu,a  quo  minue  differt  iiy  dic, Si  differentia  inter  duos  fimum  tabula  repertos  dat 
60. Secunda  addenda  arcui  fintu  proxime  minorn  ,>el  auferenda  ab  arcu  finui  proxi-  no, 
me  maiorie,  ( prout  yidelicet  fumpta  fuerit  differentia  inter  ftnum  propofit  um  , c*  pciftii,  quo 
Jiuum  proxime  minorem, >el  proxime  maiorem ) »1  habeatur  arcui  finui  proximi  mae  fad'  p pat 
toris, yel  proxime  mmoi  is-,  quot  Secunda  poftulat  differentia  inter  Jinum  propefiium '*  ^'^por* 
17  Jinum  proxime  minoremyyel  proxime  maiorem  , addenda  arcui  fintu  proxime  nae  j4l0  gnu 
uor  'u,>el  auferenda  ab  arcu  fimu  proxime  maior*,  yt  habeatur  arcui propofi’ 1 fintu?  cticiaiuc. 
Nam  hac  fecunda  mueuta  addita  arcui  finui  proxime  minoris  , yel  ablata  ab  arcu 
finui  proxime  maioris , dabunt  arcum  fimus  propofitt  . Vt  in  dato  exemplo  , fi  dicae. 

Differ  etia  1910 .inter  ftnum  75  loyiz.proxtme  minorem, cr fimum  175 1 I641  .pro* 
xime  maiore, dat  fici. Secunda  addenda  arcui  grad.  <.8. Mi». 4 1 .qui  finui  proxime  trio 
nori  refpbdct,(quoma propofitui  fimu  mwuediffirt  d finu proximemteors  quam  a si 
n u proxime  maioiijyt  habeatur  arcui  grad. + 8 Mm.qi.Sec.fio.hec  tfi  ,grad.q8.h\iit. 
qi.rejpbdens  finui  proxime  maion.Quot  ergo  Sec uda  pojiulat  differetia  qq.inter  finu 
propojitu  , U finu  proxime  minore  .addenda  eide  arcui  fimu  proxime  minorn,  yt  Jiat 
arcus  dan  fimu!  Inuenies  enim  Secundis  l.c r paulo  ampluu  addendi  arcui  grad.q?. 

Mi». 41.  Ita  yt  finui  propefito  7 ^\OJ  6j.rcfpondrat  arcus  grad.  48 -M>».  41.  Sec  1.  CT  ' • 

paulo  amplius  . Rufus  Jit  datui  fimu  455630.  quem  in  tabula  quafitum  noninueut. 

Accipio  ergo  proxime  maiorem  456*  3 fi.  (Ab  hoc  enim  minue  dijlal , quam  d prox.me 

mmori  453^30  )cui  refponde  t arcui  grad  1.  Mia.  37.  Quod  fi  megi-  pracijum  arcum 

d fiderem,  inquiram  partem  proportionalem,  hoc  modo.  Differentia  z, 06. inter  finu 

45653«./)  roxime  maiorem, cr  Jinum  4*  3650.  proxime  minorem,  dat  60.  Secula  aut 

ferenda  ab  arcu  grad.  i.Min.  37.  qui  finui  proxime  maiori  refpondet  , yt  reliquni  sit 

uremgpad.z.Miu.  Jb.rejpondens  sinui  proxime  minori : Quot  ergo  Secunda  pofiulat  . 

differentia  9C6.  inter  sinum  propositum,  fcr  unum  proxime  maiorem  .auferenda  ab 

eodem  arcu  finui  proximi  maior  ii , yt  fiat  arcui  dati  sinuiflnwuto  enim  S'Cunda  19. 

fert,  qua  ablata  cx  areugrad.  l.M in  37.  relinquunt  arcum  grad.  1 Min.3«.  S.f. 

q\. sinui  dato  455630.  debitum  .Quoniam  y ero  idem  unus  redus  nfpondtt  duobus  Arem  qua- 

qr cubus  fem: circulum  conjicientibus  , yt  fupra  diximus, st  arcus  difla  arte  ex  neu  “• 

reflo  inuentu»  fulducaturexfemicirculojdrjl,  exgrad  1R0.  reliquus  ent  alter  ar-  tc’ 

tus  quadrante  maior  , qui  ditio  etiam  finui  debetur.  Vt  fi  arcusgrad.  48.  Mi».  41.  r ft  > etua- 

Ser  l.ii.urntus  dematur  ex  grjd.tZo  remanebit  arcus  grad  1 3 1 . Mu.  1 8.Srf  59  tidiiat, 

itum  nilo  7 5 10  767.  debitus  . Pulchre  autem  operatio  in  trianguli 1 tam  refhhneit, 

Y x quam 
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9 * quam fphar!cit,Jecelit,uum  accipiendus  sit  arcus  quadrante  mater  prtpeiito  fin. 

refpondens, an  ytro  minar,  >t  prtprifs  lacii  apparebit, 

Arcas  qui-  ytro  sinus  cognitus ,ejl  sinus  complementi  arcus  quasiti,fumenii  erunt gta» 

dranrctni-  dut  in  parte  inferiori  tabula  ,o*  Minuta  ad  dextram, \ta  enim  habebitur  arcus  quam 
nor  quo  pa  situs.  Vel  certe  muemenius  erit  arcus , >t prius  diximus  jinut  dato,tanquam  reflo, 
ttfpondenSyisque  ex  quadrante  demendus, yt  artus  quasitus  relinquatur  . Vr  si  com 
ii  eruatur,  jmitus  sit  7 5107  6y  .unus  complementi  alicuius  arcus, Inu  emo  sinum  75  1071  l.pro* 
xi me  mintremiquoniam  paucioribus  hic  ynitatibus  a sinu  cognito  diftat , quam  sinus 
' 7511641.  proxime  maior  m tabula  sinuumiCus  sinui  proxime  minori  refpondtnt  ia 

ima  fede  tabula gr ad. 41  .©» ad  dexteram  Minuta  19. Arcus  igitur  grji.4i.Mrn.19. 
e fi  n, qui  quatitur.  Huius  enim  complementum  eft  arcus  grdd.48.M1n,  41.0*1  unus 
datus  debetur,  idem  arcus  grad. 41. Min.iq.repcrictur,si  arcus  grad.  48.  M in.  4r. 
sinui  dato  tn  yertice  tabula , ty  ad  siniftram  refpondens  ex  quadrante  fubducatur . 
Arcui  qua*  Quod  si  partem  proportionalem  fupra  inuentam, nimirum  Sec.l. detrahas  ex  arcu  re 
drante  mi  - pcrtograd.qi.Msn.ly.^qnia  maior  em  arcum, quam  par  efi, dato  sinui  75 10767.tr*» 
prfcij^qua  buimus ,)inuemetur  arcus  magis pracifus gr4d.4l.Mf».  18.  Sec.  59.  Qmi  etiam  repta 
via  cx  finu  rietur,si  arcumgrad.^g  Min.41  .Sec.  I .ndimfinm,  unquam  reflo, debitum,  <¥  fea 
cSplcmenti  eundum  partem  proportionalem  inuentum  , detrahas  ex  quadrante  . Rurfus  detur. 
cogQofcaf. 

o.  sinus  complementi  alicuius  arcus  , quemin  tabula  quasitum  non  inuenio. 
Accipio  ergo  proxime  maiorem  456536*  (quoniam  ab  hoc  minus  diflat,  quam  apro • 
xime  minore  45  5 6;o  )cui  m parte  inferiori  tabula  refpondet  arcus  grttd.Hj.  M in. 
ly.quafitusscumlsMius  complementum  fit  arcus  grad.l.  m 1».  37.  sinui  dato,  tanquS 
reflo, debitus. Quod  si  partem  proportionalem  fupra  inutntam,nimirum  See.t  9. ad* 
das  arcui  inuento  grad.  87.  M»n.  - 5 . (quia  minorem  arcum,qu.tm  par  efi, dat  e sinui 
• 4i%6}o.tribuimus.')iiiuensetar  arcus  magis  pracifus  grad.  87.M/».i  j.Scr.l  9. Qui 

etiam  reperies.ss  arcum  grad.x.Htn.  3 g£ec. 41. eidem  sinui, tanqu.im  reflo,  debitu^ 
CT  fecundum  partem  proportionalem  amentum, cx  quadrante  fubduca*.  lam  vera  si 
Arcus  qua-  sinus  propositus, efi  unus  complementi  arens  quadrante  maioris,  ( Quod  quado  fiat , 
nl*  ,nl*  pulchre  operatio  1 n tndgulu  fiue  refhlineu.fiuefpharicu  docebtt)fumedus  erit  arcus 
do  cx  °fin u e’  "*  ycr,,ct  tabula, tanquam  finui  reflo  refpondens ,&  quadrati  adijciendus.yt  aro 
cApicmcnti  cus  quafims  confictatur  . Vr  sumus  complementi  alicuius  arcus  quadrante  maioris 
inueliigcf.  cognitus  sis  75 1071  i.f umendus  ens  arcus  es  refpondens  in  yertice  tabula  yna  cnm 
parte  proportionali, grad. 4S. >vu  ql.Soc.l.W  quadranti  adijciendus  . Componetur 
enim  arcus  grad.  138.  Mtn.41.Scc.  I.  qui  quarstur  , cuius  nimirum  complementa 
datus  sinui  debetur. 

pa&r^ex  fi°  DEN^Vb  ex  sinu  yerfo  cognito  ita  arcum  inquires  . Si  datus  tinus  yerfu» 
nu  verfo  m,nor  efi, qu.im  sinus  totus, detrahe  eum  ex  sinu  toto. Reliquus  enim  eritsinus  como 
«ruatur.  plemcnti  arcus  qutsiti .Quare  ex  hoc  ,»f  proxime  docuimus,  arcum  quasitum  inuea 
ni  es  .Si  ytro  datus  sinus  ytrfut  sinum  totum  fuperat , fubtrahe  ex  eo  sinum  totum . 
Remanebit  emm  sinui  reflui  arcus, qui  quadranti  adi  e flui  arcum  quantum  conficiet . 
"Exemplum.  Detur  finui  yerfui  9544370.  Hunc  detraho  ex  sin»  toto  10000000  .reo 
. manebitq ; 45  5630.  sinui  complementi  arcus  quasitt  ,ex  quomuemetur  arcus  grad. 

• 87.  Mi».  13.  Vel  partem  proportionalem  maga  pracifut,  grad.  87.  M»».  zj.  Se»,  iy. 

itemsit  datus  sinus  ytrfut  10455630.  txhoc  fubduco  sinum  totum  looooooo.re* 
linquet  nrj;  455630.  sinui  reflui  ,cuius  arcus  grad.  x.  Hin.  37. ve/  magii  pracifut  per 
partem  proportionalem  muentus,grjd.i.  Mtn.  36.  Sec.  41.  adieflus  quadranti  efficiet 
arcum  quantum  grad.91.wn.tf.yel  magii  pracifum,grad.i.nin.i6.Sec.i\i.  Hui  ut 

Optra» 


♦ • 


s r v r'  si  m 

»vr&  ***  rttioftrfpicuaeft  ex  prima  figura  in  expofitiont  definitioni  pofita.ln  ea  » 

fnrn> finus  vtrptl  AH,« /rn»  t#f«  A B,  fublatus  relinquit  H E ,*»/  rK, finum comple 
menti  arcus  A V,qui  drf?»  finut  ycrfio  A H ,dcbttur.  Item  exfinuyerfo  HC,fubdu-+. 

Rus  fimus  totus  eC,  relinquit  b H,  yel  Kr,  fimum  reRum  arcus  F B ,qut  quadranti 
BC,adicflus  componit  arcum  fC,  dtflo  finut  yerfio  H C,  rtfipondentem . 

E X eadem  tabula  fimuum  re  florum  indagabimus  quaqi  cuiusqi  arcus  chordams  Chordi  ea- 
& contra  dat*  cuiusqs  cliord*  arcum  repenemus.  Uamfii  dimsdq  arcus propofiti  fio 
tium  reflu  accipiamus , eumqs  duplicemus , conflabimus  difli  arcus  chordam.  Is  em  fi  (nj  c|,0Jja 
dictx  chorda  dinudium,  tanquim  sinum  reflum  fumamus,  eiufq;  arcum  eh  damus, da.  cumfq;qu» 
bit  hic  arcus  duplicatus  arcum  data  chorda  refpondeutem.  1 d quod  ex  eadem  figura  |one  ex^<-»- 
prima.qua  in  definitionum  explicatione  defcripsimus , maniftfium  eft.Na  in  ea  t H, 
finus  reflus  arcus  \r,yel  rC.eft femifiis chorda  tG, arcus  T AG,yel  fCG,C tc. 

' V eRVM  quia  tabulam  finuum  non  femper  in  promptu  habemus , non  imueun* 
dum  fludiofiis  fore  fum  arbitratus , fit  breuiter  hoc  loco  doceam  , antequam  ad  alia 
progrediar , qua  ratione  finubus  Geometrice, fine  auxilio  numerorum,yti pofiimw  in 
theorematibus, atq-,  problematibus  Aftronomorum  ac  Geometraru  txplicanair.ita.  yt 
folo  circini  beneficio  omnia  i Ha  confequamur,qu*  longis  multiplicationtbus,diuifioni 
busq;  numerorum  in  finuum  tabula  contentoru  inquiri  folet . H ac  enim  re  ijs prafer 
tim  confultum  erit,  qui  yel  magna  molefiiam  tn  numeroru  fupputationibus  fentiut, 
yel  non  admodum  in  ijs  frfe  exercuerunt. Quod  yt  commodius  exequamur,rem  totam 
yno  aut  altero  exemplo  exponemus . Sit  ergo,  exempli  caufa.inuefiiganda  declinatio 
cuiufuis  punfh  tchpiica,  ytgrad.  io.  'tf.  Defcnbatur  circulus  A B C D,  vnd  cum  Jjtjl® }Pj  y(® 
duabus  diame- 
tris A C,  B D, 
fefe  in  Centro 
B ,ad  angulos 
reflos  fiecanti * 
bus.ztqoenid, , 
yt  in  coroO. 
propof.  I.  hb. 

I.  nofiraGno* 
thontces  ofteno 
dinttts  , ea  efi 
proportio  fis 

mu  totius  ad  , 

finum  maxima  declinationii , qua  finus  iUius  arcus  , quo  datum  punflum  d yiciniori 
punito  aqumoflij  di  flat, ad  finum  declinationii  eiufdtm  punfh  tfumatur  arcus  maxt* 
ma  declmationuUt  .{quod  quidem  facile  fiet  Ji  adfit  quadras  anens  ^sut  ligneus  ac* 
curate  in  po.gradus  diuifus , de  quo  iu  initio  noftra  Gnomonices  ftripfimus  . Sine  hoc 
enim  quadrate  non  effiet  opera  pretium  yeUe  finubus  yti  fine  numeris.)  tr  arcus gr ad. 

50.DG  ,quo  nimirum  datus  grados  tofiti.  d principio  V.  abefl-.atqi  ex  F,C,  ad  De, 
perpendiculares  demittantur  r I,G  H 1 quod  facile  fiet,  fi  arcubus  D f,DG,fuman* 
tur  arcus  DK,  DL,  aquales  ; Kefla  enim  punfla  o,  L,  V r,  K,  lungentes  erunt  ad 
D E , perpendiculares  , cum  per  fchohum  in  definitionibus  pofilum  fecentur  in  H, 

1 , bifariam  , ac  propterea  ad  angulos  reflos  : Erunt  autem  F I , O H , finus  re*  j.ter lij. 
Ri  arcuum  D f , D ff".  Igitur  'fi  tribus  retiis  E D , finus  toti , v r I , finuima- 
mirna  declinationis  , v G H , fusus  arens  , quo  datum  punflum  ab  aqumoRio 

difiat , 


dii  fit  Geo- 
metrice fi- 
ne ubuU 
finuum. 


> 
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itfl.it  , inueniatur.qutrta  froportior.aVu  , iaueutus  trit  fimm  rofl-st  i *»-■»•  ,«• . 

quafita . Ita  autem  Jine  magno  Ubere  quartam  proportionalem  rtperiemiu  tum  tuo 
stltde,  Duelu  duabui  reflis  A B,  A C,  angulum  quemcunqi  facientibus  m A.fumalur 
tn  earum  altera,  refla  A Dj  prima  linea  , hoc  efl  , finut  toti  E D,  aqualisi  v D B, 
aquali'  fecunda  linea,  >tfinui  maxima  dechnationu  F I;  Inaltera  >tro,refla  A I, 
tertia  linea  , nempefinut  C H,  aqualtt  . Deinde  dufla  refla  D b,  agatur  illi  per  B, 
parallela  B C . N am  b C,  erit  quarta  proportionalis , hoc  efl , finut  reflitt  dechnao 
tionis grad.  to.  }£  . Cultu  arcum  ita  i nquiremjoe  . R.efla  E C,  inuenta  aufcmdemm 
ex  ftmidiametro  E A, aqualem  E M,  W per  M,  refla  E B,  parallelam  ducemiu  MN. 
Arcui  namqt  B U,  erit  arcui  declinationi'  quefita  , cum  refpondeat  fmut  reflo  E M, 
|4,  piimL  flue  E C : pr  opter  ea  quod,  duflo  finu  reflo  N O,  arem  N B,  inter  fe  aquales  fent  rea 
fia  e M,  O N,  ob par alleUgr ammum  m O . tunitm  tamen  arcum  ita  quoqs  obtine. 

bimus. Ktfla  ma 
menta  e C,aqud 
lemabfcntdemm 
C I,  Xt  E F, 
ipfiui  E C,fit  du 
pia, hoc  efl,chor 
da  iDius  arem  , 
qui  duplm  eft 
arem,  cuimfl • 
nm  reflm  efl 
E C.N amfirt* 
fla  b r,  aqua* 
Itm  chorda  rQ»_ 

in  circulo  accommodemus,  C7  lime  arcum  P Q,  bifariam  fecemm  in  K,ent  quoq ;QR., 
yel  P K,arcm  declinationis  quafita  refpondens  finui  E C,  hoc  efl  , dimidiata  chorda 
p n,>i  conflat  ex  definitione  fimus  refli.  Quadrans  porro  in  90.  gradm  diuifus  mena 
flraf>it,(fihoc  etiam  fctre  lubeat)quot  gradus  ac  Minuta  ii»BN,»W  VK,ar:u  declina  ■ 
tionit  contineant  urtquamuis  Minuta  fecundi  exifiimatione accipienda  finit  propterea 
quid  gradm  quadrantis,  ntji  admodum  magnus  effetytn  Minuta  diuidi  non  pofiit  . 

HV  R.SV  S mueftigsndafit  aflenfio  retia grad.XO.^.Quouiam igilur,>t  infichu 
lio  prvpof.  fJlb.X. Gnomonices  demonflrautmus,  eadem  efl  proportio  Jutus  complemen 
ti  declinationis  fundi  propofiti  ad  finum  complementi  arcus  tquo datu  punflu  d yicio 
mori  punflo  aquiuoflq  ab. fly qua  finui  totius  ad  finum  complcmeti  afetnfionis  refla: 
fumatur  in  eadem  figura  arcus  *H,dechnatienis  grad. io.Q  qua  tn  tabula  decimas 
tionucontinet  gr  ad. vp  .Mm.qy. ducatur  q;  e A.perpendicularu.qua  finmerit 

complementi  dicla  dechnationu  .Captatur  quoq;  arcus  DG.grad.^o.quo  datum  pun 
Ilum  ab  aqmnofho  t emo  abefl , e?  ad  tA.pcrpendicularis  ducatur  G S,  nempefinut 
complementi  dtfh  arcus  DG.Voft  hac  tribus  reflh  UM, finut  complente tt  declinationi t 
datt  pandi,*/  GS  Jinui  complementi  artus  D Gy<]UO  datu ptmflum  ab  aqumoflu  pu» 
flodiflat.et  hD, finui  totiyqnartaproportionaliilnueniatue  ll,xt  in  limen  GH^GI, 

flfein  G ,fi  cantibus  fiaflu  efl:  Sumpta  entimbi  efl  & Kytpfili  M,CT  K H ,‘pfi  GS,.cr  ^L»  , 
finui  toti  E D ,*quahs.vc.  biam  L I .nmtnta  erit  fimus  complementi  afittifiioni'  refla 
dati  rrad.lO.Q.Quare  fi spfi  L l,exfimidiametro  EC ,abfciadalur  aqualu  reda  tTt 
..  primi  duc.uurq-,  TV,ipfi  i.B, parallela, V Xyipfit  e C,paraUela,erunt  aquales  refla  eT. 

* f ‘ y Cum  ergo  finui  VX.refipoudeat  artus  & \l  ,tsit  Imius  compl:mtntu\Ciaficenfiu  . 

red* 
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»»fl4 io M-Quot  autem  gradus  compledatur  arem  V C,indicalit  qutdrant 
»»?o. gradut  diuifut  . 

EODEM  paflo  omnia  alia  problemata  6 eomettie* ptrfinus  abfoluemut , etiamfi 
finitius  >erfis  >t  1 oportuerit  aliquando , qui  quidem  eadem  facilitate  ex  datu  arcuo  . *.  I 

bul  inueinuatur^cr  exipfu  artus,  qua  finus  reflo t ,V  fusus  eomplemetorum  reperto 
mui.  Si  enim  arcui  datus  minor  rft  quadrantft>t  A Gj  du(l u G S.  ad  A E,  perpendi • 
tulari3erit  A S yerfus  arcui  A G.S»  >«r«  datui  arcui  quadrante  maior  eft,yt 
A Vt  duda  V T,  ad  E C,  perpendiculari  , erit  A T,  fiuui  yerfus  arcui  AV,W« 
definitione  mani frjlumeft , ?* 

SED  iamad  inquifittonem  chordarum  Geometricam  aggrediamur  t ex  quibus 
rurfum  finuum  tabulam  facili  negotio  componemus  . y 


THEOR.  7.  PROPOS.  io. 

IN  circulo  fumptis  duobus  arcubus  inxqua* 
libus, quorum  maioris  chorda  maior  fic,quam  c*  m urcu- 

, 1 • lo  ad  a«tl 

chorda  minoris;  maior  elt  proportio  arcus  maio-  mino<£«  % 

. 1 . 1 . - chordxm» 

risad  minorem,  quam  chordae  arcus  maioris  ad 
chordam  minoris  arcus.  m‘n e,“* 

I N circulo  ABC D,(int  in^quales  arcus  AB,BC-,ille  maior, hic  vero  minor: 
quorum  chordae  A B , BC  ; illa  maior , hic  vero  minor.  Dico  maiorem  cile 
proportionem  arcus  A B,ad  arcum  BC,  quam  chordae  A B,  ad  chordam  B£. 
Contineant  enim  chordae  AB,  BC  , angulum  ABC,  ita  vt  arcus  fint  conti- 
nuati, minorefq;  fint  tota  circunfcrcntia . Nam  ii  toti  circunferenti*  forent 
«quales,  cflet  eadem  chorda  vtriufqi  arcus:  (ivero  totam  circunfcrentiant 
excederent , cilct  chorda  arcus  minoris  maior  ,quam  ma.oris,  vt  patet  in  fe- 


>;■  .ipwp 


ifs 

f. 


eunda  litura,  fi  minor  arcus  foret  B AI.  Angulus  porro  A BC, bifariam  fc-  ,.pn»i. 
eetur  recta  BD,conneAatur^;re&*  A C,A  D,CD, quarum  AC,reclain  B D, 
fecetin  E.  Erunt  autem  reftae  A D,C  D, «quales,  propter  arcus  A D,  C D,  »»  «nij. 

Jiui  fubtenfi  angulis  A B D,  C B D,ex  conitrudionc  «qualibus  «quales  inter  » 
c fune . Et  quoniam  in  triangulo  ABC,  recta  B E,  angui  uni  A BC,  bifariam 
fccati  erit.  v t A B.  ad  B C.ita  A E,  ad  BC : EA  autem  rc  Aa  A B,maior,quam  j .feid. 

* 9 warw% 
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reda  B C,e*  hypothefl.Tgitur  & A fc,maior  erit, qua  EC.Diuiia  en»b  A C,bl» 
faria  in  F,erlt  pundu  F,in  maiori  fegmento  A E.Duda  aute  reda  DF;quoni£ 
latera  A F,  F D,  trianguli  A F D,  lateribus  C F,F  D,  trianguli  C F D,baGsq; 
•.primi.  A D,baG  C D,oftcnfa  cfl  iqualis;  erit  angulus  A F D,  angulo  CF  D , xqua- 
lis; ac  proinde  vtcrq;  redu  serit . Cum  ergo  in  triangulo  D E F ,duo  anguli 
17.  primi.  E,  F,  duobus  redis  Gnt  minores,  erit  angulus  E,  acutus,  ac  proinde  reliquu* 
C E D,  obeufus-.  Quare  cum  in  triangulo  C D E, duo  anguli  C,  E,  Gnt  duo- 
bus retiis  minores,  erit  angulus  C,  acutus . Eft  igitur  in  triangulo  D E F,  li- 
ij.  primi.  tuJ  d £}  maius  latere  D F,&  in  triangulo  C D E,  minus  latere  C D . Quocir^ 
ea  arcus  circuli  ex  D, centro  per  E,dcfcriptus  fccabit  redam  D F,produdam 
in  H,  redam  autem  C D,  infra  pundum  C,inG.  Quoniam  verofedor  DHE, 
f.  quum.  triangulum  DEC,  maiorem  proportionem  habet,  quam  triangulu  DFE» 


Coroll.  r. 
propof.  33. 
Iib.  f. 

1. festi. 


•d  idem  triangulum  DEC:  Item  fcdor  idem  D H E, ad  fcdorem  D E G, tut- 
iorem proportionem  habet,  quam  ad  triangulum  DEC;  habebit  multo  ma- 
iorem proportionem  fcdor  DHE,  ad  fcdorem  D E G , quam  triangulum 
DIE,  ad  triangulum  DEC.  Eft  autem, vtlcdor  D H E, ad  ficdorem  D EG, 
ita  angulus  H D E, ad  angulum  E D G.  Maior  ergo  quoq;  erit  proportio  an- 
guli H D E,  ad  angulum  E D G,quam  trianguli  D F E,  ad  triangulum  DEC: 
Sed  vt  triangulum  D F E,  ad  triangulum  DEC,  ita  eft  reda  F E,  ad  redam 
E C . t ft  igitur  maior  quoq;  proportio  anguli  H D E , ad  angulum  E D G, 
a 8.  quinti.  quxrcdcEE,  ad  redam  E C.  Et  componendo  , maior  etiam  erit  proportio 
anguli  H D G,  ad  angulum  E D G,quam  redi  F C,  ad  redam  E C . Quia  igi- 
tur cft,vt  angulus  A D C,  ad  angulum  H D G , ita 
reda  AC,  ad  reda  FC:  (vtrobiq;  enim  cil  proportio 
dupla)  Angulus  autem  H DG,  ad  angulum  E D G, 
maiorem  habet  proportionem  , quam  reda  F C , ad 
redam  E C,vt  oftcndimus;crit  ex  xquo  maior  quo- 
que proportio  anguli  A D C , ad  angulum  EDG, 
quam  redx  A C , ad  redam  EC  , vt  in  hac  formula 
»9.  quinti,  apparet.  Diuidendo  ergo  erit  quoq;  maior  proportio  anguli  A D E, ad  angu- 
lum £ DG, quam  redi  A E, ad  redam  EC.  Atqui  vt  angulus  A D E,  ad  an- 
gulum E D G,  ita  eft  arcus  A B, ad  arcum  B C;  Et  vt  reda  A E, ad  redam  EC, 
ita  eft  chorda  A B,ad  chordam  BC  . Igitur  maior  erit  etiam  proportio  arcus 
A B,  ad  arcum  BC,quam  chordi  A B, ad  chorda  in  BC  . In  circulo  ergo  fum- 


31.  quinti. 


1 t.rcxti 
{.futi. 


Anguli 

Redi. 

A D C. 
H DG. 
EDG., 

AC. 

FC. 

EC. 

ptis  duobus  arcubus  inz^ualtbusx&;Ck  Quod  dcmonftrandujzi  erat . 
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r.  • . ~ - iCHOLIVM.  . ;(0  ' 

OVAMVI  S autem  Theorema  Ime  proponatur  folum  it  arcubut  iRU  i ntqualia 
Utjuoru  maiori  maior  chorda  fubteuditur, quam  m,nori:  liem  tamen  locum  etiam 
habet  tu  lUu  arcubus  iuaquaUbut  , quorum  maioru  cheria  minor  eft  , quam  chorda 
mtnoru.  Nam  ama  tunc  arem  maior  ad  minorem  habet  proportione  maioru  inaqua, 
litatu  jckorda>ero  maiorU  arctos  ad  chordam  mtueru  arem  proportionem 
mone  inaqualitatu , maior  ent  proportio  maioru  arem  admitterem,  quam  chorda 
arcui  maioru  ad  chordam  mtnoru  arcui . 

COROLLA  RIVM. 

1 1 o VITVR  ■«  hac  propofi  lioac.  minorem  eiTe  proportionem  tnlnotil  aretr*  ad  ma 
ioiem  . quam  chord*  ra.noti.  arcu.  ad 

^ ‘Mu,nd- 

i4oncm,qu*m  chorda  arcu*  minori*  ad  chordam  maioru  • 

THEOR.  8.  PROPOS.  n. 

SI  in  circulo  quadrilatcrum  deferibatur  cum 
(uis  diametris;  erit  rcdH^ulum  fub  diametris  com* 
prehenfum  aequale  duoous  repagulis  (tmul , qux 

fub  lateribus  oppofitis  continentur. 

I N circulo  ABC  D,Gt  quadrilaterura  ABC  P,cuius  dia<n«ri  A C,B  D. 

Dico  re^angulum  fub  AC,  B D,comprthcufum  «quale  efle  rcftangul.. 
mulAib  A D,BC,  & fub  A B,DC,  contentis . Fiat  angulo  DAC,  «qualis 
angulus  B A E;  cadctq;  rcfta  AE,vci  in  ipfam  rettam  A vcl  lnt"  . ;T’ 
rcaaro  , & punSum  B ; vel  deniq;  inter  reaam  A C , & punftum  D : atq,  erit 
in  primo  cafu  angulus  B A C,  angulo  D A E ; & in  fecundo  cafu  totus  angu- 
lus B A C , 
toti  angulo 
DA  E,pro< 
ptcrcomu- 
nero  angu- 
lum EA  C , 
additum;  & 

&'in  tertio 
cafu  rclj— 

C“.  AC,  reliquo  angulo  D A E,  ob  communem  «^ulum  E A JJ»  M.wrrib 

«qualis.  Et  quoniam  angulus  quoq;  AC  B, angulo  A D B,  *qua  ,$c  > r } 2 .ptimi» 

reliquus  etiam  angulus  ABC,  in  triangulo  A BQrchquo  ang“1“  ' *E„D’'n 


Reflanga. 

Id  fub  dia- 
metris qua 
dri  lateri  ift 
circulo  de- 
feripti  eoa' 
icntd  zqua 
le  eft  duo. 
bin  tcftin- 
guin  fub 
oppofitis  Ia 
reribut  eoa 
tentis. 


. 

• ■ A 

\h 

'•  ■A  vi  w * 
\ 'I  .ilbttO 


4 ferti. 
U.fciii. 


i .fecundi. 


Schol.  14. 
47-ptimi. 


Er  diu  dis 

me  ero  cu- 
culi quo  pa 
fto  Utera 
«r  anguli  f- 
quiUieri . 
qusd  rati, 
hexagoni  , 
peniagoni, 
& dccago- 
ni  eiufdem 
circuli  m- 
ucftigenf. 

Coroll.  15. 
quarti. 
S.hot.  47. 

pilIDI. 


47. primi. 


i7«'  s r?  N ' v s$  1 

liquo  angulo  A D C, in  triangulo  A E>  G,  aequalis.  Erit  igitur, vt  A C,ad  CD, 
tta  A B,  ad  B E.  Quate rc&angujum  ful>  AC,B  E, xquale  cflreflangulo  fub 
C D,  AB.  Quoniam  igitur  retUugulum  fub  A C , D E , rcSangulo  fubCB,; 

A D , ofien- 
fumeftxqu* 
le;  & rc&lgu-, 
lura  lub  Ap* 

• BE,rcdku 
lofub  t 5, 

A B: Suntau 
tem  redangu 
Ia  fub  A C , 

‘ ‘ DE,  & fub. 

A C,  B E,  fimul  rcchngulo  fub  A C,B  D, aequalia; erit  rc&angulum  fub  AC*- 
B D,  rc&ingulis  fub  B C,  A D,  & fub  C D,  AB,  contentis  xquale  . Si  ergo- 
in  circulo  quadrilatcrum  dcfcribatur^&c.  Quod  erat  demonurandum. 

S C H O L I V M. 

(TV  A N D O figura  in  circulo  deferipta  cjt  quadratum  , v<  in  prima  figUra,  fa* 
cihus  demcnjlrabitur  theorema  , hoc  modo  . Quoniam  rechangulum  fub  A C,  B D,' 
hoc  efl  j quadratum  ex  A C,  (/i*# t enim  diametri  in  quadrato  aquales ) aquale  ejh 
quadram  ex  A D,  O C,  hoc  ejh,  treClanguln  fub  A D,  > C, ty  fub  AB,  D C,  conte i»« 
Iu,  propter  aquali tatem  recl^rnm  A 1),  B C,  y A B,  D C ; liquido  confiat  idtquodx 
proponitur . 

PROBL.  4.  PROP.  11. 

- O /.  Xj  n! ir  ? ci*l  , zjifoin  fl  t. 

« EX  data  circuli  diametro  quotlibet particula- 
rum, latera  trianguli  aequilateri,  quadracijhcxago- 
ni,  pentagoni , &decagoni  in  eodem  circulo  dq* 
feriptorum,  in  cifdem  partibus  inueftigare. 

P ON  A T V R diameter  partium  aooooeoo. Quoniam  igitur  latus  he- 
xagoni femidi  a metro  circuli  c»  xquale,  ipfiim  notum  fiet  partium  looooooo. 

R V R S V S , quia  quadratum  a diametro  quadrati  cuiufuis  deferiptum, 
duplum  cfl  quadrati  eiufdem;  Eft  autem  diameter  quadrati  in  circulo  deferi- 
pti  eadem,  epix  circuli  diameter:  fi  accipiatur  quadratum  a diametro  circuli 
dcfcriptu,nepe  400000000000000.  erit  dimidiu  cius, puta  loooooooocooooo, 
quadratum  uteris  quadrati,cuius  radix  quadrata  141411,401  dabit  latus  qua- 
drati. Quod  hoc  «tlam  modo  reperietur. Quoniam  quadratum  ip  circulo  dc- 
fcriptumdaplumcll  quadrati  a femiduraccro  deferiptum,  vt  pateti  in  trian- 
gulo rcftangulo|A  D E,prim$  figurx  prxcedctis  propoffj  io0oooooocoooooe 
quadratum  femidiametri  duplicetur,  fiet  quadraturo  In  circulo  deferiptunt 
partium  »06000000000000.  cuius  radix  quadrata  14141154-  rurfus  dabit  Uj» 
tus  quidrltiv  U ni  -II  i/-  ;.!l  i:,.ui'.i:5ii«:(K)Ai).  v f ^ 

PRAE- 


•(*» 


S.U  V V \s. 


f* 


A 
• — 


c 

— H 


B 

—i — 


a PRAETEREA,  futn  latus  trianguli  xquilattri  ffl  efrebtodrfcripTi  fit 
potenti*  triplum  femidiametri  ciufdenTcirciili  ,•  efficitur  , vt  quadrarum  fic-  d,£* 
midiametri  triplicatum  det  quadratum  lateris  trijjguli  tocccocoococccc.cu» 
ius  radix  quadrata  idem  latus  exhibebit  partium  17310508  . 

SIT  infuper  A B,<enlidiimctcf.circuli  Cuiu/fiiS,$jui  diuifa  fecundum  ex-  io.fcxtL 
tremam  ac  mediam  rationem 
fn'C,yt  maius  fegmentupa  fit 
B C;  produda  autem  A B,  & 
abfcilTa  B D,qux  maiori  feg- 
iftento  BC,ht xqualis ; erit 

S;  A D,  in  B,  diuifa  fecundum  extremam  ac  mediam  rationem,  maiusq;  f.tetrijdcc. 

:ntum  erit  A B :quod  cum  Iit  latus  hexagoni  in  circulo  , cuius  femidia-  cotoll.if.C 
meter  AB;  erit  B D , latus  decagoni  in  eodem  circulo . Quod  hac  ratione  S;hol.y.  > j 
notum  efncictur.  Seda  A B,  bifariam' in  E , erit  quadratum  redx  D E,  com- 
ppiicx  ex  minori  fegmento  D B,  de  dimidio  B E,  maioris  fegipeoti  B A,  quin-  j.terujder, 
tuplum  quadrati  redx  B E , qux  cognita .cft  , cum  (it  fcmifsis  femidiametri 
A B, ac  proinde  partium  50COOOO.  Qi^arc  (i  quadratum  rcdxB  E,quincupli- 
cctur  ,hct  quadratum  redx  D E,  1 a 5 ooooooccocoo.  cuius  radix  quadrata 
dabit  redam  DE,  partium  1 1 1 80340.  ex  qua  fi  dematur  reda  B E , partium 
<000000.  reliquum  erit  BD,  latus  decagoni  partium  6180340. 

POSTRE  MO,  quoniam  pentagoni  latus  potcfl  & latus  hexagoni, rentW 
latus  decagoni;!!  quadratum  lateris  hexagoni  tocoocooooooooo.  & quadra»  "ee* 
tum  lateris  decagoni  38196601515600.  fimul  componantur , fiet  quadratum 
litetis  pentagoni  1 38196601515600.  cuius  radix  quadrata  dabit  latus  pen- 
tagoni partium  11755705.  Atq;  ita  latera  trianguli  xquilatcrj, quadrati, pen 
tagoni,  hexagoni,  & decagoni  nota  fada  funt  in  partibus  diametri  circuli,  in 
quodelcribuntiir . Ex  data  Igitur  circulldiamctro  quotlibct  particularum, 
latcta  trianguli  xquilatcri , quadrati  ,&c.  inucftigauimus  . Quod  erat  fa- 
ciendum. , r 


PROBL.  5.  PROP.  13. 

E X datis  chordis  duorum  arcutHnxqtialium  «s* 
chordam  arcus,  quo  maiorarcus  minorem  fupe-lf 
rar,  inquirero. 


Qtja  ratio- 
ne ex  diu- 
buschotdu 
iis  in 
geiur 
lioida  dir- 
fsienux  , 


qua  arcu» 
thordatii 

I N fcmicirculo  A B C D,  fint  datx  chordx  A B,  A C,  & B C,  fit  chorda  1«  diffe 
arcus  BC,  quo  maior  arcus  AC,  minorem  AB,  fu perae : oporteat^;  inqui-  tuiu. 
rcre chorda  BC.  Dudis  redis  BD,CD;quoniam  __  j.huiui. 

chordx  A B,  A C,  ponuntur  notx,notx  quoque 
Crunr  chordx  BD,CD.  Redangulum  ergo  fub 
datis  redis  A B,CD,comprchenfum,notumcrit: 

Xtcntrcdangulum  fub  datis  redis  A C,  BD.  Eft 

autem  redangulum  fub  redis,  AC,  BD.xqualc  n.huius. 

duobus  rcdangulis  fub  A B3C  D,&  fub  BC,  A D.  ? ^ 

Ablato  ergo  rcdangulo  noto  fub  A B,  C D,  ex 

icdangulofub  AC,  BD,  notum  fiet  reliquum  redangulum  fub  BC,  AD. 

Z 1 quod 


i8o  s i ^ v sr 

- • quod  diuifum  per  diametrum  A D,  notam, cognitam  faciet  chordam  BC.  6t 

datis  ergo  chordit  duorum  arcuum  inxqualiura  chordam  arcus , quo  maior 
arcus  minorem  fuperat,  inquifiuimus . Quod  faciendum  erat . 

.i:o  - COROLLARIVM.  - ' 

hajii.  ITA  Q^VE  dati»  chordit  duorum  arcuum  inzqualium  , G maioris  chorda  multiplico. 

lur  in  chordam  arcua,  qui  cum  minori  arcu  fcmicuculora  conficit, quz  quidem  per  |.pro> 
pof.  danm  & ex  produflo  fubitahaiuc  numerui  procreatur  ex  minont  arcua  chorda  in  chot 
dam  arcu»,  qui  cum  arcu  maiori  femicirculura  complet,  quz  per  eandem  ptopof.  j .dac  ir» 
reliquus  aurem  numerui  per  drameirum  diuidatur , reddetur  chorda  illius  arcua,  quo  ma> 
iorarcut  minorem  fuperat , nota  : vt  ex  figura  fc  demoaflrauone  huius  propoh  manife- 
ftumcfl. 


Qua  arte  ea 
datis  dua. 
hui  chordit 
cognofcaf 


«hordaru. 


huius. 


PROBL.  6.  PROPOS.  14. 

EX  datis  chordis  duorum  arcuum  chordam 
«Sjofiri  arcus, qui  cx  duobus  illis  arcubus  componitur,in- 
.“utmda  ucftigaro. 

urudturil 

IN  circulo  ABCDE,  cuius  centrum  F,datx  fint  dux  chordx  A B,  B O 
oporteat^;  inueftigare  chordam  A C,  arcus  A BC,ex  duobus  arcubus  A Bf 
BC, com politi . Du&is  duabus  diametris  A D, B E,  & reftis  BD,  C E,  CD. 
D E;  quoniam  data  cQ  chorda  A B,  dabitur  quoq',  chorda  B D,  arcus  B C D, 
_ reliqui  in  fcmicirculo  A BD  . Pari  ratione,  quia 

data  cft  chorda  BC,  dabitur  quoq;  chorda  C Ej 
arcus  C D E, reliqui  in  fcmicirculo  B C E.Et  qui» 
anguli  A F B,  D F E,  xquales  funt,  latcraq;  F A, 
F fi,  lateribus  F D,  F E,  xqualia,  xquales  quoque 
erunt  bafes  AB,  D E ; ac  proinde  cum  A B,  data 
fit, data  quoq; erit  D E.  Quoniam  igitur  re&an- 
gulum  fub  datis  reilis  B D,  C E,  xqualc  cft  rcftan 
gulis  fub  datis  reftis  BC,  D E,  & fub  diametro 
B F.,  ac  reda  C D : (I  reftangulum  fub  B C,  DE, 
datum  auferatur  cx  re&angulo  dato  fub  BD,C  E ; notum  relinquetur  redfan 
gulum  fub  BE,CD,  quo  diuifo  per  diametrum  notam  B E,  nota  fictclior- 
j.huiu».  d*  C D;  ac  proinde  & chorda  A C, reliqui  arcus  A B C,in  fcmicirculo  A C D, 
nota  erit. 

p.huiu.  ALITER.  Quoniam  data  cft  chorda  A B, dabitur  etiam  B D,  reliqui  ar« 
cus  B C D,  in  femicirculo  A B D : Data  cft  autem  & BC  . Igitur  cuib  chordae 
>). huius.  B D,  BC,  datx  Gnt,  dabitur  quoq;  chorda  C D,  arcus  C D,  quo  maior  arcus 
J.huru».  BD,  minorem  arcum  B C , fuperat ; ac  proinde  rurfus  chorda  AC,reIiquf 
arcus  A B C,in  fcmicirculo  A C D,dabitur.Ex  datis  ergo  chordis  duorum  ar 
cuurai  chordam  arcus  , qui  ex  dnobus  illis  arcubus  componitur  , inucfbgaui. 
mus.  Quod  erat  faciendum. 

COROLLARIVM. 

• ITA  C^V  E itari»  chordu  duorum  arcuum,  Ii  chorde  arcuum  duorum,  qui  cum  iUiafe* 

mi  circulo»  complent,  qux  quidem  per  ptooof.  3 , damur,  inter  fc  multiplicentur,  Jcex  pro>‘ 

1 . duft» 


s i r u 


Q_UO  P»- 
&atx  di- - 
U cfvjld». 
repetiatur 
chorda  fc- 
mittit  arcut 
datae  chos* 
dz. 


J.huiut. 


adaAotuftntdr  nnmefuf  proeteatui  er  muhiplicanonc  duarum  chordarum  datarum  ia* 
jci  fei  rcliquui  autem  nu merui  per  diametrum  diuidaiar(  relinquetur  chorda,  ex  qua  fi  per 
propof.  ).  inueflicetur  chorda  arcui , qui  cum  relf&e  chordae  arcu  remicirculum  confiat, 
tttitnxc  inuenra  fubtendem  arcum  compofitum  ex  duobui  arcubus  duarum  chordarum 
Vietarum  . Operatio  hxc  pcafpicuacft  ea  figura,  & dcmonOrarionc  priori  huiui  propof. 

EADEM  hxcopeaauo  colligi  poteft  ex  polleriori  demonflrationc.vt  masufcftutn  elL 

PROBL:  7-  PROPOS.  15. 

EX  daca  chorda  cuiufuis  arcus  chorda  femi£ 
fis  illius  arcus  inueniro . 

IN  circulo  ABC,  cuiuj  centrum  E, data  fitehorda  BC,arcusB  DC,cu- 
iui  fcmifsis  fit  arcus  B D,  eiusq; chorda  B D,  quarry  nucnirc  oporteat  . DuSi 
diametro  D G,  fccabit  ea,  per  lemma  in  definitionibus  pofitum  , redam  B C, 
bifariam,  ac  proinde  ad  angulos  redos . Iundis  autem  redis  B A,  BG;  erunt  j.  terti}.' 
duo  triangula  A B C,  E F C,  xquiangula,  cum  angulus  E F C,oftcnfus  fit  r e- 
dus,  & angulus  A B C,  fit  quoq;  redus  in  femicirculo,  at  angulus  C>  commu  } t.terrij. 
Ois.  Igitur  erit,  vtC  F,ad  F E,  itaC  B,  ad  B A : & 4.fexiU 

permutando, vtCF,adCB,itaF  E, ad  B A.  Cum 
ergo  C F,  dimidium  fit  ipfiusC  B , vt  oftendimus  , 
erit  & B F,  dimidium  ipfius  A B : ac  proptcrca  cum 
A B,data  fit  ex  data  BC, data  quoq-,  erit  E F;  qua 
dempta  cx  femrdiametro  E D,  nota, data  erit  quoq; 
reliqua  F D.Quoniara  vero  in  triangulo  G B D,an- 

fulus  B,  rcduscft,a  quodemiffacft  B F,  ad  bafim  \ f j i. rertijw. 

i D, perpendicularis;  erit  rcdaD  B,  media  propor  Coroll.S.tf. 

tionalis  inter  G D,  & F D : atq;  adeo  redangufum 
fubGD , F D , notis  quadrato  redx  DB,  «qualo. 

Notum  ergo  erit  quadratum  rcdxDB ; proptercaq;  radix  cius  quadrata  re* 
dam  D B , notam  exhibebit . Quam  etiam  ita  cognofcemus  . Quoniam  F D, 
nota  fada  eft,  erunt  quadrata  redarum  F D,F  B,  nota  : quae  cum  aequalia  fint 
•quadrato  redx  BD;erir&  hoc  quadratum  notum, cuius  radix  quadrata  ite- 
rum redam  B D,cfhcict  notam  . quod  eft  propofitum  . 

• ALITER.  SIT  rurfus  in  femicirculo  A BC,  data  chorda  BC,  arcus 
BD  C,  cuius  fcmifsis  fit  arcus  DC,  cius^j;  chorda  DC,  quam  oporteat  dari. 

Duda  chorda  A B,  abfeindatur  ei  xqualis  A E,  iunganturq;  redx  B D,  D E; 

Diuifa  quoq;  £ C, bifariam  in  F, demittatur  reda 
DF.  Quoniam  igitur  duo  Ia  tara  B A, A D,;qua« 
lia  funt  duobus  lateribus  EA,  AD,  angulofq; 
comprehendunt  aequales,  ob  arcus  xquales  B D, 

DC  ; erunt  bafes  BD,  DE,  xquales.  Eft  autem 
B D,reda  redx  DC,  xqualis.  Igitur  & reda  DE, 
eidem  DC,  xqualis  erit.  Quare  cum  duo  latera 
E F,F  D,  duobus  lateribus  C F,F  D,aequalia  fint, 
bafisA;  D E,  bafi  D Coquatis;  erunt  anguli  ad  F,  t.primi, 

xquales, idcoq;  redi.  Quoniam  vero  chorda  A B.nota  eft  cx  data  chorda  BC;  huius, 
erit  quoq;  A E,  ipfi  A B,xquaIis,nota : qua  ablata  ex  diametro  A C,nota  re* 
linquetur  EC;ac  proinde  & huius  medieta*F  C .iam  vero,  quia  C D,  medi*  Coroll.1.4. 

/ pro- 


i7.foti. 


Ftaxb. 


t ti  S I >f*  ^ 1 l 

proportrcjtrWs  eft  Iriter  A £ , P C ; erit  rcihngulum  fuh  AC,  FC, 

2uadratore&x  C D . Curo  ergo  illud  no tG  fit,ob  notas  A C,F  C;crit  A qua*. 

ratum  e*  DC  , notum  : atq-,  adeo  radix  cius  quadrata  rcftam  DC,  c{Hcie| 
notam.  Quarecx  data  chorda  cniuAiis  arcus  chordam  fcmifsi»  illius  arcui  ia* 
uenimur . Quod  erat  fteiendum.  >1 

COROLLARIVM. 

IT  A Q_V  E,  G per  propof.}. imieniatur  chorda  »rcm.qui  eum  arcu  dat*  chordi  fetnicir- 
culum  conficit « tnuentx  autem  hului  chotd*  dimidium  ex  fetnidiametro  detrahatur . tc 
reliquus  numerus  in  diametrum  multiplicetur  , dabit  radix  quadrata  huius  produAi  chor- 
dam fcmifm  illius  atcus.cuius  chorda  data  cft.  Vel  G reliqui  illius  numen  quadratum  tun 
gatur  quadiato  fcntifsis  chorda;  datx.componetut  numerut,  cuius  radix  quadrata  chuidam 
quxficam  exhibebit  edgnitam.  CJiji  quidem  operatio  facile  eolhgitut  c*  figura, Sc  priori  de- 
mon flratione  huius  ptopof.  . ,i 

ITEM  G per  ptopof.  ).  reperiatur  chorda  arcus,  qui  eum  arcu  dat*  chord*  iemiocett- 
lum  cunhcici  iauenta  autem  hic  chorda  ex  diametro  detrahatur  , 8c  tchqui  numeri  dimtp 
dium  in  diametrum  multiplicetur , dabit  radix  quadrata  huius  produAi  chordam  femiifi* 
illius  arcus , cuius  chorda  data  di . Vt  petfpicuum  cfl  ex  figura  i ti  poflenoti  demonft»*» 
tionc  huius  propof. 

PROBL.  8.  PROPOS.  i<5. 


Qua  ratio- 
lione  om- 
nid  accud 
chordx  fup 

putentur. 


CHORDAS  omnium  arcuum  femicirculi 
fefe  ordine  fuperancium  vno  Minuto,  in  partibus 
diametri  in  quotius  particulas  difhibucx,  (uppu- 


•il' 

«•fl 

&}s\ 


taro. 

STATVAMVS,  chordas  omnium  arcuum  {opputandas  ellc  refpc&u 
diametri  in  partes  zoooco.  diftributx.  Quod  vt  fiat  accuratius,  ponenda  erit 
in  fupputationibus  diameter  partium  zooooooo.lta  enim  fiet,vt  abieftis  dua- 
bus primis  figuris  ad  dexteram  ex  fingulis  chordis  inucntis.rclinquatur  chor- 
dae magis  exquifite  refpcttu  diametri  partium  aooooo.quemadmodum  ad  ini- 
tium propof.  9.  dc  Sinubus  docuimus,  vbi  etiam  addidimus  , quot  particula* 
rum  finus  totusaflumi debeat  in  fupputationc , fi  linus  totus  in  tabula  plu- 
rium particularum  delideretur . Quod  etiamde  totadiainctro  hic  intelligi 
debet,  ftatuendofemper  diametrum  duplo  plurium  particularum  in  fuppu- 
t itione,  quain  ftnum  totum  ibi  conilituimus . 

PRIMVM  ergo  omnium  inuentx  funtip  propof.  ia.  chordx  arcuum 
grad.  36.  grad.  60.  grad.  71.  grad.  90.  & grad.no.  nempe  latera  decagoni,  hc* 
zagoni , pentagoni , quadrati  , & trianguli  xquilatcri,  partium  6180340, 
10000000.  11755705.  14141136.  17310508.  qualium  10000000.  tora  diame- 
ter Aatuitur.Ex  chordis  autem  6180340.  1 1755705.  arcuum  grad.  36.&gradi 
71.  inucnientur  chordx  arcuum  reliquorum  in  fcmicirculo , vt  gradi  144.  8e 
grad.  108.  partium  19O1II30.  16180340.  vtin  propof.  3.  oftendimut. 

DEINDE  per  propof.  H.  eiusq-,  corollarium  reperientur  chordx  om- 
nium arcuum,  qui  differentix  fine  duorum  quorutniibdfarcunm^uoru  chor- 
dx fint  notx.  Vccx  chorda  arcus  grad.  uo.  & ex  chorda  arcusgrard.  136.  inuc- 
niemus  chordam  arcus  grad.  84.  qui  illorum  difierentiacft  . itent  cx  chorda 

arcus 


$ r w v s ; is, 

arctf!  pr*d.90.&**  chorda  arcus  grad. 40.  cognofcemus  chordam  «reus  grad- 
3«.  quo  duo  illi  inter  fe  di  Serunt.  Eodemq;  modo  plurimorum  arcuum  enor» 
das  inueftigabimus . 

.RVRSVS  per  ea,  quae  propo  f.  14.  eiusq;  corollario  demonftraulmus, 
reperiemus  chordam  cuiufq*, arcus compofiti  ex  duobus,quorum  chordz  no- 
tie Gnt . Vt  ex  chorda  arcus  grad.  60.  & ex  chorda  arcus  grad.  90.  nota  red- 
detur chorda  arcus  grad.  1 se-  ex  iJ|i*  duobus  compotiti  . Sic  etiam  ex  chor- 
da a re  os  grad.  90.  &cxchooia  arcus  grad  36.  cognoicetur  chorda  arcus 
grad.  i»6.  &c.  o . 

PR  AET  ERE  A perdoftrinam  propof.  1 3.  cius^coroll.  cognitachor- 
dacuiufuisarcu*,coghoicemus  & chordam  dimidiati  arcus.  Vt  ex  chorda  ar- 
cus grad.  60.  notam  efficiemus  chordam  arcus  grad.  30.  Lx  hac  chordam  ar- 
cus gr»d.  13.  Ex  hac  vero  chordam  arcus  grad.  7.  Min.  30.  & ex  hac  chordam 
arcus  grad.  3.  Min.  43.  Item  ex  chorda  arcus  grad,  7».  explorabimus  chordam 
«rcuserad.34.Et  ex  hac  chorda  arcus  grad.  18. Et  ex  hac  chorda  arcus  grad. 9. 
Et  ex  hac  chorda  arcus  grad. 4.  Min.  30.  Et  ex  hac  chordam  arcus  grad. a. Min. 
15.  Sic  etiam  «quoniam  per  propof.  13.  eiusq;  coroll.  ex  chordis  arcuum 
grad.  36.  & grad.  48.  cognofcitur  chorda  arcus  grad.  1 a.  quo  illi  duo  incer  Ce 
difTerunr,cognofccmus  ex  chorda  arcus  grad.  1 a.  chordam  arcus  grad. 6.  Et  ex 
hac  chordam  arcus  grad.  3.  Lx  hac  chortiam  ircus  grad.  1.  Min.  30.  Et  ex  hac 
ohordam  arcus:griih  o.  Min. 43.  Deinde  ii  perca  , quxdcraonftratafunt,  ar- 
cuum exterorum  chordas  dilige  ter  ex  inuentis  inquiramus,  inueniemus  chor 
das  omnium  arcuum,qut  (e  ordine  continuo  fupcrsnt  Minutis  43.  ita  vt  pri- 
mus arcus  contineat  grad. o.  Min. 43.  fccundusgrad.i.  Min. 30.  tertius  grad.a. 
Min.  i3.vliimusdcniq;  iit  totus  fcmicirculus grad.  18 n*  Immo  vero  , ii  , vt 
proxime  docutmus^nucnta  fuerit  chorda  arcus  grad.  o.  Min.  43.  inucnicmus 
ese  hac,  per  doftriuam  propof.  14.  eius^;  coroll.  chordas  omnium  arcuum  ic- 
ft continue  Minutis  43.  fuperantium  , fi  primo  inueftigemus  chordam  arcu» 
grad.  1.  Min.  jo.  ex  duobus  arcubus  Min.43.&  Min. 43. compoliti : Deinde  ve 
ro  chordam  aicusgrad.i.  Min. 13.  qui  ex  duobus  arcubusgrad.  1.  Min.  30.  & 
Min.  43.  componitur : Et  poftea  chordam  arcus  grad.  3.  qui  componitur  ex 
arcu grad.».  Min.  13.  & ex  arcu  Min. 43.  atqvita  deinceps, apponendo  femper 
arcui  antecedenti  arcum  Mm.43. 

POSTREMO  aliorum  arcuum  chordas  inueftigabimus  hac  arte. Sit  in 
femicirculo  A BC  D E , chorda  A B , arcus  Min. 

43. 8r  A D, chorda  arcus  grad.  1.  Min  30.  at  A C, 
chorda  arcus  grad.  1.  quz  inuefliganda  propo- 
natur. Quoniam  igitur  maior  til  proportio  arcus 
AC, ad  arcum  A B,  quatncbordx  A C,ad  chor- 
da m A B:  Habet  autem  arcus  A C,ad  arcum  A B, 
proportione  fesquitertiam;  habebit  chorda  A C, 
ad  chordam  A B,  proportionem  minorem  ,ouam 
iefquitertiam  .Cum  ergo  chorda  A B, arcus  Min. 

43.CX  praecedentibus  inuenta  fit  partium  iere  <30899.  erit  chorda  AC,  ar- 
cus grad.  1 (quxnimirum  ad  chordam  A B,  hoc  «il,  ad  130899.  minorem  pro» 
portionem  habet, quam  fcfquitertiam.)  minor,  quam  17433».  curo  hic  nume 
rusadillum  proportionem  ha  beat  fcfquitertiam . Rurfus  quia  maior  cft  pro- 
portio arcus  A D,ad  arcum  A C,  quam  chordz  A D,  ad  chordam  A C :Habct 
.•i  autem 


Supputa- 
tio  chorda- 
rd  arcuum 
Min.  4 5'le- 
f:  in  pe  ia  a- 

(ium. 


Supputatio 
chotdx  ar- 
cus grad.l. 


tc.huiui. 


10.  quinti» 
lo.huiui» 


IO. 


. quinti* 


Cotoll.  »o* 
b utut. 


io.  quinti, 
io.  huiui. 

■o.  quinii. 


Supputatio 
choidani 
aitcuum  per 
Min. i(.  ex- 
tentarum . 


Supputatio 

cHotdatil 
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autem  arcui  A 6,  ad  arcum  AC,  proportionem  fefqufalteram;  habebit  cho^t 
da  A D, -ad  chordam  BC,  minorem  proportionem, quam  fcfquialteram.Cuin 
ergo  chorda  A D,  arcus  grad.  1.  Min.  30.  ex  prxcedcntibus  inuc  ta  iit  partium 
fote  161791.  erit  chorda  A C,  arcus  grad.  1.  (ad  quam  nimirum  chorda  A D, 
hoc  ed,  numerus  161791.  minorem  proportionem  habet, quam  fcfqu  ia  Itera.} 
maior, quam  174318.  cum  ad  hunc  numerum  numerus  161791.  proportio» 
nem  fcfquialtcram  habeat . Condat  igitur , chordam  arcus  grad.  i.,ponfiftere 
inter  duos  hos  n umeros,  1743  31.  1743 18.  cum  ille  maior  fit,  hic  vero  minor. 
Statuamus  ergo  cam  efle  174330.  inter  numeros  illos  omnino  mediam.  It* 
enim  fcnfibiliternon  differet  a vera  chorda  arcus  grad.  t. 

NON  putes  autem,  eadem  hac  arte  inuedigari  poiTc  chordam  arcus  ctw 
infuis  plurium  graduum  ex  duabus  chordis  notisduorum  arcuum  circundaa 
tium.Nam  cum  in  maioribus  arcubus  magna  (it  differentia  inter  arcus,&  chor 
das,igre  iudicari  poterit,  quinam  numerusex  intermedijs  inter  duos  inuetos 
conditui  debeat  cnorda  arcus  propoiiti.  Quod  hoc  exemplo  faciemus  pcrlpi» 
cuum.  Sint  cognitae chordse  arcuum  grad.  39.  Min.  46.  & grad.  60.  Min.  30. 
partium  9964711.&  10073480.S1  quis  igiturex  his  eruere  vellet  chordam  ar« 
cus  grad.  60.  ita  edet  ei  progrediendum.  Quoniam  minor  ed  proportio  arcu? 
grad.39.  Min.  46.  ad  arcum  grad.60.quam  chordz  ad  chordam : Habet  autem 
99647 11.  chorda  arcus  grad.  39.  Min. 46.  ad  10003614-!— • proportio» 
nem  eandem, quam  arcus  grad.  39.  Min.  46.  ad  arcum  grad.  6o.erit  chorda  ar» 
cus  grad.  60.  minor,  quam  1 00036 14.I~4-.f-J- . vtpotc  ad  quam  chord*. 
9964711. maiorem  proportionem  habeat,quam  ad  10003414  * . Item 

quia  maior  ed  proportio  ircus  grad.  60.  Win.  jo.ad  arcum  grad.6o.quam  chor 
ax  ad  chordam  : Habet  autem  1007  3480.  chorda  arcus  grad.  60.  Min.  30.  ad 
99911  u-p^-j-%-.  eandem  proportionem  , quam  arcus  grad.  60.  Min.  30.  ad 
arcum  grad.  60.  erit  chorda  arcus  grad.  60.  maior, quam  999111 1-^^^-.  vt- 
potc ad  quam  chorda  10073480.  proportionem  habeat  minorem , quam  ad 
99911 M -pV^V*  Conditucnda  igitur  effet  chordi  arcus  grad.  60.  inter  hos 
duos  numeros  10003614  j % * . 999111 1— VV*  dui  cum  v*^e  inter  fe 
diderant  (edenira  eorum  diderentia  ferme  1 1403.)  ambiguum  erit,  quanta  e* 
iit  aflumenda  . Qux  ambiguitas  in  peruedigatione  chordae  arcus  grad.  1.  lo- 
cum non  habct,cum  in  tam  paruis  arcubus  chordf  paru  ab  arcubus  differant*. 

IAM  vero  inuenta  chorda  arcus  grad.  1.  rcpcriemusquoq; , per  propof. 
13.  ciusqjcoroll.  chordam  arcus  Min.  30.  Et  ex  hac  chordam  arcus  Min.  13. 
Sed  hanc  podremam  etiam  inueniemus per  propof.  1 3.  cius^;  coroll.  cum  ar- 
cus Min.  13. fit  differentia  inter  arcum  grad.  i.& arcum  Min.4{.quoru  chordae 
iam  funt  cognitx.  Per  chorda  autem  arcus  Min.  1 3.  cognofccmus  per  propoli 
14-ciusq;  coroll. chorda  arcus  Min.3o.quicx  arcu  Min.i3.&exarcu  Min.  13. 
componitur. Item  chordam  arcus  Min.43. ex  arcubus  Min.;o.&  Min.13.coaa 
politi . Item  chordam  arcus  grad.  1.  ex  arcubus  Min.  43.  & Min.  1 3.  conflati. 
Et  chordam  arcus  grad.  t.  Min.  13.  Et  chordam  arcus  grad.  1.  Min.  30.  quam* 
uis  omnes  hae  chorax  iam  faftae  fint  alia  ra  tionc  notx.  Deniq;  hac  via  rcpcric- 
mus  chordas  omnium  arcuutn  fele  ordine  Minutis  13.  fuperantium  : quamui* 
multas  illarum  alijs  rationibus  inuedigare  pofsimus , vt  ex  propof.  1 3. 14. 13. 
earumq;  corollarijs  manifedum  cd . 

QJ/  O D fi  da  tuantur  ordine  omnes  ircus  fefe  Minutis  13.  fuperantes* 
vni  cum  eorum  chordis  1 & ad  dexteram  emufuis  chordaealcribatur  di  Aerea» 
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tla,qua  2 prxcedentl  chorda  differt  , inueniemus  per  regulam  proportionum  *Tr^™  j^f 
chordas  aliorum  arcuum  intermediorum  per  quina  minuta  extentorum  x nu„  elt(# 
his  chordae  omnium  arcuum  per  lingula  minuta  progredientium;quemadmo*  h-tuo*. 
dum  lupra  dc  inuctionc  finuum  diximus. Quod  vt  facilius  intelligatur,propo 
nemus  noc  vnum  exemplum.  Sit  inquirenda  chorda  arcus  Min.  ao.  Quoniam 
igitur  difterentia  inter  43631.  chordam  Min.  1 3. & 87154.  chordam  Min.^30. 
eft  43631.  Dic.  Si  Min.  13.  quibus  arcus  Min.  13.  ab  arcu  Min.  30.  differt,,re- 
quirunt  differentiam  43  631.  adijeiendam  ad  chordam  arcus  Min.  13.  vt  nat 
chorda  arcus  Min.  30.  quanta  poftulant  differentiam  Minuta  3.  quibus  arcu* 

Min.  13. ab  arcu  Min. ao.differ  reddendam  ad  eandem  chordam  arcus  Min.  13. 
vt  componatur  chorda  arcus  Min.  10?  Inucniescnim  requiri  differentiam 
14344.  quxadditaad  4363*. chordam  arcus  Min.  15.  conftituct  $8i76.chor» 
dam  arcus  Min.zo.Eadcro4;  ratio  cft  dc  exteris. 

S C H O L I V M. 

SED  magnum  compendium  nobii  in  hac  re  afferet  propofitit  fexta  . Nam  txta  Compta* 
plurimae  chordae  ex  alijt  t nuent  it  per;  falam  additionemjubtrafhonemue  cbfici  emite.  dium  miri 
Si  namqi  chordam  cuiufuu  arcua.,  qui  maior  non  fit , quam  grad  .60  .addamnt  chorda  UCBI^°e>a 
arcut,  quem  arctU grad.  no.  fnmpto  1U0  arcu  fuperat , componemna  chordam  arcua,  s-lurimaij 
qui  eodemiUo  arcu  ajfnmpto  arcum  grad,  no.  excedit:  propterta  quod  differentia  chordiid  . 
tuter  chordae  duorum  horum  arcuum  maiorum  aqualit  efi  chorda  arcut  iBiua affumo 
pti,  qui  maior  non  ponitur,  quam  grad.  60.  ut  ibi  tfiendimua.V  t fi  3471964.  choro 
dam  arcut  grad.io.  adqciamutad  133108  po.chordam  arcui  grad.  1O0.  quem  arctae 
grad.l  10, Juperat  ditio  arcu  grad.  10  copouemut  tS^^^^q.chordd  arcut  grad. 1 40, 
iuiarcumgrad.no  eodem  arcu  grad.  10. excedit.  Ita  quoque  Ji  looocooo.  c hora 
am  arcua  grad.  60.addamua  chorda  10000000.  arcui  grad, «O.  quem  arcua  grad. 

Ilo.  ditio  illo  arcu  grad,  60.  fnperat,  confictemua  10000000.  chordam  arcua  grad, 

\%0.  qui  arcum  grad.  lio.eodemitlt  arcu  grad. 60.  fuperat.  1 ■ 

ITEM  fichordam  cuiuslibet  arcut, qui  arcu  grad. 60.  maior  nonfit,fubtrahau 
mua  ex  chorda  arcua, qui  arcumgrad.no  fumpto  illo  arcu  fuptrat, relinquetur  chor 
daarcua,  quem  arcua  grad  110 . eodem  illo  arcu  affumpto  excedit  .Vt  fi  3471964» 
thordam  arcua  grad.  lo.datrahamua  ex  18793834.  chorda  arcut  grad.  140.  qui  ar^ 
tum  grad. lio. [uberat  arcu  1H0  fumpto  grad.  »0.  remanebit  13  jlo8goxhorda  arcut 
grad.lOo.qui  eodem  1B0  arcugrad.lO.abareugrad.no.  fuperatur. 

HVRSVS  fi  ex  chorda  cuiufuu  arcut, nui  maior  fit  arcu  grad.  no  fubdueatur 
thorda  arcua, qui  tante  minor  fit  arcu  grad.  llO.quanto  ille  maior  rft,  reliqua  erit 
thorda  arcua,  quo  yteruia  jtlorum  ab  arcu  grad.  lio.  differt  , Vtfi  ex  18793834. 
thorda  arcua  grad.  1 40.  auferamus  I j 310S9O.  chordam  arcut  grad.  lOO.rehuquto 
tur  $47 19  6 4.  chorda  arcua  grad.  10  .quo  yttrq,  illorum  ab  arcu  grad. lio.  differt, 
omnia  ex  ditia propof.6  coUiguntur. 

SATIS  ergo  tfi,yt  per  regulam  proportionum  inuefiigrntur  chorda  omnium  ar 
tuum  a principio  femi  circuli  yfqut  ad  arcum  grad.  60.  St  enam  exhii  reteriantur 
thorda  artuum  , qui  eumiBi'  ftmicirculum  conficiant ,<y*x  hia  repertis  fuhducantur 
priores  tHa  innent  a, remanebunt  chorda  omnium  arcuum  inter  arcum  grad.  60.  ty 
arcum  grad.  no.  Item  fi  nota  effient  chorda  omnium  arcuum  ab  arcu  grad.  6c.yjqi 
ad finem ftmittrtnlt , ty  thorda  omnium  artuu,  qui  minores  fiat  arcu  grad.  no.au * 
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> ’ ferrentur,  ex  chordis  dipniumarcuu  maio^S,  qtfimgrad.iip.reliqua  fierent  chori» 

mnium arcuum  d principio  ftmicircnli  yfq ne  ad  arcum grad.60.Dtmq}  fi chorda  om 
. ..j.,,  wum  arcuum  d principio  fcmscirculi  yfquc  ad  arcumgr.id.  110.  inu-.ntaefcnt  , o* 
therda  omnium  arcuum  minorum,  quam  (o.grad  .chordi*  omnium  arcuum  maiorum 
qudmgrad.  60.  adijcerentur  , componerentur  chorda  omnium  arcuum  maiorumt 
qudmgrad.  I IO.  . 1' 

fin”*  olum  ' f O R.  R.  O.  fi  chorda  omnium  arcuum  frmicirculi  tu  tabulam  redigantur  chor 

arcuum  ii  da  omnium  arcuum. qui  ft continue  Minutu  1.  excedunt. fecentur  bifariam, mucnti 
chordis  m-  erunt  finiit  omnium  arcuum  per  fingula  Minuta  progreditnttu,yt  ex  defin.  5.  confiat, 
tremantur.  jj  | K C ctnftat .ratitus  fecijfe  recentiores,qui  finuum  tabula  confecerunt ,qudm 
Refl,*  face  Ptclenaum  cr  > ‘ers  .qui  ihordai  in  tabulam  redegerunt  Pro  finubui  enim  fatu  efi, 
re  eor.tj  1 fi  Quadrans  circuli  per  fingula  Minuta  extendatur  : at  pro  chordit  necefft  rfi  totum 
c6(iruun|U  culum  per  M’ ruta  fingula  exlenderttita  yt  chordarum  tabula  fit  duplo  maior 

quim  oui  >juam  tabula  Jiuuum.T  aceo,  mullo  expeditior  em,  br  tutorem, fac  lioremq;  efiefimuum, 
chordara.  yjum  1 n rebu>  Ajho nomi cu,cr  Geemetneis,<]udm  chordarum-.yt  ijs  tfi  mamfefiumt 
qui  fife  m buiufir.edi  >fu  exi rcuetunt  aliquando. 

DMftf&ia;  X3VE  M A D M O DVM  autem  finuu  di  ferentia  fenfim  detrefeunt  it  principia 
chorda  it]  i quadrantis  yfque  ad  eiui  finem  ; ita  yt .pcfilis  pluribtu  arcubus  aquali  terfefe  exc.  m 
ptin  ei|io  dentil-ui.  minorum  finus  habeant  maiores  different ias, quam  fmui  matorum, yt  in  con 
roll.propof.  I eftehdtnius:  ita  quoque  chordarum  differentia  pauldtimdecrejcunt  i 
fintfenlim  principio  fmictreuliad  nu*  finem  yfq.Kampofitu  plunbni  arcubm  , quorum  aquam 
decrefcunt:  /M  fint  di  fer  entia  .minorum  chorda  maiores  habent  differentiae  , quam  chorda  mdm 
!1I  ‘A0.!;  iorum,  quod  ita  demonfir abimus  . Sint  in  femicirculo  A B C D e,  arcui  A B,A  C, 

AD  ,quorum  differentia*  C,  C D , aquales  fint, 
chorda  autem  eorundem  A B,  A C,  A D : abflinddm 
Uurq,  refla  A r, chorda  A B,  aquahr.O’  refla  A G,/ 
> chorda  A C,  aqualis.  Dico  B C,  differentiam  inter 
chordae  A B,  A C , moiorem  effe.qudm  C,  D , difftm. 
renuam  inter  chordae  A C,  A D . A bfeiffa  enim  rtm  _ 
fla  A H,  aquali  ipfi  A F ,>el  ipfiA  H,iunflifqut  rtm 
flu  B C,  C D,  C G,C  H:quotu.im  latera  B A, A C, 
lateribus  H A , A C,  aqutha  fiunt , angulosq;  conm 
linent  aquales  ad  A, propter  aquales  arcue  BC,CDi  erunt  bafiesB  C,  G D s aquam 
let.  ffi  autem  refla  B C,  refla  C D,  aquahs.ob  aquales  arctes  eofdtm  B C,  C D.Igra 
tur  cr  refla  C H , refla  C D,aquaht  erit. Anguli  ergo  C H D,C  D H, aquales  quem 
que  erunt: qui  cum  fint  duclms  refhs  minorest  erit  yterque  eorum  acutus. Bodem  pa- 
floerit  yterque  angulorum  ACG.AGC  .acutue:  prvpterea  quod  inter  fi  etiam 
aqu  les  fiunt, eb  aqueltl  refl.u  A C , A G.  Quia  igitur  m triangulo  C G H , anguli 
ad  G,  H,  acuti  funtifit.yt  C I,  ducla  ad  D H, perpendicularis  cadat  intra  trtangum 
Ium  in  r.  fiam  G H ,>r»i»  filioli  0 propof.i  ;.lib.z.tucl.demonftrduimus.ltaque  quia 
duo  areuh  C H I*  C I H.  trianguli  C H I , duobus  angulis  C D I ,C  ID  ,aqualt» 
fiunt , firntqt  duo  latera  C H , C D , aqualibus  reflii  angulis  oppofita  aqualia  , ytl 
cen 'e  latus  C l, commune  'ftl  erunt  quoque  latera  1 H,  > D,  aqualia.Cum  ergo  I D, 
maior  fit. quam  GD,  erit  quoqt  H I,  csr  d fortiori  Ho,  maior,  quam  G D.  tftaum 
ttm  H G.ipfi  F C, aqualu, propterea  quod  cr  refla  A C,  A G,  inter  fit, (*r  refla  A *, 
AU, inter  fi  aquales  fiunt. Igitur  F C,di ferentia  chordarum  A B , A C , maior 

erit, quam  G D,  differentia  chordarum  A C,  A D.  Quod  efipropojitum. 


d.t  minoiu 
arcuum  aio 
r«  habeant 
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niaionl  dd 
modo  are* 
hibeSt  dif- 
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NEC  >tro  pratertundum  tfl,fi,poflta  diametro  par 
tium  lio  chordas  arcuum  inquiramus  in  pari  ibus, Mi  - 
nutu,  cr  Secundis,yt  Ptolemaui  fecit,  chordae  arcuunt 
rumorum, quam  grad.(,o. habere  plures  Pariet, Mtnwa,-- 
ac  Secunda  : quam  arcus  , quorum  funt  chorda  : at  >»- 
ro  chordas  arcuum  maiorum , quamgrad  60  effe  paue 
Ciorum  Partium, Minutorum, ac  Secundorum,  quam  are 
tus  lUu  refpondentes  .\tm  tabula  hic  appoflla  manifc • 
flum  efl, quam  ex  Ptolemai  tabula  exerceptam  huc  tran • 
fluh  ,\nqua  cernis  chordae  arcuum  minorum  , quam 
grad.  60.  maiores  effe  , quoad  numerum  panium  , M»- 
nutorum  , C7‘  fecundorum  ,quam  arcus  respondentes , 
quoad  gradus  , ac  Minuta ; chordas  nero  arcuum  mas 
serum  , quamgrad. 60.  effe  minores  arcubus  refponden • 
tibus  , quoad  eofdem  numeros  . Cuius  quidem  rei  hac  efl 
Jemonflratio  i 

I N femicirculo  A B C D E,  fit  arcus  A C,  grad.6o. 
tr  A B, minor ,nempe grad.q^.at  A D, maior, puta grad. 

8o.  Min.^o.ducanturque  chorda  A B,  A c,  A D.  Duo  chordam  A t, maiorem  effe, 
quam  Par. qq.at  chordam  A D ,minorem,quam  Parttu 

So.Min.io.Cumenimmaiorfitproportioarcus  A C,  — »o  huiu» 

ad  arcum  A B, quam  chorda  AC,  ad  chordam  Af-fit  ** 
autem  proportio  arcus  A C,ad  arcum  A B,eadem,qua 
6o.  ad^. erit  proportio  chorda  A C, ad  chordam  AB, 
minor  , quam  6o.  ad  45.  Quare  c um  chorda  a C Jit 
P artium  6o.  >tpole  qua fcmidsametro  aqualis  efl, per  -**■ 
coroU.  propof.  i<j.  lib.  4.  Aucl.erit  chorda  A B, maior , 

quam  partium  q^.propterea  quod  fio.  ad  numerum,qui  maior fit  , quam  mi • 
norem proportionem  habet, quam  ad  45.  A tqi  ita  in  tabella  fuperton  yides  chordam  t.qalmt. 
arcutgrad.  45.  effe  Partium  44.  Min.^q.  Sec.  1 9.  P^urfus  quia  maior  efi proportio 
arcus  a D,adarcum  A C,  quam  chorda  A D, ad  chordam  A C : tft  autem  proportio  lohuim. 
arcus  A D,ad  arcum  a C,  eadem quamgrad.  go.  Mm.  jo.  ad  60.  erit  chorda  A D, 
ad  chordam  A C,  minor  proportio,  quam  Par.  80.  Min.JO.  ad  60 . Cum  ergo  chorda 
A C ,fit  Partium  go.  erit  chorda  AD,  minor,  quam  P4r.80.Mm.  JO.propterea  quod 
numerus, qui  minor  Jit, quam  Par.  80.  Mm.  jo.rfd  do.  minorem  proportione  habet , (.q«;nt{, 
quam  Par.2o.  um.  $o.ad  eundem  numerum  60.  Atque  ita  ternis  in  fuperiori  tabella 
thorda  arcus grstd.io.Min.io.cotinerepartes duntaxat  77.M/1».  ji.Srr.6.  Pademq; 
ratio  efl  de alqschordie minoribus ,ey  maioribus, quam  aC ,hoc  efl, quam  chorda  aro 
cm  grad.  60. 
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LINAE  TANGENTES, 

atque  Secantes. 

QV<*A  !N^QV  A <&d  (tdftronomi  omnia 
Jua  problemata , atque  theoremata  per  filos  fi- 
nus  explicare pofint  ,vt  communiter  ab  omni- 
busfieri  filet,  quia  tamen  multa  facilius, ac  bre - 
mus  expediuntur,  fi  vna  cum finubus  linea  t an- 
gentes, fe  eant  esque  adhibeantur  , ut  ex  do  liri- 
na triangulorum  erit  mantfettum  ; quas  qui- 
dem lineas  'Vt  ili  Jane  con filio  Recentiores  exco- 
gitarunt, atque  in  tabulas  re  degerunt : rvifium 
eft  has  etiam  lineas  paucis  exponere , <vt  dollri- 
na  nojlrorum  triangulorum  perfettior  euadat . 

Do&rina  Vniuerfa  fiquidem  triangulorum  doctrina  in 
S2{°  tribus  hifce  linearum generibus,  nempe  in  finu- 
bus,  lineis  tangentibus  ,&  fie  cantibus , poti  fi - 
mumconfifiere  'videtur.  Primum  autem  expli- 
candum eft,  quid fit  linea  tangens , (f  quid  fi - 
cans  propofiti  cuiujuis  arcus . 

Unca  «n-  C V M ergo  ab  altero  extremo  cuiuslibet  artus  , qui  quadranto  minor pt  y fiemiu 
wwqu.d!  diameter  dnda  fuerit  , lu  t mus  extremi  tat*  reda  linea  circulum  tangat  , o-por 
alterum  extremum  etufdem  arcus  extendatur  alia  reda  linea  ex  centro  ad  tangena 
tem  lineam  yfqur:  appellatur  portio  linea  tangentis  inter  duae  redae  e centro  egrea 
dientes  , Linea  tangens  illius  arcus .quem  eade  dua  reda  t centro  tduda  inelulunt: 
Ke  da  yero  altera  pundo  contadus  opbopta  inter  centrumf?  lineam  tangentem  Jia 
titur  Linea  fetant  eiufdtm  arcus. Wt  fi  in  circulo  A Btcuius  centrum  C,  fumatur  ara 
tus  A B, quadrante  minor , ty  mextremitate  femidiametri  A C ,ab  extremitateJK^ 
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dutla  refla  A D,  «ir culum  tangat, refla  autem  C D,  circulum /icet,  ctnutnicns  cum 
A D ,in  D,  (conutnietemm  necrjfario  ,prtpterea  quod  duc  anguli  C a£  , D C A> 
duobui  refUs  funt  minoreiicum  iDo  reflui  fit, hsc  autem 
reflo  minor, propter  arcum  a B, quadrante  minorem.) 
dicetur  A D, Tangens  arcui  A B,at  C D,  Secant  eiufdt 
arcui . Tangentem  retant  nonnulli  Ailfcriptam , quod 
Circulo  quod  amodo  adfcnbalun  Secantem  yero.Hypoo 
$enufim,propterra  quod  in  triangulo  reflagulo  ACD, 

(angulus  enim  a, apud  contaflum  reflui  efi  ) angulum 
reflum fubtendit’,  Semidiamelrumdemque  aC  ,fiutfi • 
num  totum.dicnnt  bafem  eiufdemtrianguli, 

/“  <vy  emADmODVM  autem  in  omni  triangulo 

/ reflangulo.fi latui  reflo  angulo  oppefitum  ponatur  finui 


ImuiJ* 
fcnpta,  tt 
Hypotenit- 
fa  quid. 

1 8. ICCII). 

Si  in  iri»»-  . 

[u  oxiUaif  t ^ 
gulo  alunt 


totus,  reliqua  duo  latera  funt  finui  refli  reliquorum  angulorum  acutorum  , quibus^  num  \*im/f  ^ 
opponuntur  l Itemytrumun  reliquorum  laterum  efi  finut  complementi  anguli  fibi  rumcitca 
adiaccntii , >t  in  definitiombm  finuum  tradi  t um  efi  ; ita  quoque  fi  alterutrum  latet 
rum  cirea  angulum  reflum  ftatuatnr  finut  t olui, erit  alterum  latui  circa  angulum  f,nVuio 
reflum  Tangcm  anguli  acuti  fibi  oppofiti,  latui  yero  angulo  reflo  oppofitum  Secant  lui.cntal- 
esu  flem  anguli.  V t in  triangulo  reflangult  A C D,  latui  C A,  efi  finut  totui,  nempe  mum  lania  /{£ 
femidumeter  circuli  A B;  at  A D,  tangent  anguli  C , yel arcui  A C D,eiufdem 
fecant.  Eodem  paflo.fi  D A,  fatuatur  finui  totui , erit  A Cj  , tangent  anguli  D,  CT  ungent  an 
D C,  eiufdem  fecant  . guli  acuufi 

ETSI  autem  diximut , tangentem  , cr  fetantem  fumi  refpefluarcut  quadrante  ^ a 

minoris , tamen  eadem  tangent,  tjr  fecant  referri  foletad  arcum  etiam , qui  cum  illo  lngU(0 
ftmiarculum  complet:  adeo  yt  duo  arcui  ftmicirtulum  conficient  et  , yel  duo  anguli  oppofnutn 
duobui  refln  aqualei,ynam  eandrmq ; tangentem yatqt  fecantem  habeant:  quemado  ciuldcm  £1 
modum  V eundem  fimum  refhimhabent , yt  i»  traflauone  finuum  tradi  dimui-adeo  ateut 

yt  fi  quaratur  tangent  V fetans  alicuius  arcui  quadrante  maioris  fumenda  fit  tan  (Cin  jcfccu- 
genty  (r  fecant  arcus  quadrante  mtnorlt,qui  cum  1U0  ftmicirculum  complet.  Id  tflficfic 

P0X.80  qua  ratione  Tangentes  ,07"  Secautet  omnium  arcuum  quadrantis 
reddantur  cognita  in  partibuifinui  totms^xc  proinde  quayia  tabula  Tangentium,  yt£j',,  ,Tt]UJ 
tabula  item  Secantium  componenda  fit  yfequentibulprapofitionibui  , qua  ad  lineat  Ici  habent 

Tangentes  jit  Secantes  fpe  flant, planum  fiet,  eandi  ian- 

gc 
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J;cn«m  U 

ccantexn. 


TANGENS  dimidij  quadrantis  finui  toti  q!So 
aequalis  efhTangcns  aurem  arcus  maioris  dimidie  ctf  finu  io- 

t /i  f*  p fp  • to  toropi» 

quadrantis  maior  clt  linu  toto:  Et  Tangens  mino- 
ris  arcus  minor  eft.  Secans  denique  dimidij  qua- 
drantis dupla  eil  finus  redi  eiufdem  dimidij . 

X N quadrante  A B C»  fit  arcas  C D,  femifsis  1 j fiusj  C £,  femifTe  maior,  & 

CF, 


coro’1.  i C j 


tj>o  T^NGE^TEJ 

C F,mino(  . Duda  autem  reda  CH  ,ad  AC,  perpendiculari , qua* circulum 
tanget  in  3,  ducantur  reda;  A G,  A H,  A I,  per  punda  D,  E,  F.  Item  D K,  ad 
A C,  perpendicularis.  Eritq}  C G,  tangens  arcus  C D;  & C H , tangens  arcu* 
C E',&  C i,  tangens  arcus  C F . atD  K,  finus  redui 
arcus  C D,&  A G,eiufdcm  fecans.Dico  CG,*qua» 
lem  efle  (in ui  toti  A C;at  C H, maiorem, & C I,mi« 
norem.  Item  A G, duplam  finus  D K.  Qyonian» 
enim  anguli  C A G,  G A B,  squales  funt,ob  arcus 
squales  C D,D  B;cftq}  angulus  B A C,rcdus,erit 
vterq;  iliorum  femiredus.  Quare  & reliquus  angu- 
lus CGA,in  triangulo  A C G , femiredus  erit} 
propterea  quod  angulus  C,  redus  cft  . Igitur  reda 
C G,  tangens  arcus  C D,  qui  fcmifsis  cft  quadran- 
tis , finui  toti  A C , squalis  erit . Es  quo  fcqui- 
tur,  C H,  tangentem  arcus  C E , qui  femifte  quadrantis  maior  cft  , (inu  toto 
A C,  maiorem  c(Tc}  & C 1 , tangentem  arcus  C F ,qui  femifte  quadrantis  mi- 
nor cft, minorem : cum  pundum  H , neccftario  cadat  fupra  G , & pundum  I, 
infra. 


QV  O D tamen  feorfum  ita  quoq-,oftendi  potcft,nulla  habita  ratione  tan 
gentis  CG  , cuius  arcus  cft  femilsis  quadrantis . Quoniam  arcus  C E , femifte 
quadrantis  maiorcft,crit  arcus  B E, femifte  quadrantis  minor.Igitur  angulus 
Sihor.i?.).  C A H,  angulo  H A B,  maior  eft,ac  proinde  maior  femiredo.  Cum  ergo  an- 
) »•  pnmi.  gulusC,  redus  (it, erit  reliquus  A H C,in  triangulo  A C H, femiredo  minor. 
1*  pium.  Quare  reda  C H,  tangens  arcus  CE,  qui  femifte  quadrantis  maior  cft  , ma- 
ior cft  (inu  toto  A C. 

R V RS  V S quia  arcus  C FjfcmifTcquadrantismlnor  eft, ac  proinde  B F, 
Schol.17.3 . maior,erit  angulus  C A I,  angulo  I A B , minor}  atque  ades  minor  femiredo. 
ji.pumi,  Cum  ergo  angulus  C,  (it  redus,  erit  reliquus  A I C,in  triangulo  ACI,  maior 
femiredo  : ac  propterea  reda  C I,  tangens  arcus  C F , qui  quadrantis  femifte 
sj.primi.  minor  cft, minor  erit  (inu  toto  A C . 

PR  AET  E R E A quoniam  angulus  K,rcduscft,&  D A K,  femiredus,  vt 
«.primi,  oftenfum  eft;  erit  & A D k,  femiredus } ac  proinde  A K , (inui  D K , squali* 
«.festi.  erit.Quia  vero  triangula  G AC, D A K,*quiangulafunt,crit  vt  A G,aa  AC, 

ita  A D,hoc  eft,  AC  ,ad  A K } ac  proinde  tresrcdxG  A,  fccans}  A C ,(inus 
totus , & A K,  finus  dimidij  quadrantis,  continue  proportionales  erunt.  Ita 
Corol.io.s  ergo  erit  quadratum  cx  A G,  ad  quadratum  ex  A C , vt  reda  A G , ad  redam 
A K.  Eft  autem  quadratum  ex  A G, quadrati  ex  AC,duplum  propterea  quod 
47  primi,  aquale  cft  quadratis  cx  A C ,C  G,  squalibus.  Igitur  & AG  , fccans  dimidij 
quadratis  dupla  cft  finus  A K,vcl  D K,  ciufdem  dimidij. Quocirca  tangens  di- 
Qji*  un-  “idii  quldrands  finui  toti  squalis  cft,&c.Qu,od  demon  lirandum  erat. 

Ei*?.  SCHOLIVM, 

liil  mmo  - 

to'io!&  quf  ® * bacpropof.  Aperte  caufa  colligitur,  cur  in  tabula  Tangentium  omnet  tange» 
maiora,  tes  arcuum  nunorum,<]uimgrad. ^.minores  fint  finu  toto:TangtnS  >tro  arcus  gra. 
!i<  cur  fe  finui  lotiequalis:  Tangentes  denique  omnes  arcuum  maiorum  , quam  grad.tf. 
dupla  tete  mi,eres,\ttm  cnr  in  tabula  iecautiumfiecaus  arcus  grad  .4  5 .dupla  fit  finus 

nui  gr.  «f.'  *rcus  eiufdtmgrad.tf. 


THiOft. 
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TH EO  R.  io.  PROPOS.  i3. 


QV  A M proportionem  habet  finus  comple 
menti  arcus  cuiufuisad  finum  re&um  eiufdem  ar 
cus , eam  habet  finu*.  totus  ad  tangentem  eiufdem 
arcus:  Item  quam  proportionem  habet  finus  re- 
£tus  cuiuflibet  arcus  ad  finum  complementi  eiuf- 
dem  arcus , eam  habet  finus  totus  ad  tangentem 
eiufdem  complementi . Sinus  autem  totus  medio 
loco  proportionalis  eft  inter  finum  complementi 
cuiufuis  arcus , &c  fecantem  eiufdem  aicus:Item 
inter  finum  re&um  cuiullibet  arcus , Sc  fecantem 
complementi  eiufdem  arcus.Sinus  denique  idem 
totus  medius  proportionalis  eft  inter  tangentem 
arcus  cuiufuis,  & tangentem  complementi  eiuf- 
dem arcus. 


Quam  pro 
portionem 
ha  bea  i lin* 
totui ad  il 
genit,  & Te 
carnem  eo» 
iufui»  au*. 


I N quadrante  A B C,  (It  D F , finus  arcus  CD;<tCE,  eiufdem  tangent 
inter  femidiametrum  A C,  & fecantem  A E:  Item  B G,  tangens  arcus  B D~qui 
complementum  eft  arcus  C D.Dico  ita  efle  finum  complementi  arcus  C D,ad 
finum  redum  ciufdc  arcus,vt  eft  finus  totus  A C, 
ad  tangentem  C E , &c.  Quoniam  enim,vt  in  ex- 
pofitionc  definitionum  didum  eft,  A F , «qualis  j 
eft  finui  complementi  arcus  C D,cum  fit  «qualis 
finui  redo  arcus  BD,qui  complementum  eft  arcus 
C D;  funt^;  triangula  A F D,  A C E,«quiangula, 
obredos  angulos  F,C  , & communem  angulum 
A:  erit  vt  A F , finus  complementi  arcus  C O , ad 
F D,  finum  redum  eiufdem  arcus  CD,  ita  AC,fi* 
nus  totus  ad  C E, tangentem  eiufdem  arcus,  quod 
eft  primum. 

D E I N DE  eadem  ratione  erlt,et  A F,  finus 
redus  arcus  B D,ad  F D,  finii  complementi  eiufdem  arcus  B D,  ita  A C,  finus 
totus  ad  C E, tangentem  eiufdem  complementi  arcus  BD. quod  eft  fecundum. 

TERTIO  in  cifdcm  triangulis  erit , vt  A F , finus  complementi  arcus 
CD,adAD,  finum  totum,  ita  A C , finus  totus  ad  A E , fecantem  eiufdem 

arcua 


4 .festi. 
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arcui  C D.  Item  vt  A F, finus  reftus  arcus  B D,ad  A D,Gnura  totum, Ita  A C, 
finus  totus  ad  A E,fecantero  arcus  CD,qui  complementum  cfl  ciufdem  arcus 
B D . Quare  finus  totus  medius  proportionalis  eft  inter  AF,finG  coplcmenti 
arcus  C D , & A E , fccantcm  ciufdem  arcus  C Ds 
Item  inter  A F,  finum  re&um  arcus  BD,&AEf 
fecantcm  complementi  ciufdem  arcus  B D . quod 
eft  tertium. 

POSTREMO  , quia  triangula  ACE; 
G B A,  xquiangula  funt,quod  anguli  C , B , iint 
retti  •,  ii  alterni  C A E ,BGA,  nec  non  alterni 
A E C , G A B , xquales:  erit  vt  C E, tangens  ar« 
cus  C D,  ad  A C,  linum  totum, ita  AB,  finus  to- 
tus ad  B G , tangentem  complementi  eiufdem  ars 
cus  C D.  Pari  ratione  erit,  vt  B G , tangens  arcus 
B D ,ad  A Bj,  finum  totum  ,ita  AC  , finus  totus 
adC  E , tangentem  complementi  eiuidem  arcus  BD.  quod eft  quartum. 
Qua  ergo  proportionem  habet  finus  complementi  arcus  cuiufuis , Scc.  Quod 
«rat  demonftrandum. 

S C H O L I V M. 

ungenif»  iTAQVE  fiff ' ea, que  primo  Itet  demonftratafunt  in  hae  freptf.fi fiat,>tfinm  coni 
ommu  at-  ttuufim  arem  ad  fini  redi  eiufde  arem, ita  finus  totus  ad  aliudi  hac  tft,fe  fi- 

cuum rtps»  nue  arem  cuiuslibet  infimum  tali  multiplicetur  ,(quod fiet  facile  fi  et  ad  dextra  prae 
namur.  pono*  tot  ci fio*  , quot  in  finu  toto  continentur , nempe feptem , fifinm  totm  fuerit 

loooocoo.  >el  quinque,  fi finustotus  fueht  looooo.)pradudmf,  numerus  per  fi* 
num  complementi  eiufdem  arem  diuidatur:  muttietur  Tangent  tUim  arcua, cuius  fi- 
uum  complementi  acceptfti , yel  cnmtfinum  rectum  in  fimum  totum  multtplicafli.  Vt 
fi  tdngeni arem gra.jo. queratur, adtungemuseiut  finut  reda  5000000  feptem  ci* 
Jrae,  ’oc  mode.qooooooooooooo.ty  hunc  numerum  per  8660154.  finumcomple • 
menti  eiufdem  arcus  grad,  jo.  partiemur . Nam  quotiens  numerus  577 3 503. dabit 
Sota  diui-  *ani‘nttmfir(lss  grad.  ^o. quatenus  finus  totus  efl  10000000.  Umefit,  tangentes 
fione  ora-  tu>ne,ptr  filam  diuifionem  muemri.  Nam  fi  omnium  arcuum  fiuubus  , initio  fa(ta  1) 
ne>  tangen  principio  quadrantis,  feptem  ci fiat  appono*, v compofitos  numeros  per  finus  complt 
«us.  C'Un"  el,rtlndt”> arcuum,  quemlibet per  fuum  eorrefpondentem,  diui das  pr odio 

bunt  omnium  arcuum  tangentes, >t  ex  demonftratie  liquido cofiat . Quamobrem pero 
facilis  eft confiruflio tabulaTangentium. 

Qua  rfine  fLVK)SVS  per  ea, qua  tertio  loco  in  hac  propof.funt  demenflrata.fi fiat,  >t  JL 
fecite»  ora-  complementi  cuiufuis  arcus  ad  fimum  totum,<ta  finus  totus  ad  ahud-.hoc  efl, fifi- 

touert,«n-  (quod  facilefiet.fi  e,  ad  dextram  propina,  tot 

tu,  fa  C''rM  > 1uot  funt  ,nfi”»  toto,  puta  feptem  , *el  quinque,  prout  finus  totus  habuerit 
Jeptcm,aut  quinque  cifiaa.  ^numerusq;  prodo  Cius  per  finum  complementi  cuiujuit  ara 
cus  diuidatur:  repenetur  Secans  iOius  arcus, per  cuius  finum  complementi  dmifiofu 
tka efi.V t fi fecans arcus grad.^o  defideretur.diuidcmus  tOOOOOoooocoooo.(proo 
duflumfcilicet  numet um  ex  finu  toto  infetpfum ) per  8 66 01 54.  finum  complementi 
z *Tensgrad,  jo, Numerus  enim  Quotiens  ll^qycoydabitfecautem  arcus grad.to. 
quatenus  finus  totus  <J7  locooooo .Sola  ergo  dtuifnt  huius  ftmper  numeri 

lOOOu 


mul  fit  *• 
quili». 
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JOOOOOOOOOOOOOO  .per  sinus  complementorum  tmnium  arcuum,  initio  faClo  a .Soli  dio»- 
principio  Quadrantis, omnium  arcuum  fecantes  eruuntur, yt  ex  demonfratu  liquet,  J}£: "fcmper 
tx  yutfacilrma  erit  confirudio  tabuit  fetantium . numen  p fi 

nui  .oroaci 

THEQR  ii.  PROPOS.  i9.  ueniuniur. 

TA  N G E N S cuiuluis  arcus, qui  femifle  qua-  rancet»» 

t • r i • n * . _ r -/-cui  maioiia 

arantis  maior  Iit, aequalis  clt  tangenti  & lecanti  li-  ron.ocqua 

I . i * P.  . diamit,  cui 

mul  arcus,  qui  duplus  lic  excellus,  quo  datus ar- 
cus  femiflem  quadrantis  fuperar. 

I N quadrante  A B C,  (ItCG , tangens  arcus  C F ,qui  femifle  quadrantis 
maior  fit,intcr  lcmidia  metrum  A C,&  lccantcm  A G,ciufdcm  arcus  C F,com 
prehenfa.  Dico  C G,xqualcm  c(Tc  tangenti,  & fccanti  timui  arcus, qui  duplus 
fit  cxccflus  ,quo  arcus  C F , fcmifleni  quadrantis 
fuperat.  Sumpto  enim  arcu  F D , ipfl  F B , aequali, 
ducatur  refta  AD,  extendaturq;  vfquc  ad  E.  Et 
quoniam  anguli  B AF  ,F  A E,obxqualcs  arcus 
B F,D  F,xquales  funt:Et  angulo  B A F,  xqualis 
tft  alternus  angulus  G ; erit  quoq;  idem  angulus 
G,anguloG  A E,  xqualis. Quare  re&x  E G,  E A, 
xquales  funt:  ac  proptcrca,addita  communi  C E, 
erit  CG,  tota  tangens  arcus  CF,  duabus  C E ,& 

A E,  hoc  cft, tangenti, & fecanti  arcus  C D,  fimul 
xqualis.  Dlcoiam  arcum  CD, duplum  eflccxccf- 

fus  quo  arcus  CF,propofitus  femiUcm  quadratis  fuperat.  Produftoenim  ar- 
cu quadrantis  ad  partes  B,  fumptoq;  ateu  B H,  xquali  ipfi  C D,cum  & arcus 
F B,arcui  FD,  fit  xqualis,  erit  totus  arcus  FH,toti  arcui  CF, xqualis, ac  pro- 
inde arcus  C H,dupluserit  arcus  C F.Quoniam  vero  arcus  C H, quadrantem 
C B, fuperat  arcu  B H, hoc  cfl, arcu  C Djfuperabit  C F,l'cmifsis  a reus  C H ,fe 
mifscm  quadrantis  C B,fcmifse  cxccfius  CD.  Arcus  igitur  CD, duplus  cft  ex  - 
ccflus,quo  datus  arcus  C F,  femiflem  quadrantis  fuperat.  EA  au  te  oftcnfum, 

CG, tangentem  arcus  CF,xqualcm  etle  tangenti  C E,&  fecanti  A E, timui  ar- 
cus C D. Igitur  tangens  cuiufuts  arcus,qui  femifle  quadrantis  maior  fit,xqua 
listetl  tangenti, & fccanti  timui  arcus,  qui  duplus  (it  excctTus,  quo  datus  ar- 
cus femiflem  quadrantis  fuperat.Quod  oftendendura  erat. 

S C H O L 1 V M. 

HANC  propoptionemnonnuUtita  proponunt . 

SE  C A N S cuiufuisarcus  vna  cum  tangente eiufdero  aqualiscfl 
tangenti  arcus  compotiti  ex  dato  arcu  , tk.  tcmille  complementi  gCDt  C IU  f- 
eiutdcm.  ‘lem  a,tul 

cut  iSgenil 

NAM  in  eadem figura  fit  AE  , feta  nt,  O*  Ct , tangent  eiufdem  artus  CD.  Sedo  lr,  fini. 

M b autem 


S7.(crcij. 

19.  piimi. 
S.pnmi. 


7-huiui. 


Sicis  & it- 


i94  tangentes 

autem  arcu  B D,  nempe  camplemente  arens  C D , bifariam  in  F , ducatur  ex  (intra 
A,  per  r,  refla  A G.fecans  tangentem  C E , prtduflam  in  O.  antj;  C G,  tangent 
artus  C F,  compofiti  ex  date  arc » CD.crDF  JcmtJft  complementi  D B . Dr  cofe. 
cantem  Ae,(/  tangente  Ce .fimul aquales ejfe  tangenti  C G.Q uia  enim  anguli  BAF» 
tT.fenlj.  p A e,  aquales  funt  y propter  aquales  arcus  B » , r D ; W angulo  B A V , alternus 
»9.pnml.  c>  «p,,/.,  tft.  erit  quoque  angulus  idem  O,  angule  G A b,  aqualis. Quar e 

C. primi,  aquales  funt  retia  e A,  B G;  atque  adeo,  addita  communi  B Cydua  A E,B  C Jimul 
toti  C G,  aquales  erunt. 

THEOR,  u.  PROPOS.  io.  k 
iufun  are*  SECANS  cuiufuis  arcus  aequalis  cft  cangen- 

quorfi  duo  . r % C CT  1 

C (1  arcuum  ti  ciuldcm  .vna  cum  tan^eiuc  lcmiliis  comple- 

i angent ib*  ' w/  * 

menti  arcus  eiufdcm 

I N quadrante  A B C,  fit  A D , fecans,&  C D , tangens  arcus  C E,  cuiut 
complementi  E B , femifsis  fit  E F , vel  F B , & huic  fcmifsi  xqualis  fit  arcu* 
C G.  Dufta  autem  refla  A G,  & produda,  donec  cum  D C,  protrada  coeat  ia 
H , erit  CH,  tangens  arcus  CG,  qui  femifsis  cft  complementi  arcus  CE. 

Dico  fecantem  A D , aequalem  efie  tangenti 
CD,& tangenti  C H,hmul,  hoc  eft,toti  li- 
nez  DH. Quoniam  enim  anguli  EA  F,CAG, 
xquales  funt  ,ob  xquales  arcusEF,CGi 
addito  communi  angulo  E A C , erunt  toti 
anguli  F AC,  E A H ,*qualcs . Rurfus  quia 
in  triangulo  redangulo  A C H , duo  anguli 
A,  H,vni  refto,nimiru  angulo  B A C,  squa- 
les funt ; ablatis  angulis  BAF,C  AH,  qui 
propter  xquales  arcus  BF,CG, aequales  funt, 
erunt  reliqui  anguli  F A C,&  H,  xquales.  Eft 
autem  angulus  FAC,  oftenfus  xqualis  angu 
Io  E A H.  Igitur  8r  angulus  H,  eidem  angulo  E A H,  xqualis  erit:  ac  propte* 
(.primi.  rea  redx  A D,D  H,xquales  erunt, hoc  eft,fccans  A D, tangentibus  D C,  C Ht 
xqualis  erit.quodcft  prqpofitum. 

ALITER.  Sit  rurfus  A D,  fccans,&C  D, tangens  arcus  C E.Dico  fecan- 
tem A D,  xqualem  efle  tangenti  C D , vna  cum  tangente  ftmifsis  complemen 
ti  arcus  E C,  fcu  anguli  D A C , hoc  eft , vna  cum  tangente  femiftis  anguli  D, 
qui  complementum  cft  anguli  DAC,cum  ambo  in  triangulo  redagulo  ACD, 
jt.piimi.  vm-  reft0  fint  xquales. Centro  namque  D,&interualloD  A, arcus  circuli  de- 
feriba  tur  A H I,  fccans  D C,  produdam  in  H,  & A C,  produdam  in  I,  ducan- 
turq;  redx  A H,  H I.  Quia  igitur  reda  DC,cx  centro  D,  circuli  A H I,edu- 
|. tertii.  da  fccans  redam  A I ,ad  angulos  redos , fccat  cam  bifariam  5 fecabit  eadem 

DC  H,  & arcum  A HI,  bifariam,  ex  lemmate  in  definitionibus  demonftrato. 
tpuertij.  Quare  anguli  C A H,  & I,  xquales  funt.Quoniam  autem, cum  anguli  D*  & Ij 
eandem  habeant  bafim  arcum  A H,&  ille  fit  ad  centrum  D,  hic  vero  adeir» 

cun- 


"V 
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cunferentiam,  angulus  D,  anguli  I , duplus  eft;  erit  quoque  idem  angulus  D,  *o.  teiuj. 
anguli  C A H,  duplus:  ac  proinde  angulus  C A H,  femifsis  erit  anguli  D,  qui 
complementum  eft  anguli  D A C.  Cum  crgoC  H,  tangens  (it  anguli  C A H, 
fitq;  D A , refla  reffceD  H,  cx  defin.  circuli, «qualis:  liquido  conflat,  fccan- 
tem  A D,  arcus  CE,  «qualem  efle  tangenti  C D,eiufdcm  arcus, vna  cum  CH, 
tangente  femifsis  complementi  arcus  C E,  fcu  anguli  C A D. Quapropter  Se- 
cans cuiufuis  arcus  «qualis  efl  tangenti  eiufdc,&c.Quod  dcmonflrandu  erat» 

‘ S C H O L 1 V M. 


E X proximis  duobus  theorematibus  mirificumnobie  compendium  fuppeditatur  ad  mirificum 
tabulam  tam  Tangentium  , quam  Secantium  conftruendam.  Nam fiptr  ea, qua pro*  pio  cofttu. 
ff.lt.  eiufq;  fchoho  praceptmue,  tangentes  omnium  arcuum  per  fingula  minuta  ex * 
tenforum  >jque  ad  femijfem  quadranti  t,fecantes  tere  omnium  arcuum  totius  qua»  gentium,  £• 
drantn  inquiramus  t inueniemue  tarum  beneficio  per folam  additionem  tangentes  iccantium. 
aliorum  arcuum, yfque  ad  arcum grad  67.Mzn.jO  fi  nimirum  t angent  em  ,(7  fecana 
temcuiufq;  arcus  minorit  fenujft  quadrantis, qui  minuta  numero  paria  contineat, m 
>nam  fummd  colhgamui:propterta  quod  tangens  cutufuh  arcus  maioru  femijfe  qua* 
drantn  aqualis  eft  tangenti, ac  fecantt  arcus , qui  duplus  fit  txctJfue,quo  datus  arcus 
femijfem  quadrantu  fuperatt  quales  funt  omnes  arcus  minutoru parium  >fql  adgra , 

45.  >r  arcus  Mm.i.Min.4.Mzn.  6.(7C.  Exempli  caufa.  fi defideretur  tangens  arcus 
gra.q^.Mm.i  colligemus tn  >nam  fummam  tangentem  qSlS.  t7  fecantt  1 000000 1. 
arcus  Mzn.i  qm  duplus  eft  arcusMin.i.quo  datus  arcus  grad.  45  Min.l.Jemi liem  qua 
dranns , lioc  eft, arcu  grad.  ^q.fuptrat  Numerus  enim  coflatus  10005S10  .dabit  ta* 
gente  propofiti  arcus  grad.  45.  Mzn.  I.  qui  femijfem  quadrantis  fuperat  femtjfe  arcus 
Min.i.ytpropof.  ty.oftenfum  eft. Ide  arcus  grad.  45. Mzn.i.  coponitur  ex  arcu  Mzn. 

1.(7  femi/fe  copi  tine  ti  ttufdi  arcus,  quod  cbplefhturgrad  Sy.Min.qS.hoc  eft,exar - 
cu  Mm. 1.(7  arcu  grad  44.Mrzr.j9  ac  proinde, >t  m Jcholto propof  1 y.demonjbaui  * 
mus, numerus  loooqiio.conflatus  ex  tangente,  tyfecante  arcus  uin.i.dabit  tan* 
gentem  diih  arcus  compofiti  ex  arcu  Mz».  1.(7  fitmijfe  complementi  tiufdtm. 

EADEM  ratione  tangens  cuiufuis  arcus  maioris  femijfe  quadrantis  compone» 
tur  ex  tangite, (7  fecantt  arcus, qui  duplus  fit  excejfus, quo  arcus  ille  femijfem  qua* 
drantts  fuperat. Item  fi  in  >nam  fummd  colligantur  tangens,  (7  ftcans  cuiufuis  ar* 
cus  minoris  femijfe  quadratis, conflabitur  t agens  arcus  copofiti  ex  illo  arcu , t7  femif 
ft  complementi  eiufdem.V  t tangens  1435145 1.4rrr>Z£r4</. 55.  Mzn.  8.  compefita  eft 
ex  tangente  3691500.(7*  fecantt  106^99^1. arcus  grad. io  Mi». 16.  qm  duplus  eft 
arcus  grad.  10.  Mzn.  8 quo  datus  arcus  grad.  55  Mzzz.8  quadrantis  frmijfem  fuperat, 

Itemfe  tangent  itylqoo.  <7  fecans  106599  51.  arcus  grad.  10.  Mz».  1 t.mynam 
fummam  colligantur, conflabitur  tangens  14351451  .arcus grad  q q.Min.S.cempefi* 
ti  exilio  arcu  grad. lo.b\in.l6.(7  fesmffe  complementi  tiufdem, nempe  ex  arcu  grad, 
34.Mrn.51.rnr»  complementi  arcus  grad.  lo.Mz».  l6.coprehendat  grad.fitf.SVn.  44, 

ITA  Q__V  E propofito  arcu  quocunque  , qui  maior  fit  quadrantis  dimidio, fi  ex 
eo  detrahatur  femifsis  quadrantis,  id  eft, arcus  grad.  45  .(7  reliqui  arcus  fumatur 
duplus, component  tangens  (7  ftcans  huius  dupli  arcus  fumpti  tangentem  propofiti 
iUius  arcus.  Vi  fi  quaratur  tangens  arcus  grad.  55.  Mzn. 8.  detrahendi  erunt  grad. 

45.  ex  eo , <7  reliqui  arcus  grad.  10.  Mzn.  Sfumtndus  duplus  arcus  grad.  10  Mzn, 

B b 1 16.  H».  , ' 
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19-huiui.  1 6 •H*/'»/  fn'm  tangent, (?  petant  component  illius  tangentem, yt  demonfiratum  eft. 

I N V ENTIS  autem  l>oc  modo  tangentibus  arcuum  femifft  quadranti*  maior» 
>fque  ad  arcumgrad.fy.Miit.^o.inclu/mei  fi  rurfit * teogentem,  ac  fecantem  CMinfp 
horum  arcuum, qui  minuta  numere  panaeompletlatur, (quales  funt  arcus grad.qj. 
MJn.i.er  grad.4j.Mm.4.vc.)in  ynam  fummam  colligamus  , referiemus  tangentes 
maiorum  adhuc  arcuum, nempe grad.67.M1n.jl  .ty  grad.67.Mm.jl.  Crc.  yfquead 
arcngra.jR.Min.qj.inclufiue.tiam  huius  arcus grad.  3 3. Mjjj.  43.  quo  arcus grad. 
78.  Mus  43  femi/fem  quadrantis  excedit  , duplus  efi  arcus  grad.  67.  Mia.  30.  cum 
tus  tangens  yltsmo  lote  inucnta  fuit . Item  ex  his  tangentibus  arcuum  maiorum  , 
quam  grad.  (j.Min.jO.yfque  ad  arcum  grad.  78.  Mm.  43.  inclufiue  inuentis  ; fi 
rurfiu  tangentem,  y fecantem  cuiufj;  illorum,  qui  mt alita  numero  paria  comprem 
hendat.tn  *nam  colligamus  fnmma,  inucniemus  tagentes  maiorum  adhuc  arcuum, 
euiufmodi  fant  arcus  grad. 7%.  Mi».  4 6.  y grad.  78.  MJn.47.ej-f.  >fque  ad  arcum 
grad.  84.  M-n.  1 1 inclufiue  . N am  huius  arcus  grad . 39.  Min.  11.  quo  arcus  grad. 
84.M111. ii.fimificm  quadrantis  fuperat  .duplus  efi  arcus  grad. 78.Mm.44.  qui  maxl* 
mus  eft  eorum, qui  minuta  numero  parta  habent,  er  quorum  tangentes  lammuenta 
funt.  Sic  etiam  ex  hi<  inuentis  repenemus  tangentes  maiorum  adhuc  arcuum , quam 
grad.Sq.Min.zi.yfque  ad  arcum  grad.fy.Min.l  l.Q uia  huius  arcusgrad  41.  Min. 
1 1 quo  arcusgrad  87  M/n.  1 1.  dimidium  quadrantis  excedit , duplus  eft  arcus  grad . 
84.Mjjj.11.  cuius  tangens  yltimo  locofmt  tnuenta  . txhis  yero  repertis  conficiemus 
tangentes  fcquniHum  arcuum.yfque  ad  arcum  grad.  88.  Mjjj.  jj.propterea  quod  hum 
ius  arcus  grad.  43  Min.jq.quoarcusgrad.88.M1n.  35.  quadratu  dimidii*  excedi  t,du 
plus  eft  arcus  gra.87.M1n. 10. qui  maximus  efi  eoi  is,  qui  minuta  habent  numero  parta , 
CT  quorum  tangentes  proxime  muent  a funt.  P er  hae  quoque  referiemus  aliorum  are 
cuum  tangentes, yfijue  adarcumgrad. 89.  tam.  17,  inclufiue;  cumhuius  arcusgrad. 
44.  Mjjj.  17.  quo  arcus  grad. 89-Min.l  q.dimtdiatum  quadrantem  excedit,  duplus  fit 
arctes  grad. 28.  Min.jq.ytpotemaximus  eorum,  qui  minuta  numero  paria  continent, 
CT  quorum  tam  tangentes  funt  cognita  . nen  ejicio  delude  harum  tangentium  inuene 
tarum  eliciemus  tangentes  aliorum  arcuum,  yfquead  arcum  grad. 89. tam.  38  .»»• 
clufiue;  eo  quod  huius  arcus  grad.  44.  M'n  38.  quo  arcus  grZl.8q.Mm.  j2.femiffem 
quadrantis  fuperat, duplus  efi  arcus  grad.89.Min,  I 6. qui  maximus  eft  eorum,  qui 
minuta  numero  habent  paria, & quoru  tangentes  iam  faila  funt  notailisnc  aliorum 
arcui  t agentes  inquiremus, yfqt  adarcugra  85. Mjjj. 49. quippe  qui  fuperet  quadra 
tu  dimidii*  arcugrad.44.Mtn.4t)  cuius  duplus  eft  arcusgrad.  89. M:n.  38.  adquebroa 
xime peruentmuS . At  ex  his  inutftigabiinus  tangentes  fequtntium arcuum  yfq;  ad  aro 
cumgrad.2s).Minj4qutppe  qui  quadrantis  medietate  fuperet  arcu  grad.  44. Mia. 
j 4. cuius  duplus  >ft  arcus  grjd.89.tAm.48.qu1  maximus  eft  eorum,  qui  minuta  ha * 
bent  numero  paria  , y quorum  tangentes  lam  funt  inuenta.Badi  ratione  ex  his  ia * 
ueniemus  tangentes  fequentium  arcuum  yfqt  ad  arcum  grad. 89.  MJn.57  Quia  hu. 
ius  arcus  grad. 44.Um.j7.quo  arcus  grad. 89.  Miu  57  .quadrantis  dimidium  fupe- 
rat, duplus  eft  arcus  grad.89.Mm.j4.ad  quem  proxime  peruentum  fuit, Denique  ex 
tangente,t7  feeaute  artus  grad.89.Mm.j6.  conficiemus  tangentem  arcus  grad.  89. 
MJJJ.58.Et  hinc  tangentem  explorabimus  arcus  grad.t9.Min.j9,ktq,ita,yt  yties, 
ox  tangentibus  arcuum  yfque  ad  grad.  4 5.  V cx  fetantibus  omnium  arcuum  qua* 
drantis  perficitur  integra  tabula  tangentium. 

OyOD  fi  fecantem  tumfiunq;  arcus  fulducas  ex  tangente  alterius  arcus, qui 
ex  priore  illo  ,«c  fitmjfe  complementi  tiufdem  componitur  , reliquam  fanes  t an  geno 
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frt»  tiuflem prioris  illius  arens,  tnins fetantem  fubduxifti.  Uemfi  tangentem  cui  u fi 
1‘bet  arcus  ex  eiufdem  fecante  detrahas  , remanebit  tangens  femifsss  complementi 
artus  eiufdem  . Vrimum  confiat  ex  fehtho propof  19.  ybi  oftenfum  efi , fecantem,  o* 
tingentem  emufitis  arcus  fimul  aquales  efje  tangenti  arens  compofiti  ex  1U0  , v ex 
fenis [fc  complementi  eiufdem.H-nc  enim  fit,yt  fetans  ex  copo  fit  a hac  tangente  ablata 
relinquet  alteram  illa  tangentem.  Secnndnm  >ero  liquet  ex  propof.  hic  10 . >b  1 dea 
monflrauimut ,frca  ntemcnsnsnts  arent  aqualem  efje  tangenti  tiujdetn,yna  cwn  tan»  y 

gente  femifiis  complemenrt  arem  tinflem.  Quare  huius  femifiis  tangens  reliqua  fiet 
pofl  fubtrafhonem  alterius  lUius  tangentis  ex  freante . V.g  . fi  fecantem  arcus  grad. 

*0.  qua  efl  10641777.  detrahamus  ex  14181480  . tangente  arcusgrai.  55. 
compofiti  ex  are»  grad.  to.  v fems/fe  complementi  einfdtm  , relinquetur  tanges:  s 
3639^03.  artus  esu  flem  grad.  10  . \tem  fi  4144748  . tangentem  arcus  grad  . 13. 
tx  10863AO3  fecante  eiufdem  arcus  fubducamut  , remanebit  tangens  A6  18854.41-» 
tus  grad  33.  Miti.  30.  hoc  efi,femfsn  complementi  dati  arcus  grad,  13.  R .uifut 
fi  >>347004.  f cantem  arcus  grad.  30.  tx  17310308.  tangente  arcus  grad.  60. 
qui  ex  arcu grad  30.  (7  femiffe  complementi  eiufdem  componitur  , auferamus,relm 
quetur  tangent  3773304.  arctis  grad. $0.f.t  fi  176  3168.  tangentem  arcmgrad.lO, 
demamus  ex  10134164.  fecant e eiufdem  arcus gra.  10.  remanebit  tanges  8 390996. 
arcus  grad.  40.  qui  ftmifilt  efl  complementi  dtfli  arcus  grad. io. 

I A M utro  fi  per  ea  , qua  propof.  >8  . eintqs  fchoho  tradidimus , tangentes  omm 
ni um  arcuum  quadrantis  per  fingnla  Minuta  extenfornm  muefiigenms  1 reptriemus 
oarum  beneficio  per  folam  additionem  ftcantes  omnium  arcuum  per  bina  minuta  pro o 
gredirnlium  , fi  nimirum  tangentem  emufuts  arcu!  minuta  numero  paria  habenlti 
addamus  ad  tangentem  femifiis  complementi  arcus  eiufdem  : propterea  quod  Secans 
emufuis  arcus  aqualis  rft  tangenti  eiufdem  , >iu  cum  tangente  ftmtfis  complementi  lVhuIut. 
eiufdem  t conflat  autem  omnium  arcuum  minuta  numero  paria  habentium  comple * 
menta  femtfies habere. txemph  caufa.fi defideretur  fecans  arcus  wu.z.addemus  eius 
tangentem  381 8.4^99941 8 s .tangentem  arcus  grad.  qq.M1n.q9. qui  femifiis  rftcom 
plementi  arcus  dati  mi».  1.  Numerus  enim  compofitui  10000001 . erit  fecans  aressa 
Mw.z.iic  etiam  fi  quaratur  fecans  arcus  grad.  89.  Min.^S. addemus  eius  tangent  im 
>7188033689.4^  19C9  tangentem  arcus  Mi».  l.qui  ftmtfsis  efl  complementi  arcus 
dat1grad.89.M1n.q8.Nd  numerus  conflatus  1 7 1 8803  <3  98.fr  it  fccaus  arcus  grad. 

89  Mio.38.H4r  ratione  confictetur  dimidiata  pars  tabula  Taugentiumrat  Tangenm 
tes  arcuum  minuta  numero  imparia  habentium, quoniam  eorum  complementa  f emi  fi 
fts  non  habent , mfi  ad  Secunda  -venire  yelmus , inuefhganda  erunt,  >t piopof.  18. 
tiufij;  fchoho  pracepimus. 

H.VRSVS  fecantem  fuiufih  arcus  inueuiemus  , fi  eius  tangentem  dttr.amm  tx 
tangente  arcus  compofiti  exarcu  femiffe  complementi  tiuflem  arcus.  Nam  cS, 

>t  demonfirauimus.ftca^s  cuiufuis  arcus, >nd  cum  tdhgente eiufdem  aqualis  fttan-  SthoLi*. 
genti  arcus  compofiti  ex  dato  arcu,  C7"  femiffe  complementi  tiufdimttfficitur,yt  tan  h-iu«. 
geni  dati  arcui  ex  tangente  arcus  exto.ty  femiffe  complementi  compofiti  ablata  rem 
linquat  fecantem  eiufdem  dati  arcus.Xt  fi  cupiamus  fecantem  arcus  Mtn.l  .aufirtm 
tnut  q8l8. tangentem  ipfius'ex  toooqtiio. tangente  arcus  grad. qq  .Mi».  l.copojiti  ex 
arcu  Mi».  I.  g>  ex  arcu  grad.  44.  Mi».  5 9.  qui  fennfsis  efl  complementi  arcus  dati 
Mio.l  Ktlifhts  namque  numerus  1OOO0OOX  erit  fecans  arcus  dati  Mi».l.  I|4  quoq; 
fi  yelimus  habere  fecantem  arcus  grad  .60. fubducemus  >7310308.  eius  tangentem 
*x  373205  > qJangeute  arcus  grad.-jq.compofiti  ex  dato  arcu  grad. 60.  C"  ex  arcu 
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grad.i^.qui  femifsisefi  complementi  dati  arcus  grad, 60.  Remanebit  enim nnsnerus 
2.0000006. pro  fetante dati  arcui  grad. 60. 

Tangttci.Sc  HAEC,  qua  hoc  fcholio  tradita  d nobis funt,>era  funt  Ji finus  exquifitt  muen* 
gu  cfle  ac  ti  fuermtf ei  quia  non  omnes  finus  accurate  funt  cogniti  .maxime  Jinui  arcus grad. 
curatas,  per  I.C7*  alij  tx  hoc  defendentes,  quales  funt  finus  arcuum  per  fingula  minuta  extenfou 
finut  mu<  rumsfit  >t  neq;  tangentes ,neq;Jeeantes  mucta per  hofce finus  fint  admodu  accurata, 
adViixiifi'  Quarefe  ex  inuentu  quibufiiam  alie  per  falam  additionem  ,fubtraflionem>e  mquto 
(ubir.ctiu  1 ramur  rt  hoc  fcholio  docuimus, non  parum  different  ab  eifdtm,  fi  per  finus  inuefiiga ' 
ntue , vi  in  rentur. Nam  tangentes  cjr  fecantes  per  finus  tnutntx  ex  >no  folo  principio  non  omni 
uad*iA  cfL  tX  tl,r,e  "rtrotnempe  ex  fenubus  gignuntur  :at  eadem  per  folam  additionem,  fubtra» 
fhonem>e procreata  oriuntur  ex  pluribus  falfis principqi, nimirum  ex  finubus pn 
mum, deinde  >ero  etia  ex  tangentibus  ,<7  fiscalibus  per  finus  tnutntis  ,qua  accurata 
ejfe non poJJdutt>t  diximus. magis  exquifite  ergo  cognofeentur  huiufmedi  linea  pet 
finus; >t  propof.lt.eiufq; fcholio  traditum  efi.Hac  ratione  (7  tabulam  Tangent  iumt 
C7  tabulam  Secantium  breui  fupputabimus.Non paruos  enim  errores  in  aliorum  tau 
bulii  deprehendimus  t>t  tuto  illu  fidere  nou  po fumus  ;pr  opter  ea  quod  multae  tangen* 
tes,cr  fecites  yelper  partem  proportionalem,  >el per  folam  additionem  aut  fubtra - 
(ho  nem  mueftigarunt , non  autem  omnes  per  finus . Subiungemus  tamen  paulomfr  * 
aliorum  tabulas  , donec  per  tempus  nonas  conflruere  licebit, 

THEOR.  13.  PROPOS.  »1. 


Tangentes 
duorum  at 
cudquord* 
libet  idt  rc 
ci  proce  ,p- 
portionales 
cd  tangen* 
nb*com  ple 
mltotu  ar* 
cuti  COIUD* 
dent. 


iS.huiui 


17. festi. 

iC.fextU 


TANGENS  cuiufuis  arcus  cft  ad  tangen- 
tem, alterius  arcus  cuiuflibet , vt  tangens  comple- 
menti pofterioris  arcus  ad  tangetem  complemen- 
ti prioris. 

I N quadrante  ABC,  arcus  C D,  tangens  fit  C E,  & fecans  A E:  Item  ar- 
cus C F,  tangens  fit  C G,  & fccans  A G:  Dufta  autem  refta  B H, circulum  tan 
gente,&  vtrique  fecanti  A E,  A G,  occurrente  in  I,  H;  erit  B I, tangens  com- 
plementi arcus  CD;«(BH,  tangens  comple- 
menti arcus  CF  . Dico  ita  eflcC  E , tangentem 
arcus  C D,  ad  C G,  tangentem  arcus  C F,vt  eft 
BH, tangens  complementi  poilerieris  arcus 
C F,adB  I,  tangentem  complementi  arcus  prio 
tisCD.  Cum  enim  finus  totus  fit  medius  pro- 
portionalis tam  inter  C E, tangente  arcus  CD, 
&BI,  tangentem  complementi  arcus  ciufdcm 
C D,  quam  inter  C G,  tangentem  arcus  C F^  & 
B H , tangentem  complementi  arcus  ciufdcm 
C F;crit  tamredangulum  fubC  E,BI,quam  re- 
ftangulurfl  fub  C G,  B H , quadrato  finus  totius  xqualciac  proinde  re&angu- 
lum  fub  C E,  B I,re£tangulo  fubC  G,B  H,aequalccrit.  Quare  erit,  vtC  E, 
prima  ad  C G,  fecundam,  ita  B H,  tertia  ad  BI,quartam;  nempe  vt  C E,  tan- 

' gens 
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geni  ircus  CD, ad  C G,  tangentem  arcui  C F,  ita  B H , tangens  complemen- 
ti arcui  pofterioris  C F , adB  l , tangentem  complementi  priori!  arcus  C D. 

Tangens  igitur  cuiuluis  arcus  eft  ad  tangentem  alterius,  &c.  Quod  oftenden- 
dumerat. 

THEOR.  14.  PROPOS.  zt. 

SECANS  cuiufuis  arcus  eft  ad  Secantem  al- 
terius arcus  cuiuflibet , vt finus  com plcmenti  po 
fterioris  arcus  ad  finum  complementi  prioris. 

IN  quadrante  A BC,(it  AD,recansarcusCE,&AF,fecansarcusCG:& 

B H,  finus  complementi  arcus  C E,  at  G I, finus  complementi  arcus  C G.Di- 
coitaeflefecanicm  A D,  arcus  C E,  ad  AF,  recantem  arcus  CG,vt  eft  GI, 

finuscomplcraenti  pofterioris  arcus  C G,  ad  E H, 
finum  complementi  arcus  prioris  C E.  Quoniam 
enim  finus  totus  eft  medius  proportionalis  ta  in- 
ter fccantcm  A D,  arcus  C E ,&  E H,finum  com- 
plementi ciurdem  arcus  C E, quam  inter  A F,  re- 
cantem arcus  C G,&  G I, finum  complementi  eiu- 
rdem  arcus  C G •,  erit  tam  reftangufum  Fub  A D, 

E H , quam  reftangulum  tub  A F ,G  I , quadrato 
finus  totius  zqualc:ac  proinde  reftangulum  illud 
huic  zquale.Quarc  erit  vt  A D,  prima  ad  A F,  Te- 
cundam.itaG  I,  tertia  ad  E H,  quartam  •,  hoc  eft, 

vt  A D,  tccans  arcus  C B,  ad  A F,  recantem  arcus  C G,  ita  G I, finus  comple- 
menti arcus  pofterioris  C G , ad  E H , finum  complementi  arcus  prioris  C E. 

Secans  igitur  cuiufitis  arcus  eft  ad  recantem  alterius  arcui,  &c.Quod  demon- 
ftrandum  erat. 

THEOR.  15.  PROPOS.  zj. 

S I plurcs  fint  arcus  aequali  exccffu  progicdicn 
tes,  habebunt  tam  tangentes,  quam  Secantes  ma- 
iorum  arcuum  maiorem  differentiam,  quam  mi-  rco^dS? 
norum:ita  vt  in  tabula  differentiae  tam  tangentiu,  tt*“ 
quam  fecantium  fcmpcrcrcfcant  vfquead  finem  ^ 
quadrantis. 

I N quadrante  A B C,  fint  arcus  C D,  C E,  C F , quorum  differenti*  D E, 

E F,zqualcs  fint , & eorumdemtangcntcifintCG,  CH,CIjfccantcs  autem 

A VJ« 


Sccltes  duo 
rd  arcuum 
quoiul  ibei 
iui  recipro- 
ce ,p  porlio 
nale*  cu  fi- 
oubuicom 
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arcuum  eo 
r undeni. 


ll^huiue. 


I7.furi. 

it.  festi. 


17«  primi 

H.  primi. 
17. primi. 

tp  primi. 


i»  «*i 


*7.wttj. 

J.lcXti. 

.itiiurO, 


ihuioi. 

t.qumti. 

30. quinti. 
»1  .huiui. 

I).  quinti, 
quinti. 

(.quinti, 
ic.  quinti. 


Atcui  tan- 

gcuiium  x 
«jualn  ex- 
ceflus  liahc 
tium  tot- 
quale»  ha. 
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AG,  A H,A  I.Et  quia  in  triangulo  A C FI, angulus  C,  redus  cft  j erit  AHC, 
redo  minor , cum  ambo  fint  duobus  redis  minores.  Cum  ergo  duo  anguli 
ad  H, fint duobus  redis  xquales , erit  A H I , maior  redo  ,ac  proinde  angu- 
lus  I,  in  triangulo  A H I,  redo  minor.  Quare  maior  erit  fecans  A I,fccante 

A H.  Eadc  ratione  maior  erit  quam  A G : Item 
A H,maior,qua  A G.  Abfcindatur  ergo.  AK,ipfi 
A H,&  A L,ipfi  AG,xqualis.Dico  1 H,differe 
tia  tangrntiu  C I,C  H.arcuu  m/tioru  C F,C  E, 
maiorem  clle  differentia  H G,tagcntiiim  C H. 
C G , minorum  arcuum  C E , C D : Item  K I, 
differentiam  fccantium  A I,  A H , arcuum  ma- 
iorum C F,C  £,  maiorem  cile  differentia  L H, 
fccantium  A H , A G , minorum  arcuum  CE. 
C D . Cum  enim  arcus  DE , E F , xquaics  fint* 
erunt  & anguli  D A E , E A F, xquaics:  ac  pro- 
inde angulus  I A G,fcdus  erit  bifariam  per  re- 
dam  A FI  . Igitur  erit,  vt  1 A,  ad  A G,  ita  I H, 
ad  H G:  Eft  autem  AI,  maior  ,quam  A G,  vt  olienfum  cft.  Reda  ergo  I H, 
maiorquoque erit, quam  H G.quod  cil primum. 

P VCTIS  iam  F M,  E N,  D O , ad  A C , perpendicularibus , nempe  (I- 
nubus  redis  arcuum  C F,  C E,  C D;  erit  A M,  finus  complementi  arcus  C Fi 
& A NJtnus  complementi  arcus  C E;&  A O , finus  complementi  arcus  C D, 
v'  10  eipobtionc  definitionum  didum  eft.  Quoniam  vero  reda  M N,  maior 
eft,quam  N Ojmaior  erit  proportio  A N,  ad  N Q,quam  ad  M N:  Eftautcm 
adhuc  maior  proportio  A O,  ad  N O , qu3m  A N , ad  eandem  N O'.  Igitur 
multo  maior  erit  proportio  A O,  ad  N O,  quam  A N,  ad  M N.  Etpcrcon- 
uerfionem  rationis,  minor  proportio  A O,  ad  A N,  quim  A N,  ad  A M:hoc 
eft,  maior  proportio  A N , ad  A M , quam  A O , ad  A N . Cum  ergo  fit , vt 
A N,  ad  A M,  ita  A I,  ad  A H;  Et  vt  A O,  ad  A N , ita  A FI , ad  A G : maior 
quoque  erit  proportio  A I ,ad  A H , hoc  eft , ad  A K , quam  A H , ad  AG, 
jju  L’  Piuidendo  ergo  maior  etiam  proportio  erit  1 K,ad  A K,  hoc 
cft,  ad  A H,  quam  H L,  ad  A L:  Et  conucrtendo  minor  erit  proportio  A H. 

* ij  **  maior  proportio  erit  A L,adLH,quam 

AH, ad  K L Qua  re  cum  maior  adhuefit  proportio  A H,adL  H,  quam  AL, 

^ H : mult°  maior  ProPorti0  erit  A H , ad  L H , quam  ciufdcm 
A H,  ad  K ac propterca  reda  L H,  minor  erit , quam  k I . quod  eft.fecun- 
dum.  Ex  quo  ht, differentias  tam  tangentium, quam  fccantium  in  tabula  fem 
per  augeri  ad  finem  vfq;  quadrantistcuius  quidem  contrarium  in  finubus  ac- 
cidit,  vt  fupr*  demonftratumcft.  Quamobrcm  fiplures  fint  arcus  xquali 
cxcclTu  porgredientes,  &c.  Quoddcmonftrandum  erat. 


COROLLARIVM. 

S H Q.V  IT  V R.  hihe,  fi  quoilibet  arcuum  rancem  et  xqualiter  fefe  trcciinr  ...... 

carum  mxqualtier  fele  excedere  , exeriTu.,,  maiorum  arcuum  efle 

i**™  Arantium  tegmenta  exrra  quadramem  effe  inxqualn.m  noraq  effi 
1 1 a , qux  principio  quadrantia  funi  propinquiora  . Quoniam  enim  ^pofi  u ateubufo  f 
E F.xq„a!1bu,.ofte^um  Fuu.  redam  I H . ma.orem^equ.mH  ^1.5“  docooiU^ 

H 1, auferatur  ,«aa  tpu  H C, «quali,.  fecan.em  mter  dua.  A I.  AH.ffite 


I 


E T f E C Jt  N T E S,  tot 

nm  E F.arqiadeo  abfci  odere  aieum  minorem  aicu  D E, nempe  panem  arem  E-F.Eademfy 

latio tftde aliis • _ _ , , ....  c.  .. 

R V R $ V S quia  demonflratum  eft,  feeaoiem  A C.  minorem  ede , quam  A_H  ; m . n 
•blam  femidiamtumqualibu»  A D,  A E,  fcjmentum  D C ■ reliquum  mmua  Ui  Icgmeu* 
io  i eliquo  i Hi  Ac  , 


THEOR.  16.  PROPOS.  14. 

TANGENS  arcus  maioris  ad  tangentem 
minoris  arcus  maiore  proportionem  habet , qua 
iccans  maioris  eiufdcm  arcus  ad  lecantcm  ciuldc 
minoris. 

REPET  AT  VR  figura  procedentis  propof. 

iv .IT»  nmnnrtinnitn  tiorntilC  I. 


Areud  inq. 
qualiil  nn> 
gtm  'iii-o- 
rn  ad  tan-> 
gcnicm  m( 
noni  pro  • 

C unionem 
ibet  mato 
(em,  quam 
freani  na- 
ioru  ad  fr. 

•-  • ••  * ' "6 r e . * . y.  r unem  ai 

Dico  maiorem  efic  proportionem  tagentlst-  I.  oo,,,. 
ad  tangentem  C Hj^uam  fccantis  A I j*d  fccan 
tem  A H.  Quoniam  enim  eft,  vt  A F,ad  F M,  4-fcatl. 
ita  A I ,ad  I C : Item  \ t A E,  ad  EN  ,ita  A H, 
ad  H C . Eft  autem  minor  proportio  femidia-  t.quinri. 
metri  A F,  ad  F M.quimfemidiaraetri  A E ad, 

E N ; quod  finus  F M,  maioris  arcusCF , ma- 
ior fit  finu  EN,  minoris  at  cus  CE,  et  in  ex- 
politione definitionum  d-Sum  eft.lgimr  minor 
quoq;  crlt  proportio  A l , ad  (C, quam  AH, 
ad  H C : Et  permutando, minoretiam  propor-  fthol.»7.j. 
tio  AI.adAH,quim  LC,ad  HCjhoccft.tan 
gens  C I , ad  tangentem  C H,  habebit  maiorem 
proportionem , quim  fecans  A I , ad  fecantem  A H . Quocirca  Tangens  ar- 
cus maioris  ad  ungentem  minoiis  arcus  ,&c . Quod  demonstrandum  erat. 


S E Q^rVN  T yx.  sT  A B V LJE  T A N C E N- 

tim  atque  ftcantium. 
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Minuta  Graduum  Quadrantis  pro  tangentibus  arcuum  ei 
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rjNGeirrvs,  et  secjixtes 


VSVS  TABVLAE  TAM  TANGEN- 
tium,  quamfccantiurru. 

E X ytraip  tabula  non  aliter  tangentes  , ae  fteantet  arenam , >el complementi u 
rnm  arcuum  inuefligabimus,  acfupra  finus  rtdos,  c T finus  complementorum  arcuum 
txftnuum  tabula  eruere  docuimus . Vr  fi  quaratur  tam  tangens  , quam  fecans  arcua 
grad.  50.  Mi».  14.  inuemetur  in  tabula  tangentium  fubgrad,  50.  in  yertice  tabuu 
la  pofitu  , e regione  M in.  14.  ad  finifiram  collocatorum  tangens  particularum 
I 108791}.  qualium  finus  totus  ponitur  10000000. 1»  tabula  >ero  fetantium  reptu 
ritlur  fubgrad.  50.  errgione  M »».  14.  fecans  earundem  particularum.  15(88144. 
Quodfi  quaratur  tam  tangens,  quam  fecans  complements  arcus  39,  Mi».  36.  reptu 
netur  in  priori  quidem  tabula  fupragrad.  39.  in  ima  fede  pofitoi.e  regione  Mi».  36. 
ad  dextram  collocatorum  tangens  eadem,  qua  prius,  1 2.08791 3. 1»  pofienon  nero  tau 
bula  eadem  fecans  15688144.  propterea  quod  complementum arcue grad,  39.  mi». 
36.  cemplediturgrad.  50.  M in.  14.  cui  arcui  dida  tangens  , ac  fecans  debetur  , rt 
fatet . 

I AM  yeto  fi  finus  totus  affumatur  particularum  tantummodo  100000.  abi  edis 
duabus  cifiit  ex  finu  toto  I oocoooo.  ab  q cienda  quoq;  erunt  ex  Cingulis  tangentibus , 
**  fetantibus  du*  peiores  figura  ad  dextram  : quemadmodum  definubus  diximus  . 
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CHRISTO  PHORI  CLAVI! 

BAMBERGENSIS  E 

SOCIETATE  1ESV 
TRIANGVL  A RECTI  LINEA. 

PRAEFATIO. 


IN  V VM  , linearum  tan- 
gentium , & fec antium  vfus 
poti  fimum  m do  ftrina  trian- 
gulorum tam  reclilineorum , 
quam  Jph&ricorum  confifiit . 
Omne s enim  Afironomi  in  mo 
tibus  cdefiibus  vel  inuefiigandis , vel  explican- 
dis explorant  in  triangulis  beneficio  finuum , li- 
nearum tangentium,  (e? fec  antium  tum  latera 
ex  angulis  notis, tum  etiam  angulos  ex  lateribus 
cognitis . Id  quod  ex  Epitoma  foan.  Regiom.  tn 
Almagefium  ,fiue  magnam  coflruftionem  Pto - 
lom£t,ex  opere  Copermci  de  reuolutiombus  ede- 
fiibus , & ex  aliorum  Aftronomoru  feriptis  per - 
fiicue  conflare  poteft . Quam  ob  remcumiarn 
tradat  ionem finuum , linearum<fi  tangentium , 
ac  fec  antium  abfeluerimus , ordo  poflulat , vt 

Jciettam  hanc  triangulorum  ajoanne  Regiom. 

Co  2 


Vfaiffna*, 
linraul  ug 
genuum, & 
lecaniiUQ 
in  dottrina 
triangulo- 
rum pouf. 
fimum  eoa 
fiftiu 


29 6 P R & F A T I o: 

quin%  libris  diffuse  explicatam a Gebro  IrTt- 
ffalenji  Arabe  jiecnon  a Nicolao  Copernico  bre - 
uiter  quidem Jed  paulo  obfcurius  tra  ditam,pro 
virili  etiam  exponamus , cum  incredibilis  [it  eo- 
rum vtilitas  cum  in  rebus  omnibus  Mathema- 
ticis, tum  pr&fertim  in  c&lefhbus  motibus , pgin 
>1 ;;  tjs  rebus  ,qua  ex  illis  pendent  se  fle  intelligendis , 

vel  wucfligadis,vt  diflum  e fi,  & partim  etiam 
V'  non  obfcure  ex  noflra  G nomontca  colligi  pot  e fi, 

vbi  permulta  ad  horologia  pertinentia  ex  trian- 
gulis a nobis  Jiant  demonflrata . Exordiemur 
autem  a triangulis  reflilineis,tanquam  facilio- 
ribus, de  quibus  ea  folum  demonflrabimus,  qua 
ad  res  AJlronomtcas,  (f  Geometricas  re  fle  per- 
cipiendas necejfaria  effe  iudicamus  : Id  quod  e- 
tiamin  fphsricis  triangulis  obferuauimus.  Qui 
plura  dcjider at,  legat  Menelaum,  & Mauro  * 
lycum  de  fjh&ricis  triang  ulis , de  reflilineis  ve- 
ro loannem  Regiomontanum.aAnt e omnia  au- 
tem explicandum  erit , penes  quid  angulorum 
r e flilin  e orum  quantitas [umenda fit . 

PENES  QV1D  ANGVLI  re&ilinei magnirudo fumator. 

ANGVLI  euiufuU  relhUuei  magmtude  fumttur  ptnet  Arcum  circuli  ex  tpfa 
ii  oiagni  angule^  >f  ceutro , defcnpti  ad  ^usdcunijt  interuaUunrtinter  refljs  lineus  anguluns 
ludo  pfnci  fo„pr,hendenles  interceptum.  Nam  <jui libet  angulus  rcdilinent  tantus  ejfediciturt 

iur.  UmJ  quantus  ell  arcus  ttrculi,  cuius  centrum  ejl  inipf»  anguis  , inter  duas  Uncat  redas,- 

J and 


T n I A M G.  H.E  C T I L. 

«i  Natramr,  iinrMk : iw *»  qnotgredunm  fuerit  it » erem,  totidem 

parttum  fit  er  , «mIi'n  qnntnor  refli  fiunt  i 60.  uut  *nmre[h.  9°  ♦ ^ 

au.  fit,  indifferenter  finum  unguit  refl  tUnei  pro  fumer  ens  ecopt  poffe  , CT  contrdt 
quod  etiam  de  Ungente,^  fecentemtelhgetnr:  quandoquidem  arcut.U' angulm  tl. 
U in  centro  infiiflens  eundem  habent  parttum  numerum, licet  diuerfi generu, cum  par 
tet  arem fint  arem  .pariet  >ero  augult  fimt  anguli  : quamuu  tr  pnrtes  auguh  dHi 
pofnnt  Arem  9ita  yt  angulus  dicatur  habere  ftgradm > »»  arcu  9 sut  injij  t9 

comprehenduntur  . * j ~ 

qV  A N D O C V N QJ  E ergo  arem  angulum  rechlinemm  metum  eft  quadrat, 
ideft  quarta  pari  totim  circumferentia , sngulut  ei  infitftens  in  centro  reflue  erit, 
nempe  quarta  pari  quatuor  reflorum  , qutbut  fpattum  , quod  ctrtumfiat  centrum 
circuli  aquahter  omnes  paries  circumferentia  refipiciint.aqnale  ejh.  quando  antem 
arcu»  idem  eft  quadrante  minor, angnlm  quoqi  minor  erit  re(lo,nempe  acutus:  quam 
do  denudarem  t fi  maior  quadrante,  angulua  etiam  reflo  maior  erit.nimtrum  obtu. 
fiu . Bt  contra.quando  angulua  eft  reflue,  erit  arcui  illum  met, ens  quadrans :quan. 
doacutna.quadrantc  minor  : quando  deniqt  obtufius.maior  quadrante . Qna  omni * 
tx  lemmate  fitqnenlt  erunt ptrfpicua  . 

LEMMA. 


Ang-ilui  re 
flilmcus  tft 
tot  parud  » 
ouot  cr»— 

dud  cllar* 
cui  cuculi» 
cui  In  cen- 
ito infiAiu 


Cocotl.  >• 
l).  pilmi. 


R EC  T >E  lines  angulum  rc&um  comprehendentes  abfeindu  * Qwmod» 
quadrantem  ex  circulo,  qui  ex  ipfo  angulo , vt  centro,  ad  quodeunq,  aengu*, 
inter  uallum  defer  ibi  tur : line*  veto  rcO*  angulum  acutum  conti*  unoad^- 
nentes  auferunt  arcum  quadrante  minorem:  line*  deniq;  reet?  con  r|1  cx  ip(ilt 
fti tuentes  angulum  obtuium  intercipiunt  in  eodem  circulo  arcum 
maiorem  quadrante.  Et  contra,  rc&*  line*  ex  centro  circuli  egre-  &tonua» 
dientes,  quadrantemq;  intercipientes  conftituunt  angulum  redtum: 

line*  vero  arcum  quadrante  minorem  abfeindentes  angulum  acu- 
tum continent:  reO*  deniqj  line*  auferentes  arcum  maiorem  qua- 
drante obtufum  angulum  comprehendunt . *« 

j{E  C TAE  linei  A B,C  B, angulum  reftum  contineant  A BC,& 
ex  B , circulus  deferibatur  AC  D E.  Dico 
arcum  A C,  quadrantem  effe,&c.  Quoniam 
enim  efl,vt  angulus  A B C,in  centro  ad  qua- 
tuor reSos,  ita  arcus  A C,ad  totam  circrni- 
forentiam,efl  autem  angulus  A B C,cum  re- 
Sus  fit , quarta  pars  quatuor  reSorum : erit 
quoqi  arcus  A C, totius  circunferentia  quar 
t a pars,  id  efl,  quadrans . Quonhm  vero  re- 
Sa  linea  conflitueiu  cum  reSa  A B,  in  pun- 
So  B,  angulum  acutum  cadit  in  arcum  A C, 

reSa  vero  linea  cum  eadem  A B.conflituens  angulum  obtufum  m ptmffo 
B.  cadit  in  arcum  C D liquido  conflat , xeSaa  linctu  angulum  acutum  in 

eentre 


Corotl.  i 

] J.Cciu. 


Si. 


I)  . primi, 


tf.  rerrij. 


•1.  primi. 

tf.  ICIllj. 

*<  «nlj. 
IJ.  primi. 


»7.  tertij. 


»5«  TKlotUGVLU 

centro  B,  conflituentes  intercipere  arcum  quadrante  jl  C,  minorem , It- 
uras vero  redas  continEtes  angulum  obtufum  abfcindere  arcum  quadrati 
(e  jt  C,  maiorem . 

SEU  auferant  iam  reda  B jt  ,B  C ,ex  centro  B,  egredientes  qua - 
drantem^C.  Dico  angulum  *4  B C,  effer  edum,  &c.  Quoniam  enim 
efl,  vt  arcus  C,  ad  totam  circunferentiam,  ita  angulus  jt  BC,in  cen- 
tro ad  quatuor  redos ; efl  autem  arcus  ^4  C, quadrans,  id  efl,quarta  pars 
circunfcr entia  totius : erit  quoq;  angulus  jtBC , quarta  pars  quatuor 
redorum , atq ; adeo  rtdus . Quia  vero  reda  ex  centro  B,  emifft,  atque 
arcum  qu.;drantc*A  C , minorem  auferentes  angulum  conflituunt  mino- 
rem angulo  redo  jtBC , auferentes  vero  arcum  quadrante  jt  C,  maio- 
rem conflituunt  angulum  redo  angulo  *ABC,  maiorem ; perfpicuum  efl, 
redas  lineas  arcum  quadrante  ji  C , minorem  intercipientes  conflituere 
in  centro  B,angulum  acutum,  lineas  vero  redas  arcum  quadrante  jt  C , 
maiorem  includentes  continere  in  centro  B,  angulum  obtufum . Quod  cd 
propofitutn . 

ALITER.  Contineant  rurfum  reda  jiB,CB,  angulum  redum 
iABC,  et  ex  B, circulus  deferibatur  j iCDE . 
Dico  arcum  ji  C , effe  quadrantem , tfre, 
Trodudts  enim  redis  jl  B,  C B,  ad  D,  E, 
erunt  anguli  jt  BE,C  B D,  cum  ftnt  an- 
gulo _ 1 B C,  deinceps , redi , ex  definitione 5 
necno  & angulus  D B E,qubd  angulo  j iBC , 
fit  ad  verticem  aqualis , redus . Quare  cum 
omnes  quatuor  anguli  ad  B,  centrum  fint  re- 
di, id  efl,  aquales,  aquales  quoq;  erunt  qua- 
tuor arcus  jtC,C  D,D  E,  Ejt;  atq ; adeo 
quilibet  eorum  quadrans  erit . Reliqua  demi.nflrabuntur ,vt  prius. 

V E R Y M reda  B jt , B C,  ex  centro  B,  emiffa  auferant  iam  qua- 
drantem jt  C . Dico  angulum  jlBC,  redum  cjfc,&c.  Tro  ludis  enim 
rtdis  4 B,C  B,  ad  D,  E,  cum  angulus  D B E,  angulo  jl  BC,  ad  verti- 
cem fit  aqualis, erit  & arcus  D E,  arcui  jl  C,  aqualis , proinde  qua- 

drans , Semicirculum  ergo  conficiunt  duo  quadrantes  jlC , D E;  atque, 
adeo  reliqui  duo  arcus  ^4  E,D  C , alterum  fimicirculum  conflit uent .Cum 
rrgo  duo  anus  ji  E,  D C,  aquales  ftnt,  quod  anguli  jt  B E,  C B D,  ad 
verticem  ftnt  squales ; erit  vterq;  eorum  quadrans  : ac  propterea  qua- 
tuor arcus  jtC  ,C  D,  D E , £ jt,  cum  fint  quadrantes , squales  erunt  • 
Quatu  r ergo  a-guh  ad  centrum  B,squales  quoq ; erunt;  atq;  adeo  eorum 
qmlibet eru  redus « vel br cuius , Cum  C,  fit  quadrans  , erit  quoque 


tam 


KECTILtKE  -A»  ' i*j> 

TiMin  femi  circulo  C ^4  F , reliquus  arcus  A E , quam  in  femicirculo 
-AC  D , reliquus  arcus  C D,  quadrant  : Erdemq , modo  in  femicirculo 
%A  E D-  vr/  C D E,  reliquus  arcus  D F,  quadrans  erit ; &•  proinde  quat- 
tuor anguli  ad  B.quatuor  quadrantibus  squalibus  mfijlcnces  erunt  squA'  »7« 
/«,  refli . Reliqua,  vt  prius,  ojlendentur . 


s c h o l i v M.  £?4S 

I N mu  fria  porro  triangulorum  rrfhlinrorum,  cum  dantur  duo  anguli  noti, ter 
fui  ilhconttua  yitetji  trit  , cum  fit  complementum  duorum  rrtlorum:  I temcumm  ,u,  culent 
triangulo  reddgulo  datur  >ntu  acui  ut  *nguluc,notut  tttd  erit  rchtjmus  acutut,  jUod  teniuf . Iit 
Jit  compl.mentum  yutu*  re(h.  Uaf,  drtradn  du»hm  angulit  notu  Jimul  exgrad.  180.  'n  ,ri*Ku!o 
rtlhfu.u  rnt  tertiue  nolui  . I tem  in  triangulo  rtflangulo  , fi  detrahatur  acu  tua  no-  ^rfelu*yn* 

angulus  *■ 
i cuiui.daiut 
quoq,  eril 
acutus  icli- 


quus. 


guli  i 
nci  funt  fi- 
nubus  an- 
guloni  op- 
pufiioium 
proportio-» 
nalia  . 


tu»  cxgrad.  yO.  remandit  alter  at  utut  notut  . Quod  f-mel  monutjfe fatit  fit 

THEOR.  l PR  OPOS,  i 

I N omni  triangulo  rcdlilinco  latera  qu.xuis  La.eratni- 

• . ® , * r eulueAili- 

duo  eandem  proportionem  habent,  quam  linus 
angulorum  illis  oppolitorurrL». 

SIT  primum  triangulum  rc&angulum  ABC,  cuius  angulus  reSus  B . 

Dico  elfe  A B , ad  A C , vt  eft  finus  anguli  C , ad  finum  anguli  ft  • Ittu* 

A B , a i B C , vt  cft  finus  anguli  C , ad  finum  angu«  n ■ 

li  A , dfc.  Quoniam  cnim,vt  in  definitionibus  fi- 
nuum  offendimus  , fi  A C,  ponatur  finus  totus  , latu* 

A B,  cft  finus  anguli  C;  & B C,finus  anguli  A : liquido 
eonftjc,itaefic  latus  A B,ad  latus  A C,vt  cft  A B,linus 
anguli  C,  ad  A C,  finum  cotum  anguli  refti  B:  Vel  ita 
•fle  latus  A C,  ad  latus  A B,  vt  cft  A C,  finus  totus  re»  u 
6i  anguli  B, ad  A-B,  finum  anguliC  ; cum  ipta latera 
fint  finus  angulorum  oppofitorum  , ac  proinde  vtro- 
biq;  fit  identitatis  proportio.  Eadem  ratione  crit,vt  latus  A C,ad  latus  B C, 
ita  A C,  finus  totus  anguli  refti  B,ad  B C,finum  anguli  A : Vel  vt  litus  B C, 
ad  latus  A C,  ita  B C,  finus  anguli  A,  ad  A C,  finum  totum  rcftt  anguli  B. 

Item  vt  latus  A B,  ad  Ia  tus  B C,  ita  A B , finus  anguli  C , ad  B C , finum  an- 
guli  A : Vel  vt  latus  B C,  ad  latus  A B,  ita  B C,  finus  anguli  A,  ad  A B,  fi» 
numanguliC. 

SIT  deinde  triangu'um  ABC,  non  refiangulum  . Dico  rurfus  effc  la- 
t«s  A B , ad  latus_^A  C,  vt  cft  finus  anguli  C,  ad  finum  anguli  B,  &c. 

Iut  cmm  latera  afiumpta  A B-,  A L’  , aequalia  funt,  aut  inxqualia  . Sixqua» 
a ,cruntquoq;angu  i C,  B,  «quales  } at  proinde, vt  in  definitionibus  fi-  s.  prini, 
nuum  docnitnds  , eurum  finusiequalcs  . Quare  erit , vt  larus  A B,  ad  latus 
A 0,4«  a finus  anguli  C,*d finum  anguli  B:  Vel  vt  latus  A C,  ad  latus  A B,ica 
anus  angyli  B,ad  finum  anguli  C,j  cum  fiemper  fit  proportio  aequalitatis  «Si 


it. primi. 
Jehol.  ii. 
fefia ii . 
Schul  It. 
(ccun.it. 


t*.  primi. 

Coroi!.  4. 
ffXH. 

4-faui. 


•ti  ICl. 

•at  ■ 
•Sr'  U- 
eunt 

O Itt 


jao  r r 1 \n  tr  o via 

vero  Uter*  AB,  A C, funtinxqtiali*,  fi»  AG, maius, ex  quo  iltilfcindatlir  rtc 
fta  C E»  minori  Jatcri  A B,  «qualis, & cx  A,  E,  ad  tertium  iatui  B C,  pcrpen 

dicularcs  demittantur  A D,EF,quarum  vtraqj 
cadet  intra  triangulum, quando  angulus  B,ma- 
iori  lateri  AC,  oppofitus  acutus  eft.  Erit  enim 
& tunc  angulusquoq;  C,  acutus  , cum  minor 
fit, quam  B .Quate  perpendicularis  A D,intra 
triangulum  cadet , ac  proinde  & perpendicula- 
ris E F.  Quando  vero  angulus  B,obrufus  eft, 
cadet  quidem  AD,  femper  extra  triangulum, 
at  E F, cadere  poteft  vel  extra  etiam, vel  in  pun 
dura  B,vcl  intra  triangulum.  Quomodocunq; 
autem  cadant  did*  perpendicularcs,fempcr  ea» 
dem  erit  demonftratio.  Naro  cum  A D,  EF,  fint 
parallel*  , erunt  triangula  C E F,C  A D,  firoi- 
lia.  Quamobrcm  erit,  vt  C E,  ad  E F,ita  C A, ad  A D.  Cum  ergo  cx  ijs , qu* 
in  definitionibus  finuum  tradidimus,  pofito  finu  toto  C E, reda  EI-,fit  finus 
anguli  C;  pofito  item  finu  toto  A B,  reda  A D,  fit  finus  anguli  A BD*,  fintq; 
finus  toti  C E,  A B,  refpedu  quorum  illi  funt  finus , «quales  j liquet  efle,  vt 
C’E,  hoceft,  latus  A B,ad  F.  F,finum  anguli  C, ita  latus  C A,  ad  A D,finum 
anguli  A B D : Et  permutando , vt  latus  A B,  ad  latus  AC,  ita  E F,  finuta 
anguli  C,  ad  A D,  linum  anguli  A B D , hoc  cft , in  pofleriori  triangulo,  ad 
finum  anguli  A BC,  cum  duo  anguli  ad  B,  «quales  fint  duobus  redis, & pro- 
inde eundem  linum  habeant,  vt  in  definitionibus  finuum  docuimus . Ex  quo 
confiat,! ta  efle  minus  latus  A B,ad  maius  A C,  vt  eft  E F,  finus  anguli  C, mi- 
nori lateri  oppofiti  ad  A D , linum  anguli  ABC,  maiori  lateri  oppoliti : Et 
conuertcndo,  ita  efle  maius  latus  A C,  ad  minus  A B,  vt  eft  A D,lmus  angu- 
li A BC.  maiori  lateri  oppofiti  ad  EF,  finura  anguli  C,  minori  lateri  oppo- 
fiti . Non  aliter  oftendemus  effe,  vt  latus  A B , ad  latus  B C,ita  linum  anguli 
C,  ad  finu m anguli  A : Vel  vt  latus  BC,ad  latus  A B,ita  linum  anguli  A,  ad 
finum  anguli  C.&c.  dummodo  cx  pundo , vbi  conueniunt  latera  afiiimpt* 
inzqualia  ,(fi  forte  «quali*  non  funt)  ducas  ad  latus  oppofitum  lineam  per- 
pendicularem , & minori  lateri  cx  maiore  redam  «qualem  ablcindas  , initio 
fado  ab  altero  pundo  extremo  maioris  latcris,vbi  cum  tertio  latere  coniun- 


gitur  , vt  * nobis  fadurn  eft,&c. 


A L 1 T E R . • Sft  rurfus  triangulum  non 
rcdangulum  A B C t de  redangulo  enim  io 
principio  huius  demon ftrationis  iameft  de. 
monftratum . Dico  eflc,vt  latus  A B,  ad  latus 
AC,ita  finum  anguliC,  ad  finum  anguli  B: 
Vel  vt  latus  A C,  ad  latus  A B,ita  finum  an- 
guli B,  ad  finum  anguli  C,&c.  Dudaenimex 
A,vbi  duo  late- 


ra aftumpta  co- 
eunt , ad  tertiu 
latus  BC, per- 
\ f . -pediculari  AD, 

qus  v*l  1 1 tra  triangulum  cadet , vel  extra , prout  anguli  B,  & C,  acuti  fue- 
1 rint. 


latus  AB. 

fin.ang.  C. 

Urus  A D. 

fin.  ang.  D. 

larus  AC. 

fin.ang.  B. 

Qyj  r6n« 
«I  mh*  vel 


Sint  emmvmntj  anguli  im.  cuiuVu",0'" 
C»«»  ttmu  eadem  tniguli  co> 
gnoliuntur 
plopottio  - 

oc>  Uctu» 
-(.huius. 


ii. 


Ufr  l'L.  I N E Jt . fo  j. 

fint,  rei  alter  cerfi  obtufusterit  In  triangulo  redangulo  A B D,*t  latu*  A B, 
ad  latus  A D,  ita  (inus  anguli  redi  D,  ad  linum  anguli  B,  vt  lupra  cft  d<  mon» 
liratum  : item  in  triangulo  letiingulo  A D C,vt  Utus  A D,  a<i  I »tu>  \ C,.t* 
finus  anguli  C , ad  linum  anguli  rc-lfcl  D - Ex  aequalitate  ergo  » & perturbata 
proportione  erit,vt  latus  A ti.ad  latus  A C,  ita  finus  anguli  C,  (Habet  enim 
duo  anguli  ad  C,in  obtufangulo  triangulo  eundem  linum  , vt  in  tractatione 
linuutr  ofiendimus.  ad  linum  anguli  B,vt  in  formula  luprapolita  appare. t:  Et  t 
conuertendo  quoq;  , vt  latus  A C,ad  latus  A B,  ita  finus  anguli  B,ad  linum 
anguli  C . Eodem  modo  conciudcmui  t(Te,  vt  latus  AB,  ad  Ia  tusBC, ita  li- 
num anguli  C,  ad  linum  anguli  B A C : Vel  vt  latus  B C,  ad  latus  A B,  ita  li- 
num anguli  B A C,  ad  linum  anguli  C,6tc.  Quocirca  in  oinni  triangulo  rc- 
dilinco  latera  quaeuis  duo  eandem  proportionem  habent , quam  finus  angu- 
lorum illis  oppolitomm  . Quod  ei  ac  demon  lirandum  . 

S H O L 1 V M. 

EX  hae  propof  facile  ctUgtmue  proportiones  laterum  cuiu fuit  trianguli  reftie  dunbu.an- 
linti  .cuius  omnes  anguli  cogniti  fint  , >tl  duo  tantum  Sint  e>  ‘ ’ ; RU '*  no*1* 

triangulo  ABC,  neti  . Duo  proportione!  laterum  notat  ejfe 
fit  proportio  later  h A B , ad  lalue 
A C , qua  finus  anguli  C , ad  finnm 
anguli  B i fint  autem  ftnu*  angulorii 
C , B,  uotorum  cogniti  ex  tabula Ji- 
nuuiiiinoia  em  proportio  later v AB, 
ad  latui  A C,  c 7C.  txcmph  taufa  , 
ponatur  in  primo  triangulo  argulut 
cs&r*d.  eo.  B,  grad.  50.  CT  A, 
grad.  70.  Horum  finui  fnnt  86601. 

76604.  9 J96V.  Ijlergo  proportio 
A a, ad  A C,  eadem,  tjux  86- ot  ad  76604.  c*  A B,  B C,  eadem,  qua  8 e, 601. 
ad  93969.  V A C,  ad  B C,  eadem,  qua  76604  ad  91969.  1«  triangulo  vero  ficum 
do  ponatur  angulus  b,  reihu  , ac  proinde  grad.  yo.  C,  grad • 90.  V *,  grad  40. 

Horum  finus  Junt  »00000.76^04.  64178.  Erit  igitur  A B,  ai  A C,  vi  j66o^-ad 
icoooo*  C?*  A B,  od  B C,  >»76604.44  64178.  cr  a C,  ad  B c , »t  toa.ooo  ad 
64178.  Iu  triangulo  dmtqi  tertio fh  tuatur  angulus  B.obtufus  CT gra*.  114  C, 
grad.  30  W A,  grad  16  Horum  Jiuus  funt  (jipiojinu  anguli  ohtuji  accipiatur  fio 
nui  complementi  ipfius  vfqi  ad  grad.  180  nempe  finus  grad  \6.)  8lyOj.  9900O. 

<4583 7 Qf-rernr  A B,  ad  A E-,vt  50000  ad  81903. C/  A »,ad  B C,W'sCOOO. 

*d  43837.  & A C,  ad  B C,  >1  8 1903.  ad  43  837. 

J I Qj^E  9t  facile  pro  ortio  te  1 laterum  babeantur.fatu  efl,fi  U • Traxi», 
teri  hui  finus  angulorum  oppofttorum  aferibantur : propter  ea  ejudd  late- 
ra eandem  proportionem  habent, quam  oppofttorum  angulorum  finus, vc 
4tmm(lrat'<m  tfl . 

QV  O D fi  duo  tantum  anguli  ccgnitt  fint  , erit  rtliquut  tertius  quoq-,  notus. 

Quarey  >f  pnuSyloiterwn proportiones  cognofcentur  • 

POSSVMVS  ejfdem  proportiones  laterum  cognofeere  ex  angulii  iatit  ,fne  ' 
Auxth»  antecedenti!  profiof.boi  mouo , Cirta  datum  triangulum a b C , defenham  5 


Pp 


tHT 


jot  .‘Tlt  l A V G V l A 

CorolL  5.  tf  circulus , CuimS  centrum  D,ijnod  cajet  -rei  intrd  triangulum, ytl  in  ynum  latus» 
tuAiti.  ytl  extra  triangulum,  prout  triangulum  fuerit  yelacutangulum , yel  rellangul »p 
aut  obtufangulum.  D uflis  deinde  tx  centro  Djd  omnes  angulos  redis  D A,D  B,D  C, 
(I»  rtdangulo  triangulo  fatu  efl,ft  ducatur  D A,  cjucd  D B,  DC,  partes  fint  lateo 
tu  B C.)  fecentur  fmgula  l itera,  er  arcus,quos  ftbtendunt,  bifariam  infundis  F, 
H,K,erH,G,l.l»«  rodangulo  tamen  triangulo  arcus  B C,cui  redus  angulus  mjijhtt 
non  efl  diuidendns  h far  ia:ln  obius  angulo  autem  fecadus  eji  bifariam  arcus  B AC» 
in  cuo  txijlit  obtufut  angulus f non  autem  arcus  B C,  cui  tnfiflit.  Erunt  autem  me» 


dietates  laterum  fmnt  redi  medietatum  arcuum  , ex  iefn.  (Inus  redi.  Uacjt  quo» 
niam  tam  angulus  A D B,  anguli  A C B,  ijuam  angulus  A D C,  anguli  A B C,  er  im 
1«  terti),  triangulo  acutangulo  etiam  angulus  B D C,  anguli  B A C,  duplus  efl  : ponuntur 
autem  anguli  triangulorum  nom  erunt  quoqi  eorum  dupli  1 n centro  cognitis  Qua- 
re  <r  corii  arcus  A B,  a Q,necnon  C7  arcus  B C ,in primo  circulo  noti  erunttac proim 
de  CT  femiffes  eorundem ■ igitur, ex  tabula  finuum, dabuntur fmus  harum  ftmifsi»m% 
hoc  efl  JemiJfes  laterum  A B,  A C,o>  in  triangulo  acutangulo  ftmifsis  quoqi  lateri» 
B Cj  proptereaq;  er  lota  latera  A B,  A C ,ynacum  latere  B C,  in  triangulo  aeno 
tangulo  ,coguitafient  in  partibus  finus  totius  AD.  In  triangulo  porro  redangul» 
latus  B C,rtdo  angulo  oppofitum  duplum  efifiuus  totius,ac  proinde  notum  in  ei  flem 
fartibui  finus  totius  A D : I»  triangulo  yero  obtufangulo  latus  b C,  angulo  obtufa 
oppofitnmita  dabitur  . Quoniam  arcus  ab,  AC,  dati  funt , datus  etiam  erit  totus 
arcus  b A C , tx  tpfts  conflatus . Igitur  <7  rusfemifus  ■ i,tr  proinde  cr  huius 
ftmifsis  fmus  redus  B t,  dabitur j propter  ea  f,  er  totum  latus  B c . Cognita  erga 
erunt  hae  ratione  omnia  Utera  in  partibns  femidiametn  circuli  triangulo  orcuua 
f criptis  t?  proinde  eorum proportiones  nota . 

ITA  autem  fine  longa  circuitione  latera  cognofcet  in  partibus  dius 
femidiametri . Sinua  reclus  cuiufuis  anguli  acuti  duplicetur,  & habebi- 
tur latus  illi  angulo  oppofttum  in  partibus  diUa  femidiametri . quod  fa- 
cile ex  dcmonfl ratis  inteUigi  potefl . Tfam  quilibet  angulus  acutus  con- 
tinet tot  gradus, quot  funt  in  femijfe  arcus, cui  infiflitiFt  angulus  ACBt 
continet  tot  gradus , quot  funt  in  arcu  A G,  femijfe  arcus  B , cui  'mfi - 

fiit,  propter  ea  quod  angulus  ADB,  cui  totus  arcus  A B,  debetur , du- 
a «.terti).  p(us  efl  anguli  A C B . Quare  cum  A H,  Jemi(jis  lateris  A B,  ftt  finus 
artus  ji  G,  erit  eadem  A H,  fmus  anguli  AC  B:  atf,  adeo  fmus  an- 
1 gult 
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guli  jlC  B,  duplicatus  dabit  latus  jl  B,  in  partibus  fmidiametri  D, 

&c.  Latus  autem  reflo  angulo  oppofitum  perpetuo  cfl  diameter  circuli 
circunfcripti triangulo,  quare  fi  femidiameter,finusve totus  duplicetur , 
cognitum  fiet  ipfum  latus . Latus  deniq;  obtujo  angulo  oppofitum  habe- 
bitur Ji  vterq;  angulorum  acutorum  duplicetur,  & duplicatorum  femif- 
fis  accipiatur . 'Hamfinus  huius  femij sis  duplicatus  illico  latus  ofiendet 
notum,  anguli  namq;  %AD  B,  *AD  C,  dupli  funt  acutorum  angulorum 
jtCB,  jlB  C : quibus  quidem  duplis  angulis  totus  arcus  B^iC,  de- 
betur , &c. 

I M M O reto  ftntn  dentur  anguli  , fed  eorum  tantum  proportiones  , cognofcea  Qyomoti# 
enut  nihilominus  proportione t laterum  , fi  pnui  ex  angulorum  proportionibus datu  “ 
eorundem  magnitudines  inuefhgemus  , hoc  modo  . in  primo  triangulo  priori*  figura  ommu  an. 
hmusfchelu ponatur  proportio  anguli  C,ad  angulum  B, eadem, qua  It.  ad  10.  er  gnlord  mi 
anguli  A,adangulumA,quai0.adx8.  qua  dua  proportiones  nota  fatis  funt,  e-  |ull  cogo* 
ttamfi  proportio  anguli  A,  ad  angulum  C,  ignota  fit . luueutie  autem  mimmu  uuo 
meru  6.  5«»  tandem  proportio m 

nem  habeant, quam  anguli  C,A,  hoc 
ofi  , quam  numen  It.  lo.fehi  minis 
mi  non  ftnt  1 Item  mimmu  5.  7.  tanm 
dem  proportionem  habentibus,  quam 
anguli  b.  A, fiut  numeri  10.  18.  fu. 
memui  tres  hofict  numeros  deinceps 
minimos  6.  7.  »»  proportiouibu* 

numerorum  minimorum  6 . 5-C’’  5 7. 
qui  fi  non  ejfeut  deinceps  mm imi,  in- 
quirendi ejjent  tres  minimi,  per  ea  , qua  ab  Euclide  demonfirata  funt  lib.  8.  E rit  ^oAaai. 
orgs  angulus  C,rt  6.  B,>t  ^CT  A ,rt  7.  quas  ingradibus  per  regulam  Societatum 
otanotoi  efficiemus  . ColleiUs  numeris  (.  p.  snrnam  fiummam  ig.  dicemus p 
auream  rtgulam.it  18 .dant  grad.  1 80.  (tot  cnimgradibus  omnes  tres  anguli 
tjh,du*rech,  aqumalent.)  qutddabunt  6 t quid  5 C7"  quid  7 C rtliic  rides. 
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rc- 

, pro  angulo  ^ B. 
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Insseniemusq;  angulum  Cigrad.  <fO.  A,  grad.  50.  ty  A,  grad.  70.  Qued  fi  dua  nos  Qjjado  pt« 
ta proportiones  angulorum  non  fiu  t continuat*  , rt  m dato  exemplo  , continuanda 
orunt.  Vt fi  dicat  quu  . Vroportto  anguli  C ,ad  angulum  B,  tfi  rt  1 1.  ad  10.C 7 pro*  no  tx  non 
portio  augult  A,  adaugulum  A,  >t  xg.adxc.  rbi  ridet, eundem  angulum  C,m  funi  eunti* 
rtraq ; proportione  eff.  confequtns  : continuabimus  lUas  , fi  dicamus  ,proporlionem 
C,  ad  B ,t]fert  1 1.  ad  to.fjr  A, ad  A,  rt  10.  ad  x8.  Kut  fi  quis  dicat.  Iroportio  ano  s * 
guhC,ad  A,  eft  rt  12.  ad  1 o.  proportio  autem  A,ad  C,tft  rt  xg.ad  14.  continuas 
bimus  em, ponendo  proportionem  A,  ad  C ,rt  28.  ad  14.  cr  C,  ad  A,  rt  1 1.  ad  10. 

Ant  dem  f fi  quis  dicat . tt  operti»  C,ad  A,efirt  11.  ad  10.  cr  C,  ad  A,rt  14.  ad 

vp  1 ib 


?«+  y r t a ir  'g  v t jt 

*8.  continuabimus  eas, ponendo  t,adC,yt  Io.  ad  ii.er  C.ad  \,>t  t4.il  t t.&r» 
SED  demus  aliud  exemplum  in  tertio  triangulo  eiafiem  figura  , in  quo  fit  proa 
portio  anguli  e,  ad  angulum  C,  yt  61.  ai  I f . cr  proportio  anguli  b,  ai  angulum 
A,  >»148  ai^l.  Quoniam  angulus  B,  bis  fuit  antecedens  , hoc  eft  , proportiones 
data  non  fiunt  conliiiuata,eas  continuabimus  Jlatucndo  proportionem  A,4<f  B.>t  51. 
ai  £48.  CT  B ,ad  C,>f  gi.  ad  1 5,  I nuentu  autem  minimu  numeris  1 }.6i.  eandem 
proportionem  habentibus , quam  anguli  A,  B ,fiue  numeri  51»  148.  erunt  dua  data 
proportiones  continuata  1 n his  tribus  numeris  minimis  I 3.  gl.  15.  »t confiat  . Cola 
hflii  ergo  ipfis  in  ruam  fiummam  90.  inutniemue  per  regulam  Societatum  angulos  i » 
gradibus,  rt  hic  apparet . 
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PORRO  in  triangulo  reflangulo  fiatis  eft  fi  Juoru  angulorum  proportio  detur. 
Si  t enim  111  fecundo  triangulo  eiufdem  figura  proportio  anguli  A,  ad  angulum  B ,re» 
Sium,  *t  8.  ad  1 8.  Quoniam  ergo  reflus  angulus  B,  eft  grad. 9Q.  mutmevius  per  re» 
gulam  auream  angulum  A,  effis  grad.  40.  >f  hic  ytdee. 


Inuentis  hac  ratione  angulis,  reperientur  laterum  proportiones, yt  prisu. 

Quo  plSo  - ~ ~ -• -• 1 n • a t ’ um — 

e*  piopoi- 
tione  duo. 
ia  <anium 
•ngulotii 
in  inangu. 

l^pnopor*  *8-  ?>•&**.  8 ? fiunt  40.gr.  pro  angulo  A. 

tione»  laic*  R .eliquus  ergo  anguhss  C,  comple  fletur  grad.  50.  vc.  Sit  rurfium  proportio  acuti 
mmcogno  anguli  A,  ait  angulum  acutum  C,  yt  1 6.  ai  10.  Quoniam  ergo  duoanguli  A,  C,»n i 
Conatui.  reflo  funt  aquales,  hoc  eft,  continet  grad  90.  Codefhs  numeris  1 6.V  10.  m >nam 
fiummam  3 6.  reptnemus  per  regulam Socielatumytrumq;  angul»mingra<Libus,rt 
lue  cernis . 
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}<.  pograd.s 
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16  t 
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► fiunt  « 
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I nuentis  autem  angulis  hac  ratione,  nota  fient  laterum  proportiones  , >t  prius. 
ezpropor  B 0°*  M modo  in  triangulo  Ifioficele  fiatis  eft,  fi  proportio  ytriueltbet  aqualium 
tione  vtnuf  angulorum  ai  tentum  angulum  cognafitatur ,snet  tertq  anguli  ad  ytiumhbet  angue 


Qjjo  pi<J« 


uii  angulo 
rum  x-|ua- 
Iiuin  ad  icr 
tiutn  angu 
luin  in  (tit 
eulo  IfoCce 
Vc  inuemi- 
tut  laicid 
proportio- 
-mea. 


lorum  aqualium  . Nam  fi  in  triangulo  I fioficele  AlC,t»i 
lus  diiol.it  era  A B,  A C,  aqualia  funt , cognita  fit  probor» 
tieangub  b,  ad  angulum  A,  nempe  eadem,  qua  10  .ad  16. 
orit  quoq; proportio  anguli  C ,\ad  angulum  A, ut  10 .ad  16. 
Quare  dua  proportiones  note  erunt , quas  continuabimus, 
fi  dicamus  proportionem  a,  ad  B,  effit,  yt  16  ad  IO.  V B, 
ad  C,  >t  10.  ad  10.  t-v  quibus misentetur  angulus  A, grad. 
80.  cr  yterqs  B,  C,grad.  50 .per  ca.que  tam  dtmenftra » 
ta  fiunt.  n , .... 

It  ■ aqmlatero  triangulo  non  eft.  qiiod  qui  equam  pracipiamus,  cum  iu  to  late- 
ra habeant  aquals  tatis  proportionem  * . . 1.  > \ \ 

SED 


Id  triang» 
lo  rtftanpi 
lo  ex  vooU 
iere  dato, 
vna  cd  an- 
gulo acuto 
reliqua  m* 
uciligiiur. 


Qijando  Ia 
i*  icQo  an- 
gulo oppo- 
li tu  datur, 
cum  acuto 
aa^ulo. 


^tcriLiHz**.  jof 

SI  O istm  td  inuentienem  laterum , utej i anguUrum  in  trianguli»  rtfblineis  e* 
quibufdssm  datis  ae  cognitis  accedamus;  qna  in  re,  >t  certum  trdinemjac  mtthedum 
Jeruetnus,  agemus  primo  loco  de  triangulis  retlangulu  ydetnde  yero  de  non  reClangua 
lu  , cum  tn  illis  minor  , quamin  bis  , difficultas  rtpenatur  . , 

PROBL.  i.  PROPOSITIO  r. 

DATO  vno  latere  , cum  vno  angulo  acuto 
trianguli  rcdHguli,  vel  cum  proportione  duorum 
angulorum  quorumcunq;  •,  reliqua  duo  latera  co- 
gnofccre,  & quorumlibetduorum  laterum  pro- 
portionem efficere  notam,». 

SIT  triangulum  A BC,  cuius  angulus  B,rc3u* , firq;  primo  latus  A C, 
reflo  angulo  oppofitG  datum  13. palmorum, vna  cum  angulo  acuto  C,grad. 
n.  Min.  37.  ac  proinde  & cum  angulo  acuto  A,  grad.  67.  Min.  i 3.  Oportet 
ex  Kis  indagare  reliqua  latera . Quoniam,  per  ea  , quae  ia  defin. Sinuum  tra- 
didimus, polito  finu  toto  AC, latera  A B,BC,funt  finus  oppofitorum  angulo 
' runv.fun  t autem  anguli  dati ;noti  erunt  finus  di- 
fiorum angulorum  ; A B, quidem  38456.  at  BC, 

913 10. Per  regulam  ergo  auream  dicemus.Si  AC, 
partium  100000.  nempe  quatenus  finus  totus, 
dat  1 3.  palmos , quid  dabit  A B , finus  partium 
38456.  &quid  finus  BC, partium  91310?  vt  hic 
vides. Inuenicm usque  latus  A B,  palip.J.  & BC, 
palm.iz.fer2. 

r AB.  1 

JK!  'f  «- 

91310?  J 

. ITA  Qjf  E quando  latus  reflo  angulo  oppofitum  datur  cum  angu- 
lo vno  acuto, ac  proinde  cum  altero  etiam  acuto:  si  fiat,vt  finus  totus  ad 
latus  datum  reflo  angulo  oppofitum  , ita  finus  vtriusque  anguli  acuti 
feorfum  ad  aliud , r operientur  latera  eifdcm  angi  Jis  oppofita  in  partibus 
menfurtCffccundum  quam  datum  esi  latus  angulo  reflo  oppofitum, 

DEINDE  datum  fit  vnum  ex  lateribus  circa  angulum  reflum1,  vt  B C,  q uS(fo 

X almorum  ti.cum  angulo  C,  grad.11. Min.  37.  & proinde  cum  angulo  etiam  t|h  »nun» 

, grad.67.  Min.  1 3. Oportet  ex  his  reliqua  latera  inueiligare . Quoniam  per  chca  ang« 
ea, qui  in  lineis  tangentibus,atque  fecantibus  ad  initium  oflendimus,  polito  ,om  ,e<i4 
finu  toto  B C, latus  A B , cil  tangens  anguli  C,  & latus  AC,  eiufdcm  iccans,  'UIU 

dabitur  unges  A B,partium  41660.1^  ftcaos  AC, partium  1083  jt.Quare  per  juu  ***' 

regu- 


AC. 

100000. 


AC. 


AB. 

i 

BC. 

11 


Pialis. 


BC.  BC. 
tooooo.  1»  • 


Fr»zi(. 
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regulam  auream  dicemus . Si  B C , quatenus  finus  totus  P**'**u™  # 

t?  palmos  .quid  dabit  tangens  A B .inucnta  part.um  4««*>-  & 
ACP/imlen»Vrtium  io8j,  it  vt  hic  cernis.  Inueniemusquc  latus  A B.pilou 
A C.palm.i  j.tcre.  ^ 

'fi'  [ AC. 

IJ* 

IT  jlSLv  E cum  datur  vnum  latus  circa  angulum  rc8um,cwn  vno 
anvdo  acuto ,ac  proinde  cum  altero  etiam  acuto : Si  fiat , vt  finus  totus 
ad  datum  latus  circa  angulum  retlumjta  tam  tangens 
lateri  adiacentis,qudm  fecans  eiufdem  anguli,  ad  aliud , prodibit  tam  la- 
tus , <\uod  fuit  tangens , quam  latus , quod  fuit  fccans , 
mrnfurx, fecundum  quam  latus  circa  angulum  reflumfuU  datum. 

AU,er  pec  PER  folos  autem  f.nus^um  datur  vnum  latus .circa 
foloiGnui.  vno  acuto  angulo, & proinde  ctianr cum  altero  c t , _ -*in  _ 

quiretnus.Sit  rurfus  datum  latus  B C,palm.  n.Sc  angulus 
ac  proinde  angulus  A,grad.  6;.Min.  a 3. Quoniam  .g.tur,  v, jndefin.Enuum 
diximus, pofitl  finu  tofo  A C,  latus  AB,  cit  finus  angul.C,&  B C,  finus  an- 
culi  A*  fiunt  autem  anguli  dati;  noti  erunt  didi  finus,  v t A B , 38456.  & B C, 
L ,0  Per  auream  igftur  regulam  dicemus.Si  B C , finus  part.um 
palm.  1 1.  quid  dabit  finus  AB  , part.um  3845  6.&  quid  finus  totus  * 
fium  iooooo?&c.  vt  hic  apparet.  Inuenietur en.m  latus  AB,  palm. 

A C, palm.  13. 


BC. 

9x310. 


BCJ  38456* 

»»■•<  A V. 


AB. 


AC. 

100000* 
V.  J 


•AB. 
.fiunt^  A<c. 


hub. 


QV  iAUD  0 ergo  vnum  latus  datur  circa  angulum  reflti,  & vniu 
acutus  angulus, ac  proinde  & alter  acutus  : Si  fiat,  vt  finus  anguli  acuti 
dato  lateri  circa  angulum  rettum  oppofiti  ad  latus  datum , ita  tam  finus 
alterius  anguli  acuti, quam  finus  totus  jd  aliud, prodibit  tam  latus  alte- 
rum circa  angulum  rc£lum,qudm  latus  reflo  angulo  oppofitum,  notum  tn 
partibus  menfnra, fecundum  quam  latus  circa  angulum  retium  fuit  datu. 
Sed  expeditior  ift  via  per  lineas  tangentes, 

tus  in  regula  aurea  primum  loeu  obtineat, & proinde  duafio  fiat  facilior. 

O nando  u.  QVOD  fi  detur  vnum  latus,vna  cum  proportione  duorum  angulorum, 
n “da.  it.  JToblema  abfoluemus.Ex  proportione  angulorum  reperiemus  acutorum 
«t . & r»°  angulorum  magnitudines, vt  in  ficholio  propofi. i.oftendimus.  Quam  ob  rem 
£*"  ^inueniemusex  angulis  notis  reliqua  latera  vt  prius. 

sumangno  . . , tMT|?  .„»m  areribus.manifcftum  eft, 


rum  «jLuij 

libck 


"inucnicmusex  angulis  not.sTei.qua  iarcr*,vt  pr.u,. 

t INVENTIS  autem  lateribns,nianifeftumeft>proport.oncm  quorum- 
libet duorum  dari  in  numeris,  in  quibus  inuentafunt.  Eritcnim  proportK» 


H E C T I L I N t A.  J°7 

adAC  ut<  ad  u.  Vel  ut  t84<d.ad  roocoo.  Vel  ut4iddo.  ad  1083*1. 

tc  rnh^n^  oWibi  numeri* did»  latera  inuen.a  funt.Datocrgo  uno  a» 
tere, curo  uno  angulo  acuto  trianguli  rcdanguli,  &c.  Quod  faciendum  erat. 

PROBL.  z.  PROPOS.  3; 

DATIS  duobus  lateribus  trianguli  rc&mgu 
li,duos  angulos  acutos  efficere  notos,  vna cum  libui  doiu. 
tertio  latere . Item  data  proportione  duorum  late-  ptoporiionc 

x I*.  J nota,  vna  cil 

rum.&  infuper  vno  latere  dato  quocunque , duos  u<«a 
angulos  acutos,  vna  cum  reliquis  duobus  lateri- 
bus  cognoiccro . 

I N triangulo  ABC,  cuius  angulu*  B,  reSus.fit  primum  latus  A C , redo  ^tn(Jo  ^ 
angulo  oppolitum,*  infuper  latus  A B, circa  angulum  redum  da turo,nem-  lu,angulo 
nc  AC  Dalm.ii.&  A B,palm.f.  Oportet  ex  his  & angulo*  A,  C,& : latuster-  udooppofi 
?!uro  BC,  «plorare.  Quoniaro^fito  finu  toto  A flatus  A B.eft  finus  an-  po- 
puli C,  dicemus.  Si  A C,  palm.  1 1.  dat  A C,  finum  totum  partiu  1 ooooo.quid  1Dgulum  „ 
dabit  A B,  palm.  5?  inueniemus^ue  ftum  daiuu 


finum  A B, partium  38461.  ut  hic  A 

uides.  . „ ^ 

AC.  AC.  AB.  AB. 

I».  1 00000.  ^nt  58461. 

E*  tabula  ergo  finuum  dabitur  an» 
gulusC,grad.  ti.Min. 57.  ac  pro- 
inde reliquus  angulus  A,  grad.  67. 

Mln.  15.  Igitur  & huius-  anguli  A, 

*rgo  rurfum.Sl  finu, .....  A C,p.r 
?iumicoc^o  dat  AC,  palm.  1 3.  Vel  fi  finus  A B,  inuentus  partium  384«  »• 
dat  A B^palm.s.quid  dabit  finus  B C,  partium  9 » 3 .cUepenemus^ue  B C,ef- 

fe  palm.  ix.fermi,ut  hic  apparet. 

AC.  AC. 

.0«-  .'i'  i ,?£,  £.  Bf„ 


AB. 

38461. 


AB. 
1- 


CVU  ergo  datur  latus  angulo  reflo  oppofitum,  cum  vno 
ta  eundem  ignium  reflum;Sifiat , Tt  datum  latus  reflo  angule ypofr 
tum  ad  finumtotumM  alterum  latus  datum  ad 
ri  angui, M'  lateri  dato  circa  retium  angulum 
benefido  bms  finus  inuenth  vtro^  angulo  acuto^i  iterum  fiat»  vt  finus 
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•na  9 
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47.ptiml. 


joS 

for«f  <ti  latus  redo  angulo  oppofitum ; vel  vt  prius  anguli  acuti 
lito  lateri  circa  rodum  angulum  oppoftti  ad  datum  latus  circa  angulum 
redum,  i ea  Onus  alterius  ang  di  acuti  ad  aliud,cognofcetur  tertium  lai  us 
in  panibus  meamur. e,  frc  miu  n cf  tam  duo  latera  funt  data  . 

ALITER.  Sit  ruiTus  A C,palm.  13.  & A B,  palm.{.  QuU  igitur,ut  ad 
initium  linearum  tangentium,ac  locantium  offendimus, poli  10  A b, limi  «oto 
latus  A C,  locans  cfl  anguli  A,&  B C,  tagens  ciufdcmjdiccmus.  Si  A B,palm. 
j.dat  A b,  linum  totum  partium  100000  quid  dabit  AC,  palm.  I j?  mucnie- 
tnusq;  fccactcoi  A C,  partium  z 60000. ut  hic  patet. 

AB.  AB.  AC.  AC. 

5.  100000.  13?  (it  160000. 

Ex  tabula  ergo  Secantium  erit  angulus  A,grad  67. Mm.  13.  & proinde  rcl{« 
quus  angulus  C,  grad.at.Min.37.  Igitur  & tangens  anguli  A,  nempe  B C,  da* 
bitur  partium  140038.01  tangentium  tabula. Quare  rurfum  dicemus. Si  linui 
totus  A B.  partium  iooooo.dat  A B,  palm. 5.  Vel  Ii  fccans  A C,  inuenta  par* 
tium  160000.dat  A C,  palm.  1 3. quid  dabit  tangens  B C,  partium  zqoojblin* 
ucmemusquc  iterum  B C,  efle  ferme  palm.  11.  ut  hic  conflat. 


AB. 

A B. 

1 00000, 

5. 

AC 

AC. 

160000. 

BC. 

140038?  fit. 


BC. 

it. 


n'  • 

w 


IGITUR  quando  latus  retto  angulo  oppofitum  datur , cum  vn§ 
latere  circa  angulum  redun. ; Si  fiat , vt  datum  latus  circa  angulum  re * 
dum  ad  finum  totum , ita  datum  latus  angulo  redo  oppofitum  ad  aliud , 
prodibit  fccans  anguli  acuti  fub  datis  lattnbus  comprehenfi.  1 mento  er- 
go,bem  fido  huius Jocantis  repertte,vtroque  angulo  acuto,  & tangente  acu 
ti  anguli  fub  datis  lateribus  comprehenfi,! x tangent  iit  tabula;  ii  iterum 
fiat,  vt  pnus  totus  ad  datum  latus  circa  angulum  redutn ; Vel  vt  jecans 
acuti  anguli  fub  datis  lateribus  comprehenfi  ad  latus  datum  redoangu • 
lo  oppofitum, it  a tangens  acuti  anguli  fub  lateribus  datu  comprehenfi  ad 
aliud, notum  fiet  tertium  latus  in  partibus  menfurs, fecundum  quam  funt 
data  d«o  latera.  V erumfatius  efl  per folos  ftntts  operari , eum  tangentes 
linea,  at  que  locantes  nihil  t ompendu  afferant,  fintque  per  ftnus  inut  nts. 

ADHVC  alitcr.Ponatur  rurfum  AC,  palm.  13.&  A B,  palm.t.Quonii 
ergo  quadratum  reft*  A C,  duobus  quadiatis  reflatum  A b,BC,xqualc 
c ’ ’ auicraturquadratum  lateris  A B,  quod  efl  z^.tx  quadrato  latetis  A C. 
ouodcll  '/9 je  inquetur  quadratu  latens  BC,  nempe  .44.  cuius  rad.x  qua! 
drata  ii.dabu  latus  BC,  palm.it.Et  quia, polito  AC,  finu  toto, latera  A B, 
BC.Iunt  inusangubrurn  oppofitorum^tindifin.  (inuuui cxplicaulmus: 
-1  t , ut  latus  A C , angulo  reflo  oppofitum  pa  Imorum  1 3.  ad  A C , finum 
U)tum  partium  ioc>ooo.ita  alterutrum  laterum  circa  angulum  refluni,nctni>* 
B C,  palm. it.  ad  aliud,  prodibit  finus  anguli  acuti  A,  fumpto  lateri  oppoliti 
partium  9ij08.ExGnuum  ergo  tabula  dabitur  angulus  A,  grad.67.Mm.  13. 

atqui 
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atque  adeo  reliquus  C,  grad.  11.  Min.  57.  Hoc  modo  primo  loco  inucnitur 
tertium  larus,dcinde  vero  anguliicu  alijs  vijsinucnti  fint  prius  anguli,  quam 
tertium  latus. 

SINT  iamduo  latera  A B,BC,  circa  reflum  angulum  data,vt  A B,palm. 
V&  B C,  palm.  11.  Oportet  et  his  tertium  latus  AC,  & acutos  angulos  in* 
ucnirc.  Quoniam, ex  demonAiatis  in  principio  linearum  tangentium  , fccan* 
tiumque,  polito  A B,  (inu  toto, latus  B C,  tangens  cit  anguli  A,&  latus  AC, 
eiufdem  iccans; dicemus.  Si  AB,  palm-3.dat  AB, 
linum  totum  partium  icoooo.  quid  dabit  BC, 
palm.  1 1 ? repcricmusquc  tangentem  BC,  par- 
tium 140000.  vt  hic  mani  fertum  cit. 

AB.  AB.  BC.  BC. 

3.  1 00000.  11!  fit.  140000. 

Ex  tabula  ergo  tangentium  dabitur  angulus  A, 
grad.  67.  Min. 13.  ac  proinde  reliquus  angulus  C,  grad.  11.  Min.  37.  Igitur  & 
AC,  iccans  anguli  A,  dabitur  ex  tabula  iecantium,  partium  160033.  Kurfus 
ergo  dicemus.  Si  A B,(inus  totus  partium  tooooo.djt  A B, palm. 3.  Vcl,iit  an* 
gens  B C , inuenta  partium  140000.  dat  B C,  palm.  1 i.quid  dabit  A C, iccans 
partium  16003$  ?inucnicmusquc  A C,  palm.  13.  fete  vt  hic  vides . 


Quando 
duo  utera 
circa  ango 
Ium  rcaa 
data  funt. 


AB. 

AB.-V 

1 00000. 

<* 

BC. 

BC.  > 

140000. 

-i 

A C. 
160033? 


fit. 


AC. 

M- 


I Tjl  QJ,  E fi  dentur  duo  latera  circa  angulum  retium  : Si  fiat , vt  Puii», 
alterutrum  datorum  la' erum  ad  finum  totum  , ita  alterum  latua  datum 
ad  alind,pronenirt  tanges  acuti  anguli  huic  alteri  dato  lateri  oppofiti.  in- 
uento  ergo,bmeficio  huius  tangentis  inucntt,vtroq;angulo  acuto,ht  tabu- 
la tangentium  j & ex  tabula  jet  antium , fecante  anguli  acuti,  qui  alteri 
buic  dato  lateri  opponitur : Si  rurfum  fiat , vt  fimus  totus  ad  primum  la • 
tus  datum ; Vel  vt  tangens  inuerua  ad  fecundum  latus  datum , ita  fecans 
accepta  ex  tabula  fecantium,ad  aliud,  notum  fiet  latus  tertium  reflo  an- 
gulo oppofitum  in  yfiUm  partibus , in  quibus  duo  latera  circa  angulum 
reflum  data  funt. 

ALITER.  Sit  rurfum  A B,palm.  3.  8i  BC,palm.ti.  Et  quoniam  qua- 
drata laterum  A B,  B C,  iimul  aequalia  funt  quadrato  lateris  A C ; erit  qua- 
dratum lateris  A C,  palm.  169.  cuius  radix  quadrata  dabit  latus  A C , palm. 

13.  Quia  vero,  vt  in  defin.finuum  traditum  cft,  polito  A C,iinu  toto,  latera 
AB»  B C,  funt  finusoppofi  torum  angui  orum:  Si  fiat,  vt  larus  A C,quod  an- 
gulo refio  opponitur, inuc tum  palm.  1 3. ad  A C.iinum  totum  pa rtiu  icoooo. 
ita  alterutrum  laterum  circa  angulum  rc&ura,  nempe  A B,  palm. 3.  ad  aliud, 
rcperictur  finus  anguli  acuti  C,  qui  accepto  lateri  opponitur,  partiu  38461. 

Ex  tabula  ergo  iinuum  dabitur  angulus  C,  grad. 11. Min.  37.  ac  propterea  re» 

Jiquus  Ajgrad.67.Min.13.  Hac  via  primo  loco  reperitur  tertium  latus , de- 
inde vero  duo  anguli : cum  tamen  alio  modo  anguli  prius  inuenti  (int,quam 
tertium  latus. 

Qq  I A M 


Aliter  liat 
tSg.-nnbui 
& Secanti* 
bui. 

47. prini  i. 
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IAM  vero  (i detur  duorum  lateru  quorumlibet  proportio,®:  vnvm  litu», 
quodcuquc  illud  iit, fumemus  numeros  proportionis  notx,ac  fi  c flent  parte* 
alicuius  menfurf,in  quibus  duo  Illa  latera  dcntur;atq;cx  his,vt  demonflra- 
uimus  in  hacpropof.angulosinuenicmus,  ac  tertium  latus  in  eifdf  partibus. 
Deinde,fi  fiat,vt  numerus  illius  lateris, quod  datum  efl,ad  ipfum  latus  datu, 
ita  numeri  aliorum  laterum  figillatim  ad  aliud, reperientur  alia  latera  in  par- 
tibus mcnfurx, fecundum  quam  illud  alterum  latus  eft  datum.  Vt  fi  propor- 
tio A B,ad  A C,  fit,vt  if.ad  39-&  latus  BC,  palm.n.rcpcrictur,  ex  demon« 
ftratis, angulus  A,grad.f7.Min.ij.&  angulus  C, grad.ii.Min.37.htus  vero 
B C,  partium  36.qualium  A B,cft  1 5.  & A C,  39.  Quare  fi  fiat , vt  latus  B C, 
Inuentum  partium  36. ad  idem  B C,  datum  palm.u.ita  tam  A B,  partium  if. 
qud-n  A C,  partium  39.  ad  aliud,  inuenietur  A B,  palm.  3.&AC,  palm.  13. 
Datis  ergo  duobus  lateribus  trianguli  rc&anguli,duos  angulos  acutos  cftcct- 
mus  notos, &c.  Quod  erat  faciendum. 

SCHOLI  VM. 

ABSO  LVTVS  iam  efl  rtilangulorum  triangulorum  calculus  ,ftquitur  J» 
triangulis  non  rtlt ngulis.  S-d  prius  quadam  ad  hanc  rem  ntctjja riad-. menjlrandi 
funi , quorum  nonnulla  plurimum  etiam  triangulis  fphancis  conducent. 

THEOR.  i.  PROPOS.  4. 

S I diameter  circuli  chordam  quamlibet,eiuscj; 
arcum  fecct  in  duas  partes ; habebunt  fegmenta 
chordae  eandem  proportionem  , quam  finus  Teg- 
mentorum arcus  refpondentium. 

I N circulo  ABC  D,  diameter  A C,  fecct  chordam  BD,  in  E,ciufque  ar- 
cum  B A D , in  A , uel  B C D,  in  C:  ducanturq  ue  B F , D G , ad  diametrum 
AC,  perpendiculares;  quarum  B F.  finus  eft  arcus  B A , uel  B C : & DG,  fi- 
nus arcus  A D,  uel  C D.  Dico  ita  efle  B E , ad  E D, 
ut  B F,  ad  D G.  Quoniam  enim  in  triangulis  B E F, 
D E G, anguli  F,G,xqualesfunt,  utpote  redi : Ite 
anguli  E , ad  uerticem  zquales  ; xquiangula  erunt 
triangula  B E F,  D E G.  Quare  erit, ut  B E,  ad  B F, 
ita  E D , ad  D G : Et  permutando , ut  B E , ad  E D, 
ita  B F,  ad  DG.  Si  ergo  diameter  circuli  chordam 

Juamlibet , elusq;  arcum  fecct  in  duasjpartcs,  &c> 
luod  erat  dcmonftrandum . 

THEOR.  3.  PROPOS.  5. 

SI  in  circulo  chorda  cuiufhbct  arcus  ad  vnam 
partem  producatur,  conueniatq;  cum  diametro 


KECT1LINE  A*  Jli 

quauis  ad  eandem  partem  ptodudlajcrit  eadem 
proportio  totius  chordx  producte  ad  legmetum  S 
exterius,  qux  finus  arcus  inter  pun&u , per  quod  fegmtiuaa 
diameter produ&aeft,  & remotius  pun^um  cx. 
tremum  di£te  chorda, ad  finum  arcus  inter  idem 
pun&um  diametri , & propinquius  pun&um  ex- 
tremum eiufdem  chonte. 

I N circulo  A B C D, chorda  A D, arcus  A D,  ad  partei  D,produ&a  con« 
ueniat  cum  diametro  B C,ad  cafdcm  partes  produ&a  in  pundo  E;dcmittan. 
turque  A F,  D G,  ad  diametrum  B C,  pcrpcndiculares;quarum  A F,  linus  efl 
arcus  A C:&  D G, finus  arcus  C D.Dico  ita  ef- 
fc  A E,  ad  D E, ut  A F,ad  D G.  Quoniam  enim 
A F,  D G,  paralleli  funt  ob angulos  redos  F, 

G>  fi  milia  erunt  triangula  A E F,  D E G.  Qua- 
re erit,ut  A E,  ad  A F,  ita  O E,ad  D G:Et  per* 
mutando,  ut  A E, ad  D E,  ita  A F , adDG.  Si 
igitur  in  circulo  chorda  cuiuilibct  arcus  ad 
unam  partem  producatur , conucniarque  cum 
diametro  quauis, &c.  Quod  offendendum  erat. 


PROBL.  3.  PROPOS.  6. 

DATO  aggregato  duorum  arcuum,  quo- 
rum finguli  femicirculo  fint  minores, vel  duorum 
angulorum  rc&ilineorum,fiuc  minus  illud  (it,  fi 
ue maius , quam  grad.  1S0.  vna  cum  proportione, 
quam  eorum  finus  habent:  vtrumqueillorum  fi 
gillarim  exhibere  notum. 


Ix  fumma 
dataduoiil 
are  id  ,quo 
lum  quili, 
bet  fcmicit 
culominof 
/ii.vel  duo* 
tum  ango* 
loium.rna 
cd  propor- 
tione, qui 
coni  linus 
habti.tner. 
que  e<  gr.q 
icitur. 


» IN  circulo  A BC  D, cuius  centrum  E .datum  fit  primo  aggregatum  ar-  Q,u»do  ag 
cuum  BF,  F D, quorum  fingulifint  femicirculo  minorcs,ucl  a'nguforO  BEF,  R eg*<dar- 
F E D,& aggregatum  tam  arcuum, quam  angulorum  mious.quam  grad.  i8o. 
nimirum  datum  fit  grad.  ijc.  Data  quoque  fit  proportio  finus  arcus  BF,vcl  ^inu*0  eff, 
anguli  B E F,ad  finum  arctis  F D,uel  anguli  F E D, cade, qui  lo.ad  j.Opor-  qu»  grad. 
tet  cx  his  utrumque  arcum  B F ,F  D ,uel  utrumque  angulum  B EF  , F E D,  ,8°* 
notum  tfHccrc.Duda  chorda  B D,  ducatur  cx  pundo  F,  ubi  dati  arcus  con- 
iunguntur,diarocter  FC.fccans  chordam  B D,in  G.Diuifo  quoque  toto  ar- 

Q_q  x cu 
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l.icnij. 


4.haiai, 


Wiiii, 


Alfa  drmfi 
8'aiio. 

j.wd). 
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cu  B A D,  bifariam  in  A,  fecabit  femidiaraetcr  duda  E A,  chordam  B D,  bi- 
fariam in  H,cx  lemmate  ad  defin.  finuum  demonflrato;  atque  adeo  & ad  an- 
gulos redos.  Quoniam  vero  proportio  finu* 
arcus  BF,ad  finum  arcus  FD,ponitur,vt  io. 
ad  j.  cffque  rt  finu?  arcus  B F , ad  linum  ar- 
cusF  D,ita  BG  ,adGD  ; erit  quoque  BG, 
ad  G D,vt  ro.  ad  *.  Polita  igitur  reda  BG, 
io.  erit  G D , f.  ac  proinde  tota  B D i », 
vtraque  verofemifsis  B H,  H D,  de- 
nique H G,  differentia  inter  fcmjflcm  B H, 
& maius  tegmentum  B G,  vel  inter  femiflem 
H D,  & minus  fcgmcnrum  G D.eriti-!-. 
Rurfus  quia  totus  arcus  BAD, ponitur  grad.* 

1 30.  erit  vtraque  rcmifsls  B A , AD, grad. 
a r r»  j <S,,ac  Proinde  & vterque  angulus  BEA. 

v?*1"6  „Et ‘luoniam  cx  ijs  qu*  ad  initium  tangentium! 
ii  B J Hmj  h t”didimu,’Pofit°  5?*?  * H’ rcfti  B H, tangens  Vrt  angu! 

H G>  tangens  anguli  H b G:  dabitur.ex  tangcnt.um  tabula, tan- 

nim!r„  i&ncmpc  B H*PVt,um  1,4«*-Qaare,vt  tangentem  anguli  AEF. 

imirum  H G^nueniamus.dicemus  per  auream  regulam.  Si  B H,  fcmifsis  ag- 
grcqat.  terminorum  proportionis  dat* , nempe  7 3-.dat  B H , tangentem  fc- 
nnisis  aggregati  angulorum  B E F,F  E D,ve!  arcuu  BF,FD, partium  naaci 

Dortinn^^/l1  G’d,B;’rcnt,il  pter  femiffem  aggregati  terminorum  dat*  prol 
P onis,«  vtrumlibet  terminorum  eiufdem  proportioni»,nimirura  a-i-tin. 
u nicmusq;  tangentem  MG, partium  7i484-vt  hic  fadum  vides.  4 
BH.  BH.  HG  HG. 

p , , 7"T-  ‘I445I-  *-§*?  fit  71484. 

7 «bU  * Crg0  t4"gentiuin  elicietur  angulus  H E G.hoc  eft,arcus  A F erad 
J M!11, J4-  S“i  «delitus  fcmifsi  A B.grad.6*. componet  arcum  B F,maiorcm " 
•<q;  adeo  & angulum  B E F,  grad  toS.  Min.  34.  ablatas  veror&femiffe  A D 
relinquet  arcum  minorem  F D,&  proinde  & angulum  F E D^rad.tp.Mm.ztf! 

i 1.4  Ur  E , quando  duo  arcus  fimul  minores  Junt , quam  femnir- 
culus,vel  duo  anguli  fimul  duobus  rt£lis  minores : ii  fiat,vt  femilfis  av- 
gregati  terminorum  proportionis  data  ad  tangentem  femijis  aggregati  ar 
euum.vel  angulorum  ( querendo  tangentem  per  partem  proportionalem 
r t jpondentem  > o.  fecundis  ,fi  forte  aggregatum  bifariam  diuidi  nequeat 
fine  Secundis.)  ita  differentia  inter  femiffem  aggregati  terminorum  datu 
proportionis, & alterutrum  terminorum,ad  aliud, reperietur  tangens  ar 
fW,vcl  anguli, quo  rterque  arcus,angulusvc  quafittis  dfemiffe  aztrezati 
eorundem  differt . additus  igitur  arcus,  vel  angulus  huius  innent*  tan- 
gentis ad  femiffem  dabit  maiorem  arcum , vel  angulum ; ablatus  vero  ex 
eadem  f emi ffc  relinquet  arcum, vel  angulum  minorem. 

A 1.  IT  E R.  Produda  femidiametro  B E,  ad  K,  & diametro C F,  produ- 
da.donec in  L.conuenut  cum  reda  K DI., ex  K,per  D,duda,agatur  E I, ad 
IV,  perpendicularis, qui  ipfam  D K,  bifariam  fccabitjac  proinde  cum  late- 
ra D £, 
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T* D E,t T,lateribus KE,E I,*qualia fint,&  bafis  D f ,bafi RLaneuIns DEI, 
angulo  K E T,xqualiscrit.  Quia  ergo  arcus  B F D,  datus  efterad.  130.  dabi-  (.primi, 
tui  reliquus  DK,  de  fcinicirculo  grad.^0.8'  eius  feminis, id  eR, angulus  DEr, 
grad.  15.  Rurfus  quia  finus  arcus  o F,ad  (inum  arcus  F Djponitur  , ut  10.  ad 
^.edque  idem  finus  arcus  K F,  qui  arcus  B F,  vt  in  dcfin.finuum  ofUnfum  cfl: 
erit  quoque  (inus  arcus  K F,  ad  (inum  arcus  D F,  vt  lo.aJ  5. Cum  ergo  (it,vt 
(inus  arcus  KF,ad  (intim  arcus  D F.fta  K L,ad  D Ljcrit  etiam  K L,«d  D L,vt  j.hu.aa» 
to.ad  3.Pofira  i*itur  K L,  10.  erit  D L,{:  ac  proinde&  reliqua  K 6,3.  & eius 
femifsis  ID,  t-f-.At  quoniam, vt  ad  initium  tangrntium  K fccantiu  diximus, 

Colito  (inn  toto  E I,  refta  I D,  tangenseft  angui.  D F.  I,  hoc cll, grad  23. da- 
itur  I D,ex  rabula  tangetium,  partium  4 663 1 .Dicemus  ergo  per  auream  re 
gulani . Si  I D,  femifsis  differenti*  inter  terminos  proportionis  dat*  , nempe 
2 J-.dat  ID, tangentem  femifsis  differenti*  inter  aggregatum  datum, & frmi* 
circulum, partium  466}  l.  quid  dabit  I L, compotita  ex  femifle  differenti*  in- 
ter ci rminos  dat*  proportionis , tk  confcquentc  c-iufdem  proportionis, nimi- 
rum 1 reperiemusque  I L , partium  i 39893.  qualium  i D , eft  4663 1.  vel 
E I,  joocoo.  vt  hic  vides . 

ID.  ID.  1L.  IL. 

2-f.  46631.  7-*?  fit  139893* 

Cum  ergo  I L ,fit  tangens  anguli  I E L, polito  finu  toto  E I,vt  in  traflatione 
tangentium  ac  fecantium  tradidimus-, dabitur, ex  tangentium  tabula, angulus 
I E Fjgrad.34.Min.  16.  Ablato  ergo  angulo  D EI,  grad.  23.  nimirum  femitre 
differenti*  inter  datum  aggregatum  , & fcmicirculum,  reliquus  erit  angulus 
F E D,ac  proptcrea&  arcus  FD, minor, grad. iy.M1n.16.qui  lubtrailuscx  da- 
to aggregato  grad.  1 30.  relinquet  angulum  B E F,  & proinde  & arcum  B F, 
maiorem ,grad.  100. Min. 3 4. vt  prius. 

1 G IT  V 1{  fi  fiat , vrjewiffts  differenti*  inter  terminos  proportio-  ptaxis. 
itis  dat A ad  tangentem  femiffts  diffrenti*  inter  aggregatum  datum , # 
fcmicirculum , ita  aggregatum  ex  j emi ff e differenti*  inter  terminos  dat & • 

proportioni 1 , # conjequente  eiufdtm  proportionis , ad  aliud,  inucnictur 
tangens  anguli, d quo  fi  di  matur  Jcmiffis  differenti x inter  datum  aggrega- 
tum,# fcmicirculum, reliquus  erit  angulusffeu  arcus  minor  qusfitus  'qui 
detrattus  ex  aggregato  dato, relinquet  maioi  i angulum  ffme  arcu  qupfttu. 

ALITER  adhuc  per  folos  finus  fine  tangentibus.  Ijsdem  pofitis,quo-  Aliter  ab*- 
niam  vt  in  finubus  declarauimus, polito  finu  toto  E B,rcfta  BH,cft  finus  an-  <luc  >ang6. 
guli  B E H,  nempe  femifsis  aggregati  angulorum,  vel  arcuu  dati, nempe  grad.  “bu*- 
63.  & H E,  finus  anguli  E B H , grad.  13.  vtpote  complementi  anguli  B E H-, 
dabitur  ex  tabula  finuum,  B H,  partium  9063  i.atH  E,  partiu  4 2262. Quod 
fi  dicamus.  Si  B H,  femifsis  aggregati  terminorum  proportionis  dat*,  nempe 
7-j-.dat  B H,finum  femifsis  aggregati  angu!orum,vcl  arcuum, partiu  90631. 
quid  dabit  HG, differentia  inter  fcmiOcm  aggregati  terminorum  proportio- 
nis datx,&  alterutrum  terminnrum,njmiruin  i ' \ reperiemus  H G , partium 
30Xio.qualium  finus  totus  E B,  eft  ioooco.vcl  E II,  42:61. vt  hic  patet. 

BH.  BH.  HG.  HG. 

7-j-.  90631.  1-y-  fit  30210. 

Qjtia veto  quadrata  redarum  HE,  HG,  nempe  1786076644.  911644100.  47.p<iaat. 

qua- 


••'I 
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quadrato  :cflx  EG,zquaba  lunt,fi  ea  in  voam  fummtrn  colligamus, fiet  qu4« 
dratum  reffct  E G , 1698710744.  cuius  radit  quadrata  dabit  E G , partium 
‘ S,949*Curii  autem,  pofito  finu  toto  E G,  reda  HG,  (Inus  fit  anguli  H E Gv 
rt  in  finuum  dcfin.  diximus,diccmus  rurfum.Si  E G,  inucnta  partium  5 194 9. 
dat  E G,  (Inum  totum  partium  100000.  quid  dabit  HG,  inucnta  partium 
301  io?inucniemusquc  H G,  finum  anguli  H EG,  partiu  < 8 1 < 2 . vt  hic  vides, 
* EG,  EG.  HG.  HG. 

51949.  IOOOOO.  30110?  fit.  58153. 

Et  finuum  ergo  tabula  dabitur  angulus  H E G,fiue  arcus  A F,grad.  35.  Min. 
'34-qui  additus  fcmifsi  A 11,  grad.63.  exhibebit  maiorem  arcum  BF,ideoque 
& angulum  B E F,grad.  too.Min.  34.  ablatus  vero  ex  fcmiflc  AD,  reliquum 
faciet  arcum  minorem  F D,  atque  adeo  & angulum  F £ D,  grad.19.  Min.16. 
vt  prius. 

Fiatn . 0 c I RC*A  , tjuando  aggregatum  duorum  arcuum,  vel  angulo- 

rum minus  eft, quam  grad.  1 80.  Si  fiat,  vt  femijfis  aggregati  terminorum 
proportionis  data  ad  finum  femijfis  aggregati  arcuum,  angulorumve,ita 
di  fierent  ia  inter  fimi ff em  aggregati  terminorum  data  proportionis , & 
alterutrum  terminorum, ad  aliud,  inuenietur  numerus;  cuius  quadratum 
fi  adiungatur  quadrato  finus  complementi  femijfis  aggregati  arcuum,  feli 
angulorum ; tt  tandem  fiat , vt  compofiti  huius  numeri  radix  quaetrata 
ad  finum  totum, ita  numerus  per  auream  regulam  nuper  inuetus  ad  aliud, 
producetur  finus  anguli,  ftue  arcus,  quo  vterq,  angulus, ariusvc  qua  ficus 
ab  eorundem  aggregati  femijf e differt , additus  ergo  anus,  fine  angulus 
huius  finus  inuenti  adfemiffem  aggregati  dati, dabit  maiorem  arcum , vel 
angulum ; ablatus  vero  ex  eadem  femijfe  relinquet  minorem  arcum , fiue 
angulum.  Sed  priores  dux  vix  longe  funt  expeditiores ;vt  perfpkuum  (fi 
•JjiIJo  ag-  DETVR  deinde  aggregatum  arcuum  B C,CD,  quorum  finguli  fcmici» 
1"^“  “ culo  quoq;  fint  minores,  vel  angulorum  B E C , C E D , at  aggregatum  tam 

suloidina  arcuum>Suanl  anSu'OTUm  ^uPcrctIra<J>  >80.  nempe  deturgrad.  130.  Detut 
ius  eft.qui  item  proportio  finus  arcus  B C.velanguli  B E C,ad  finum  arcus  C D,vcl  an. 
jrad.i«o.  guli  C E D,  eadem, quae  io.ad  5.  Oportctex  his  vrrumq;  arcum  BC,C  D, vel 
vtrumq-,  angulum  B E C,C  E D,cliccrc.  Duda  diamctroC  F,  &dctrafto  da. 
t°  aSgrc?ato  cx  integro  circulo,  hoc  c(l,ex  grad.  360.  reliquum  erit  aggrega- 
tum arcuum  B F,F  D,  vel  angulorum  B E F,FED,grad.  130,  minus , 'quam, 
grad.  180.  Etquoniam  arcus  B C,  B F, eundem  finuum  habent,  nccnon& ar- 
cus C D,  F D,  vt  in  defin.  finuum  diximus,  data  quoq;  erit  proportio  finuum 
arcuum  BF,  F D,  vel  angulorum  B E F,  F E D,  eadem  ,quat  10.  ad  5.  Quam 
obrem  , vt  iamdcmonftrarum  eft,  inucnicmus  arcus  B F , F D , vel  angulos’ 
B E F,  E E D,  grad.  100.  Min.  34.  & grad.  19.  Min.  16. qui  ex  (cmtcirculo,hoc 
«i», ex  grad.  r8o.fublati  relinquent  arcus  B C,C  D,vcl  angulos  B E C,C  £ D, 
grad.  79.  Min.  16.  & grad,  150.  Min.  34. 

?iaxis.  N D O ergo  aggregatum  duorum  arcuum,  feu  angulorum  ma- 

ius  c fi  , quam  grad.  180.  Si  illud  ex  grad,  360.  auferamus , remanebit 
aggregatum  aliorum  duorum  arcuum,  vel  angulorum  minus,  quam  grad, 

180. 
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J 80.  Quare /i,  yt  um  demonflratum  efl,  beneficio  huius  aggregati  mino - 
ru,  & proportionis  data,  vtrumtfi  arcum , ve l anguluminquiramus  ,&• 
vtrum  j,  inuentum  figillatim  exgrad.  1 80.  demamus , noti  relinquentur 
arcus,  vel  anguli  quxftti . 

Qy  O D (i  quando  proportio  (Inuum  data  (It  proportio  atqualitatis,  hoc  Qu»ndo(i- 
, » f,nu*  Vn*  «quale*  , erunt  quoq^  tam  duo  arcus  , quam  duo  anguli  xqua-  nuum  & 
!es,vt  in  defin.  (Inuum  offendimus.  Quapropter  fcmifsis  dati  aggregati  dabit  uefTppot 
vtrumq,  arcum,  (lue  angulum  cognitum  . Dato  igitur  aggregato  duorum  ar«  t:oxquali- 
cuum  , quorum  (Ingulilcmicircufo  fint  minores,  vel  duorum  angulorum  re-  «*»*»• 
«■lineorum  ,&c.  vtrumqj  illorum  (Igillatim  cihibuimus  notura  . Quod  fa- 
ciendum erat. 


S C H O L I V M. 

**  dnorum  arenam,  -rtl  angulorum  fiunt  praeite  grad.  180  non  QuSdoag- 

pyttTHml  arcete  ith,yel  anguli  cognofit,ttiam  fi  proportio,  qua  m torum  fiam  habent , C.1'**"1  d* 
data  fit.  Nam  quomodacmnqt  fimicireului  in  ditet  arcus  fiettur , habebunt  fimptr 

r t,TOPerJt,onrm  *<J"alitatny  cum  ynue,  cr  idem  fimus  fit  vtrhofy  arcue.vt  problema  * 
M depn.  fiuuum  demonfirauimue . NtcejJe  efl  ergo,  aggregatum  datum  >el  minue  efl  ‘olui  noa 
Jfj  yelmaiia  , quamgrad,  180.  yt  $n  frofofitione  expreflvmeft.  poicft. 


PROBL.  4.  PROPOS.  7. 

^ ATA  differentia  duorum  arcuum,  quorum 
(Inguli  femicirculo  fint  minores , vel  duorum  an- 
gulorum rcdhlineorum , vna  cum  proportione, 
quam  eorum  finus habent:  vtrumqj illorum  figil- 
latim notum  efficere/. 

•i 

■ IN  circulo  A.  B C D , cuius  centrum  E ,fuperct  arcu*  BF , femicirculo 
minor  arcum  D F,  arcu  B D,  vel  angu- 
Jus  B E F , angulum  D E F , angulo  B E D, 
fitque  differentia  h*c,  nempe  arcus  B D,  vel 
angulu*  B E D , data  graa.  60.  Proportio 
quoque finus  maioris  arcus  BF,  vel  angu- 
li B E F , ad  (Inum  arcus  minoris  D F , vel 
anguli  D E F , (It  primo  maioris  inxqualita- 
tisdata  , eadem  , quz  xi.  ad  s.  quod  quidem 
contingit, quando  duo  arcus  B F , D F,  femi. 
circulo  funt  minores  (imul  fumpti.  Oportet 
cx  his  vtruroque  arcum  BF,D  F,(Iue  vtrum- 
que  angulum  B E F,D  E F, cognitum  facere. 

DuSa  chorda  BD,& diametro  C F , conue- 


Ez  diffe- 
rentia data 
duorumju 
cuO.quonl 
quilibet  fe- 
ro icitculo 
minor 
vel  duoid 
angulotd, 
vna  cd  pro 
portione, 
qui  eotutn 
finut  ha- 
bcnt.rierqi 
cogncfciC 

QuSdo  fi. 
L*  maioris 
arcui , vel 
anguli  ad 
linum  mi- 
nom  ha- 
bet propor 
siont  mi|Q 
«i«  inaqua- 
litatu. 
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2 E , t/dfw  anguli*  omnibus,  cum  vno  latere ; Si  flat,  vt  fi-  Frixi». 

mu  angu/i  lat c r i dato  oppofiti  ad  Jinum  vtriufuis  reliquorum  angulorum , 
ita  latu « datum  ad  aliud , inuetictur  latus  angulo  illi , cuius  f, 'mus  acce- 
ptu* efl , oppefitum  : Et  fi  rurfus  fiat , vtfinus  anguli  lateri  dato  oppo- 
fiti ad  finum  tertij  anguli , ita  datum  latu s ad  aliud, reperietur  latus  ter  ^ 
tio angulo oppofitum,  &c. 

QV  OD  (i  triingulum  fuerit  Ifofccles,&  dentur  anguli:  Vel  fi  fuerit  fc*- 
lenum,  & duo  dentur  latera  cum  angulis,  vnius  tantum  lateris  inuentione  quiUietd  -. 
opus  eft,  r t patet . In  xquilatero  autem  triangulo, fi  detur  vnum  latus,erunt  aut  fS“*do 

& reliqua  data,  vtpotc  illi  xqualia . dJtut  duo 

• IAM  vero  fi  datae  fint  proportiones  angulorum  , cum  vno  latere,  inue-  j,(et4  eum 
ftigtandx  erunt  ex  illis  proportionibus  magnitudines  angulorum, vt  in  fcho-  angulu . 
lio  propof.  1.  demonftrauimus : Deinde  vero  reliqua  latera  exploranda  , vt 

hic  oftcnfum  eft . t.onn  «n-: 

INVENTIS  autem  lateribus , liquido  confiat , eorum  proportiones  6uloni , tll 
•fle  notas  in  numeris, in  quibus  ipfa  cognita  funt.  Datis  ergo  omnibus  angu»  multicie. 
Iis  trianguli  non  reSanguli,  &c.  Qnpd  erat  faciendum . 

PROBL.  7.  PROPOS.  n. 

DATIS  omnibus  trianguli  non  refbnguli  ££££ 

lateribus , vel  eorum  proportionibus,  omnes  an-  ex  eoiu  pro 

* poruomb* 

gulos  noros  emcero . 


IN  triangulo  priori  A B C , fint  data  omnia 
latera  ; A B,  1 5.  A C,  ro.  8c  B C,U.  Oportet  ex 
his  inueftigare angulos.  Inmaximum  latusBC, 
cx  oppofito  angulo  A,  ducatur  perpendicularis 
A D,qu£  ncccfiario  intra  triangulum  cadct.Cum 
enim  latus  BC,  fit  maximum, erit  & angulus  A, 
fpfi  oppofitus,  maximus : ac  propterea  vterq;  B, 
C,  acutus . Ex  quo  fit, perpendicularem  A D.in» 
tra  triangulum  cadere.  Primum  itaq*,  inquiran- 
tur re&*'B  D,C  D . InuenieturBD,  CD, 
16.  Qui*  ergo,  pofito  finu  toto  A B,  reda  B D, 
finus  eft  anguli  B AD,  vt  in  traftationc  finuum 
ofiendimus, dicemus  per  auream  regulam.Si  A B, 


notu,  angit 
Ii  inuennl- 


I*.  primi. 
17.  primi. 
Schotium 
i). fecundi, 
p.huiu». 


ij.  dat 


#»• 


i 


tkiahgvla 

13.  dat  AB,  finum  totum,  partium  tooooo.  quid" dabit  B D,  5?  inueniemui^j 
Unum  B D,  38461.  vt  hic  vides. 

AB.  B D.  B D. 

100000.  3?  fit.  38461. 

Ex  tabula  ergo  finuum  dabitur  angulus  B A D; 

Srad.tt.  Min.  37.  atq;  adeo  eius  complementum 
,grad,67.  Min.13.qui  cfl  vnus angulorum  qup- 
fitorum.  Rurlus,quia  polito  A C,(inu  toto.C  D, 
finus  cfl  anguli  C A D,  dicemus  iterum  per  regu- 
lam auream.  Ss  10.  dat  A C,.tooooo.  linum 
totum,  quid  dabit  C D,  16?  Inucnicjnufq;  finum. 
C D,  80000.  V t hic  patet. 

AC.  AC.  CD.  CD. 

10.  IOCOOO.  It*  fit  80000. 
Qui  finus  in  tabula  finuum  monflrat  angulum, 
C A D,grad.  33.  Min.  8.  ac  proinde  eius  complc- 
mentum  C , critgrad.  36.  Min.  31.  qui  eft  vqut 
etiam  angulorum  quatfitorum . Qudd  fi  duo  an» 
guli  duorum  finuum  inuentorum  , nempe  grad.  11.  Min. 37.  & grad.3  }.  Min., 
8.  fimul  componantur,  fiet  tertius  angulus  B A C, grad.  73.  Min. 43.  Vel, cer- 
te fi  lumina  duorum  angulorum  B,C,  inuentorum  ex  grad.  t8p.  auferatur  M 
reliquus  fift  tprtius  angulus  B AC, grad.  73.  Min.  43.. 

I T A QV  F,  (vt  totam  praxim  cimpleXamur)  fi  fi at ,yt  maximum 
latus  ( in  quod  perpendicularis  duflx  cfl ) ad  fnmmarn  aliorum  duorum„ 
ita  differentia  eorundem  duorum  ad  aliud , reptrietur  numerus , quit», 
maximo  latere  fubduXus  relinquet  numerum , cuius  fcmijjis  dabit  minus 
figmentum  bafis  , hoc  autem  ex  bafi  detraXum  relinquet  maius  fegmen - 
tum , vt  conflat  ex  fecunda  praxi  propofi  y.  Qubd  fi  r urfum  fiat , vt  mi- 
nimum latus  ad  finum  totum , ita  fegmentum  ijjfis  minus  ad  aliud',  inue - 
nietur  finus,  cwus  arcus  complementum  dabit  angulum  fupra  bafim  me- 
dio lateri  oppofitum . Deinde  fi  r urfum  fiat , vt  medium  latus  ad  finum 
totum , ita  maius  figmentum  bafis  ad  aliud , reperietur  finus , cuius  ar- 
ati complementum  dabit  angulum  fupra  bafimjninimo  lateri  oppofitum. 
Tertius  vero  angulus  maximo  lateri  opfwfieus  conflabitur,  ex  duobus  t/,- 
hsar cubui  duorum  finuum  inuentorum  : vel  certi ! relinquetur  pofl  de- 
tr aXionem  duorum  angulorum  inuentorum  ex  duobus  reXis . 

RVRSVS  in  pofieiiori  triangulo  datum  fit  latusAB,  it.  AC,  13, & 
BC,  to.  Dcmifli jn  maximum  latus  BC,  perpendiculari  AD,  inuenietur 
fegmentum  B D,  8-y-  .atC  D,  1 1 vt  hic  apparet.fecundum  praxim  pollen 
riorem  propofi  y. 

BC.  AB.  AC«.  Differ.  Inter  AB*  AC-.. 

10.  14.  1 * fit  i-|>. 

Hic  numerus  ex  bafie  10.  ablatus  relinquit  17-j-.  cuius  (cmilsis  8-j-.  dat  leg- 
tpcntqm  minu;,B  D . Ergo  maius  C D , «rit  IJ-I-.  Hinc  inuenietur  angulus. 
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CHRJSTOPHORI  CLAVII 

BAMBERGENSIS  E 

SOCIETATE  1ES  V 

TRIANGVLA  SPHERICA. 

PRAEFATIO. 

X PLICATIS  ijs,quaad 
triangulorum  rettiltneorum 
fetent  tam , qua  ex  angulis  no- 
tis latera,^  vicifeim  ex  notis 
lateribus  anguli  cognofeutur , 
necejfaria  ejje  duximus  \ reli- 
quum efl,  vt  fpharicorum  et  tam  triangulorum 
doctrinam, qua  arcus  ex  cognitis  angulis,  et  con 
tra,  anguli  ex  arcubus  notis  inquiruntur  , tra- 
damus . Quamuis  enim  Menelaus , qui  etiam 
M ileus,  nobilis  fcriptor,  qui  temporibus  Traia - 
ni  Imperatoris  floruit , vt  aufior  efl  Ptolemaus , 
acuti fltmos  tres  libros  de  triagulis  Jpharicis  com 
po  fuerit, non  tamen  eius  ordinem  nos  in  bifee  no 
flris  fph&ricis  triangulis  fequemur ; propter  ea 
quod  plurimas  eius  propofitiones, licet  iucun- 
dtfeima fint , miracfc  eruditione  referta , t aquam 

T t 2 non 


34»  TKlviHGrtji 

.non  necejfariat  re  iectwus^ef  alias  non  paucas 
ab  eoomiffds  ex  Gebro  Rtjpalenfi,  loanne  7{e- 
giom.  Franctfco  sFMaurolyco , ex  alqs  adie- 
rimus, quas  omninb  nece  fartas  ejfie  tudic  aut - 
mus  ad  res  ^Aflronomicas  intelligendas  . Fle- 
runfy  etiam  nonas  demon (Ir at  tones , eas ^ bre- 
uiores,  ac  faciliores  adhibuimus, nonnulla  item 
eodem  modo  demofir animus , quo  eadem  de  an* 
gulis,  triangulis  re  di  line  is  demon (}r at  & funt 

ab  Euclide,  vt plantor  fieret  earum  demonfira - 
tio : ex  quarum  numero  funt  propof  j.  6. 7.  <f. 
& ?.  Jfon  parum  tamen  opera  in  eo  po/uimusy 
vt  omnes  propofit  tones  triangulorum  spherico- 
rum ita  in  ordinem  redigeremus,  vt pofleriores 
ex  prioribus  penderet quemadmodum  res  Ala- 
thematica  pofiulant,  (jf  in  omnibus  clementis 
Cjeome  tricis fieri  confiseuit.Sed  iam  ad  rem  ve- 
niamus, exordio  fumpto  a definitionibus . 
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DEFINITIONES. 

I. 

* ANGVLVS  fphxricus cfl,qucm in fphxr^ 
fu  perfide  duo  arcus  circulorum  maximorum  fc- 
fe  mutuo  fecanres  continenta . 

QV  O N I A M « rplu<  ffhtrnutj  <jui  i Cttmitrm  in  fphtritd  fnptrftit  nnfi» 
iiratnr , «bnttubns  maximrnm  (ircnUrwntxnlnmaudo  (vnfhtimnr  , tumtum* 
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tentlrtnK  maximi  Infphara  fe  mutuo  ficart bifa ria m , fit,  rt  duo  arcui  angulum  r.i.TheoJ. 
fphancum  m fuperficie  Iphara  contine  te  sji  producant  ur.fe  mutuo  ftcewyon  nutem  A«plw 
■fi  mutuo  contingant  lita  >t  omini  angulus fphancus fiat  ex  duobus  artubus  ftfi  tu» 
terfitanssbas  snfuperfitte  fphar. r,  non  autem  rx  artubus  fe  mutuo  tangentibus . I d g'C£I  doo- 
quod  de  angulis  in  plana  fuperficie  exiflenltbus  dio  uon  poteft.  Iu  hac  enim  non  fi-  bo»  aicub* 
fim  dua  lima  refla.rel  curua,rel  quai uni  rna  refla  'fi, V altero  cnrua,fi  mutuo  fe  mutuo 
Jecautes.fi  producantur  ,angtolum  planum  conftituunt , rerum  etiam  dua  hnea,qua- 
tum  rtraque  vel  curua  cfi,  rcl  rna  turua , C7"  altera  refla,  ftfi  tangentes  tantum - p|anuV  je. 
Jttodo ,aiigulum planum curuihneum .rei  mixtum  (qui  quidem  angulus  contaflui,rtl  unum  po 
contingentia  a Geometris  rotatur  JcorJlnurrc pofsunt,rt  ex propof.l6.hb.yf.ucl.  “J  |"t^*e 
perfpicuum  ejl:  licet  lacobus  Velet  anus  neget  eum  e /fi  angulum  ponetur  j;  illud  multis  nQ1  gtcan.  , 
rationibus  e*nfirmareyqua  omnes  fipliijhea  fuint^V  fnntla,  rt  ex  folutionibus  1 l-  i.bui.Trd  ii 
larum,  quas  tu  fchoho  difla  prcpcf.  adduximus  .perfpicuu  e fi.  Neque  rero  Pelei  anus  geni  bu«  f« 
in  Apologia  de  eontaflu  lineari,  quam  anno  »$79.  mme  confertpftt,  (quam  modijfe, 

Cr  fjnctrt,ipfe  rident .)  au  fis  ejl  filut  tones  meas  imp»gnare,aut  opinione  fnam.no 
eoan.  illam  quidem, ey  inauditam, nouii  ratiombns(fcilieet  nullae  habebat) confirma- 
re: fidrrbis  dumaxatyV  couuitijs  fe  defindere  conatur, rt  facile  qvqui  eam  per*- 
legerint, indicabunt. 

H V 1 C ego  Apologix  iam  pridem  non  tam  mei  purgandi,  quam  ve-  D1|rf 
ritatis  tuende gratia  rcfpondifTem.nifi  me  ab  hocTonfilio  grauifsima  em-  efiira  Ap° 
ditifsimorum  hominum  au&ortras,  qui  eam  rcfponio  omnino  indignam  Jj®1*™,*6 
iudicabant , reuocalfet . Nunc  vero  quoniam  dereipfa  ,eiusqt  A polos-  a ia^em 
gia  neceflario  mentio  fafla  di, non  alienum  efle  duxi,brcuiter  calumnias,  fciip»**» 
atq;  iniurias,  quibus  frequenter  me  in  ea  Apologia  afficit , quanta  pote- 
ro moddlia,  depellere,  vt  benignus  leilor  intelligat,  fine  caufa  eum  tau- 
ro animi  dolore , & iracundia , quantam  prz  fe  fert , contra  me  exatfiffe, 
falsoqj  mihi  impofuiflTe  multa  : me  autem  e contrario  nullum  verbum  in- 
iuriolum  in  illum  etfudifTc,  aut  conuitium,quod  fruOra  in  epiftola  nuncu- 
f atoria  criminatur, vbi  me  a conuitijs  non  abftinere, aperte  teftattir.  A tq* 
in  illa  Apologia  nihil  adeo  me  oftcndit,  quam  quod  me  Pelctarius  non 
fyncere,fed  aniniofe,atq;  adeo  inuidiofe  feciffe  infimular,vt  eum  in  meis 
commentari);  vel  reprehenderem , vel  laudarem  :quzfane  vitia  pufilli 
femper  animi  effe  duxi  ,&ab  homine  liberaliter,  chriftianeq;  educato  a-  1 

lienifsima.  Verum  ea  quam  longe  abfint  tum  a noftrz  Societatis  difcipli- 
na,  tum  a mea  confucrudine,  nemo  omnino,  qui  nos  ac  noftra  norit, igno- 
rat . His  vero,  qui  noflra  minime  norunt,  liber  ipfe  fidem  faciet,  fynccre 
omnia  dici,  nihil  inuidiofe,  nihil  animofe  : plane  vt  veritatem  quxfitanr, 
non  cuiufq;  audloritatcm  contemptam  c(fe  apparear.  Neqi  enim  mihi  taa 
tum  derogo,  (etfi  nihil  arrogo)  vt  mihi  vni  inrerdiftum  putem,  ne,fi  quid 
ia  alienis  (criptis  fallum  videatur, occafione  oblata, cur  id  mhi  minus  pro» 
betur,  oilendam*  modo  (quod  pudentium, ac  bene  moratorum  hominum 
confuetudo  poftulat ) id  fine  conuitio , atqs  irrifione  faciam  : Hoc  autem 
liber  ipfe,  qui  in  medio  cfi,  ita  a me  facium  e (Te  clamat.  Etenim  vt  totum 
illum  librum  peruolutes , ne  verbum  quidem  vnum  reperias,  quod  vel 
Jp ecicm  maledifti  habeat,  atq;  conuiuj . Nam  io  febolio  de  angulo  con- 
-i  1 u3u> 
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, taflus  iurarc  liquido  poifem , nihil  me  minus  cogitalfe  , quam  vt  Peleta- 
rium  obtreftandi  animo  oppugnarem  ; fed  illud  habuifle  propofitum,  (fi 
modo  confequi  poifem)  vt  fuus  effec  veritati  locus . Quod  quidem  eo  li- 
berius feci , quod  Pelerario  ipib  non  modo  inuito , fed  etiam  libenti  exi- 
llimaui  me  clle  fa&urum,  quod  vel  ipfo  auftore  facerem : qui  non  a Car- 
dano  folum , atque  Campano , fed  etiam  a Proclo,  Theone,  Apollonio, 
Eratollhene,  Pappo,  Ptolemzo,  Hippocrate  Chio  , Geometri*  lumini- 
bus , ab  ipfo  deniq;  omnium  magillro  Euclide  dilfentire  non  dubitauit. 
Nimirum  quia, vt  ab  eodem  in  Apologia  vere  di&um  elf , in  omni  doftri- 
na,  prifenimvero  in.Geometria,nonauftoritaSell  Ipeftanda,  fed  veri- 
tas : quanquam  non  video,  qui  amictis  veritatis  fit  is,  apud  quem  veritas 
odium  paritjnifi  forte  aut  decipi  fenon  polfe  arbitratur,  qui  columina 
illa  Geometri*  crralfe  interdum  prxdicat,  aut  veritatem  in  alienis  rebus 
amat,  ac  quxrit  potius,quam  in  fuis , Equidem  fi  quis  me  in  re  quapiam 
(quod  pro  humani  ingenij  imbecillitate  fieri  polfe  video)  erra  fle  offen- 
derit, nz  ego  maximam  illi  gratiam  habuero  , qui  errantem  in  viam  veri- 
tatis reduxerit.  Atenim  probae  (ludium  veritatis  Peletarius , conuitia 
ferre  non  potdl : qu*  tandem  conuitia  ? rogas  ? Demonllrationes  meas 
appellas  fophifmata.  Nunc  demum,  quxeonuida  dicat,  intelligo  . Nam 
alia  nulla  in  meo  libro  elfe  certo  fcio  : ab  his  (fi  conuitia  funt)  fateor  me 
non  abllinere  . At  ego  homo  fimplex,  & ignarus  verborum,conuitia  efle 
nunquam  duxi , cum  vere  dicerentur . Neq,-  enim, quo  alio  vocabulo  de- 
monllrationes plane  fallaces,  & adulterinas  appellarem , habebam : neq; 
vero  philofophorum,  ac  Mathematicorum  confuetudo  loquendi  magis 
appofitum  mihi  verbum  fnppcditabat . Accedit , quod  cum  a Pelerario, 
homine  in  loquendo  confideratifsimo,  germanas  Campani , Cardanique 
demonllrationes  paraloeifmos  appellari  viderem, exidimaui  in  falfis  eius 
demonllrationibus  refellendis  impunius  perfimili  me  vocabulo  vfurum. 
Quodfifophifma  contumeliofius  verbum  ell,  quam  paralogifmus,in  Gal 
lia,  ignofeat  conluetudinis  eius  ignaro , atq;  exillimet,  me  paralogifinos 
dicere  voluilfe  . Atq;  vt  plane  intelligat  Pelerarius,  me  non  contradicen 
di  lludio  illa  fcripfifie , mccum  vna  confideret,  quantam  mihi  materiam 
fui  refellendi  dederit , fi  hominem  refellere  potius , quam  rem , qu*  tum 
agebatur, explanare  in  animo  fuilfet : quanquam  occafionc  eius  reprehen 
dendi  in  linum  delatam  farpius  omifi , ne  illum  mihi  delegilfc  viderer,  in 
quem  potifsimum  incurrerem  . Quam  prxclara  enim  occafio  fuit  in  pro- 
pol'.  4.  & 8.  lib.  1.  atq;  in  propol'.  14.  lib.  $.  quam  ipfe  13.  facit  ? In  his 
enim  omnibus  reijcic  demonllrationes  amiquifsimas Euclidis, tanquam 
non  Geometricas;quippe  in  quibus  figuram  vnam  alteri  luperponi  conci- 
pere animo  oporteat ; quod  ipfe  a Geometri*  dignitate  putat  elfe  alie? 
num,  hac  folum  indu&us  ratione , quod  fuperpofi  tionem  illam  mechani- 
cum quid  elfe  arbitretur,  & quod  omnes  fere  propofitiones  hoc  modo, 
vt  ait,  polsint  demonilrari,  etiam  problemata , in  quibus  aliquid  propo- 
nitur conllruendum : atq;  in  huius  rei  exemplum  adducit  propof.  1.  & 3. 

* lib. 
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lib.  i.qux  problemata  funt . Hic  certe  Peletarium  iure  carpere  potuif- 
fenv,  (i  id  mihi  fmfletpropofitum.vtfalfo  criminatur, -maxime  in  eo,quod 
eadem  ratione  vfui  fore  exillimauit  fuperpofitioncm  in  dcmollradis  pro- 
blematibus , ac  theorematibus . Nam  non  fatis  intellexifle  videtur , quo 
paflo  Geometri  fuperpofitioncm  illam  vfurpent . Neqjenim  volunr.re 
ipfa  faciendam  efle  figurarum  fuperpofitionem , ( hoc  enim  mechanicum  Suptrpoff- 
quid  eflet)  fed  cogitatione  tantum,  ac  mente, quod  opus  ell  rationis  atq,- 
intclle&us.  Itaque  in  theorematibus  quidem  locum  habebit  genus  hoc  Gcomctnt 
argumentaudi  , in  problematibus  vero  non  . Namq;  in  theorematibus , <1“°  ">°do 
propter  magnitudinum  zqualitJ’em,  inxqualitateinve,  qux,  vt  nota,  po-  ear 
nitur, facile  intelleilus  cuiufuis  fine  vlla  h^fitatione  comprehendit, vnam  ea  locum 
vcfnon  excedere  alteram,  vel  excedere  , fi  animo  concipiatur  vna  alteri 
efle  fuperpofita,  quamuis  re  ipfa  non  fiat  illa  fuperpofitio,vt  in  propof.4.  «bui  ."dob 
lib.  i.  fa&um  ell : At  in  problcmatibus,in  quibusmagnitudine quis  alte-  autem  ta 
ri  xqualem  conllruerc  lubetur,  licet  mente  cogitet  magnitudinem  propo  £rb°^lem*' 
liram  transferri  in  alium  locum , non  tamen  proprerea  quicquam  eniciet, 
cum  re  ipfa  tranllatio  nulla  fadla  fit;  Vt  mirum  fir,Pelctarium  fibi  perfua- 
dere  potuifle,  propof.i.&  3.  lib.  t.  & alias  pene  omnes  per  fuperpofitio- 
ncm, fiue  tranllationem  linearum , figurarumvc  polle  demonllrari , fi  hoc 
modo  argumentandi  in  Geometria  vti  liceret.  Et  certe  hac  in  re- non  fo- 
lum  f uclidem  in  crimen  vocat  Peletarius,  verum  etiam  Archimedem, 
quo  , omnium  iudicio,  acutior  in  demonflrando , & fubtilior  fuit  nemo, 
eiufque  commentatorem  grauifsimum  , cumque  do&ifsimum  Eutocium 
Afcalonitam,  qui  eodem  argumentandi  genere  vtuntur  in  xqueponderan 
tibus,  immo  vero  & omnes  Geometras  redarguat  necefle  ell, qui  non  ra- 
ro hoc  argumenti  genus  adhibent . Sed  videamus , quo  tandem  egregius 
hic  nofler  Geometra,  qui  omnes  alios  Geometras  reprehendit,  fit  deuo- 
lutus.  Viderat  Peletarius, (ileq,-  enim  rem  adeo  mani  feliam  videre  non  po 
terat ) fi  hunc  modum  argumentandi  e medio  tollat , vniucrlam  le  Geo- 
metriam funditus  euerrere,  cum  plurimx,  exque  prxcipux  propofitiones 
in  Geometria  demonllrentur ex  propof.  4.  & 8.  lib.  t.  &ex  14.  lib. 
quz  quidem  alio  modo  demonllrari  nequeunt,  quam  perditam  figura- 
rum fuperpofitionem  , non  quidem  re  ipfa  exi  flentem , fed  cogitatione 
duntaxat,  vtdixi,comprehenfam  . Qud  igitur  le  verteret  ? quid  ageret? 
Excogitauit  fanerem  magisa  Geometria  alienam  , quam  ell  luperpofitio  Abfurd»«6 
illa  figurarum.  Coaftus  enim  ell  aflerere,  propofitionem  4.  lib.  1 . efle  de-  p*1® 
finitionem  angulorum  aqualium, (&  quis  vhquam  talem  audiuit  definitio-  por.4.  & g. 
nem?)  atq;  adeo  concedendam  eam  efle  fine  demonflratione : propoli-  lib.i.Eucl» 
tionem  vero  8.  eiufdem  lib.  principium  efle  per  fe  quoq;  notum . Quod 
vt  credibile  magis  efficiat,  ita  lcribit  in  propofitionem  4.  lib.  1.  [Etenim 
titilla  eui  dentior  i {pecte  aqua  liras  figurarum  dignofeitur  , quam  ex  laterum 
aqualitate 0 Idemque  quali  confirmat, & repetit  in  propoficionem  8.eiuf- 
dem  lib.dum  ita  loquitur.  {Quis  enim  negauerit,duas  fuperficies  efie  aqua-'  * : 

les,  quarum  latera  & quantitate , <*r  numero  fient  aqualia  ?j  Hxc  Peleta* 
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■rius.vtdift?  propofitiones  Euclidis  fine  demondratione  a4mittan?ur,c&- 
metatus  ert,fed  qu$  omnino  falla  fune:  vt  magnopere  mirandu  fir.pot uifle 
eu  propofitiones  a Geometria  prorfus  alienas  cam  incofiderate  proferre. 
Scilicet  verum  ed,  quod  philofophi  aderunt,;  Dato  vno  ablurdo,cztera 
confcquutur.  Adumpferatenim  Peletarius  propof.4.& 8-lrb. i-  propria 
cipijs : quod  quidem  falfum  ed,  atq;  abfurdum . Vnde  ad  eas  abfurditates 
necefiario  deuenit , quas  etiam  illi , qui  vix  adhuc  principia  Geometriae 
attigerunt,  vel  facile  vitare  potuilfent.  Nam  quis  non  videt.  Rhombum, 
& Quadratum,  etiamfi  latera  habeant  & quantitate , & numero  zqualia, 
polle  tamen  inter  fe  valde  ede  inarqualia  ? Id  quod  in  Pentagonis  quoque 
zquilateris,&  in  alijs  liguris  pluriu  laterum  zqualium  cerni  poted:  quod 
non  ed  huius  loci  pluribus  verbis  explicare . Cum  ergo  in  omnibus  figu- 
ris multilateris  inxqualitas  reperiatur,  licet  lacera  habeant  & quantitate, 
p'  & numero  zqualia,  demondrandum  fuit  necedario  Euclidi,  zqualiratetn 

triangulorum  colligi  ex  laterum  ^qualitate, quandoquidem  in  ali;s  figuris 
ea  non  colligitur . Quare  neq;  propofitio  4.  Definitio,  neq;  propofitio  8. 
principium  erit;  ac  proinde  omnes  propofitiones,  quz  illis  nituntur,  qu* 
innumerabiles  propemodum  fune , corruant  necede  cd , nifi  demondra- 
tiones  Euclidis  recipiatur  in  illis  propoficionibus,cum  alio  modo  denum 
i ^r3r*  non  P°^s‘nt  • Demondratio  enim  nona  propof,  4.  quam  Peletarius 
Pdcpino  1 confinxit,  nihil  aliud  ed , quam  ( vt  cum  Logicis  loquamur)  petitio  prin- 
in  propof.  cipi; . Id  quod  perfpicuum  erit  cuilibet , qui  eam  diligentius  confiderare 
4.  lib.  t.  volueric.Nam  in  ea  folum  codruitur  vnum  triangulum  poderiori  ex  duo- 
bus datis  zquale,  immo  idem , atq,-  hoc  ipfum  quidem  inepiifsime , cum 
ad  id  przllandum  circulos  defcnbat  Peletarius , quibus  tamen  in  demon- 
dra  ionc  non  vtitur,  quod  vitiofum  omnino  ed  in  Geometria;  Deinde 
infert,  triangulum  hoc  condru&um,  quod  a poderiori  ex  duobus  propo- 
fitis  non  differt,  priori  ede  zquale , fine  vlla  demondratione  ; certum  au- 
tem ed,  hoc  ab  initio  propofitum  fuifTe,  vt  demondretur . Quocirca  ma- 
nifede  principium  petit,  cum  eadem  facilitate  dacim  in  principio  conclu 
dere  poruilTec,  etiamfi  nullam  adhibuilfetcondiuftionem,  triangula pro- 
pofita  ede  zqualia;  quippe  cum  conilruftio  illa  ad  rem  non  faciat . Idem 
dico  de  demondratione  propof  14.  lib.  3.  quam  etiam  nouam  confinxit; 
quod  eorum  iudicio.ad  quorum  manus  eius  commentari;  peruenerunt, re- 
linquo . Prztereo  alia  loca  innumerabilia,  in  quibus  abutitur  propofitio- 
mbus  Euclidis  in  demondrando,  vt  quod  plerunq;  fecundam  propof.  lib. 
i.infcite  pro  tertia alTuirat,  &c.  Neq;  enim  mihi  in  animo  nunc  ed, eius 
commentarios  examinare , fed  folum  calumnias,  quas  frequentes  in  fu* 
A polopia  adhibuit,  a me  depellere  . Quz  cum  ita  fint.quod  ille  falso  de 
me,  vere  ego  de  illo  dicere  poflem,  rubere  me,  (vtcius  verbis  vtar) Eu- 
clidi interpretem  contigilTe,qui  no  tam  Theonem, aut  Campanu  emedet, 
fed  ipfum  Euclidem  fine  caufa  reprehendat;  quippe  cum  ego  Euclidem 
(vri  par  ed)  a calumnijs  ipfius  defendam,  oinnefque  infidias,  ac  fallacias,, 
quas  contra  euminllruxerat,  detegam  ac  refellam . Liquet  igitur,  me  ea 
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«nente  non  fm(Te,  vt  Pclerarium  redarguerem , cum  tot  ac  tantos  errore* 
difsimulaueriru : quos  ego  ne  nunc  quidem  in  lucem  protulilTem,  nifi  vel- 
lem omnes  & intclligerc, quantum  Peletarius  a me,  de  quo  tam  acerbe 

Suentur,  tum  bentfiuum  acceperit , & ex  breui  hac  difpurarione  fiudlu* 
liquid,  vdlitatifquc  percipere . Nunc  vr,  quam  difpari  ille  animo  in^ie 
luerit , appareat , eius  calumnias  breuirer  exponam , atq;  ita  refellam  ac 
diluam,  vt  omnes  oculis  videant,eas  elfe  calumnias ; In  qao  tamen  eiuf- 
modi  a me  moderatio  adhibebrur,  vt  modcftiar , quar  hominem  religio» 
fum  decet, minime  obliuifcar.Neq;  enim  illi,  vti  prouocauit.refpddebo. 

PRIMVM  itaqj  mihi  obijeit  Peletarius , quod  in  eius  demonftra- 
tionibus  citandis  ita  me  geflerim,  vt  fi  quo  modo  nomen  ipfius  fupprime- 
re  potui(fem,id  me  oltcndam  libenter  fuifte  faturum.  Quod  quam  fit  fal- 
fum, facile  iudicabuntij.qui  meos  commentarios  legerint;cum  vbiqj  eum 
honorifice  appcllem,eique  plurimas  demonfirationes  afcribam.tanquam 
proprias,  quas  tamen  aliter , quam  ipfe , & multo  breuius  demonltro , 8C 
interdum  ecia  (quod  maius  eftjvniuerfalius,vt  liquido  conflat  ex  ijs,qux 
tum  ad  propof. j S.  tum  ad  propof.45.  lib.  1 . ex  Peletario  dcmonllraui, vt 
alia  interim  taceam;  quat  non  ini  uria  mihi  vendicare  potuiflem : vt  mirer, 
quid  illi  in  mentem  venerit , id  a me  paflfcn  fyncere , atq;  adeo  inuidiofe 
facium  exifliroare , quod  ego  verebar,  ne  nimis  ambitiole  fadlu  quifpiam 
iudicarec.  Quod  vero  propof.  1 6.  lib.  j.&in  prioribus  duabus  definitio» 
nibuslib.  j.  vt  ipfe  obijeit,  animofe,vtego  fateor,  libere,quid  de  cius  de- 
oionflrationibus  fendre.expofui,  id  feci,vtiam  ante  dixi,  non  cuiufquam 
lxdendicaufa,  fed  quaerende  veritatis.  E a enim  eft  natura,  & conditio 
eorum , qui  liberalibus  artibus  dant  operam  , vt  etiamfi  alter  alterius  in- 
terdum fententiam  impugnet,  non  tamen  idcirco  odijs  potius , quam  in- 
genijs  inter  fc  certare  viaeantur.  Qui  fit  aliorum  fenfus  ignoro, equidem, 
vt  fupra  dixi,  ita  fum  animo,  vt  fi  quis  me  alicuius  erroris  in  demonftran- 
do  commifsi  admoneret,ei  quam  maximas  gratias  haberem : atq;  vt  libe- 
rius id  facerent,  enixe  rogaui  non  paucos , & nunc  iterum  eofdcm , atque 
edam  alios  amice  oratos  volo.  Scio  enim  quam  facile  pofsit  in  fuis  quisq; 
inuends  hallucinari ; video  (quod  ipfe  quoq;  Peletarius  in  Apologia  fa- 
pienter  afleruitj  omnibus  hominibus  commune  efle , vt  peccent . Deinde 
quod  in  addiuo -fluis  ad  propof.  47.  lib.  1.  eius  mentionem  non  fecerim, 
non  eft, quod  argre  fcrat,cum  illae  propoli  dones  non  fint  ab  ipfo  inuentx. 
Quidam  enim  mulco  tempore  ante  ipfum  demonftratx  funr  vel  a Cam- 
pano, vel  a Proclo,aut  Thcone-.quafdani  vero  demonliraui  cgomet.ante- 
quam  ipfius  demonllradones  vidiftem ; quod  adeo  mamfeftx  finc,&  faci- 
les, vt  nulla  probatione  egeant,  fed  fint  indar  corollariorum  propof.  47. 
Vt  nulla  prorfus  laus,auc  gloria  illi  accefiura  viderctur.fi  maxime  eas  ab 
ipfo  inuentas  eflc(quod  tamen  verum  non  eft)  prxdica(Tcm;cum  eas  qui- 
libet , modo  primoribus  labris  lludia  Mathematica  degullarit,  nullo 
negouo  ex  illa  propof.  47.  colligere  pofsit:  Vt  non  videam,  cur  tandem 
caspropofidoncs  canti  ponderis  effc  dicac,ciun  fint  omnium  ludicio  leuif 
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fimx;adeo  vt  in  plerifque  carum  nec  ipfc  Peletarius  demonftrationcm  vl 
laifi, propter  earum  cuidcntiam,  adducar , fcd  eas  nulla  probatione  egere 
fateatur.  Denique  non  elt,quod  tantopere  mihi  fuccenfcat  idcirco,  quod 
conllrudionem  Pentagoni  xquilateri,&  xquianguli  fupra  datam  redam 
lirtam  finitam  ei  non  tnbuerim:quoniam  in  ea  conilrudione  nihil  prorfus 
ab  co  fum  niutuatus:quod  ijs  dijudicandum  relinquo, qui  meam  cum  illius 
conii  rudtonc  contulerint.  Nam  & mea  omnino  diuci  facit,  Sc  ille  infua 
mirificefv  t alia  peccata  taceam)abutitur  propofitione  9.  lib.j.  cum  ex  ea 
prober, pundum  quoddam  elTe  centru  circuli,  qui  nondum  efl  deferiptus. 
Geometra  fane  dixilTet,  pundum  illud  efife  eiufmodi , vt  circulusex  eo 
deferiptus  ad  interuallum  cuiufiibet  linexredxex  illis  tribus , qux  ibi 
oftenfx  funt  xquales,tranfeat  per  extremitates  reliquarum  duarum  linea- 
rum xqualium.  Nam  propofitio  9.  lib.  j.  nihil  eo  loco  ad  rem  facit,  cum 
propofitum  ex  ipfacollrudtonepofsit  cocludi,&cx  demofuatis,  vt  pro- 
xime dixijCtiamfi  propofitio  illa  vera  non  effet,  aut  nufquam  demonitra- 
ta.Idem  peccatum  committit  Peletarius  in  omnibus  propofitionibus  lib. 
4.  in  quibus  vel  intra  figuram  rcddincam,vel  circa  eande  circulus  deferi- 
bedus  elt.Quodfi  ideo  fum  repuhedcndus,qu6d  propofrionem  vna,mul 
to  aliter  a me , & breuius  demmfllratam , ei  non  afcripferim  ,non  video, 
quo  pado  in  idem  ipfe  vitium  non  incurrat , cum  problema  hoc  [ Propoli - 
tis  duabus  lineis  intqualibut , potentiam  maioris  fupra  minorem  cognofee- 
re. ] multis  feculis  ante  ipfum  a Theone  demonllratum  fibi  arroget , nac 
folum  de  caufa,  vt  arbitror,  quod  illud  alia  ratione,  longiore  tamen , de- 
monllrauerit . Mitto  hoc  aliud  problema,  £Dato  angulo recltlineo aqua- 
lem angulum  curuilineum  conflituere .]  quod  in  Apologia  fuum  proprium 
appellat , idemque  hadenus  defideratum  efie  gloriatur } cum  tamen  illud 
ipfum  ego  ex  Proclo,qui  multis  ante  eum  feculis  floruit,in  defin.  j.lib.  y. 
multo  breuius,  & clarius  demonllrauerim  .Nam,  vteo  in  loco  oitcndi,(i 
redx  linex  datum  angulum  redilineum  continentes  ponantur  xqualcs,& 
circa  ipfas  duo  femicirculi  (qui  xquales  erunt)  verfus  eafdem  partes  de- 
fcribanrur,  illico  conilitutus  erit  angulus  curuil.neus  dato  angulo  redili- 
neoxqualis;Neque  opus  cfi  tot  ambagibus  vti , quot  Peletarius  ad  eam 
rem  dcmonllranaamadhibetjquamuis  robur  demon  firationisipfius  idem 
fit, quod  mex . Et  quod  magis  mirandum  ell,  fatetur  Pe'_tarius,  fe  meam 
demonftrationem  vidifle , & eam  nihilominus  fibi  audet , tanquam  pro- 
priam arrogare.  En  cur  Peletarius  clamet , me  non  paucas  dcmonilratio- 
nes  parum  honefte,  vt  mihi  vendicem,  fibi  fubducere  conatum . Quis  au- 
tem non  videt,id  eum  in  altero  vituperare  , quod  ipfe  fibi  gloriofum  pu- 
tat ? Itaque  multo  verius , ac  iullius  eodem  illum  crimine  ego , quam  ille 
me,conaemnare  polTum  j cum  nunquam  propofitionum  illarum  inuenro- 
reni  me  appellauerim,  vt  ipfe, fcd  folum  eius  nomen,  ob  rationes  a me  ex- 
pofira$,rericuerim. 

DEINDE  angulum  contadus,&  acutum  redilineum  eiufdemge- 
aeris  cfle , contra  me  pluribus  verbis  coaatur  oftendere . Sed  nelcio  quo 
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modo  aberrat.quod  dicitur ,a  fcopo.  Solum  enim  probat,vtrumque  angu- 
lum todem  genere  quantitatis  contineri,  hoc  eft,vtrumque  angulum  pla- 
num efle ; quod  acutus  angulus  redilineus,vel  etiam  redus  conflare  pof- 
fit  ex  angulo  contadus,&alio  angulo  mixto;quod  neque  ego, neque  vllus 
vnquam  Geometra  negauir. Ego  angulos  illos  eiufdemdTc  generis  nega-  Angnta* 
ui  hac  folum  de  caufa,quod  angulus  contadus  quantumuts  multiplicatus  * "'eSUi* * 
angulum  acutum  redilineum  fuperarc  nequeat,  vt  in  fcholio  propof. » 6.  neuicutdi 
lib.3.euidentcroftendi.  Hinc  enimfit.vt  alter  ad  alterum  proportionem 
non  habeat,  atque  adeo  quodammodo  diuerfi  generis  fint : quemadnjo-  jj^1*  *** 
dum  eade  de  caufa linea  reda  finita,&  infinita  noncenfentur  e(Te  eiufdem 
generis , cum  altera  ad  alteram  proportionem  non  habeat  ; quamuis  fub 
eodem  genere  magnitudinis  ; nimirum  fub  linea  reda,  comprehendantur. 

Hoc  itaque  feriat,vtcollimafTe  videarur.quamquam  vt  omnia  faciat, col- 
limabit  nunquamjita  longe  abefl,quod  eft  propofitum.  Magnitudines  au- 
tem,quarum  altera  multiplicata  alteram  fuperare  nequit,  non  cenferi  eiu- 
fdem generis, (quod  ad  proportionem  attinet)  licet  fub  code  genere  quan 
titatis,hoc  eft,fub longitudine, aut  latitudine, aut  profunditate,aut  nume- 
io,colloccntur,liquido  conflat  ex  defin.  f.lib.  t.vbi  Euclides  fatis  pcrfpi- 
cue  explicat,cuiulmodi  debeant  effe  magnitudines  eiufdem  generis,  inter 
quas  proportio reperitur  . Quare  viderint  alij,  Peletarius  homo  confide 
xatus  quam  cogitate  me  incogitantem  hominem  appellant;  quafi  non  re- 
de  intellexerim, quz  magnitudines  fint  ciufde  generis, quz  non  fint.  Nun- 
quam enim  dixi  (id  quod  mihi  affinxit,  vt  carperet ) duarum  magnitudi- 
num,quz  fub  diuerfis  quatitatis  generibus  collocantur,quales  funt  linea, 
luperficies,corpus,ac  numerus, alterutram  itapofTe  multiplicari,  vt  alte- 
ram fuperetln  quo,nemine  reludante , frullra  fefe  fatigat , vt  doceat,  id 
fieri  non  polfe;fed  de  illis  duntaxat  magnitudinibus  fum  locutus,qui  cum 
in  eodem  genere  quantitatis  verfentur,  diuerfi  tamen  generis  cenferi  pof- 
funtiqualesfuntfuperficicsredtilinea  & curuilinea,fiue  mixta: Itemque  li 
nea  refla,  8c  curua.  Hz  etenim  ita  differre  inter  fe  videntur,  vt  Arifiote- 
les  liquido  affirmarit,vnam  alteri  zqualem  clfe  non  pofTe:  quod  tamen  (pa 
ce  Ariilotelis  didum  fit)  verum  vfquequaque  non  cft ; cum  A rchimedes 
in  lib.de  lineis  fpiralibus  demonflrauerit,  quinam  linea  reda  zqualis  pof 
fit  effe  circunfcrentiz  cuiufuis  circuli  dati.  Non  igitur  negare  poterit  Pele 
tarius,aut  quifquam  alius, ab  Euclide  defin.  j.  lib.  5.  aliquas  quantitates 
' a proportionis  definitione  excludi, diuerfique  propterea  effe  quodammo- 
do generis , quod  ad  proportionem  attinet , licet  in  eodem  magnitudinis 
genere  ponantur  jquales  funt  angulus  contadus,&  angulus  redilineus;  Li 
nea  item  reda  finita, & infinita:  Multas  item  magnitudines  comprehendi 
in  eadem  definitione  proporrionis,quas  plerique  excludebant;  cuiufmo- 
di  funt  curuilinea  fuperficies,  & redilinea;  necnon  linea  circularis,  & re- 
da, vt  paulo  ante  diximus,latiufqite  in  defin.p.lib.p.expofuimus  .Verum 
Peletarius,ne'opinionem  illam  fuam,quain  de  angulo  contadus  fcmel  im- 
biberat,defcrcre  cogeretur^ioluit  hanc  expolitionem  quintx defin.  lib.  j. 
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reciperejimmo  ea  vt  oppugnet,omnes  videtur  in  Apologia  intediffe  nerJ 
uos, oblitus  fui, q. fere  eode  modo  illam  defin.in  quinto  lib.olim  expCfiie» 
ratjnili  quod  no  refte  inde  colligit,  angulum  cotaftusnon  effe  quantitate, 
propterea  quod  multiplicatus  nullam  magnitudinem,vt  dicit, pofsit  exce- 
dere. Hoc  enim  (pace  eius  dixerim)  falfum  eft.  Nam  licet  angulus  conta- 
ftus multiplicatus  angulum  reftilineum  non  pofsit  excedere , excedet  ta- 
men  alium  angulum  contaftus.  Quare  ex  illa  defin.lolum  refte  colligitur, 
angulum  contaftus  ad  angulum  reftilineum  non  habere  proportionem 
vllam;  ad  angulum  vero  alium  contaftus  quemcunque  proportionem  ha- 
bere. Sed  fiue  ira  intellexerit  eam  defin.  vt  ex  commentari  js  eius  in  lib. 
colligi  poteft,fiue  fecus,vt  in  Apologia  indicare  videtur.-:  n multum  la- 
bororCerte  ita  illam  efle  intelligendam,vtexpofui,oemo,qui  verba  Eu- 
clidis diligenter  expenderit,negabit.  Verum  enim  vero ,h  mihi  fidem  ha- 
bere non  vult  Peletarius,  habebit  certe , (nifi  arrogans  haberi  volet)  aue 
Proclo  grauifsimo  fcriptori,qui  lib.  2.  in  lib.  t.Eucl.ad  definitionem  an- 
guli plani  eodem  modo  definitionem  illam  intellexit,  aut  Petro  Nonio 
Lufitano,quem  tanti  facit, (& merito  id  quide : fuit  enim  acerrimo  vir  in- 
genio , & nullo  hac  nollra  state  in  Mathematicis  inferior)  vt  cum  vnum 
pro  multis  millibus  teftem  citet,  & fuaru  demoftrationum  approbatorem, 
qui difertifsimis verbis  tum  inlibrodeErratisOrontij,rumin  Algebra 
fua , illam  definitionem  explicat , vt  a me  eft  expolita : quine tiam  ibidem 
aflerit.ex  ea  dcfin.colligi,angulum  contaftus  ad  angulum  reftilineum , & 
lineam  finitam  ad  infinitam  nullam  habere  proportionem ; vt  Petrus  No» 
nius,quem  teftem  produxerat  pro  fe  Peletarius,iam  pro  me  teftimonium 
dicat.  Atque  ex  hifce  duobus  locis  Petri  Nomj  facile  quiuis  intelliget, 
quam  fine  ratione,  quanto  contradicendi  ftudio  mihiinlultet  Peletarius, 
cum  femel  atque  iterum  odiofe  percontatur,  vndenam  potuerim  illi  linea 
infinitam  deporrare.In  idem  enim  crimen  (fi  crimen  eft , lineam  infinitam 
exempli  caula nominare)  vocat  etiam  Petrum  Nonium  teftem  fuum,  at- 
que adeo  omnes  philofophos, 'quorum  eft  illa  vox  nemini  inaudita,  prz- 
rerquam  Peletario,  finiti  ad  infinitum  nullam  elfe  proportionem  . Dcfi- 
nat  igitur  a me  fcifcitari,  vnde  lineam  infinitam  deportauerim:  Inde  enim 
refpondebo,vndeeam  Petrus  Nonius, vnde philofophi  omnes  deporta- 
xunt.  Quid?  nonne  fophifma  illud  Peletari;,femper  in  hoc  erro,  demon» 
Jfratio  illa,  volui  dicere,&  quidem  palmaris,qua  conatur  ollendere , pro- 
pofirionem  1.  lib.  10.  cum  propo£i6.tib. j.ftare  non  pofle,fi  angulus  con-  * 
taftus  concedatur  efle  quantitas,  a Petro  Nonio  Peierari;  cognitoreea- 
dem  prorfus  ratione,  qua  a me  iplo,  confutatur?  Qu*  fi  germana  demon- 
ftratio  eft, miror  quid  fit,  cur  ea  Nonius  Ceometns  fcicntifsimus.idemq; 
Peierari;  approbator,  minus  probarit:  Cnr  nihilo  magis  demonftrariones 
eiufdem, quibus  planum  facit,  (vt  putat)  angulum  contaftus  quantitatem 
non  efle, eundem  illum  Noniumnihiladmodum  mouerint?Idenim(mfi  fal 
lor)tlla  Nomj  verba  [Si  quis  fient  entium  Peleturij  de  ungulo  contuflns  um- 
tlefit  velit.  Jdeclaranc.  Nam  fi  dcraoaftrationes  cxiftimaiTet,profefto  Pe- 
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letarij  do&rina  io  eo  retinendam  e fle  dixiflet,  Geometrie*  enim  demon* 
Arationes  eiufmodi  funt,  vt  aflenfum  extorqueant , ac  dubitationem  om- 
nem excludant,  nulloq;  modo  quempiam  linant  ancipiti  opinione  di ft ra- 
bi fiCjVt  tum  aflentiatur.fi  velit, tum, fi  nolit,diflentiat . En  cur  Peletarius 
Nonij  teflimonio  alioru  iudicia  c6tcmnat,cn  preciarum  teilimoniu,quod 
Petrus  Nonius  eius  demonflrationibus  dedit : quoxquiore  animo  ferar, 
eas  a me  nihilo  magis,qua  ab  illo  fuo  approbatore, demoflrationcs  putari. 

TERTIO,  quod  ejtiflimaredixi  Peletarium , angulum  contingen- 
tix  nihil  efle,falfum  efle, clamat : Nufquam  enim  dixiile  fe,  nihil  efle , fed 
quantitatem  non  efle . Ita  ne  vero?at  in  przdicamento  Quantitatis,  quod 
neque  efl  pun£him,(quis  enim  inclinationem  illam  pundtum  efle  dixerit?) 
neque  quantitas , quo  alio  nomine  vocetur,  quam  Nihil  ? Sed  vt  vt  dixit, 
profefto  non  modo  mirabile  eft,  fed  monflri  in  Geometria  fimile , putare 
angulum  conta&us  non  efle  quantitatem,  qui  pofiea  additus  alijs  angulis 
efKciat  curuilineum  angulum  reftilineo  zqualem.Quis  enim  vnqua  Geo- 
metrarum id , quod  quantitas  non  efl,  magnitudini  adiunxit , vt  zqualem 
eam  alteri  efficeret  ? Praetereo  , quod  figura  trilatera  curuilinea  intra  tres 
circulos  fe  mutuo  tangentes  condufa  nullum  haberet  angulu  ex  Peleta- 
rij  fententia,*quia  tres  illi  conta£ius,anguli  non  funtreum  tamen  tribus  di* 
uerfis  lineis  contineaturjquod  omnino  nouum  efl, & inauditu  apud  Geo- 
metras. Itemque,fi  quatuor,aur  plures  circuli  fe  mutuo  tangerent, vt  fie- 
ret figura  curuilinea  quadrilatera,  vel  plurium  laterum, illa  nullum  angu- 
lum haberet.  Atque  ctum,fi  duz  line*  re&x  angulum  continentes,  vnum 
cundemque  circulum  tangerent,  trilatera  illa  figura  habens  tertium  latus 
curuum , vnicum  tantum  haberet  angulum . Qux  omnia  fi  funt  abfurda, 
confenranea  non  efl  opinio  Peletari  j . Sed  nimis  fortafle  multa  ad  Nihil 
illud  Peletari  j euertendum,ad  quod  tuendum  ille  nihil  afferat.  Quoniam 
vcro,ne  pro  Nihilo  fuo  nihil  agere  videatur, quando  res  non  potefl,mea 
verba  carpit,  verba  defendamtqux  quidc  ille  nefeio  quibus  przfligijs  ita 
deprauat,  vt  dicere  videar,  nihil  efle  minus  quocuq,*  anguloiatq;  (vt  fim- 

J licem, credo, homine  irretiat)  quzrit  ex  me,quod  tadem  genus  fermonis 
t illud.  Viderit  is, cuius  ex  officina  prodije.  Neque  enim  ego  eiufmodi 
fermonem  agnofco,qui,  nihil  efle  minus  quocunque  angulo,  nufquam  di- 
xerim,nifi  ex  fententia  Peletari  j.  Sed  videlicet  homo  vehemens,  vt  fuum 
illud  Nihil  vlcifcerctur, aliud  mihi  nihil  affinxit,quo  cum  impune  pugna- 
rer; At  quam  palzflrice  pugnat -quam  fibi  placet  hoc  loco, dum  meum  il- 
lud  argumentum, quo  petitus  fuerat, in  me  ipfum  mira  vcnuftate  conuer- 
rit  / Sic  eiim  argumentatur.  [Angulus  contuGus  nihil  efl:  Angulus  cornu - 
Qus  ungulo  contuGus  mutor  efl.  Angulus  igitur  muior  nihilo  eft:  Atqui  Clu 
tutu  eun  ie  fonit  minore  nihilo.  Efl  tgttur  ungulus  contuGus  nihilo  muior, ei 
ide  nihilo  minor  ]Mox  quafi  Nihil  illud  abfe  effidlu  iugulafler,exclamar. 
[En  Cluutf  argumenta , qui  verum  tandem  Peleturq  fophifmutu  funt , an 
Clauij  potius  figmenta , cum  ipfe  fuum  angulum  contuGus  nihil  efje  dicat , 
non  ego  /J  Verum  vt  hominem facncum , »c^ue adumbratum nequicquam 
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petere  definat,  virum  ollendam,  qui  cum,  fi  velit,cercare  cum  laude  pol- 
ii Egovtoftenderem,angulumcontaflus,ex  Euclidis  fententia,  vereef- 
fj  angulum. &c  angulum  femicirculi  angulo  reflo  reflilineo  minorem,  ita 
fum  argjmentatus.Si  Euclides  fcnfiflet,  angulum  contaflus  nihil  prorfus 
efle,(hoc  eft,vt  Peletarius  intelligit,non  efle  angulum, vel  non  efle  quan- 
titatem) & angulum  femicirculi  aqualem  reflo  reflilineojquid,oblecro, 
tantopere  ddudaflcr,  vc  demonftrarct, angulum  contaflus  efle  minorem 
omni  acuto  reflilineo,angulum  vero  femicirculi  maiorem?Quid  enim  cla 
rius,  quam  nihil,  cuiuimodi  cfl  angulus  contaflus,  ex  Peletarij  fententia, 
hoc  ell,  quam  id,  quod  quantitas  non  ell , minus  efle  quocunque  angulo/ 
Quidrurlus  magis  perfpicuum, quam  angulum  reflum,qualem  ponit  Pe- 
lctarius  angulumlcmicircuii,  maiorem  efle  quolibet  acuto?  Agnofcat 
• itaque  Peletarius,  Nihil  illud  fuum  male  a nobis  acceptum , idque  ita 
vlcifcatur,  vt  meum  hoc  argumentum  refellat : in  quo  ego  fi  angulum 
contaflus  dixi  efle  nihil,  &non  potius  eum  nihil  efle  aflerui  ex  fenten- 
tia Peletarij , libenter  manus  dabo  . Videtur  Peletarius  aut  non  intelle- 
xi fle  meum  argumentum, aut  intclligere  noluifleinifi  eum  quis  dicat , de- 
dita opera  verba  mea  voluifle  cauillari ; quod  & plerisque  alijs  in  locis 
facere  videtur.Nunquam  enim  dixi,angulum  contaflus  minorent  clfe,aut 
maiorem  nihilo: Solum  affirmaui.angulum  contaflus  quemcunque  mino- 
rem efle , aut  maiorem  aliquo  alio  angulo  contaflus , quem  non  ego  dixi 
nihil  efle,  fed  Peletarius , eundemque  Euclides  minorem  quolibet  acuto 
reflilineo  refle  demonllrauit . Vt  autem  intelligat  Peletarius  , me , quod 
ipfe  negat,  didicifle  Dialeflicam , illum  ipfum  tam  lepidum , atque  acu- 
tum fyllogifmum.quo  Nihil  illud  ab  fe  cofiflum  mira  venuflate  confixit, 
paulilper  confiderabimus  j vt  quam  fuo  iure  Dialeflicz  ignaros  alios  vo* 
Varatopif.  cet, appareat. Nam  mihi  quidem  male  tornatus  ille  ipfe  fyllogifmus  vide- 
oiui  Pde.  tur>  incudique  reddendus.  Etenim  cum  verfeturin  tenia  figura,in  eo  ma- 
urn  iofi-  jor  extremitas, (vtDialefliciloquunturJquz  eft, Nihil, de  minori,qu$  eft, 
angulo  contaflus  maior,in  reflo  przdicari  deberet,  hoc  paflo . Angulus 
contaflus  nihil  eft:  Angulus  contaflus  angulo  contaflus  maior  ell.  Igitur 
aliquid , quod  angulo  contaflus  maius  clt , nihil  ell . Quz  quidem  con- 
dulio  refle  fequitur  ex  przmifsis , quarum  prior  Peletarij  eft , non  mea, 
pofterior  autem  mea,  & Procli,  immo  & Euclidis . Condufio  autem  illa 
Peletarij,  Angulus  igitur  maior  nihilo  eft,  nulla  ratione  ex  przmifsis  in- 
ferri poteft.Nam  fi, angulum  ctim  dicit, intelligit  Peletarius  angulum  coa 
taflus,a(fumitur  medius  terminus,qui  in  vtraq;  przmiflafubijcitur:  quod 
nefas  efle,  Ariftoteles  in  prioribus  Anal.&  Dialeflici  omnes  clamant.  Si 
autem  alium  angulum  intelligit,  aflumitur  in  condufione  terminus,  cuius 
nulla  fafla  eft  mentio  in  przmifsis:quod  nihilo  magis  liccre,nemo  eft  tam 
plumbeus  in  Dialeflicis.qui  nefeiat.  Neque  contendat  Peletarius , men- 
tionem faflam  efle  anguli  in  minore  extremitate, vbi  difium  ell, angulum 
contaflus  angulo  contaflus  maiorem  cfle.Nam  angulus  in  minore  extre- 
mitate politus  ell  in  obliquo,qui  in  condufione  fubijcitur  in  rcflotquod, 
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vtauftore  Ariftotele  docent  omnes  Logici, fine  peccato  fieri  non  potelh 
Quod  vt  planum  fiat,  vtemureapalxltra,quam  ab  illo  diduimus.Siquif- 
piam  ita  argumentetur;  A ngulus  in  (emicirculo  redus  efi : Angulus  in  fc- 
micirculo  angulo  acuto  maior  elt.  Angulusigitur acutus  maior  redo  edi 
quis,  modo  fit  imbutus  Oialedicts , eiufmodi  argumentationem  probet, 
cum  pracmilfie  verat  fint,  condufio  autem  falfa  ? Talis  ille  fyllogifmus 
cft  Peletarij,  qui  apud  imperitam  multitudinem  alter  Chryfippus  videri 
voluit.  Condufio, qui  rede  ex  pracmifsis  inferretur,hxc  e/Tet. Igitur  ali- 
quis angulus, qui  acuto  maior  cft, redus  eft. Sed  tamen  ei  veniam  dandam 
puto,qu6d  fe  Geometricum  Dialedicum,ex  alio  quodam  Dialedicorum 
genere,  profitetur,cuius  ego  me  Dialedicar , fi  ab  Ariftotelica  abhorret, 
plane  fateor  ignarum . Fatetur  deinde  Pcletarius,fe  non  intelligere  , quo 
pado  dicere  pofsim, angulum  redilineum  minimum  dari  non  pofle,&r  ta- 
men angulum  contadus  e (Te  omni  acuto  redilineo  minorem,  (ipfe,vt  ali- 
quid addat  de  fuo,dicit,omni  minimo  acuto  redilineo  minorem;  cum  ta- 
men verbum  illud, minimo,cgo  non  addiderim)cupitque  fcirc,quid  aliud 
iit,  angulum  contadus  minorem  dfe  omni  redilineo  acuto , quam  angu- 
lum contadus  efle  acutorum  redilineorum  minimum . Qua  in  re  morem 
geram  homini  non  grauate , etfi  e fcholio  ad  propof.  ifi.lib.  j. potuit  id, 
quod  cupit,  cognoicere . Nempe  ea  ratione  me  illud  potuifle  dicere,  qua 
dicimus, angulum  obtufum  redilineum  minimum  dari  non  pofle,&  tamen 
angulum  redilineum  acutum  efTe  omni  obtufo  redilineo  minorem . Item 
quemadmodum  aliud  eft,angulum  redilineum  acutum  minorem  clTc  om- 
ni redilineo  obtufo , quam  angulum  redilineum  acutum  efTe  obtuforum 
redilineorum  minimum:  propterea  quod  angulus  acutus  non  elt  obtufus, 
ficut  nec  angulus  contadus  redilineus  e 11, aut  acutus.Id  quod  etiam  cla- 
rifsime  docet  Procluslib.i.in  primum  Eud.addefin.anguli  redi,  obtufi, 
& acuti . Sed  hxc  puerilia  funt , & quz  magis  ad  Grammaticos  fpedent, 
quam  ad  Geometras . Quod  etiam,  ne  librum  meum  parum  fpilfum  vide- 
rer feci(Te,fuas  dcmonil rationes  ad  verbum  me  recitalTe  quenrur,id  in  me 
reprehendit , quod  ego  in  ipfo  defidero.  Id  enim  eo  a me  confilio  fadum 
eft.vt  omnes  plane  viderent, fyncere  me,ac  fideliter  eius  opinionem  retu- 
li(Te,nullumq;  omnino  verbu  immuta ITe.Quod  vtinam  in  meis  verbis  reci 
tadis  ipfe  facere  in  animum  induxififet.  Multo  enim  minus  fpiftam  Apolo- 
giam  fuam  facere  potuilTet.  Nam  ego, quid  erat, cur  laborarem  meum  li- 
brum Peletarij  verbis  magis  fpilfum  efficere-Qiii  enim  parum  fpiflum  iu- 
dicarem  librum  eum,  qui  nec  raras,  nec  inanes  in  libros  omnes  Euclidis 
commentationes  contineret , cum  Peletarius  fuum  librum,  qui  fex  prio- 
rum duntaxat  librorum  demonftrationcs  compleditur,fatisfpi(Tum  fit  ar- 
bitratus i Sed  eo  fum  xquior  Peletario,qtiod  ex  fe  alios  iudicat . Nam  ia 
Apologia  fua.nc  inanis  rerum  videretur , tres  demonftrationes  nihil  pe- 
nitus ad  eam  pertinentes  inferfit:  quarum  priorem  immeriti  fuam  pro- 
priam facit, vt  fupra  dixitpofteriorem  vero,  quam  mirum  in  modum  glo- 
riatur fc  clariorem  fccilIc,cgo  & longe  breuius,&  dilucidius  (nili  meorum 
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ire  amor  fallat)iam  pridem  demonftraui,  vt  mox.Deo  adiuuante,ex  libel- 
lo meo  de  timenfionibus  magnitudinum  apparebit.  Sed  licuerit  Peletario 
fux  Apologa, ne  incomitata  prodiret, nouo  more  comites  ac  pedi  Aequas 
adiungereunihi  cur  non  liceat,quod  omnibus  femper  licuit,  aliorum  len- 
tentias  totas  meis  fcriptis  intexere?  Aut  igitur  omnes  reprehendat , atque 
in  primis  Petrum  N onium  laudatorem  fuum,qui  idem  fecit  in  refellen- 
dis paralogifmis  Orontij , aut  fine  caufa  id  fe  mihi  vitio  dediffe  fateatur. 
Quod  fi , poitquam  tam  fideliter  eius  verba  propofui , Peletarius  crimi- 
natur,me  eius  fententiam  perperam  efTe  interpretatum,quid  fafturus  fuif- 
fet,  fi  alienis  verbis  eius  opinionem  in  medium  adduxifTem?  E quidem  fa- 
cile libi  perfuadebit  quis,  nullum  eum  verbum  reli&urum  fuifTe  , quod 
non  reprehendifTet. 

. q y ARTO  vt  leuiora  haec  omittat , illud  putat  palmare,  qudd  me 
laborare  ollendit,  vt  probem,  angulos  cota&us  alios  alijs  efTe  inzquales: 
propterea  quod  fcripfi,  zqualitatem  angulorum  eiufdem  generis  require- 
re eandem  inclinationem  linearum,  ita  vtlinez  vnius  conueniant  omni- 
no lineis  alterius , fi  alter  alteri  fuperponatur,iuxtaottauum  pronuncia- 
tum.Qua  in  re  dupliciter  me  peccare  ait . Primum  quod  dicam,  ad  zqua- 
litatem angulorum  eiufdem  generis  requiri  eandem  linearum  inclinatio- 
nem; cum  tamen  angulus  re&ilineus  oflenfus  fit  a me  zqualis  circuilinco, 
atque  adeo  eiufdem  generis  cum  illo , licet  non  fit  in  vtroq;  eadem  linea- 
rum inclinatio . Deinde  quod  putem  angulos  conta&us  ideo  inter  fe  in- 
xquales  efTe, quod  fibi  mutuo  non  congruant.E quidem  fi  quid  in  eo  a me 
peccatum  efTe  intelligerem , & peccatum  (quod  eft  ingenuo , & liberali- 
ter  educato  homine  dignum  ) agnofeerem,  & Peletario  corre&ori 
emendatori  meo(quocunque  id  animo  fecerit)gratias  agerem.  Nunc  ve- 
ro,cum,  tota  re  etiam  atque  etiam  confiderata , nihil  omnino  vitij  inefie 
videam,ita,quz  obi)ciuntur,diluam,vt  tamen  gratiam  habeam  Peletario, 
qui  occafionctn  dedit  eius  loci  diligentius  explicandi.  Ego  igitur  eo  loco 
intellexi  angulos  eiufdem  generis  ill<$s, qui  vnam  lineam  habenr  redam, 
& alteram  circularem,  quales  funt  anguli  conta&us , & femicirculorum, 
de  quibus  tunc  agebamus . Quare  cum  lineareda  vnius  congruatlinez 
reda  alterius, circularis  vero  circulari  non  ite,nifi  circuli  ponancur  zqua* 
les,efficitur,  angulos  illos  efTe  inzquales  inter  fe , quippe  cum  alter  alte- 
rum excedat.  Eadem  ratione,  fi  dentur  duo  anguli  curuilinei  aqualium 
circulorum  zquales , necelle  efl,  lineas  vnius  lineis  alterius  congruere,  fi 
alter  alteri  f uperponatur . Quod  fi  Peletarius  hanc  dodrinam  oppugnat, 
fciat,feiam  bellum  mouere  non  mihi,  fed  Proclo,  qui  lib.  j.  in  primum 
Eud.  ad  propof.4.  idem  prorfus  docet, quod  ego.  Ait  enim  [singulorum 
tutem  ajualitatem  fumemus  iuxta  conuementiam  Uterum  in  retitltneu , 
incererisque  omnibus, qui  eiufdem  funt  fpeciei,  vt  in  Lunaribus  ,tn  Syflroi- 
s&bus,  atque  in  vtrinque  conucxts,  &c.)  fc  t i n fr  a . [ Qua  aqualia  data  funtf 
pbiwuiccm  congruunt . Hoc  autem  non  in  omnibus  veru  efl, fed  in  tjt,qut 
fftete  fmilta  funt  «Specte  autem  Jimtlia  hac  dico,  vt  recla  linearctla  linet , 
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tir  eirtun fer  entia  circunftremit  circuli  eiufdem , & anguli , (fui  a fimili - 
bus  fimilittriac  enubas  Uneis  comfrebenft  funt . Horum  autem  dico,  quid 
qua  tqualta  data  fuerint, fibi  inuictm  congruut.] Nonne  luce  clarius  cx  hi» 
colligitur , Proclum  illos  folum  angulos  contaftus  concedere  squales, 
quorum  redis  lines, &r  curu*  fibi  mutuo  congruunt?  Temere  igitur  Pcle- 
tariusmihi  obijcit  angulum  redlilineum  & circuilineum , triangulum  Sc 
quadratum, atque  alia  huiufmodi,de  quibus  eo  loco  ferino  non(erarjquip- 
pe  qus  non  (inteiufdem  lpeciei, atque  adeo  squalitatem  tueantur,ctiamfi 
alterum  alteri  non  congruat . V t iam  vereri  incipiam, ne  Peletarius  noder 
Contentionis  fit  cupidior, quain  veritatis, 

POSTREMO,  vt  nihil  intadlum  relinquat , me  non  modo  Geo- 
metris ignarum  vocat,fed  etiam  Logicestpropterea  quodlib.j.dixi,  non 
a quibufdam  diuidi  Proportionem  rationalem  in  proportione  squa- 
litatis, atque  insqualitatis  ? qudd  mults  proportiones  insqualiratis  fine 
etiam  irrationales . Ego  vero(etfi  non  is  fum,qui  mihi  quicqua  vllo  in  ge- 
nere arrogem)tamen  in  hifcc  ftudijs,  in  quibus  mediocriter  verfatus  fum, 
plane  rudem  non  efle,prs  me  femper  tuli . Quantulum  autem  fit  id, quod 
in  vtroq;  poflim, exteri  melius, qui  vacant  amore,&  odio,iudicabuntjPe- 
letario  quidem  ipfi  ita  me  adhuc  rcfpddifle  arbitror, vt  iam  minus  fortafle 
ignarus  Gcometriar,ac  Dialcdlics  videar, quam  putarat.Nunc.vt  perfpi- 
ciat,neq;  me  pertinacem  efle.neq;  illa,qus  exagitat,a  Dialedlicoru  prs- 
ceptis  abhorrere,  libeter  ei  concedo, diuifione  illam, quam  a me  reprehen 
f»m  criminatur,proba  ell'e,ita  tamen,fi  in  quolibet  diuifionis  membro  Di- 
uifiim  intclligatunneq-,  vero  hoc  vnqua  negaui,  cum  alibi  fimiles  diuifio- 
ne5 vfuipem. Solu  id  eo  loci  contedi,redlius  meo  iudicio,  diuidi  Propor- 
tionem in  vniuerfum  duplici  diuifionc,priori  quidem  in  proportionem  ra 
tionalem,&  irrationalem.-pofteriori  vero  in  proportione  squalitatis,atq; 
insqualitatis,  (quod  vcrifsimum  efle , neminem  negaturum  cenfco,  qui 
rem  diligentius  expendcrit)cum  tam  priora  duo  membra  diuidetia,quam 
pofteriora  totum  Diuifum  ( vt  Logici  loquuntur)  exhauriant:  quam  It 
prius  membrum  prioris  diuifionis, hoc  eft,proportio  rationalis,fecetur  in 
proportionem  squalitatis , & insqualitatis,  cum  hsc  membra  diuid^ntia 
latius  pateant,  quam  Diuifum,  nifi  in  illis  Diuifum  intelligatur.  A tque  cd 
magis  duplex  illa  diuifio  mihi  probatur, quod  non  defint,qui  primum  par- 
tiantur Proportionem  in  proportione  squalitatis,  & inxqualiratisjpolle- 
riorem  deinde  hanc  in  proportionem  rationalem,&  irrationalem:contra-  - 
rio  fcilicet  modo, quam  priores.  V t igitur  hanc  controuerfiam  dirimerem, 
ac  dubitationem,  vtri  rettius  faciant,  priores  ne  an  polleriores , tollerem, 
llatui  duabus  diuifionibus  fecandam  efle  Proportionem  , quarum  vrraque 
abfolutifsima  eft,ac  perfe&ifsima  . Non  aliter  aibitror,omnes  magis  efle 
probaruros,fi  corpus  duplici  diuifione  fecetur,primum  quidem  in  viuens, 
8c  non  viuens  f deinde  vero  in  album , nigrum, ac  mixto  colore  aflfj dium; 
quam  fi  corpus  viuens  diuidatur  in  album, nigrum , ac  mixto  colore  affe- 
ftum job  caufam  iam  dicUmilicet  h$c  fubdiuifio  bona  fir,  fi  Diuifum  fem- 

Xx  per 


1*4  TKI^UGVL^t 

per  intelligatiir.Huiufmodi  di  uifiones  fexcentas  adducere  poflemfied  (a» 
tis  e(l,me  prudenti  ledlori  inllicutum  meum  in  diuifione  Proportionis  ex* 
pofuifTe , & cur  duplicem  illam  diuifionem  fubdiuifioni  aliorum  prztule* 
rim.Quod  fi  tam  acres,&  fcueri  iudices  Ungulorum  verborum  aut  impro- 
prietatum., qux  per  incogitantiam  interdum  excidunt  ,efie  velimus  ,nz- 
fcriptorum  nullus  aliquo  vitio  carebir,nequeip(e  quidem  Peletarius,  vt 
partim  ex  i)5,quz  didla  funt,conllat,partim  etiam  ex  alijs  eius  demonftra- 
tionibus  apparere  poteft:  quas  fi  liberet  ad  certam  illam  Dialcdlicorum 
norma m e xqu irere , pro fedto  reprehendendi  materia  non  decflc t . V erum 
non  elt  hoc  noftri  confili;, refellendi  (ludio  vitia  aliena  (crutari,(cd  vbi  fe- 
fe  occafio  obculerit,meam(qualifcunque  eft)de  aliorum  (ententijs  (enren- 
tiani  exponere : Solum  ab  eo  peto, (quoniam  fe  tam  acutum  Dialcdlicum 
iadlat,  vt  alios  contemnere  videatur  > quanquam  ex  fuperiore  fyllogifmo» 
quem  in  me  conuertit,Iiquido  con  liat, quam  fit  Dialedlicz  peritus)cx  qua. 

Argumtu  Logica  hanc  argumentationem  hauferit, -Omnes  anguli  contadtus  funr  mi- 

unKophi  nores  <luofihet  angulo  acuto  redlilineoicrga  omnes  inter  (e  funt  zquales. 

0,cx.  Itemquehanc;  Anguli  femicirculorum.qud  a maioribus  circulis  fiunt,  eo 
funt  maioresagitur  tandem  ad  aliquem  pcrucniemus,  qui  re&o  redlilineo 
maior  (it,  in  qua  quidem  ad  Cardanum  lcribir  .nullum  cfie  paralogifinum- 
Ego  fane  vehementer  miror , qua  ratione  in  tam  apertas  hallucinationes». 
& viro  Geometra  omnino  indignas.inciderepotuerit.Sed  argumentatio- 
nes eiufinodi  fatis  fiiperque  in  (cholio  propof.i  6.  lib.  $.  a me  funt  confu- 
tatx.addudlis  contra ipfas  euidentifsimis  inllantijs.  Deinde  quod  me  per- 
ftringit,  quafi  paru  intellexerimkquz  fit  proportio  rationalis,&  quz  irra- 
tionalis, non  multum  labora.  Confiat  enim  eum  (ludio  mihi  detrahendi 
id  dixifie;  cum  has  proportiones  vbique  ex  fententia  grauifsiinorum  feri- 
ptorum  definierim.-neque  vero  ipfe,vllum  peccatu  a me  ea  in  re  ede  com- 
miffiim,  poterit  ofiendere.Certe  commentarius  meus  in  lib.io.Eucl.abun- 
de  declarat, num  illas  intellexerim!  nec  ne . Denique  quod  criminatur,  me 
in  definitionibus  lib.  p. proportionis  nomen  confundere  cum  Rationis  no- 
mine,nullo  modo  verum  elLPerlpicuis  enim  verbis  docui  in  defin.  4.  lib. 
y.m^in  commentario  comparationem  duarum  quantitatum  Proportio- 
nem cum  pluribus  Geometris  appellaturum,habitudinem  autem  propor- 
tionum, Proportionali  ratem;  licet  intextu  cum  interprete  illam  dicam  Ra 
tionem,hanc  vero,Proportionein.Nequeenimquicquamin  textu  Eucli- 
dis volui  immutare.Itaque  nulla  in  meis  verbis  poteft  efle  ambiguitas. 

EX  HIS,  quz  diximus, (atis(vtopinior)apparer,dodlifsimos  illos  vi 
ros.de  quibus  initio  memini,non  fine  caufa  Apologiam  Peletari j inanem,, 
acrefponfionis  indignam  iudicafte  . Ego  tamen, ne  contemnere  hominem 
viderer,quem  femper  laudandum  ede  duxi,occafione  inuitatus  refpondea. 
dum  amice  putaui.  E xillimet  ille, angulum  contadlus  quantitatem  non  efi* 
fe, atque  adeo  angulum  femicirculi  redlo  redii  lineo  efie  zqualem.ego  cer- 
te contrariam  fententiam  tuebor , donec  aliud  mihi  demonllratum  ab  ali- 
quo fuerit;  rationes  enim  Peletari]  fallaces  funt,  nihilque  concinentia  fe 
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Probabilitatis, vt  in  fchol io  propof.  i6.1ib.  j.  oftendi,vbi  omnes  diffolui: 

°equc  meis  ipfe  folutiombus  vel  vnum  verbum  (exceptis  ijs , quz  iupra 
exlib.io.adduxi)refponditjquod  tamen  maxime  ad  Apologiam  pertine- 
bat : V c non  fine  caufa  permulti  exillimaucrint , eum  non  veritatis  ltudio 
eam  ApologiafcripfifTe,fedne  veritati  cefside  videretur.  Nec  veroquif- 
quam  putet,  me  vnum  exilhmarc , angulum  contaftus  vere  efTe  angulum, 
&angulum  femicirculi  refto  re&ilinco  minorem.  Multos  enim  eius  rei 
au£iores,eofquegrauifsimos laudare  poflum,Theonem,  Campanum,Pe- 
trum  Nonium,&  (vt  N onius  refert)  Archimedem,atque  Iordanum:  quin  fenfetum, 
etiam(quod  plurimi  facio)£udidem  ipfum,eiul'que  commentatorem  ce-  *Dg»iu  c6- 
leberrimum  Proclum ; vt  taceam  ex  Gallis  przliantifsimos , atque  eru-  eVc^ngu- 
ditifsimos  viros  non  paucos,  e quorum  numero  in  primis  elt  I-rancifcus  ium,&»n- 
Candalla  ex  illuflrilsima  Fluflatum  familia  oriundus,  qui  infigne  volumen 
in  elementa  Geometrica  Euclidis  edidit, vbi  ad  propof. i6.1ib.;.apertif-  gut^riAo" 
fime  docet, angulos  contingentiz  vere  efTe  angulos,  ex  definitione  anguli  rcAiimco 
plani, aliosq;  alijsefle  maiores, xquales,ac  minoresrEos  autem, qui  aliter  mino,wn* 
fentiut,(Peletanu  proculdubio  intclligit.Przter  eum  enim  ad  hunc  diem 
nemo  hac  de  re  fcripfitjabfurde  multa  ex  fallis  luppofitis  concludere  af- 
firmat . Huc  accedat  etiam  Henricus  Monantholius  Mathematicarum  ar- 
tium profeffor  regius  qui , cum  Apologiam  Peletari;  in  me  conltriptam 
vidiflct,  opufculum  eruditum  aduerfus  Peletariuin  de  angulo  contadus 
edidit.  V t autem  lludiofus  le&or  videat, quid  in  hoc  negotio  fentiat  Pro- 
dus, afferam  in  mediu  pauca  quzdam  exeiuscommentarijs  in  lib.  1.  Eucl. 
quz  obiter  notaui,&  ex  quibus  liquido  conllabit,eius  fententiam  efTe  Pe- 
letari; commento  prorfus  contrariam . Primum  itaque  ita  feribit  lib.  1.  in 
primum  Eucl.  ad  definitionem  anguli  plani.  [Duanamque  etreun fer  entia  r*“* 

feinuicemfecando,velfef e contingendo, angulos  efficiunt.  Qtun etiam  are-  "ngUocL 
ila  linea,  &•  conuexa  ctrcunferentia  angulus  continetur, vt  Cornicularii .]  ««u*.  & <* 
Intelligit  autem  nomine  Corniculans  anguli  angulum  conta&us  mixtum.  “,c“tuU’» 
Paulo  enim  ante  dixerat,angulum  Comicularem  efTe  omni  reftilineo  mi. 
norenv.quod  folius  anguli  contaftus  proprium  efl . Deinde  in  eodem  lib. 
ad  definitionem  anguli  re£li,obtufi,&  acuti  ita  habet. [Cornicularii  nam- 
que angulus  omni  reflo  efl  minor,  quandoquidem  (fr  acuo, nec  tamen  acu- 
tus eft: Semicircularis  itidem  Quocunque  reflo  efl  minor,  acutus  tamen  non 
tft.2  Quid  clarius,quam  Proclum  hic  afTerere,  angulum  femicirculi  mino- 
norem  efTe  re£to?Rurfus  lib.  $ .ad  propof.4.1ib.  1 .Eucl. ita  fciibir.  [rfddi- 
fcemus  emm,quod  angulus  Cornicularii  acuo  femper  inaqualis  eft,  cr  nun- 
quam aqualis : Et  Jemtcircularis  fi militer,  tr  an fit  usque  a maiori  ad  minus 
non  omnino  per  aquale  fit  i]  En  quam  aperte  docet,  angulum  femicirculi 
arqualem  efTe  1 on  polle  angulo  re&ilineo , tranfitumque  propterea  fieri  a 
maiori  ad  minus  non  per  zquale-.quorum  vtrumque  Peletarius  negat , au- 
detque poflerius  appellare  paralogifmu.Dcniqueineodemlib.j.adpro- 
pof.aj.nzc  verba  habentur.  [Cum  autem  nullus  angulus  mixtus  reflihmo  * 

aqualis  efje  pofsu , crf.]  Et  Peletarius  tamen  non  dubitat  angulum  fcmi- 
* o ,i  Xx  i cir- 
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circuli,qui  mixtus  eft, angulo  redo  redilineo  facere  xqiialem,Cotra  Pra- 
eli fententiam.  Ex  his  liquere  arbitror,  vt  de  exteris  taceam, idem  fen-ire 
Proclum  de  angulo  contadus,&  femicirculi,quod  ego  contra  Pcletarium 
fcripfi:  quis  autem  neget, maiorem  efle  audontatem,  meliora  argumenta 
Prodi,quam  Peletarij? 

Mera  dicf»  OBITER  quoque  hoc  loco  monendum  ledorero  cenfeo,  id,  quod 
an™  ufeo'  an6u^°  contaaus,qui  fit  in  circulij,ex  fententia  Euclidis, & Procli  do-. 
uftui°  qui  cui,  verum  etiam  efle  de  angulo  cotadus,  qui  in  conicis  fcdionibus  effici- 
in  comcii  tur, nimirum  in  Parabola, Hyperbola,&  Ellipfi.Vt  enim  Apollonius  Ter* 
fitfquod^e  ?*us  demonllrat  lib.  i.  propof.  3 a.  in  locum,  qui  interconi  fedionem,  Sc 
illo  Eueli-  redam  Lineam  tangentem  interijeitur,  altera  reda  linea  non  cadit ; atque 
dii  dicitur.  a(jco  angulus  ille  contadus  minor  etiam  eft  omni  acuto  redilineo,  & re- 
liquus angulus  ex  redo  (fi  nimirum  ex  pundo  contadus  ad  Irneam  tan- 
gentem excitetur  perpendicularis)omni  acuto  redilineo  maior.Si  igitur,* 
vr  opinatur  Peletarius.angu^s  contadus  quantitas  non  eft,(eademenitn 
hic  eft  ratio,qux  in  circulo)  erunt  omnes  anguli  contadus  inter  fe  xqua* 
les,  hoc  eft,  vt  ipfe  vult,  non  inxquales,  & reliquorum  angulorum  fingu- 
li  redo  redilineo  xquales.  Vbi  lane  maior  abfurditas  apparet»quo  ad  fen 
fum,in  Ellipfi,qux  perexiguam  habeat  latirudinem>&  in  Hypeibolarquse 
fere  linea  reda  efle  videatur . V alde  enim  inxquales  cernuntur  angulrad 
verticem  Elliplis,  & Hyperbolxconftitutijvt  incredibile  omnino  ficti- 
li firma  ratione  demonftretur , angulos  illos  contadus  ad  vertices  fedio- 
num  conftitutos  inter  fe  , & reliquos  ex  redis  inter  fe  quoque  efle  xqua- 
les ; propterea  quod  in  ea  Ellipfi  linea  tangens  magis  recedere  perfpicia- 
tur  a circunferentia  Elliplis  ,quam  in  circuloj  in  illa  vero  Hyperbola  mi- 
nus.Sed  hxc  alio  tempore  examinanda  relinquamus;  nunc  ad  interruptaiQ 
expolitionem  definitionum  reuerumur. 

It 

fphanem  ANGVLVS  fphxricus  re&us eft, quem  ia 
qiud.  fupcrficic  duo  arcus  circulorum  maximo- 

rumTcfc  ad  angulos  redtos  fccantiuro,  id  eft , quo- 
lum  alter  ad  altcruin  redtus  eft,, continenta. 

m. 

2b!*'£a',  ANGVLVS  fphaericus  obtufas  eft , qui  re- 
,u,*‘  &o  maior  eft. 

1 1 1 T . 

ACVTVS  vero, qui  minor  eft  redo. 

com- 


Angnlu» 

fphrncoi 

muiui 
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CONSTITVITV  R.  angulus  fpharicia  reflui  ad  functum  datum  in  date  ar-  C6  ftniAf* 
O»  circuli  maximi  fuporficie  Hcfpharaji per  illud punflie  c r fer  polum  dati  are  tu  (qui  an6ul'  fFh« 
fer  propof  n.hb  l.Theod.inuemiur)circuhts  maximus  defcnbatur  .Huiu,  enim  cir-  obiofi^k  ' 
Culi  cirtun ferenti*  tum  arcu  dato  angulum  reflum  conjhtuet  i cum  circulm  hic  ad  acuti. 
circulum  illius  arcui  Jit  reflue.  Si  yero  fer  datum  fundum  defcnbatur  arem  circuli  ij.i.TbM. 
maximi  non  fer  polos  dati  arcus, confit  tuet  circumferentia  humo  circuli  cum  dato  at 
tu  angulos  in*  quales  ybtufum  rnum,  y alterum  acutum. 


V. 

TR1ANGVLVM  fphxricum  cft,quod  tri 
bus arcubus  circulorum  maximorum  in  fphxrse 
fuperficie  continetur. 

HOC  autem  efl  yel  *quilaterum,fi  omnes  arcus  aquales  fuerint  i>el  l fofceles. 
fi  duo  arcui  tantum  fuerint  aquales;  yel  denique  Ualtnum.fi  omnes  arcus  maqua- 
les  inter  fe  fuerint . Itemq;  yel  rtflangulwn  ,fi  aliquem  angulum  habuerit  reflum j 
>el  oblufanguium.in  quo  angulus  ahquis  fuent  oblufuStyel  deniqueaicutangulum, 
fi  oqtnei  anguli  fuerint  acuu -.quemadmodum  de  refhhneo  triangulo  dixit  Euclides, 
tioc' tamen  dtfcttmen  referitur  tuter  triangulum  reflaugulunt,  obtufangulnmque 
tedlhneum.c/  ffharicum,qu'odin  refltlinco  reliqui  duo  anguli  nectfjano fint  acu- 
ti, frofterea  quod  duo  anguli  quomodolibet  fumpit  minores sut  duobus  reflhtin  fpb * 
• i*o  autem  fi  >ntu  anguine  fuent  reflue  ,yelobtufus,  poffunt  atq  duo  etiam  effe  refh , 
yel  obtnfi,\tl  alter  Jaltem , yt  ex  demonfi  rationi  bus  fequentibue  perfpicuum  Jiet  , 

VI. 


TrlanguTd 
fphfticum 
quiri. 
Triangulil 
fph^ri  cuet 
diuiriitur, 
VI  redi  li- 
neum ab 
Euclide. 
Difctimen 
inter  ttian 
guld  rttll- 
gulum.ob- 
tufanguld* 
que  tcAiU» 
ncum,  ac 
fphziicd  • 
17  .ptirai. 


A R C V S anguli  fphxrici  cft  arcus  circuli  ma  *r‘*ha£«*) 
ximi.cuius  polus  cft  in  ipfo angulo,  interduosar-,uu4, 
cus  angulum  fphxricum  comprehendentes  inter- 
ceptus. 

<*V  t A yero  polut  eirculi  maximi  quadrante  maximi  circuli  ab  eo  alefi,  fit,  yt  Cotofl  l4 
ytrrque  arcuum  angulum  comprehendentium  inter  angulum  arcum  anguli  fofi-  i.Tbcod, 

torum  ff  quadrans  .Quare  fi  angulus  fuerit  reflue  , arcus  anguli  erit  quadrans  1 fi 
acutus, quadrante  minori  fi  denique  obiufus  jnator  quadrante',  rjr  contra.  \tpropof. 
%6.dmonfirabimm.  \ 

VI!. 

COMPLE MENTVM  arcus cft exceflu$> e*»i**t 
quo  quadrans  eum  fuperat^i  arcus  minor  cft  qua- 

dian- 
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•'*’  drantc,vcl  ab  co  fuperatur,  fi  cft  quadrante  maior. 

VIII. 

'SFSffi  COMPLEMENTVM  anguli fphamci di 
JU*1**  citur  cxccflus , quo  quadrans  arcum  ipfius  anguli 
fupcrac,velab  eo  fuperatur. 

IX. 

S I N V S , Tangens , & Secans  alicuius  anguli 
, Iphacrici  eft  finus , tangens , & fecans  illius  arcus, 
qui  arcus  anguli  dicitur. 

PROBLEMA  I PROPOSITIO  L 

ATI  S duobus  arcubus  circulorum  ma- 
ximorum in  fuperficic  fphsrs  inxquali- 
bus,  quoru  neuter  femicirculo  maior  (it, 
de  maiore  squalem  minori  arcum  detrahere. 

SINT  duo  «reus  circulorum  maximorum  inxquales  A B,  C D, quorum 

neuter  femicirculo  maior  fit,& 

A C maior  fit  C Djoporteat^ue  ex  ma 

" iori  CD, minori  AB, xqualem  de. 

trahere.  Dufta  reda  A B,  applice- 
tur ei  atqualii  C E, in  arcu  C D . 
Dico  arcum  ablatum  CE,  aequa- 
lem cfTe  arcui  minori  AB.  Cum 
enim  circuli  arcuum  A B,CD, 
maximi  fint  , & propterea  xqua- 
Jes  ; auferent  re fi*  xquales  AB, 

C E, arcus  xquales  A B,C  E:  quod 
natur.  Datis  igitur  duobus  arcubus  cir- 


l.qoard. 


*t.  terrj: 


vterque  arcus  femicirculo  minor 


culorum,  &c.  Quod  erat  faciendum  . 

THEOR.  i.  PROPOS.  z. 

I N omni  triangulo  fphsrico,  latus  quodeun- 
que  minus  eft  femicirculo. 

triangulum  fphxricum  ABC  . Dico  quodcunque  latuf  femicir- 
culo eue  miotu,Produait  enim  arcubus  S A,  fi  C,  donec  conueoiant  in  D, vl 

-r.  1 ua- 


X 
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trt  A,  & C, erunt  «reus  B A D,B  C D,fcmlcirculi>  cum  cirCuli  maximi  f«  ir.u-  11.1.T hcoi. 
tuo  bifariam  fccent.Quare  tam  arcus  B A* 

B C,  fcmicirculo  minor  cft.  Eodem  modo, 
produftis  arcubus  A B,  A C,oftcndcmus  ar 
cuni  A C,  fcmicirculo  ede  minorem  . Con- 
uenient  autem  arcus  B A,  B C,produ&i  vi- 
tra punffa  A,  & C,  propterea  quod  fph*- 
ricos angulos  faciuntcu  arcu  A C.funtq; 
omnes  tres  arcus  portiones  circulorum  mx 
limorum  , qui  fc  mutuo fecant  in  punftis 
■A,  B , C , non  autem  tangunt . Hinc  enim 

fic,vt  vterque  arcus  B A,B  C,  produftus  arcum  A C,produdum  fccet  io  pun» 
fiis  A,  C,  vt  cx  dcfin.conftatwc  proinde  inter  fc  coeant  vitra  punOa  A,  C.I» 
ommergo  triangulo  fphxrico,&c.Quodcrat  dcmonftrandum. 


THEOR.  z.  PROPOS,  3. 

I N omni  triangulo  fphxrico , duo  lacera  reli- 
quo fune  maiora, quomodocunquealTumpta. 

SIT  triangulum  fphxricum  A B C.Dico  duo  quxlibct  htera,vt  AB,AC> 
maiora  ede  latere  BC.  Si  enim  triangulum  cft  xquilaterum  , manifolium  cft 
duo  fimul  dupla  ede  reliqui,  atque  aaeo  maiora. Quod  fi  alterum  latcru  A B> 

A C,  xqualc  Iit  lateri  B C,vel  maius, 
vel  ccia  vtrumq;  maius , pcrfpicuum 
quoque cd, duo  latera  A B,A  C,  ma- 
iora ede  reliquo  B C . Si  vero  vtrum- 
que  latus  A B,  AC,a(Turaptum  late- 
re tertio  B C,  minus  fit,  demon  lirabi- 
mus,latera  A B,A  C, fimul  maiora  cf- 
fe  latere  B C,  hac  ratione.  Perficiatur 
circulus  arcus  tertij  BC.  Deinde  ex 
polo  B , nempe  ex  altero  extremo  ma 
loris  lateris  B C,ad  intcruallu  vtriuf- 
uis  arcuum  minorum,  nimirum  ad  irv- 
teruallu  arcus  B A,  in  fuperficic  fphse 

r* circulus  deferibatur  A D,  ficcans  ar  " w 

cum  BC,qui  maior  ponitur  arcu  B A, 
in  D,punCtointer  B,&  C.Et  quoniam 

circulus  BC,tranfit  quoque  per  reliquum  polum  circuli  AD;  fit  alter  po-  rehol.tas, 
ius  E,quj  per  fcmtcirculu  remotus  erit  a polo  B;  ita  vt  femicirculus  fit  BCE.  Theod. 
Cumcrgo  arcus  B C/cmicirculo  minor  fit,exiftet  polu*E,vltra  punftum  C: 

Eil  autem  punSum  D , inter  B , & C , vt  diSum  cft.  Pundum  igiiur  C,  inter 
pu neta  D,  E,  cade  t . Quare  cum  cx  punfioC,  quod  extra  peripheriam  circuli 
A U,eli,&  praeter  eiufdera  polum  EJignatur^ducaiMur  duo  arcus  maximorum 

C ’ fcralcircul°  minores(quod  latera  fint  trianguli  fph*-  a.holn». 

rici  A B C.)  ad  peripheriam  A D,  erit  arcus  CD,  per  polum  B,  traniiens,  mi-  f.bol.  *». 
nor  arcu  C A.  Additis  ergo  «qualibus  arcubus  D B,  A Bj  (funt  autem  «qua-  a.Thted» 
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les,propterea  qnod  red*  eos  fubtcn  Jentes  aequales  funt,  per  defin.  poli.)erfi 
totus  arcus  BC,  minor  ductus  arcubus  AB  , A C ; hocefl  ,duo  latera  A B, 
A C,  maiora  erunt  latere  BC.  Eodemquc  modo  quaelibet  alia  duo  latera  re- 
liquo maiora  demon  lirabuntur . In  omni  ergo  triangulo,  &c.  Quod  erat  de- 
nonflrandum. 


THEOR.  3.  PROPOS.  4. 

IN  omni  triangulo  fphacrico,  tria  latera  fimul 
minora  funt  integro  circulo  maximo. 

SIT  triangulum  fphaerlcum  A B C.Dico  tria  latera  fimul  minora  cfle  in- 
tegro circulo  maximo.  Produdis  enim  duobus  arcubus  quibuflibet  B A,  BC, 
donec  coeant  In  D,  pundo, (Coibunt  autem  neceiTario  vitra  A,  C,  quod  cir- 
culum maximum  A C,fecentin  pundis  A, 
C . vel  propterea  quod  vterque  arcus  B A, 
BC,femicirculo  minor  eft  .)  erunt  duo  ar- 
u«B  AD,  BCD,  femicirculi 5 propte- 
rea quod  circuli  maximi  fefe  bifariam  di- 
uidunt.Quoniam  vero  in  triagulo  D A C, 
latera  D A,  D C, maiora  funt  latere  A C;G 
addantur  communes  arcus  A B , C B , hoc 
eft,  aggregatum  ex  arcubus  A B,C  B,  fient 
quoque  arcus  B AD,  BCD,  maiores  tribus  arcubus  A C,  A B,  B Ci  hoc  eft, 
tria  latera  A C,  A B,  B C,  minora  erunt  duobus  femicirculis  B A D , B C D, 
hoc  eft, integro  circulo  maximo.In  omni  ergo  triangulo  fphzrico.&c.  Quod 
demonftrandum  erat . 


THEOR.  4.  PROPOS.  5. 

C V M arcus  circuli  maximi  in  fph^ra  fuper  ar 
cum  circuli  maximi  confiftcns  angulos  facit»  aut 
duos  reiStos, aut  duobus  redtis  aequales  efficier. 

AR.CVS  circuli  maximi  A B, cof?  flens  fuper  arcum  circuli  maximiC  D, 
faciat  duos  angulos  fohzricos  A B C,  A B D.  Si  igitur  circulus  arcus  A B,  per 
polum  circuli  arcus  C D,  tranfit,  fecabit  omnino  arcum  C D,  ad  angulos  re- 

dos ; atque  idcirco  anguli  A B C , A B D, 
redi  crunt.Si  vero  arcus  A B,  per  polos  ar- 
cus C D,'non  tranfit,  faciet  vnum  quidem 
angulu  obtufum,alteru  vero  acutum.  Di- 
co igitur  ipfosduobus  efle redis  aequale». 
Ducatur  enim  arcus  circuli  maximi  E B,per 

IundumB,&  polumarcusCD;eruntque 
uo anguli EBC,E  BD, redi . Quoniam 
vero  angulus  redus  E BD,xqualisc(l  duo- 
bus angulis  D B A, A B E } appofito  communi  angulo  redo  E B C, erunt  duo 
redi  JtJBD.EfiC.tubus anzuiisDB  A, AB £,£  BC,zqualcs.Kur£us quia  an- 
gues 
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gfaliis  A BC,  duobus  angulis  A B E,E  BC,  squalis  eft,appofito  communi  an- 

fuio  A B D,  erunt  duo  anguli  A B C , A B D .tribus  angulis  D B A , A B E, 
, BC  , xqualcs . Sed  eifdem  his  tribus  oflenfum  fuit  effc  e tiara  xqualcs  duo* 
EeAot  EBD.EBC}  qux  autem  eidem  xqualia  , inter  fc  funt  zqualia  . Duo 
igitur  anguli  ABC.ABD,  xqualcs  funt  duobus  reftis  E B D,  E B C . Cuna 
ergo  arcus  circuli  maximi  in  fphxra.&c.  Quod  erat  oftendendum. 

COROLLA  RIVM. 

* E Q_V  I T V R ejf  hu , duc*  arcui  duorum  angulorum,  qui  A 

duobui  teSu  angulii  funi  xqualei,  hoc  eft  , qui  ab  arcu  circuli  — - 

ftiaximi  arcui  alterius  circuli  maximi  infifleme  efficiuntur,  qua 
Ut  funr  duoanguli  A B C.A  B D.femieireulum  eonftitucre.Nam 
u ex  polo  B , circulus  maximus  defcribaiur  C A D , erunt , ex 
defin.  I.CA.A  D,  arcus  angulorum  ABC.ABD,  Pcrfpicuum 
autem  eft , arcus  C A,  A D,  fcmicirculum  conficere-, cum  circuli  tj 

maximi  C B D,  C A D , fc  mutuo  feccnt  bifariam  in  C,  D . J) 

' THEOR.  5.  PROPOS.  6. 

SI  duo  arcus  circulorum  maximoru  in  fphx- 
rafc  mutuo  fccucrint,  angulos  ad  verticem  aequa- 
les inter  fe  efficient. 

S E C E N T fc  duo  arcus  A B , C D , circulorum  maximorum'  In  fphera 
In  E,  vtcunque.  Dico  angulos, quos  faciunt  ad  verticem  EJntcrfc  efle  zqua- 
lesj  angulum  videlicet  A E D,  angulo  BEC, 

& angulum  A E C,  angulo  B ED.  Quoniam 
cnira  tam  anguli  A E D,D  E B.quam  angu- 
li D E B,  B E C,  duobus  funt  rcais  xqualcs, 
erunt  illi  duo  his  duobus  xqualcs  : ablato 
frgo  communi  angulo  DEB.  remanebit 
angulus  A E D, angulo  B E C.xqualis.  Ea- 
demque  ratione  confirmabimus, angulum 
A E C , angulo  B E D,  xqualcm  efle.Si  duo 
trgo  arcus  circulorum  maximorum.&c.Quod  oitendendum  erat. 

THEOR.  c.  PROPOS.  7. 

SI  duo  triangula fphxrica  duo  latera  duobus 
lateribus  xqualia  habeant, vtrumque  vtrique ; ha- 
beant vero  & angulum  angulo  xquale  fub  aequa- 
libus arcubus  contentu:Etbafim  bafi  xqualemha 
bebunrjeritque  triangulu  triangulo  xqualc,  ac  re- 
liqui anguli  reliquis  angulis  xqualcs  erunt,  vccrq; 

-Vtrique,fub  quibus  xqualia  latera  fu  b tenduntur. 
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SINT  duo  triangula  fphxrica  A B C,  D E F,  habentia  duo  laftfa  A 
A C,duobus  lateribus  D E,  D F,xqualia,vtrumq;  vtriq;  ,&  angulum  A,an- 

gulo  D,xqualcoi.  Dico&  bafcm  BC.ba- 
fi  E Fjxquilcm  cflc,&  triangulum  A B C, 
triangulo  D E F,  & reliquos  angulos  B, 
C, reliquis  angulis  E,  Fiivtruoiq;  vtriq;* 
Coroniam  enim  arcus  AB  , arcui  D E,  ae- 
qualis ponitur,  fit,vt  fi  alter  alteri  intel- 
ligatur  fuperponi  in  fupcrficie  fphxrx, 
collocato  punflo  A,  in  pundo  D,  & pun 
fto  B,in  punclo  E, plana  circulorum  A B, 
D E,  fibi  mutuo  congruant, & proinde  ar 
cusAB,  arcui  DE,  congruat  . Alias  fe 
rui  Theod.  mutuo  ftearent  bifariam  circuli  illorum  arcuum  in  A,&  B,  a tq;  adeo  fcmicir 
xJiuiur.  Cl»li  efient  A B,  D E . quod  cft  abfurdum  . Eft  enim  femicirculo  v^crq;  mi- 
nor . Cum  ergo  angulus  A,  angulo  D,  ponatur  xqualis , congruet  quoq;  ar- 
cus A C , arcui  D F,  punchimq;  C,  in  pundum  F,  cadet , ob  xqualitatem  ar- 
cuum AC,  D F . Balis  igitur  B C,  bafi  E F,congruct  quoq;:  alias,  fi  (upra  ea 
dcrct,aut  infra, cuiuimodi  e(l  arcus  EGF,  eflent  arcus  E F,.  EGF,  vel  BC, 
ii.’.Theod.  fe  nuituoftcantesin  E , F , fcmicirculi  ;cum  circuli  maximi  fe  mutuo  feccnt 
ahuiui . bifariam,  quod  cft  ablurdum  . Singuli  enim  femicirculo  minores  funt . Quo- 
circa bafis  B C,  bafi  E F,  xqualis  crit>  cum  neutra  alteram  cxccda( ; & trian 
gulum  A BC,trianguloDEF;&anguIrB,C,  angulis  E, F,vtcrq;  vtrique* 
trquales  erunt , obeandem  caufam  . Quare  fi  duo  trangula  lphxrica  , &c. 
Quod  oftendendum  erat . 

- ? im.r.  i i uv  t * 1 /•  i*  .n tiv * 

*#*«  « '^HEOR.  7,  PROPOS.  8. 

I S O S C E L 1 V M triangulorum  fphaerico- 
rum,  qui  ad  bafiip  funr,  anguli  inter  le  funr  aequa- 
les : Er  produ&is  squalibus  arcubus , qui  fub  bafi 
lunr,  anguli  inter  fe  aequales  ctuhtL- . ■; 

SIT  triangulum  fpharricum  Ifofcclcs  A BC,  cuius  duo  latera  AB,  AC, 
xqualia  fint.  Dico  angulos  B,  C,fupra  bafim  B C,  xquales  eile : Irem  (i  pro- 
ducantur arcus arquales  A B,  A C , infra  bafim  BC, quantumlibet,  angulo» 
xhniui.  quoque  B,C  , fub  bafi  B C,  xquales  ede . Quoniam  enim  arcus  A B,  femiclr- 
culo  minor  cft , poterit  in  eo  produfto  accipi  adhuc  arcus  minor  femicircu- 
i.bniut.  *°  • Sit  igitur  arcus  A D*  llnucirculo  minor  j & ex  arcu  A E,  quantumcunq; 

produflo  abfeindatur  arcus  A F,  xqualis  arcui  A D ; & per  duo  pun&a  B,  F, 
ao.i.rheo.  neq  non  per  C,  D,.  ducantur  duo  jrcus  maximorum  circulorum  BF,  CD. 
Qi«ta  ergo  duo  latita  A B,  A F , trianguli  A BF,  xqualia  funt  duobus  late- 
ribus A C,  A D, trianguli  ACD  , vtrumque  vtrique  , continentq;  angulum 
7.haiut.  cemuunem  A;crir  baiis  B F,  bafi  C D,  xqualis  ,&  anguli  A BF,&  F,  angu- 
lis A C D,&  D . Kurius,  quoniam  arcus  A D , A F,  xquales  funt ; fi  deman- 
'i  . - \Y  tor 


» rVff-JtE  lt  1 C J. 

fur  xquales  AB,  A C,erunt&  BD,  CF, xquales.  Quare  duo  latera  DB, 
DC,  trianguli  DBC,  xqualia  funt  duobus 
lateribus  F C,F  B,triangu  Ii  F C B : qux  cum 
contineant  angulos  xquales  D,  F,  vt  oilcn- 
- dimus, erunt  & anguli  DBC,  DCB,angu* 
lis  F C B,F  B C,  xquales.  Qmbd  fi  ex  angu- 
lis AB  F,  ACD,  quos  oAcridimus  xquales 
efle , auferantur  anguli  F BC,  OCB,  quos 
etiam  xquales  efle  dcmonflrauimus,  rema- 
nebunt anguli  ABC,  A C B , fupra  bafim 
B C,  xquales : Oftcnfum  cA  autem  & angu- 
los DBC,  FCB,  infra  eandem  bafim  BC, 
efle  xquales.  Igitur  & anguli  fupra  bafim  in- 
ter fe,&  anguli  infra  eandem  inter  fe  xquales  funt.  Quam  ob  rem  Ifofceliuui 
triangulorum  fphxricorum,&c.  Quod  demon  Arandum  erat* 

COROLLARI  VM. 

HINC  manifeftum  tft , omne  triangulum  fphxricum  xquilatetem , effe  quoque  *• 
quiangulum . 

THEOR.  8.  PROPOS.  <>. 

S I trianguli  fphacrici  duo  anguli  arquales  inrcr 
fe  fuerint : Et  fub  aequalibus  angulis  iubtenfa  late- 
ra aequalia  inter  fe  erun  t, . 

I N triangulo  ABC,  Gnt  duo  anguli  B,  C,  fupra  latus  B C,  xquales.  Di- 
co latera  quoque  A B,  A C,  illis  fubtenfa  efle  xqualia . Si  enim  non  funt  x- 
qualia  ,fit  ,fi  fieri  poteft  A B,  maius . Et  quo- 
niam arcus  A C,  minor  e A fcmicirculo,  ablcin-  At 

«datur  ex  arcu  maiore  A B,  arcus  B D, arcui  mi- 
nori AC, *qualis;&  perpunfia  C,D, arcus  cir 
culi  maximi  ducatur  C D . Quoniam  creo  duo 
latera  A C,  C B,  trianguli  ACD,  xqualia  funt 
duobus  lateribus  D B,  BC,  trianguli  DBC, 
contincntq;  angulos  xquales  ACB,  DBC; 
erunt  triangula  A C B,  D B C,  xqualia,  totum 
& pars . Quod  fieri  non  potcA . Non  ergo  inx- 
q na  lia  funt  iatera  A B,A  C,fcd  xqualia. Si  trian 
guli  igitur  fphxriciduo  anguli, &c.  Qupd  erat 
«{tendendum  • 

COROLLARIVM. 

SE  QV  t T V R,  hinc, omne  iriangi  lumfphxrieuinxquiangulam,  effe  quoque  xqul- 
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TRUNCA  VA 

PROBL.  i.  PROPOS.  io. 


A D datum  arcum  circuli  maximi  in  fpharra^ 
datumq*,  in  co  pundtum»  dato  angulo  fphxrico  ae- 
qualem angulum  fphxricum  contfituerc/. 

SIT  datus  arca*  maximi  circuli  In  fphxra  AB,ditumq;ln  eo  pun<3una 
C,  oporteat^;  dato  angulo fphxrico  D,  ad  punftum  C aqualem  angulum 
fphxricum  conditucrc.  Produftis  arcubus  D E,  D F,  angulum  D,  continen- 
tibus quantumlibet,  fumatur  quadrans  DGjatq.per  G,  & polum  circuli 

DE,  arcus  circuli  ma- 
ximi ducatur  GH,  fe« 
cans  arcum  D F,  in  H. 
Erit  igitur  angulusG, 
scitus . Deinde  fumpto 

Juoquc  quadrantcCI, 
ucatur  per  I,&  polum 
circuli  A 11,  ateus  ma- 
ximi circuli  IK.  Erit 
igitur  &r  angulus  loe- 
dus. Poftrcmo,quia  ar- 
cus G H , fcmicirculo 
minor  cft , abfeindatur 
■ei  «rcuslK.  squalis,  ducaturque  per  C,  K,  arcus  circuli  maximi  C K.Dico 
angulus» C , «qualem  ede  angulo  D.  Cum  enim  latera  DG  ,G  H , «qualia, 
fine  lateribus  C I,  I K,C0ntineantque  angulos  *quales,v»  pote  rc&u>;«qua- 
les  erunt  anguli  D,&  C.  Ad  datum  ergo  arcum  Circuli  maximi,&c.  Quotlfa- 
citodumcrac.  ** 


THEOR.  9.  PROPOS.  it. 


OMNIS  trianguli  fphxrici  maior  angulus 
maiori  lateri  fubtcnditur.Et  maius  latus  maiorem 
anguium  fubtenditL,. 

1 N triangulo fphxi ico  A B C,  fit angulus  ACB, angulo  A, maior.DIc» 
latus  A B,  maius  ede  latere  BC.  Quoniam  angulu* 
A C B,maior  ponitur  angulo  A,  fiat  angulus  ACJ>, 
angulo  A, «qualis, fccct^uc  arcus  C D,  arcum  A B, 
in  D . Quoniam  igitur  in  triangulo  A D C , angu-li 
A,&  A C D,«quales  funt;  erunt  & latera  A D,C.D». 

’ «iqualii.  AddStocrgo  communi  arcu  DB,eruntar- 
cus  B D , D C , «quales  arcui  A B : Sed  arcus  B D* 
BC,  (imul  piaiorcs  lunt  arcu  B C.  Igitur  & arcus 
A B>codc  arcu  B C.  maior  erit.Quod  cft  propoli  tw. 

SED 


S T KotE  K I tot.  rfd 

S 1 D tam  Ia  triangulo  fpbzrico  ABC,  latui  A B , malui  Gt  latere  B C 
Dico  angulum  C,  maiorem  effis  angulo  A.  Si  enim  angu  Iu*  C , maior  non  eft 
angulo  A,  erit  vel  ei  zqualis,  vel  minor.  Si  eft  aquali*, erunt  latera  A B,C  B«  »• 
«qualia. Quod  eft  abfurdum,cum  A B, ponatur  ma- 
lus,quacr  C B:  Si  vero  minor  eft  angulus  C,  angu- 
lo A,  erit  latus  B C,  latere  A B,  maius,  vt  ia  often- 
fum eft.  Quod  etiam  abfurdum  eft.  ponitur  enim 
A B,  maius, quam  B C.Cum  ergo  angulus  C^qua- 
lis  non  fit,  neque  minor  angu  Io  A, erit  vtique  ma- 
jor. Quod  eft  propofitum  . Omnis  ergo  trianguli 
iphgnci  maior  angulus, &c.Quod  erat  oftendendu. 


THEOR.  10.  PROPOS.  iz. 


SI  duo  triangula  fphar rica  duo  latera  duobus 
lateribus  aequalia  habuerint , vtrumque  vtrique, 
anpulum  vero  angulo  maiorem  fub  aequalibus  ar- 
cubus contentum : Et  bafim  bafi  maiorem  habe^  f' 
bunt.Quod  (1  bafim  bafi  maiorem  habuerint:  Ec 
angulum  fub  squalibus  arcubus  contentum  an- 
gulo maiorem  habebunt.,. 

SINT  duo  latera  A B , A C , trianguli  A B C,xqaalia  duobus  lateri- 
bus D £,  D F,  trianguli  D E F,fcd  angulus  E D F , maior  fit  angulo  A.  Dico  . ( 

bafim  E F , maiorem  quoque cflcbafi  BC . Siotcnin» primum  triangula  hxc  * f 
fplixrica  Ilofcctia  , & cx  D,  polo  per  punda 
E,F  , arcus  circuli  dcfcnbaturin  fupcrficic 
fphxrx  E G F,  qui  circulus,  fi  maximus  fuc- 
litjidem  erit  omnino, qui  E F:alias,cum  ma- 
ximi circuli  fe_  bifariam  fcccnt,cflet  E F,fe- 
micirculus  . quod  eft  abfurdum  , cum  fit  fe- 
micirculo  minor.T une  autem  circulus  arcus 
EGF,maximuscrit,  cumarcusD  E , D F, 
quadrantes  fuerint;  ejuod  maximuscirculus 
quadrante  abfit  a fuo  po!o.Sit  ergo  iam  ar- 
cus E G F,  maximi  circuli,  & idem,  qui  E F, 
fiat que  angulus  F D G , angulo  A , zqualis. 

Erit  arcus  DG,  arcui  DE,  a eque  acTo&  arcui  A B,  zqualis:  propterea  quod 
icftz  fubtendentes  D E,DG,cxdefin.  poli,  xquale*  funt.  Quia  igitur  latera  1 "*  *' 
A B,  AC,  xqualiafunt  lateribus  D G,  D F,  angulosquc  continent  zquales; 
squales  erunt  bafesBC,  G F . Cum  ergo  arcus  E F,  maior  fit  arcuG  F ,ai- 
ior  quoque  erit  arcus  E F,arcu  BC.Quodcft  propofitum. 

QV  OD  fi  circulus  ex  polo  D,  per  punda  £,F,defcriptus  qob  fuerit  ma- 
ximus» 
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ideSldem  non'fit,-quiT  F;  fcd  veJcadrtlnftaiaFeinh  f?  P JfTu* 
fupra  ,(  nlhlt-cdiin  intereft , quocunque  cadit.  ) fiat  nihilominus  angulis 
Fl>  H,  angu  Io  A,  squaliss  critque  ruTfus  irCu*  D H,  arctoi  D E,  hoc  eft,  ar- 
cui A B, squalis;  co  quod  redi  fubtenden  tes  D E,  D H,  squales  fint,  ex  de- 
fio. poli . I)udo  igitur  pef 'puntia  F,  H,  arcu  circuli  maximi  FH(cura  lacera 
A 15,  A G,  lateribus  D lf,  DF,*ijualia  fint,angulosquc  contineant  squales; 
erunt  Jfbafcs  B£,  H F , «quales  .Quoniam  vero  circulus  maximus  D F,  per 
D,  polum  circuliNEif  F,tran(icns  cum  bifariam  fccat;erit  arcus  E H F,  femi- 
ciiculo  minor, (qaia  arcui  a pundo  F,  per  E,vfquc  ad  illud  pundum,in  quo, 
fi  prmiaduijoflct  vitra  E jfccaretut’  ab  arcu  F D , ad  partes  D , produdo , cft 
femicircuTus  : quandoquidem  circulus  arcus  E Id  F,  bifariam  fecatur  a.  circulo 
arcus  F D,  vt  didum  cft.)atquc  adeo  reda  F E,  maior,  quam  reda  F H,in  eo- 
dcmcirculo^quiailla  propinquior  cft  centro  circuli  E H F,  hoc  eft,  diame- 
tro, quam  hic.  Cum  ergo  circuli  arcuum  E F,H  F, maximi  (int,idcoq;  aqua» 
Jcs;  fit  autem  vterque  arcus  E F,H  F,  fcmicirculo  minor;  erit  arcus  E F, ma- 
ior arcu  H F:  Oftcnfus  autem  cft  arcus  H F,  xqualis  arcui  B C . Maior  igitur 
erit  quoque  arcus  E F,  arcu  B C.  Quod  eft  propofitum. 

SINT  deinde  triangula  propoilta  non  Ifofcclia  ,fed  latus  A B,  maius 
fit  latere  AC,  ac  proinde  & latus  D E,  maius  latere  D F.  Produdo  ergo  arcu 
J3F,  ad  partes  F,  abfeifloque  arcu  D G,  squali  ipfi  DE,  qui  minor  cft  fc- 
micirculo, deferibatur  ex  polo  D,per  pun 
da  E ,G,  arcus  circuli  E H G , fiuc  maxi- 
D ximus  is  fit , fTuc  non  maximus . Fiat  ruf- 

fus  angulus  FDH,  angulo  A , xqualis; 
/ \ eritque  arcus  D H,  arcui  D E,  hoc  cft,  ar- 

'I  \ cui  A B, squalis;  eo  quod  red*  fubtenfs 

/ A,  , . D H,  D £, squales  fint,cx  defin.  poli.Du- 

do  igitur  per  punda  H,F,  arcu  circuli 
maximi  H F,  erit, vt  prius,  arcus  B C,  ar- 
— — Q cui  H F,  squalis.  Quoniam  vero  circulus 

H maximus  D G,  per  D,polum  circuli  E G, 

- ducitur, eftque  pundum  F , intra  periphe- 

riam  circuli  E G,  (nempe  inter  circulum, & polum  D.)  & prxtereius  polum} 
erit  arcus  F E,  maior  arcu  F H , cum  ille  propinquior  fit  arcui  F D , per  po- 
lum D,  tranfcunti,&  vterque  arcus  F E,  F H,  fcmicirculo  fit  rainor:propte- 
rea  qood  non  fc  intcrfccant , niG  in  pundo  F r Oftcnfus  eft  autem  arcus  H F, 
arcui  BC,  xqualis . Maior  ergo  erit  quoque  arcus  £ F,  arcu  BC.  Quod  cft 
propolitum. 

SED  iam  bafis  E F , maior  fit  bafi  B C. 
Dico&  angulum  D , maiorem  efle  angulo 
A.  Si  enim  angulus  D,maiornon  eft  angu- 
lo A,  erit  vel  xqualis,vel  minor.  Si  squalis 
dicatur  efle  , erit  arcus  E F, squalis  arcui 
BC.quod  eft  nbfurdum. Ponitur  enim  arcus 
E F,  maior  arcu  B C . Si  vero  minor dicatur 
cftc  angulus  D,  angulo  A,  erit,  vt  iam  oflcn 
fum  eft,  arcus  B C , maior  arcu  E F . quod 
etiam  abfurdum  eft , cum  £ F,  maior  pona- 
tur. 


A 
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tW,  quam  B C.  Cum  ergo  aogulut  D,  neque  xqualis  fit  angulo  A,  neque  miv. 
nor, erit  vtique  maior.  Quod  efl  propofitum  . Itaque  fi  duo  triangula  fphx* 
tica,&c.  Quod demonflrandura erat. 

THEOR.  n.  PROPOS.  13. 

»•'  .1 

' DVO  fcmicirculi  maximorum  Oculorum 
fe  mutuo  fccantes  continent  dup^aneirfps 
fe  aequales. 


,.j.  i*  • 

'it 


,tu>v  ri.il 
•»e.i  .t.»i 


10.1.  Theo. 


iJ.l.Thco. 


7.huiuj, 


DVO  fcmidrcull  maximorum  circulorum  A B C , A:  DC,  fc  mutuo  fc- 
centin  A,  C.  Dico  angulos  A,&C,xqua- 
les  cilb . Diuifo  enim  femicirculo  A B C,  in 
B,  bifariam,  vt  A B , BC  , quadrantes  finr, 
ducatur  t>cr  B,&  polum  circuli  ABC,  ar- 
cus circuli  maximi  B D,  fecans  arcu  A D C, 
in  D ; eritq;  angulus  B,  ex  vtraque  parte 
rcfrus.Quia  igitur  duo  latera  AB,BD, 
duobus  lateribus  C B,  B D , aequalia  funt, 

Cotinentq;  angulos  xquales,  vtpotc  re&os; 
erunt  & anguli  A,&  C,xqualcs.  Quare  duo 

fcmicirculi  maximorum  circulorum,&c.  Quod demonfirandum  erat.  ; 

THEOR.  ui  PROPOS.  14. 
CVIVSCVN  QV  E trianguli  fph.xrici  vno 
latere  produ&o, fi  reliqua  latera  (imul  aqualia  fine 
femicirculo,  erit  angulus  externus  aequalis  angu- 
lo interno  oppofito  fupra  arcum  produ&um:  Si 
vero  minora  fint  femicirculo , erit  angulus  exter- 
nus eodem  interno  oppofito  maior:  fi  denique 
«laiora  fint  femicirculo , idem  angulus  externus 
idufto  angulo  interno  oppofito  minor  erit. 

- IN  triangulo fphxrico  A B C,produca- 
Sur  latus  B C,  ad  D,  & fint  primum  reliqua 
duo  latera  A B,AC,firoul  femicirculo  xqua- 
lia.  Dico  angulum  externum  ACD,*quale/n 
o(Tc  in  terno  oppofito  B,  fupra  arcum  prody- 
fium  BC,&c.  Coeat  enim  arcus  B A,produ- 
tioscutn  arcu  BC,  produflo  in  D jcritque 
BADjfemicirculut .Quia. vcioaxcusBA,  _ u.i, Tbe* 


aiu^i 
.tii.,  I.j 


8 .huim. 

I|.huiot. 


ii. huius, 
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li. huius. 

lj. kuiui. 
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A C,  squales  ponuntur  femicirculo  BAD;dcmpto  communi  artfuB  A,eruf»t 
reliqui  «reus  AC,A  D,  squales.  Quare  & angulus  A C D,  angulo  D,  squa- 
lis erit.  Cum  igitur  anguli  B,  & D,iint  quoque  squales, squalis  quoque  eriC 
angulus  A C D,  angulo  B.  quod  eft  propofitum. 

SINT  deinde  duo  latera  A B,  A C,  mi- 
nora fcmicirculo  B A D.  Dempto  ergo  cona 
j muniarcu  A B,  erit  reliquus  AC,  reliquo 
A D,  minor  ; ac  proptcrca  angulus  A C D, 
maior  angulo  D, hoc  cft, angulo  B,  qui  an- 
JJ  gulo  D,xqualiscfl.  Quod  eft  propofitum. 

SINT  poflrcmo  latera  A B,  A C ,ma- 
iora  fcmicirculo  B A D . Dempto  igitur  co- 
muni  arcu  A B,  crie  reliquus  AC,  reliquo 


A D,  maior;  ac  propterea  angulus  D,  maior  erit  angulo  ACD.  Cum  ergo 
angulo  D,  squalis  fit  angulus  B, erit  quoque  angulus  B, maior  angulo  ACD, 
■ hoc  eff,  angulus  A C D,  "angulo  B,  mmor  erit.  Cuiufcunque  ergo  trianguli, 
fcc.  Quod  cratoflctdendum.  , i /J 

‘ THEOR.  13.  PROPOS.  15. 

SI  cuiufcunque  trianguli  fphxricivno  latere 
produ&o, externus  angulus  aqualis  fuerit  interno 
oppolito  fupra  arcum  produdtum, erunt  duo  reli- 
qua latera  fimul  xqualia  femicirculo  : Si  vero  an- 
gulus externus  maior  fuerit  interno  eodem, & op: 
pofito,  erunt  duo  reliqua  latera  femicirculo  mi- 
nora : Si  deniqj  externus  angulus  interno  opponi- 
to di&o  minor  fuerit , erunt  duo  latera  reliqua  fe- 
xnicirculo  maiora^ . 

POSITO  eodem  triangulo  fphsrico , 8c  eonflruSione  figurs  eadem  } 

Sit  primum  angulus  A C D, externus  squa- 
lis interno oppofito  B . Dico  latera  AB, 
A C,femicirculo  eflc  fqualia,&c.Cum  enim 
angulus  B,  angulo  D,  squalis  fir,  erit  quo- 
que angulus  ACD,  angulo  D,  squalis} 
ldeoq;&  arcus  AC,  AD,  squales  erunt. 
Addito  ergo  communi  arcu  AB,  erunt  duo 
arcus  A B,  A C,  fcmicirculo  B A D,  squa- 
les . Quod  cft  propofitum . 

ij.huiui.  SIT  deinde  angulus  ACD,  maior  angulo  B,  hoc  cfl,ungulo  D,  qui  an- 
1 t.huiui.  culo  B,  squalis  eflj  eri  tq;  arcus  A D,  maior  arcu  A C . Addito  ergo  comma- 
* A " ni  arcu 


■l.huios. 

f.huioi. 
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nl*rcu  A B , erunt  duo  arcus  A B,  A C , minore»  femicircuio  B AD.  Quod 
«tMopofitum. 

SIT  poftrcmo  angulus  ACD,  minor  angu'o  B,  hoc  eft  , angulo  D,  qui 
•ngulo  B,  «quali*  t(l;  eritquc  arcus  A C,  maior  arcu  A D.  Addito  ergo  com- 
imini arcu  A B,  erunc  duo  arcus  A B,  A C, nuiores  femicircuio  B A I).  Quod 
' Prop°fitum . Si  igitur  cuiuicuoquc  trunculi  fplwenci, &c.  Quod  erat  de- 
oonnrandum, 

THEOR.  14.  PROP.  16. 

SI  euiufcunque  trianguli  fphacrici  duo  latera 
fimul  xqualia  fint  femicircuio,  erunt  duo  angu- 
li fupra  bafim  duobus  redis  aequales : Si  vero  mi- 
nora fint  femicircuio , erunt  duobus  redis  mino? 
res:Si  denique  femicircuio  fint  maiora,erunt  duo- 
bus redis  maiores. 

I N triangulo  fphserico  ABC,  fint  primum  duo  latera  A B , A C , feml- 
Circulo  «qualia.  Dico  duos  angulos  B,C,e(Te  «quales  duobus  redis,  &c. 
Produdo  enim  arcu  BC,  ad  D,  erit  angulus  A C D,  angulo  B,  «qualis. Cum 
ergo  duo  anguli  ad  C,  duobus  fint  rcais  «quales;  crut 
quoque  duo  anguli  B,  & A C B, «quales  duobus  redis. 

SINT  deinde  latera  A B , A C , femicircuio  mi- 
nora. Cum  ergo  duo  anguli  ad  C,  fint  duobus  redis 
'«quales;  & angulus  B,  minor  fit  angulo  A C D;  erunt 
•nguli  B,&  A C B,  duobus  redis  minores. 

SINT  tandem  latera  A B,  A C , femicircuio  ma- 
iora . Quoniam  igitur  duo  anguli  C ,funt  duobus  re- 
dis «quales  ,cftque  angulus  B,  maior  anguloACB; 
erunt  anguli  B,  & A C B,  maiores  duobus  redi$.Si  Igitur  cuiufcun  que  trian 
guli  fphzrici,&c.Quod  erat  oftendendum. 

THEOR.  15.  PROP.  17. 

SI  euiufcunque  trianguli  fphxrici  duo  anguli 
.fupra vnum  latus  duobus  redis «quales  fuerinc, 
erunt  reliqua  duo  latera  femicircuio  xqualia : Si 
vero  duobus  redis  fuerint  minores, erunt  minoia 
^femicircuio : Si  denique  maiores  exurerint  duo- 
bus rcdis,crunt  femicircuio  maiora^. 
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POSITO  eodem  triangulo  fphxrico , & conftrudione  figurat eademj- 
Sint  primum  duo  anguli  B , C .duobus  re f¥i«  xquales  fupw  latus  BC . Dico 
reliqua  duo  latera  A B,  AC.fi  micirculo  xqualia  efle  , &c.  Cum  enim  & an- 
guliduoadC.xqua^s  fint  duobus  redis ; dempto 
communi  angulo  A C 13,  remincbit  angulus  ACD, 
angulo  B,x  |ualis . Quare  funicirculo  «quales  funt 
arcus  A Ii,  A C. 

SINT  deinde  anguli  B.  A C B, duobus  redis  mi- 
nores . Cum  ergo  duo  anguli  ad  C,  fint  duobus  redis 
aquiles  idemptocommuniangulo  A C B, remane- 
bit angulus  ACD,miior  angulo  B.  Arcus  ergo  AB,. 

A C,  fcmicirculo  funt  minores. 

SINT  denique  anguli  B v A C B,  duobus  iedis  maiores.  Cum  ergodub 
anguli  ad  C,  fint  xquales  duobus  redis;  fi  dematur  communi'  angulus  ACB, 
erit  reliquus  AC  D,  reliquo  B.  minor  ; atque  adeo  arcus  A B,  A C,  fcmicir- 
culo maiores.  Quocirca  fi  cuiulcunque  trianguli  fphxiici,  &c.Qupd  often-- 
dendum  erat., 

THEOR.  it.  PROP.  18. 

SI  duo  triangula  fphxrica  habeant  tria  later*, 
tribus  lateribus  *qualia,fingula  Ungulis:  habebut 
&tres  angulos  tribus  angulis  *qualcs  ,{ingulos 
lingulis, fub  quibus  aequalia  latera  fuhtcnduntur. 

SINT  duo  triangula  fphxrica  A B C , D E F , habentia  tria  latera  A B,. 
A C, B C,  tribus  lateribus  L>  E , DF  , E F , lingula  finguV.xquilia  . Dico  & 
angulos  tres  A,  B,C,  tribus  angulis  D,  E,F,  fingulos  finguiis , c(T  xqmles, 

tub  quibus  xqualia  fubrenduniur  latera.  Si 
enim  angulus  A,  ( vt  ah  h.of  angulo  incipia- 
mus.) nor»  cft  squalis  angulo  D , crir  vel  ma- 
ior eo.vel  minor  Si  maior,  crir  bafis  B C,  ma- 
ior quoque  bafi  F F.Ouod  cft  alCirdfi.  ponun 
tur  enim  latera  B C,  E F.  aequalia. Si  vero  mi- 
nor cft  angulus  A , angulo  D , erit  bafis  E F, 
maior  bafi  BC  . Quod  rurlum  cft  abiurdum, 
cum  xquales  ponantur. Cum  ergo  angulus  A, 
neque  maior  fir.ncquc  minor  angulo  D,  erit  vrique  illi  rqualis.  Igi  tur  fi  re- 
liqui anguli  B,C,  angulis  reliquis  E,  F,  xquales  erunt , nempe  B,  ipfi  Ct, 
ipii  F-  Si  duo  ergo  triangula  fphxrica,  &c.  Quodcrat  oftendendum. 

THEOR.17.  PROPOS.  19.. 

SI  duo  triangula  fphrerica  habeant  tres  ancu- 
Wttibus  angulis, fingulos  lingulis, a:quales:habr- 

bunt. 


i .huiiu. 
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i.huim. 
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bunt&trU  latera  tribus  lateribus  aequalia,  fingu- 
lafingulis.qua:  aequales  angulos  fubccndunr.  .. 

HABEANT  duo  triangula  fuhxriea  A BC , D E F , trej  angulos  A, 

B,C,  tribus  angulis  D,  E,F,  Ungulos  lingulis  , xquales.  Dico  8e  tria  latera 
A B,  A C,  BC,  tribus  lateribus  D E,  D F,  E F,  cllcxqualia, lingula  lingulis, 
qux  angu  los  xquales  fubtcndunt.Si  enim  la- 
tera BC,EF,(vr  ab  his  lateribus  exordiamur.) 
non  funt  xqualia,fit  BC,li  fieri  potell, maius) 

& abfeindatur  arcus  BG,  arcui  E F ,xqua- 
lis.  Aut  ergo  arcus  B A,xqualis  ell  arcui  E D, 
aut  inaior,  aut  minor.  Quodeunque  horu  di- 
«tur.fequetur  abfurdu  ex  eo  , quod  inxqua- 
Jia  dicuntur  elTe  latera  B C , E F , nempe  B C, 
maius, quam  E F.  Sit  enim  primum  arcus  B.-\, 
arcui  ED,  aequalis  ; ducaturquc  per  punfta 

A,G,  arcus  maximi  circuli  A G.  Igitur  cum  latera  B A,  B G, aequalia  fint  la- 
teribus E D,E  F, angulosque  contineat  xquales  B,E,ex  hypothcfijcrunt  an- 
guli B A G,&  D, xquales:  Eli  autem  angulus  D,poliius  xqualis  angulo  BAC. 

Angulus  igitur  B AG  , xqualis  erit  quoque  angulo  B AC  ,pars  toti . Quod 
-cft  ablurdu m. 

SIT  deinde  arcus  B A,  ma:or  arcu  E D ,&aBfcindatur  arcus  BT,  xqua- 
lis ipli  E D-,  ac  per  punfta  G,  I,  arcus  circuli  maximi  ducatur  G I,  conucniens  10,1  •Thco* 

cum  arcu  C A,  protraSo  in  H.  Quoniam  igitur  latera  B 1,  B G,  xqualia  funt 

lateribus  E D,  E F,  angu losquc  continent  xquales  B , E}  erunt  anguli  B 1 G,  7'  n,u,‘ 
BGI,  angulis  D,  F,  hoc  cft,  angulis  B AtC,  B C A,  xqualesiquod  his  duobus 
xquales  fint  politi  D , & F )funt  autem  anguli  B 1G,  B A C , angulis  HIA,*-  ulu'« 

H A K,  ad  verticem  xquales.  Aequales  ergo  funt  & anguli  H A K,  HI  A.  Igi- 
tur cum  Se  angulus  BG  H , externus  xqualis  fit  interno  BCH  J & externus 
H A K,  interno  H I K,  vt  oflcndimus:crunt  tam  arcus  A H,  H l,quam  arcus  tj.huiu», 
C H,  H G,  femicirculo  xquales ; atque  adeo  arcus  A H , H I , arcubus  C H, 

H G,  xquales  erunt,  pars  toti.Quod  cft  abfurdum. 

SIT  tandem  arcus  B A,  minor  arcu  E D,producaturque  vitra  A,&  ex  eo 
abfeindatur  arcus  B K,  xqualis  arcui  E Dj  atque  per  punfta  G,  K,  arcus  cir-  t.huiuv. 
culi  maximi  ducatur  G K,fccans  arcum  AC, in  L.  Quoniam  ergo  latera  BK,  101.  Tino. 
BG,  lateribus  E D,E  F ,xqualia  funt  ,angulofque  continent  xquales  B,  E) 
erunt  & anguli  B K G,  BGK,  angulis  D,  F,hoc  eft,angulisB  AC  ,BC  A,  7.huiui. 
(quod  his  duobu*  xquales  lint  politi  anguli  D,  F.)  xquales . Itaque  cum  & 
angulus  B A L, externus  xqualis  iit  interno  B K L,&extcrnus  BG  L, inter- 
no BC  L,  vt  oftendimus , erunt  tam  arcus  A L , L K,  quam  arcus  C L,L  G,  ij, huius, 
femicirculo  xquales ; ac  proinde  duo  arcts  A C,  G K,  integro  circulo  xqua- 
Jcs  erunt . Quodcft  abfurdum,  cum  vrerque  arcus  A C,G  K,  femicirculo  fit  sjiuius. 
minor.  Non  ergo  inxqualia  funt  latera  B C,E  F,fcd  xqualia.Eodcn  que  mo- 
do oftendemus , latcia  AC,  D F,nec  non  AB,  l)E,  xqualiacfle.  Tria  ergo 
latera  trianguli  ABC,  tr.bus  lateribus  trianguli  D E F,xqualia  funt.Quare 
IS  duo  triangula  fphzrica,&c.Quod  oflendeadum  erat» 
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THEOR,  18.  PROPOS.  io. 

SI  duo  triangula  fphxrica  duos  angulos  duo- 
bus angulis  aequales  habuerint,vtrumque  vtriquej 
vnumque  latus  vni  lateri  aequale, quod  aequalibus 
adiacet  angulis:  Et  reliqua  latera  reliquis  lateribus 
aequalia, vtrumque  vtrique,  & reliquum  angulum 
reliquoangulo  aequalem  habebunt. 

D V O triangula  Fphxrica  A B C,D  E F,habeant  duos  angulos  B,  C, duo- 
bus angulis  E,F,  aequales  vtrumque  vtrique,  & latus  B C, lateri  E F, aequale, 
quod  xqualibus  angulis  adiacct.Dico  & reliqua  latera  A B,  A C,  reliquis  la- 
teribus D E,  D F , xqualia  eflc,vtruniq;  vtri- 
quc,&  reliquum  angulum  A, reliquo  angulo 
D . Si  enim  latera  A B,  D E,  £vt  ab  his  exor- 
diamur.)non  funt  aequalia,  iit  A B,  maius, & 
abfeindatur  arcus  BG,  arcui  D E, aequalis, 
& per  puntt.r  C,G, arcus  circuli  maximi  du- 
catur C G.  Quoniam  igicur  latera  G B,B  C, 
xqualia  Funt  lateribus  D E, E F, angulosque 
comprehendunt  xquales  B,  E,cx  hvpothcfij 
erunt  & anguli  B CG,&  F,  xquales : Sed  F, 
xqualis  ponitur  ipfi  BC  A.  Igitur  & angufus  B C G , eidem  BC  A , xqualis 
erit, pars  toti. Quod  cft  abFurdum. Non  ergo  inxqualia  funt  latera  A B,  DE, 
fcd  xqualia. Quare  cum  latera  A B,  B C,  lateribus  D E,  E F, xqualia  fint, an- 
gulosque comprehendant  xquales  B,  E;  erunt  & latera  A C,  D F,  xqualia, & 
anguli  A,  D , xquales . Quapropter  fi  duo  triangula  iphxrica duos  angulos, 
&c.Quod  oftendendum  erat. 

THEOR.  19.  PROPOS.  11. 


SI  fuerint  duo  triangula  fphxrica re&mgula, 
habaerintque  duos  alios  angulos  aequales  , & non 
rettos,  nec  non  duo  latera  xqualia,  qux  fub  rc&is 
angulis  (ubtenduntur : Erunt  & duo  reliqualatera 
duobus  lateribus  xqualia, vtrumque  vtrique, &re- 
Jiquus  angulus  reliquo  angulo  xqualis  erit. 

SINT  in  duobus  triangulis  Fphxrieis  A BC , DEF  , anguli  B,  E,  reftf, 
#f  4»o  *nguli  C,  F,  xquales^  non  rc§i,ncc  non  latera  A C,  D F,  reftos  an- 
gulo* 


rp  r i c M iri 

fa1o*fubten«!ent!*j*qutlJ4.  Dico  & reliqua  latera  A B,B  C,  reliqui»  lateri» 
us  D E,  E F, «qualia  e(Te  , vtruroque  vtriquc ; Item  & reliquor  angulos  A, 
D,  effe  xquales.Produdis  enim  arcubus  A C.,BC,  abfcindatur  arcus  C H,ar- 
eui  F D,  hoc  eft, arcui  C A,  & arcus  C G,  arcui  F E,  xqualisj  & per  punda  G, 
H,dcfcribatur  arcus  G H,maximi  circuli. Et  quo- 
nia  latera  C H,C  G,*qualia  funt  lateribus  F D,  r 

F E,  angulosquc continent  «quales  GC  H,  & Fi 
(Eft  enim  ex  hypothefi  angulus  F, angulo  A C B, 

«qua lis, & A C B, ipfi  GC  H , ad  verticem  «qua- 
lis^crunt  & bafes  G H,  E D,«quales,&  anguli  G, 

H,  angulis  E,  D,«qualcs;ac  propterca,  exiflen- 
tc  angulo  E, redo, erit  & angulus  G,redus.Duca- 
turiaro  pcrC  ,&  polum  arcusBG  ,in  vtramque 

f artem  arcus  circuli  maximi  I C K , fitque  I,  po- 
us  arcus  BG.  Et  quia  circuli  arcuum  B A,H  G, 
tranfeunt  quoque  per  polos  eiuldem  arcusBG, 
ob  angulos  rodos  B ,G  jconucnient  arcus  BA, 

G H , protradicum  arcu  C I ,in  poloI.Conue- 
niat  quoque  arcus  G H , ex  altera  parte  cum 

eodem  arcu  I C K,  in  K,  pundo  , quod  alter  polus  erit  arcus  B G,cum  vter- 
que  arcus  lCK,IGK,  per  alterum  polum  arcus  B G,tranfcat.Erunt  igitur 
Ures. arcus  I B,IC,  1 G, «quales j propterca  quod  reda  fubtcnf*  illis  inter  lc 
«quales  funt, ex  definitione  poli:Similiterque  «quales  orunt  arcus  KC.KG. 
Quoniam  vero  anguli ICG ,IG C, «quales  funtangulis  KCG,KGC, 
Cuna  erones  fint  redi;  quod  I,  polus  ut  arcus  BGj  iliisque  adiacet  latus 
communcCG  •,  erunt  latera  IC,lG,  lateribus  KC,KG,  «qualia,  vtrun- 
que  vtriquejae  propterca  cum  I G, arcus  arcui  I B, «qualis  fit  oftenfus,  erit 
& arcus  RG, eidem  arcui  I B,  «qualis.Et  quoniam  latera  I C,C  A, «qualia 
funt  lateribus  K C,  C H,  (fadus  enim  eft  arcus  C H,  arcui  A C,  «qualis. )an- 
gulosquc  ad  vertice  continent  «quales*, erunt  bafes I A, KH,&  anguli  I A C, 
K HC,  «quales. Ablatis  ergo  arcubus  «qualibus  I A,  K II,  ex  arcubus  «qua- 
libus 1 B,  K G,  & angulis  «qualibus  I A C,  K H C,  ex  binis  ad  A,&  H, quo- 
rum bini  duobus  redis  «quales  funt;rcmanebunt  A arcus  A B,H  G,&  angu- 
li B AC,G  HC,*quales:oftcnfuscftautcm  arcus  H G, arcui  DE, & angulus 
GHC, angulo  D.cqualis.Igitur  & arcus  A B, arcui  D E,&  angulus  B A C,an- 

£ulo  D,  «qualis  erit. Quare  cum  latera  A B,  A C, «qualia  fint  lateribus  DE, 
l F,  angulosque  compledantur  «quales ; erunt  & arcus  BC,  E F , «quales. 
Sunt  ergo  latera  A B,  BC,  lateribus  D E,  E F, «qualia, &•  angulus  B A Cin- 
gulo D.Quamobrem,fi  fuerint  duo  triangula  fphxricarcdaogula,&c.Q^i9d 
dempnftrandum  erat. 


S C H O L I V M. 

D E B 1 N T autem  Uter a aqualia  fub  redis  angulis  fubtendi.  Aliotjuln  ,fi  alios 
angulos  fubtenderent , nihil  certi  colligi  poflet.  Sit  enim  triangulum  fpharicum  que  du 
eun  que  ABC,  habens  duo  latera  A B,  A C,  inaqualia  inter  feyfed  fimulfrmicsrcu* 
U aqualia  ; produdo  >eri  latere  C *,  ad  partes  v,ducatur  per  A ,c?*  pilum  arcus 
C D,  artus  A D,  circuli  maximi  fecaus  C D,  tn  D;  eritq;  angulus  D,  ndus  . Que* 
jiam  'fitur  artus  AB,  A Cjfemicirtulefunt  aquales , ent angulus  A B D, angulo 

C,  aqua. 
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Ui  Coper» 
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Aliatctror 
Nicolai  co 
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C,  canali, . itaipduo  tridngula  ADU.AD  G,  angelum  reflum  D, balent  commuo 
Hem,  cr  duos  angulos  A B D,  CP*  Ci  aquales, cjr  no»  re  flos:  (alsus  Utere  A B,  A 
c^ualta  ejfeut, propter  angulos  A,  c,  reBui,cr  aquales:)nee  non  latus  A D,  aquam 
l*s  angulos  non  reflat  f»btt»dcnstcommune  : Ei  tamen 
nec  reliqua  latera  AB,  B D , reliqui,  lateribus  A C, 
C D,  aqualia  funt.virumquertnque, nec  reliquus  a» 
gulw  B A D,  reliquo  angulo  C A D , >f  perfpxuum  ejh. 
Hoc  autem  indeprouenit ,qu'cd  latera  aqualia  nonfubm 
tendunt  re  flos  angulos,  fed  latus  commune  A D,  anguo 
los  aquales  non  reflos  fubtendit. 

QV  AMOBIEM  decipitur  Nicolaus  Cope  t mens 
hb.l.Keuclutionum  propof.6.tndguloru/pharicorum , 
*bi  dicit.[Si  bina  triangula  redura  aneulum,ac  m- 
fuper  aliirm  ^qualem  !)aLuerinr,alterumaltcri,vnumq;latus  vni  lateri  xqua- 
lc, quod  alterutri  ?qualiu  3ugulorum(etia  non  redo, vt  in  dcmonflrationc  di 
cit)opponitur;rcliqua  quoque  latera  reliquis  lateribus, alteru  alteri  ,acan- 
gulum  angulo,  reliquii  reliquo  xqualcm  habebunt.]  Oppefiium  emm  apparuit 
•n  trianguli,  reflanguli,  A D b , A D C,  in  quibus  latu,  commune  A D , opponitur 
anguhs  aqualibus  A B D,  A C D,  non  reflis.  rr 

Vnde  rerum  nonfemper  tjl.quod  idem  Copernicus  decet  ibidem propof.+  .rbi  ait. 
£In  quocunq;  triagulo  redum  angulum  habcntc,aliusinfupcr  angulus  fuerit 
datus, cum  quolibet  latere, rcliquusetiam  angulus  cum  reliquis  lateribus  da« 
bitur.]C>iM;ni.lt  emmangulus  reflue  D,  C7*  angulus  A B DynotiJ!i,t, eum  latere  AD, 
quod  angulo  noto  A BD, non  reflo  opponitur  , non  tamen  propteream  cognitionem 
reliqui  anguli,  v reliquorum  laterum  rt  tuemus,  cum  reliqua  latera  poftfnl  e fle  rei 
A B,flDj  rei  A C,  C D , (y  reliquus  angulus  rei  BAD,  rei  c A D,  rt  pcrfpieuum 
Oportebit  ergo  aliquid  aliud  praterea  conflare, antequam  reliquus  angulus  cum 
reliquis  lateribus  colligatur,  rtm  fiholit propof.^, docebimus, 

THEOR.  10.  PROPOS.  12. 

SI  fuerint  duo  triangula  fphacrica,  qux  duos 
angulos  habeant  duobus  angulis  aequales,  verum- 
que vtriqucjvnumqi  latus  vni  lateri  aequale, quod 
vni  arqtiahum  angulorum  fubcendirur , duo  vcio 
latera  fubtendetia  reliquos  angulos  a: quales  ^qua- 
lianon  fine femicirculo,fcd  vel  maiora, vel  mino- 
ra: Erunt  & duo  reliqua  latera  duobus  reliquis  la- 
teribus aqualia, vtrumque  vtrique,&  reliquus  an- 
gulus reliquo  angulo  «rqualis  erit. 

HABEANT  duo  triangula  fphasrica  A B C,  D E F , duos  angulos  B, 

„ • C,duo- 


l.huim. 
io  i.  Tbco«* 
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C,  duobus  angulis  E,  E,  xquales,  vtrumque  vtrique,Sf  latera  AC,D  F,fi  b- 
tendcntia  angulos  xquales  B,  E,  inter  fe  xqualia  , reliqua  vero  latera  A B, 
DF,Tubtcndcntia  alios  xquales  angulos  C,F  , non  zquaha  fint  tcmicirculo, 
fcd  vel  maiora,vel'minora.Dicoreliqua  latera 
C B,B  A, reliquis  lateribus  F E, E D,elTc  xqua- 
lia, vtrumque  vtrique, reliquos  quoque  an- 
gulo» A,  D,  efle  xquales . Sl  enim  C B,  & F E, 
non  funt  xqualUjfit  C B,m«ius,&  abTcindatur 
CG,arcu$arcui  F E» xquali>,&  per  A, G,  ar- 
cu* circuli  maximi  ducatur  AG.Quoniam  igi-  ■n~J=; -c- c 

tur  latera  A C,CG,  lateribus  DF,FE,*qua-  a u ^ * X* 

lia  funt  .angulosque  continent  xquales  C,  F}. 

erunt  & arcus  A G,  D E,  & anguli  A GC,8t  F,xquales:Poffrus  c(V autem  an-  7. huius, 
gulus  E,  angulo  B, aqualis.  Aequalis  igitur  efl  etiam  angulus  A G C,  angulo 
Bjac  propterea  arcus  AB,  A Gjlcmicirculo  xquales  erunt . Cuti  ergo  arcus  n-huMUi 
A G, arcui  D E,o(lcnfus  fit  xquilis,crunr  quoque  arcus  A B . D E , tcmicir- 
Culo  xquales:  Ponuntur  autem  A non  xquales  Tcmicirculo.  Quod  tftablur- 
duin.Non  ergo  inxqualcs  lunt  arcus  C B,  F E, Teii  xquales.  Quare  cum  late- 
ra A C,  C B,  lint  xqualia  lateribus  D F',F  E,  angulos^uc  xauales  contineant 
C,F  ; erunt  & arcus  A B,DE,&anguli  B AC,  & D,  xquales . Siigilut  Tu—  u “*• 
tintduo  triangula  Tphxrica  ,&c.  Quod  demonftrandum  tiat- 

SCHOLIVM- 

• I)  f a ) ! ; ■ - / • ' 

»*,•  . f,r«...i  " -r-iju  . ■ / ■ 1 

r frl  XI  MV5,  duo  latera  fubtendentia  reliquos angulos  aquales , nondeber» 
offi  aqualia  feimeitculo  . Nam  alnis  propofitio  yera-nen  effit  . Str  enim  triangulum 
jjilxtncmm  A b C , quodcuuq;  habens  ime  latera  A B , A.  c tinaqualsa  inter  fe,fii 
jftmul  fimi  en  culo  aqualia  : YrcJnclo  aultm  latere  B C, 
yfque  ad  D,  ita  tamen,> t B D.fimieirculo  fit  miner .du- 
eatnr  per  a,  D, arent  circuli  maximi  A D.  Quoniam  igio 
tur  arem  A B,A  C.femicr  tulo  aquales  funt  yent  angu- 
lus A C D, angulol\,aqualH.\taqi  duotnangula  ABO, 

A ct)s  duo\ angulos  B,  D , iuobui  angulis  c,  t»,aqua* 
tes  habent,  yttumque  ytfque  , ej?  lalns  A T>, commune, 
quod  aqualibus  angulu  B,  C,fubtenditur scr  tamen  ne » 
que  reliqua  latera  a B,  B D,  reliquit  lateribus  AC,C.p, 
aqualia  funt , ytrumqut  ytrsque  , neque  i eliqniu  angulus  B A D , reliquo  angui» 

C A D,»r  prrfpicuum  efi.Hot  aultm  ideo  conlingit,quod  latera  A B,  A C ,fem.uru- 
tui»  funt  aqualia. 

N I C O L A VS  ergo  Ccpernicui  hb.t.Keuolnticnum  propof.  li.  triangulorum  trr-r  *J|. 
fphan  eorum  hallucmal  ur,tum  dotet, omne  triangulum  fpl>4ricum,*Hiui  duo  anguli 


yteunque  dati  fuerint,  tumaliquo  latere, datorum  effiet  angularwn  , ey  laterum.  'e  . ‘ 
hamin  triangulo  A C D, liret  duaanguh  D,  cr  A C D , Aer»  fint  eum  latere  AD,  ’* 

nen  tamen  ex  hoc  permutemus  in  notitiam  reliquorum  laterum,  reliqui  anguli; 
tum  reliqua  latera  tjji  pe  funt  ytl  A C , C D , vW  A B , B D , crr.  Oportebit  ergo 
fraterea  aliquid  aliud  confiart , antequam  rehquHi  anguini ,cumrtlt qui'  latenbu t 
(e!iu>fcatur>yt  infcbeh»  propof,  45,  dicemus.. 

THEOIU. 
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THEOR.  ii.  PROPOS.  13.  51 

Si  fuerint  duo  triangula  fphxricajqua:  duos  an- 
gulos duobus  angulis  habeant  aquales,  vtrumque 
vtriquc,duoque  latcraduobus  lateribus  circa  re- 
liquum angulum  aequalia, vtrumque  vtrique,  %C 
in  reliquo  angulo  dido  non  fit  polus  reliqui  lace- 
ris: Erit  & reliquum  latus  reliquo  latcri,&  reliquus 
angulus  reliquo  angulo  aequalis. 

I N duobus  triangulis  fph*rldr  A B C , D E F , fint  anguli  B , C , anguli» 
£ F,  squales,  vterque  vtrique,&  Utera  A B , A C , d rea  reliquum  angulus* 
A.  «qualia  lateribus  D E,  D F,  vtrumque  vtrique,non  fint  autem  A,D,po- 
* ^ li  arcuum  B C,E  F. Dico  & reliqua  latera  BC, 

E F,  «qualia  efc,&  reliquos  angulos  A,  D.Sl 
enim  arcus  B C,EF,non  funt  «quales, fit  BC, 
maior, abfcindaturque  arcus  CG, «qualis  ipS 
F E,  & perpunda  A,  G,  arcus  maximi circu- 
li dtferibatur  A G.  Quonii  igitur  latera  AC, 
C G,*qualia  sut  lateribus  D F,F  E,angulos<fo 
«quales  continent  C , F 5 erunt  & arcus  A G, 
D E,  & anguli  A G C,  & E,  «quales : Ponitur 
. autem  arcus  D E, arcui  A B,&  angulus  E,an- 

gulo  B,  «qualis.Tgitur  & arcus  A G,  arcui  A B,&  angulus  A G C,  angulo  B, 
«qualis  eritjtcquc  adeo,  cum  A G C,  A G B,  fin  t «quales  duobus  redis,  erue 
& B,  A G B,  duobus  redis  «quales:  Sunt  autem  B,  & A G B,inter  fc  «quales, 
ob  «qualitatem  arcuum  A B , A G . Vtcrquc  igitut  redus  erit ; ac  proptere* 
ij.i.Tbee.  vrerque  arcus  A B,  A G,  per  polum  arcus  B C.tranfibit  Eft  ergo  A.polus  ar- 
' cus  B C . Quod  eft  abfurdum  . Ponitur  enim  non  efic  . Non  xgstur  inxqualc* 
il.humi.  funt  ircus  b C,  E F,  Ad  «quales  j atque  idcirco  & anguli  B A C,&D,  «qua- 
le* erunt. 

..  S C H O L I V M. 

• lST  anttm  ntttfjaria  tonditso  tUa,  quod  tn  reliquo  angulo  polus  uonfit  reliqui 
lateri  falfa  tntm  effit  propofitso  in  tUo  Angulo  peius  fqm 
rtl  reltqm  Uteris . Sit  enim  triangulum  Jphantum  a B C, 
fitq;  1»  A , pelut  arent  a c ; v ex  A , arent  ctrcuU  mtm 
mn.t  diftndat  quicunque  A D , fecaus  B C,  tn  D . Erunt 
igitur  anguli  ad  B , C , D , omnes  rtfli , atque  omne  s trtt 
artus  AB,  A C,  A P,  quadrantis  . Itaque  duo  triangu- 
la A % C,  a D C,  (tuet  angulos  B,  C,  duobut  augults  A D C, 
W C,  aquales  habent , ytrumqut  >trlque  y cr  duo  l au 
ttra  A B,  A Cj  duobut  lateribus  A D,  A C , «rr4  angtpu 

* * Tat 
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7»jB  A C,  D A C,  *qualia,ylrumque  ytrique,w  tamen  neque  reliqua  latera  B C, 

D C,  aqualia  inltrje  funi  , neque  reliqui  anguli  B A C,  D A C , yt  manifrjlunteft. 

Hoc  autem  ideo  accidit,  quod  A.polui  fit  arcuum  B C,  0 C. 

HINC  perfpicuum  quoque  ejl,  copermcu  hallucinan  lib.  t.  R euolutionum pro • 
fof.  I».  cum  ajjerit  , omne  triangulum  fphancum  , cuius  duo  anguli  ytcunque  dati  co*ai.  Co' 
fuerint,  cum  aliquo  latere  , da  lorum  effici  angulorum  , er  laterum  . N am  in  Iriano  • 'rDlCI' 
gulo  ABC,  etiamfi  dentur  duo  anguli  B,  C,  cum  duobut  lateribus  A B,AC,(y  ito» 
tum  yno  tantum , rt  ipfe  yult)  non  tamen  Jlatim  reliquum  latui,  UT  reliquus  angu- 
lus cognofieturi  cum  reliquum  latui  rffrpofsit  yel  B C,  yel  D C , ur  reliquus  angu- 
lus yel  B A C,>el  D A C,tyc.  Aliquid  ergo  aliud praterea  coflet,neeejfe  efi,yt  relia 
qum  angulus, cum  reliquis  laltrtLiu  cognefcatur,yt  in  fcbolie pscpof.^yoficderr.us. 


THEOR.  ii.  PROPOS.  24. 


SI  fuerint  duo  triangula  fphxiica,  quxvnum 
angulum  vni  angulo  xqualcm  habeanc,& duo  la- 
tera duobus  lateiibus  circa  alium  angulum  xqua- 
lia  vtrtimquc  vtrique , arq;  vtrqm/que  reliquorum 
anguloium  vel  maiorem  redto,  vel  minorem:  Erit 
& reliquum  latus  reliquo  lateri  xqualc,  & reliqui 
anguli  reliquis  angulis  xquales,  vtcrquevtriquo. 

IN  duobus  triangulis  fphxricis  A BC,  D E F,  fint  anguli  B,  E,  xquales, 

8r  duo  latera  BC,C  A,equalia  duobus  lateribus  E F,F  D,vtrumquc  vtrique, 
circa  angulos  C,  1:,&  vtcrq;  anguloru  reli- 
quorum A,D,vel  minor  fit,vcl  maior  r edo. 

Dico  reliqua  latera  A B,D  E,xqua!ia  quo- 
que cf!e,&  reliquo?  duos  angulos  A,  C,  re- 
liquis duobus  angulis  D,F,  vtruqj  vtrique. 

Si  enim  latera  A B,  D F,xqualia  non  funr, 
fit  A B , maius,  & abicindatur  arcus  B G, 
xqualis  arcui  D E,  & per  pundh  C,  G,  ar- 
cus circuli  matimi  ducatur  C H . Quia  igi- 
tui  latera  B G , BC,a-qualia  funt  lateribus 

E O,  E F,  angulosque  comprehendunt  xquales  B, E;  erunt  8t  arcus  G C,D  F,  7.huiu«. 
& anguli  G,  D,  aquales : Ponitur  autem  arcus  D F,  arcui  A C , xqualis . Ae- 
qua lis  igitur  erit  quoque  arcus  GC  , eidem  arcui  A C;  atque  adeo  anguli  A»  t. huius. 
& C G A,  xquales  . Et  quoniam  anguli  duo  ad  G , Tunc  xquales  duobus  re-  {.huius. 
Ais, erunt  quoqueduo  anguli  BG  C,  & A, duobus  reftis xquales  ; ac  proin- 
de , cum  angulus  B G C , oflenfus  Iit  xqualis  angulo  O , erunt  & duo  anguli 
D,S’  A , duobus  rt  Ais  xquales.  Quod  fieri  non  poteft.  Cum  enim  vterque 
minor  rcAo  ponatur,vcl  maior,  erunt  ambo  fimul  vel  duobus  redis  minores, 
vel  maiores.  Non  ergo  inxqualiafunt  latera  AB,  D£>fedxquaiia.  Quare 

Aaa  & duo 
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i l.huiui.  &duo  Anguli  A,  C,  duobus  angulis  D,F,  arquales  erunt,  vterque  Vtrique.  St 
fuerint  igitur  duo  triangula  ,&c.  Quod  oftendendum  erat. 

S C H O L I V M. 

DIXIMVS,  ytrumque  reliquorum  angulorum  debere  tjfit  yel  maiorem , >et 
minerem  reflo  . Ujm  altas  fialfa  effiet  propojino . Sit  enim  triangulam  fipbaricuno 
ao.iTheod.  q^deunque  ABC,  habens  duo  latera  AB,  AC,  aqualia  : Produflo  autem  latera 

C B,ad  D,  ita  >t  C D ,fit  arcus fitmieirculo  minor, duca • 
tur  per  punfls  A,  D, arcus  circuli  maximi  AD.  Itaque 
triangula  A D B,A  D c ,angulum  angulo  aqualem  habet % 
nempe  D,  communem  , er  duo  latera  AD,  A B,  aqualia 
duobus  latettb ue  A D,  A C, ytrumque  ytriquacytame» 
reliqua  latera  DB,DC,  aquaba  uon  Juni  , nec  reliqui 
anguli  D A B,  D A C,  immo neque auguh  A B D.  A C D, 
tnji  yterqr  reflus  fit , yt  demon fir abimus.  Uoc  autem  idea 
euenit  , quod  non  rterque  angulus  A B D,  A C D , maior 
tfi  yel  minor  reflo,  fed  yel  yterq;  reelus,  yel  ynus  maior 
reflo  , er  alter  minor : quod  ita  offendemus  . Sit  primum  anguine  A B D,  reflus  , 
Vico  er  C,  reflum  ejfe  . Keflo  enim  exijlente  angulo  A B D,ent  er  A B C,  refluit 
quod  ambo  anguli  ad  B,  aquales  fini  duobus  r effis  : fed  hic  aqualis e fi  angulo  C,  ob- 
aqualitatem  laterum  A B,  A C . Igitur  er  C,  reelus  erit  * 

S I T deinde  angulus  A B D,  maior  reflo . Dico  C ,mtnortm  ejfe  rtflo  . Cum  enim. 

A B D,  fit  reflo  maior, erit  A B C ,minor  reflo , cum  ambo  duobue  reflis  fi.it  aquales %. 
Igitur  angulus  C,  qui  aqualis  ejl  angulo  ABC,  reflo  minor  erit. 

S l T tandem  angulue  A B D,  minor  retlo.Vico  C,effit  reflo  maiorem,  cum  enim 
A B D ,fit  minor  reflo, erit  ABC , hoc  ej},fibi  aqualu  c , maior  reflo.. 

HINC  manifrjlum  ejl,  propofitiouem  B.  Nicolai  Copernici  de  Jpharicii  triangu» 
lii.llb.  1.  Reuolutionum  falfiim  ejje,quo  ad  eam partem,tn  qua  dicit . Si  bini  trian 
gula  duo  lacera  duobus  lateribus  aequalia  habuerint,  a Iterum  alteri,?»  angu- 
ium angulo  aqualem,  qui  ad  bafim  fuerit;  bafim  quoque  bait, ac  reliquos  an- 
gulos reliquis  angulis  habebunt  aquales.  Hoc  em  m rerum  non  ejl,  mfi  ponatur 
yterque  reliquorum  angulorum  ad  bafim  yel  maior  rtflo  , rei  minor  . In  tnangulit 
enim propofitu  A D B,  A D C,  fiunt  duo  latera  A D,  A B,  duobus  lateribus  A D,A  C , 
aqualia  , anguluij;  D,  communis  ejl  fisptr  bafies  D B,  D C i CT  t amem  bafes  non  fiunt 
. aquales,  obcaufamditlam . 

Alia»  error  VNDE  errat  idem  Nicolaus  in  eodem  libro  propofi.  II.  rbiait.  Omne  trian- 
Nicolai  Co  gUluoi , cuius  duo  latera  fuerint  data  cum  aliquo  angulo, datorum  efficitur 
jcxmci.  angulorum  ,&  laterum  . N amet  tam  fi  latera  A D , A B,  nota  fiutcum  angulo  D, 

■ uon  tamen  inde  in  notitiam  alterius  lateris  , cf  aliorum  angulorum  peruememust 

cum  reliquum  latus  pofisit  ejfe  rei  DB,  yel  D C , err.  Necejfie  ejl  ergo  aliud  quipa 
• piam praterea  conflare,  antequam  reliquum  latus  , cum  reliquis  angulis  notum  efifi»- 

esatur,  yt  in  Scbolio propofi.  qq, ptrfipicuumfaciemut  «. 

THEOR.  13.  PROPOS.  tj. 

1 N omni  triangulo  Ipharrico  lfofcelc,  fi  duo 

1.  . „ . later* 


.f.  huius, 
«.huius. 


t-  huius. 
S.  huius. 


Error  Ni- 
•olai  Co- 
pciaici. 
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latera  aequalia  fine  quadrantes,  erunt  duo  anguli 
aequales  fuper  bafim  redi:  (i  vero  vtrumque  qua- 
drante minus  fit, acuti : fi  denique  maius  quadran 
te,  obtufi.  Et  fiduoanguli  aequales  ad  bafim  fine 
redi, eruntduo latera xqualia, quadrantes:  fi  ve- 
ro acuti,  vtrumque  quadranre  minus  erit:  fi  deni- 
que obtufi,  vtrumque  quadrante  maius . 

IN  triangulo  fphxrico Ifofcclc  A B C , (int  primum  duo  .ircus  xquales 
A B,  A C,  quadrantes.  Dicoxqualcs  angulos  B,C,ad  baflm  efle  rcdos.Cuca 
-enim  vtcrqucarcus  A B,  A C,quadrans  (ir, erunt 
ambo  (imul  fcmicirculo  xquales.  Qu_are  produdo 
arcu  B C,  ad  D , angulus  A C D,  xqualis  erit  an- 
gulo B : fcd  angulus  B,  angulo  A C B,xqua!is  cft. 

Igitur  & angulus,  A C D,  angulo  A C B,  xquali* 
erit;  atque  adeo, cum  duo  anguli  ad  C, duobus  re- 
dis fquales  fint,erit  vterque  angulus  ad  C,redus. 

Qnarc&  angulus  B,  qui  redo  A C B,  xqualis  cft, 
re  Sus  erit . Quod  cft  propofituro . 

'SI  T deinde  vterque  arcuum  A B,  A C,xqua- 
lium  quadrante  minor.  Dico  angulos  B,C,xqua- 
les  cITc  acutos.Cum  enim  vterque  arcus  A B,AC, 
quadrante  minor  (it, erunt  ambo  (imul  femicircu- 
lo  minores.  Quare  angulus  A C D , maior  erit 
angulo  B,  hoc  cft  , angulo  A C B;  cum  anguli  B, 

& A C B , zquales  (int  . Cum  ergo  duo  anguli  adC,  xquales  (int  duobus 
redis  ,crit  angulus  A C B,redominor ; atque  adeo  angulus  B,  qui  ei  xqua- 
lis  cft,  redo  quoq;  minor  erit . Sunt  ergo  duo  anguli  B,&  AC  B,  acuti.  Q[uod 
eft  propoiitum, 

SIT  poftrcmo  vterque  arcuum  A B,  A C,  quadrante  maior.  Dico  angu- 
los xquales,  B,C,c(Ic  obtufos.  Cum  enim  vterque  arcus  A B,  A C,  maior  (it 
quadrante , erunt  ambo  maiores  fcmicirculo.  Quare  angulus  A C D,  minor 
erit  angulo  B , hoc  cft , angulo  A C B,qui  angulo  B , xqualis  c ft . Cum  ergo 
duo  anguli  ad  C,  duobus  redis  (int  xquales , erit  angulus  A C B , redo  ma- 
ior, hoc  cft,  obtufus ; atque  idcirco  & angulus  B , qui  ei  xqualis  cft,obtufus 
erit . Quod  eft  propofituro  . 

SED  iam  vterque  angulorum  xqualium  B,  C,  (Ttrcdus.  Dico  vtrumque 
■retnr.  A B,  A C,quadranrem  efle . Cum  enim  A C B,  rodus  (it,&  duo  angu- 
li ad  C,  xquales  duobus  redis , erit  quoque  A CD,  redus , ac  proinde  redo 
B, xqualis.  Sunt  ergo  duo  arcus  A B,A  C,(imul  fcmicirculo  xquales, ac  pro- 
ptcrca  cum  ip.fi  xquales  ponantur, vterq;  quadrans  erit . Quod  cft  propofitu. 

DEINDE  vterque  angulorum  B,  C,  fit  acutus . Dico  vtrumque  arcum 
A B,A  C,quadrantc  minorem  efle.  Cum  enim  dbo  anguli  ad  C,  xquales  duo- 

Aaa  i bus 


A 


v 4 -haiisC 
t.  huiti , 

J.  huiui. 

t.  ht  u. 


l4.Wuit 
F.huiui. 
f.hi  ii*. 
8.  hui. t. 


l+.liuiui. 
8.  hatrr» 

t.  lui  ui. 
8.  .huiut. 


5 huiur. 
15  huiufc 

J.  huius. 


»f.  huiui. 


'heod. 

!•>. 

rod. 

hcod, 
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bus  redis  Gnt , & A C B,  ponatur  redo  minor ; erit  A C D , redo  maior  ; ac 
proptcrca  maior , quam  B,  qui  redo  etiam  minor 
ponitur  • Sunt  ergo  arcus  AB,  A C , (imul  fcml- 
^ circulo  minores;  atque  idcirco, cum  ipfi  fine  aqua- 

les, vterque  quadrante  minor  erit . Quod  eA  pro» 
politum. 

POSTREMO  fit  vterque  angulorum  B,Cf 
obtufus  . Dico  utrumque  arcum  A B,A  C,  maio- 
rem eflc  quadrante  . Cum  enim  duo  anguli  ad  C, 
fint  xquales  duobus  rcdts,&  A C B, ponatur  maior 
redo  ,crit  A C D,  redo  nunor  , atque  idcirco  mi» 
nor  angulo  B , qui  redo  quoque  maior  ponitur. 
Arcus  ergo  AB,  A C,  fimul  maiores  funt  fcmicir* 
culo;  atque  adcd,cum  ipfi  xquales  fint,  erit  utcrq; 
quadrante  maior . Quod  c A propofitum.  In  omni 
«rgo  triangulo  fphxrico  Ifofcelc,&c.  Quod  demon  Arandum  erat . 

COROLLARIVM. 

E X his  (equitur  , omne  triangulum  (pb.Tricum  xqul!aterurr,(eu  zquiangulum.  fi  lin- 
gula latera  fint  quadranto,  liabcie  lingulas  angulot  re/Ios  : li  vero  quadrante  minora, acu- 
tos . Si  denique  quadiamc  maiora  , obtulbs.  kt  omne  triangulum  fphTricum  xquiangu. 
Ium,  fcu  xquilatcrum,fi  Unguli  anguli  fine  tdli,  habere  lingula  latera  quadrantes  ; Si  vcr6 
acuti,  quadrante  minora  : Ii  denique  obtuli,  quadrante  maiora  • 

S C H O L I V M. 

CAETERVM,  quando  duo  latera  trianguli  fpharici  funt  quadratu,  ytruma 
que  angulum  ad  bafim  ejfe  reclum:  Ef  fi  yterque  angulus  ad  bafim  rcElm  efi,ytrumu 
que  latus  ejfe  quadrantem,  dtmonflrart  etiam  potent  hae  ratione, 

SINT  in  triangulo  ABC,  quadrantes  A B,  A C .Dic» 
angulos  B,C ,'JJt  reilos  . Vrodutlu  enim  arcubus  A B,  A C, 
donec  coeant  in  D,  >1  pnt  A B D,  A C Ojemicirculit  erunt 
quoque  arctu  D B,  D C , quadrantes  ; atque  adeo  yterqut 
arcus  ABD,  A C D,  bifariam  diuidetur  ab  arcu  B C,/» 
punflii  B,  cr  C . Igitur  arcus  B C,  per  polos  arcuum  A B, 
A C,  tranpbit  t atque  idcirco  refloi  angulos  ad  B , V C, 
officiet  . 

VERVM  iam  anguli  B,  C,  refli  fint.  D ico  latera  A B, 
AC,  quadrantes  efje . cum  entm  anguli  B,C,  fint  redi, 
tranpbit  arcus  B C , per  polos  arcuum  A B D,  A C D ,qui 
quidem  femicircuh  funt  tat  que  adeo  vtrumque  bifariam  fea 
cabit  in  B,  C . Sunt  ergo  arem  A B,  A C,  D B,  D C,  quam 
dr antes  , Quod demonfirandum  erat . 

THEOR.  14.  PROPOS.  16. 

I N omni  triangulo  Ifofcelc  fphxrico, cuius 

duo 


>TiQ| 
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duo  latera  a:quali»4int  quadrantes , Ci  angulus  fub 
ipfis  comprehendis  fuerit  redus , erit  bafis  qua- 
drans : Si  vero  acutus , quadrante  minor : Si  deni- 
que obtufus , quadrante  maior  . Et  fi  bafisfueric 
quadrans,  eritangulus  fub  lateribus  comprehen- 
fus,rc£tus : Si  vero  minor  quadrante,acmu$  :$i  de- 
nique maior  quadrate, obtufus., Sem  per  autem  po- 
lus bahs  erit  in  anonlo  fub  lateribus  coprehenfo. 

IN  triangulo  fpharreo  Ifofcelc  ABC,  fint  latera  A B,  A C,  quadrantes, 

& primum  angulus  A,  fit  redus,  vt  in  prima  figura  . Dico  bafim  B C, quadrat» 
tem  efie . Cum  enim  A B, 

A C,fint  quadratos, erunt 
anguli B,C,  nili. Quare 
omnes  arcus  erunt  qua- 
drantes . Quadrans  ergo 
eft  B C . Qmad  cfl  propo- 
fitum  . 

SIT  deinde  angulus 
A, acutus  , vt  in  Iccunda 
figura  . DicoBafim  B C, 
minorem  cfTc quadrante. 

Du&oenim  per  A , &’  po-  B ^ toiTheod. 

Ium  arcus  A B,  arcu  cir- 
culi maximi  A D,  erit  an. 

gulus  B A D,  redus,  atque  adeo  maior  acuto  angulo  B A C.  Occurret  ergo  if.iThrod. 
A D,arcus  arcui  BC,  produdo,nempc  in  pundo  D . Quoniam  igitur  m trian 
gulo  A BC,  vterque  angulus  B,C,  redus  eft,  erunt  in  triangulo  A B D,duo  huiur. 
anguli  redi  B , & D A B,  idcoquc  xquales ; ac  propretea  & arcus  DA,DB,  9 hafd,'. 
squales  erunt . Quare  Ifofceles  eft  D A B, habens  ad  bafim  A B,duos  angu»  2;.  huius, 
los  redos;  ac  proinde  vterqut  arcus  A D,  B D,  quadrans  eft  . Igitur  B C, qua- 
drante erit  minor.  Quod  cll  propofitum  . 

TERTIO  fit  angulus  A,  obtufus,  vt  in  tertia  figura  . Dico  bafim  BC, 
cfle  quadrante  maiorem  . Dufto  enim  per  A,&  poluoi  arcus  A B,  arcu  circuli  ao.iThcod. 
rraximi  A D,  erit  angulus  D A B,  redus ; atque  adeo  minor  obtufo  angulo  ipThcod. 
B A C.  Occurret  ergo  arcus  A D,  arcui  B C,  intra  triangulum,  nempe  in  pun 
do  D.  Quoniam  ergo  in  triangulo  ABC,  redus  eft  vterque  angulus  B,C,  a?. huius, 
erunt  in  triangulo  D A B,duo  anguli  ad  bafim  A B,rcdi,&propterca  arqua. 
lesj  atque  idcirco  & arcus  A D,  B D.  xquales.  Quare  Ifofceles  cfi  D A B,  ha- 


!-  JTi.oa 


a t .huius. 
CorollSr,  " 
a f. hoius. 


9 huius. 

bcnsadbafimA  B,  duos  angulos  redos.  Vterque  igitur  arcus  A D,  B D,qua>  i 5, huius, 
drans  eft , ideoque  B C,  quadrante  maior . Quod  eft  propofitum  . 

SED  iam  bafis  B C,  quadrans  fit  ,vt  in  eadem  prima  figura  . Dico  angu- 
lum A,  redum  t fle  . Quoniam  enim  duo  arcus  C A,  C B,  quadrantes  funt,  15. huius. 

erit 


i%t  ru^N«ru 

trit  vterque  angulus  A,B, redus.  Redus  igitur  eft  angulus.  AT 

SIT  deindebafis  BC,  quadrante  minor . Dico  angulum  B A C,effe  acu- 
tum. Produdo  enim  arcu  B C,  ad  D,vt  fit  B D,  quadrans,  ducatur  per  pun- 
ao.iTheod.  da  A,  D,  arcus  A D,  cir- 

culi maximi.  Quonii  igi- 
tur duo  arcus  BA,  BD, 
quadra tes  funt,  erit  vtera 
a 5. huius.  r que  angulus  D,& D.A  B, 

redus  . Acutus  igitur  eft 
angulus  B A C.{ 

5 I T tadem  bafis  B 
maior  quadrante . Dico 
angulum  B A C,  obtufum 

i.  huius.  . , efle.  Abfcindatur  B D,ar« 

^ C «us  aqualis  quadrati  A B; 

&perpunda  A,  D,  arcua 
so.iThcod.  circuli  maiuni  deferiba- 

tur  A D . "Et  quia  duo  arcus  B A,  B D,  quadrantes  funt , erit  vterque  angu- 
»5  .huius.  Ius  BD  A,DA  B,  redus.  Obtufus  igitureft  B A C, angulus. 

DICO  praeterea,  in  omnibus  his  pundum  A,  polum  efle  bafis  B C . Cum 
s (.huius,  enim  latera  A B,  A C,  ponantur  quadrantes , erit  vterque  angulus  ad  bafim 
t#.iTbcod.  B C, redus;  ac  propterca  vterque  arcus  A B,A  C,  per  polura  arcus  B C.tran» 
fibit . Siue  igitur  B C,  quadransiit,  fiue  minor,  fiuc  maior  quadrante;  Et  fl- 
ue angulus  A , fit  redus  , fiuc  acutus,  fiue  obtufus  ,fcmper  pundum  A,  vbi 
coeunt  arcus  A B,  A C,  polus  erit  bafis  B C . In  omni  igitur  triangulo  Ifoii 
tfccle  fphatrico, cuius  duo  latera, &c.  Quod  erat  oftendendum. 

S C H O L I V M. 


1 M M O in  amni  triangule  fpharica  habente  duas  angulos  redas  , iemanflrMm 
l nut  eadem  mada , in  eancurfu  duorum  laterum  , qua  redes  fubtendunt  angulos,  rem 
hqut  lateris,  quod  redit  angui»  adiaeet , polumtffe  , etumfi nondum  fetatur  ,dun 
illa  latera  effe  quadrantes . Sint  enim  in  trangul»  fpharica  ABC,  duo  anguli  redi 
Ij.i.Thcod.  Bj  C . Dif»  A,  polum  effit  arcus  B C s N<sm  ner  que  arcut  A B,  A C,  per  polum  arem 
B C,  tranftbm  ac propterea  A, pelui  erit  arcut  B C. 
a (.huius.  VER.VM  eft  tamen, duos  arem  A B,  A C,  tjftfemper  quadrante!  , propter  ama 

gulas  redas  B,  C . 


THEOR.  15.  PROPOS.  17. 

1 N omni  triangulo  fphasrico,  cuius  omnes  ar- 
cus (int  quadrante  maiores  , vel  vnus  quadrans, 
& reliqui  duo  quadrante  maiores , omnes  tres  an- 
guli lunt  obtuli. 


is  ^oftcn 
tc®aior, 
a#^ 
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IN  triangulo  fpb*rico  A B C,fint  primum  lingula  lateri  quadrante  ma- 
lora . Dico  tres  angulos  A,  B,C,efle  obtufos.  Aut  enim  triangulum  «qulla- 
terum  cft,  aut  Ifofcelcs,aut  Scalenum  . 

S I «quilatcrum,pcrfpicuum  ift,  tres  angulos e fle  obtufos.. 

SI  vero  cft  Ifofcclcs,  habensduo  latera  A B, 

A C, «qualia, erunt  duo  anguli  B,C,ad  bafim  ob. 
tuli.  Sint  quadrantes  B D,  B E , &•  per  punda 
D,  E,  arcus  circuli  maximi ducatur  E D,  conue- 
nienscum  arcu  C A,protrado  in  F.Quoniam  igi- 
tur B D,B  E,  quadrantes  funt,& angulus  ~ 
fus  tft  obtufus  , erit  D E,  arcus  quadrante 
A anguli  B D E,  B E D,  redi  : Ponitur  a’ 
arcus  AC,  quadrante  maior.  Igitur  arcus  DE, 

AC,  limul  iemicirculo  maiores  funt ; ac  propte» 
rea  arcus  F D,F  A,(Tmul  minores  fcmicirculo,cum 
arcus  FE,FC,  integro  circulo  fimul  fi  n t mino* 

res;  curo  vterque  arcus  minor  fit  femicirculo.  An»  .. 

gulus  igitur  F D B,  maior  cft  angulo  F A D:Eft  autem  angulus  F D B.rcdus;  M.huius* 

quod  anguli  F D;B,  BDE.duobus  redis  «quales  finr,&  BD  E,rcdus0ftcn-  j. huius. 

fus . Ergo  F A D, acutus  cfl;ac  proinde,  cum  F A D,D  A C,  «quales  fint  duo.  J.huius, 
bus  redis , angulus  B A C,  obtufus  erit : oftcnfi  funt  autem  & anguli  B C 
obtuli . Omnes  ergo  tres  anguli  A,  B,C»  obtuli  funr.  6 > » 

S I denique  triangulum  A BC,  cft  Scalenum  , lit  latus  A C, latere  AB 
maius, & abfeindatur  arcus  AD, arcui  A B,*quilis;eritquc  adhuc  arcus  A D* 
quadrante  maior,  quod  & arcus  A B,cui  «qualis  eft,  maior  ponatur  quadran  i.huio». 

"•  S|  I’  D;dUMtU,r  arCUS  B D‘circuli  maximi  > crit  vtcrqi  xoaThcod, 

anguius  A D B,A  B D,  obtufus . Multo  ergo  ma-  ^ 

_■  -L--f  ■ --  ij.  huius. 


Cornliar. 
a 5 .huius, 
af.huim, 

ao.iTheod, 


i<  .huius, 
aj.  huius* 


1.  huius. 
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is  obtufus  erit  angulus  ABC.  Sint  quadrantes 
l E,  B F,  & per punda  E,  F,  ducatur  arcus  E F, 
circuli  maximi, coiens  cum  arcu  C A,  produdo  in 
G . Quonia  igitur  B E,B  F, quadrantes  funt,crunt 
•nguli  ad  E,&  F,rcdi;&  cum  angulus  E B F.oflen 
fus  iit  obtufus , erit  arcus  E F,  quadrante  maior  t 
Ponitur  autem  & arcus  AC,  quadrante  maior. 

Igitur  arcus  E F,  A C,  limul  femicirculo  funt  ma- 
iores ; & idcirco  multo  magis  F G,  C G,  maiore» 
erut  femicirculo  .Angulus  ergo  BF  G,quem  often 
dimusefle  redum, minor  cft  angulo  B C G;ac  pro* 
pterca  angulus  C,  obtufus  erit.  Et  quoniam  arcus 
FG,  CG,  limul  Integro  funt  circulo  minores  •, 
quod  vterque  femicirculo  minor  fit;  & E F,  A C,. 

limul  femicirculo  maiores ; eruntarcusG  E ,G  A, fimul  femicirculo  mino- 
res ; ac  proinde  angulusG  E B,  maior  erit  angulo  G A B.  Cum  creo  aneu-  u 
iusG  E B,  redus  fit , quod  duo  .nguliad  E^uobusfint  redis  «qualis.  .&  an.  !4hu  "J" 
gulus  B E F,oftenfus  fit  redus;  erit  angulusG  A B,acutus.  Quaproptercum  5 ‘ 

G A B,B  A C ?quales  fintduobu»rcdis,crit  B A C, obtufus.  Sunt  aptem  duo  ..huius* 
etiam  angui,  A B C,&C,  oflcnfi  obtuli . Tres  ergo  anguli  A,  B,C,  trianguli 
▲fiC^obtuu  funt . Quod  eft  propolitum.  b 

‘ • SINT 


lo.iTheod* 


s {.huius, 
i tf. huius* 


s 4.huinv 


a. huius. 
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SINT  lam  in  eodem  triangu’o  ABC,  duo  arem  AB,  AC,  quadrante 
quidem  maiores, at  B C, quadrans . Aut  igitur  arcus  A B,  A C,  xquales  funr, 
aut  inaequales  . Si  xquales,  erunt  duo  anguli  B,C, obtuli . Sit  quadrans  B D, 
& per  pundaC,D,  arcus  C D,  maximi  circuli  du  - 
catur  conueniens  cum  arcu  C A , protrudo  In  E . 
Quia  igitur  arcus  BC,  B D, quadrantes  funt,crut 
anguli  D , & B C D,rcdi  ;&  arcus  C D,  propter 
angulum  B,  quem  obtufum  effe  nftendimus  , qua- 
drante  maior  : Ponitur  autem  & arcus  A C,qua- 
drante  maior  . Igitur  arcus  C D,  C A,  fimul  ma- 
iorcs%rnt  femicirculo  ; ac  propterea  , cum  arcus 
CDf|  CA  E,  circulum  conficiant, (quod  vter- 
que  fcmicirculus  Iit.)  erunt  arcus  E D.E  A,  femi- 
circulo  minores.  Quare  angulus  E D B,  qui  reduf 
eft  , (quod  duo  anguli  ad  D,  xquales  fint  duobus 
redis, & angulus  B D C,oftcnfus  fit  tcdus.)maior 
erit  angulo  £ A D;atquc  adeo  E A D,acutu<  erit. 
Cum  ergo  anguli  E A D,D  AC, duobus  redis  fini 
xquales , erit  B A C, obtufus.  Sunt  etiam  anguli  B,C,  demonftrati  obtuli. 
Tres  igitur  anguli  A,  B,  C,  trianguli  A B C,  obtuli  funt. 

S I vero  A B,  A C,  latera,  qux  quadrante  maiora  funt,non  funt  xqualia, 
fit  maius  A C;  & abfeindatur  arcus  A D, xqualisarcui  A B;  & per  punda  B, 
ao.iThcod.  D,  tranfeat  arcus  B D, circuli  maximi : eri  eque  adhuc  arcus  A D,  maior  qua» 

drante, cum  cixqualis  A B,  maior  etiam  ponatur. 
Anguli  igitur  A D B,  A B D,  obtufi  funt . Multo 
ergo  magis  obtufus  erit  angulus  ABC.  Sit  qua- 
drans B E,  & per  punda  C,  E,  tranfeat  arcus  C E, 
circuli  maximi  occurrens  arcui  C A,  producto  in 
F . Quoniam  igitur  quadrantes  funt  B E,  BC,  Se 
angulus  E B C>oftcfus  eft  obtufu*,  erit  arcus  E C, 
maior  quadrate, fcd  anguli  E,&  B C E, redi  erunt. 
Angulus  ergo  A C B , obtufus  erit.  F.t  quoniam 
arcus  C E,  oftcnfu'  eft  quadrante  maior  , & arcua 
A C,  maior  etiam  ponitur,  quam  quadrans;  erunt 
arcus  CE,CA,limul  Semicirculo  maiores.Cu  ergo 
arcus  CE  F,C  A F,  integro  circuloxqualcs  fint, 
quod  vterque  fit  fcmicirculus/rut  arcus  F E,F  A, 
fimul  femicirculo  minores . Quaroobrem  angulus 
F E B,  qui  reduseft,  (funt  enim  duo  anguli  ad  E,  duobus  redis  xquales,  & 
angulus  B E C,  oftcnfus  eft  redus.)  maior  erit  angulo  F A E.  Acutus  ergo  eft 
angulus  F A E;ac  propterea, cum  duo  anguli  ad  A,  fint  xquales  duobus  redis, 
angulus  B A C,  obtufus  erit . Sunt  autem  etiam  oftcnfi  obtufi  anguli  ABC, 
A C B.Trcs igitur  anguliin  triangulo  A BC, obtufi  funt.  In  omni  ergo  triia 
gulo  fphxrico,cuius  omnes  arcus,  &c.  Quod  ctat  dcmonftrandum. 

S C H O L I V M. 

HAEC  propojitie  non  conutrntur  . Non  enim  omne  t ningulum  fphnritum.en* 
om  tmuii  anguli  funt  obtufi  tnt(tjfnrio  bnbit  omnfi  nrtw  aujJrante  nonioris  , wl 

in** 


i 5. huius. 
lo.tTheod 


: huiui. 


it  huiu:. 


■ i.i.Theod. 
5. huius. 

14-huius. 

5 .hui  ut. 


i.huiui. 


Xf.  huiui. 


J. huius. 

1 4 huiui. 
f.  huiui. 


't  * 


S P H At  K I Cj/.  385 

•iuol  quidem  materes  quadrante,  cr  >num  quadranti  aqualem  » Sed poffunt  effe  duo 
quidem  quadrante  maiores , reliquus  >ero  quadrante  minor . Sint  enim  duo  fiemicir» 
tuli  infuperfitie  fpbara  continentes  angulos  A,  C,  obtufes  . Si  igitur  accipiantur 
duo  arcu*  aquales  AB,AD,  quorum  nterque 
maior  fit  fesquialtero  quadrante , ita  >t  ambo 
fimul  tres  quadrantes  fupereot  s defcnbatur 
autem  per  punila  B,  D,  arcui  circuli  maximi 
B Dserit  hic  arem  B D .quadrante  minor. Cum 
enim  tres  arcu*  A B,  A D,  B T), integro  circu- 
lo minores  fint, ponatur  autem  duo  arem  AB, 

A D,tnbm  quadrantibm maiores t erit  necefi- 
fiano  tertim  arcus  BD ,mincr  quadrate:  Alias, 
fi  quadrans  effiet , aut  maior  quadrant  e, fupe- 
rarent  tres  arem  trianguli  ABC,  integrum 
tirculum  . Quoniam  igitur  duo  anguli  B,  ty  D,  in  triangulo  A B D,  obtufi  fiunt, 
Htcnon  er  tertius  angulus  A,  0 h tufas  quoque , ex  lijpotheji;  erunt  omnes  tres  anguli 
A,  B,  D,  obtufi : er  tamen  neque  omnes  arcus  fiunt  quadrante  maiores  t neque  duo 
tantum,  & tertius  quadrans:  ficd  duo  quidem  Ab,  AD,  quadrant*  maiores  fiunt , 
■at  tertim  arem  B D,  quadrante  minor,  yt  ojlendtmm  • 

THEOR.  z6.  PROPOS.  z8. 

I N omni  triangulo  fphxrico  redhngulo, cuius 
omnes  arcus  fint  quadrante  minores,  reliqui  duo 
anguli  acuti  funt.  Et  fi  reliqui  duo  anguli  fint  acu- 
ti, erunt  finguli  arcus  quadranrc  minores . 

IN  triangulo  fphxrico  ABC,  (it  angulus  B,redus,&  Unguli  arcus  qua- 
drante minores.  Dico  reliquos  angulos  A, C,  cife  acutos.  Producantur  enim 
arcus  B A,  B C,  vt  fint  quadrantes  B D,  B E ; & per  punda  C,D, arcus  maxi- 
mi circuli  ducatur  C D,  necnon  per  punda  A,  E,  ar- 
cus circuli  maximi  A E . Et  quoniam  quadrans  B D, 
obangulum  redum  B,  per  polos arcusB C,  tranfit, 
abcftq;  polus  circuli  maximi  quadrate  circuli  maxi- 
mi ab  co,crir  D,  polus  arcus  BC.  Igitur  erit  angu- 
lus B C D,  redusjac  proptcrca  angulus  A C B,  acu- 
tus. Eodem  modo  , quia  quadrans  B E,ob  angulum 
redum  B,  per  polos  arcus  A B,  tranfit, abcftq;  polus 
circuli  maximi  quadrante  maximi  circuli  abeo  ,crit 
E,polus  arcus  A B . Igitur  angulus  £ A B, rectus  erit; 
tc  proinde  B A C,  acutus. 

- SED  iam  in  eodem  triangulo  ABC,  angulus  B,rcdus  fit , & reliqui  A, 
C,  acuti.  Dico  fingulos  arcus  efle quadrante  minores  . Fiant  enim  redi  angu» 
li  BCD,B  A E.  Quia  igitur  vterque  angulus  B,B  C D,  rodus  cft,  erit  vter- 
Ijuc  arcus  B D,  CD,  quadrans.  Arcus  igitur  B A,  quadrante  minor  efl.  Eo- 
dem modo  arcus  BC, minor  erit  quadrantc;proptcrca  quod  & arcusB  E, A E, 
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quadrantes  funt.ob  angulos  reftos  B,  B A E.  Sed  & arcum  A C,  minorem 
fe  quadrante,  ita  oftcndemus.  Quoniam  arcus  B E, ducitur  per  E,  polum  ar- 
■pi  cus  B D ; (oftendemus  enim  E,  cfTc  polum  arcus  A B, 

vt  fupra  ,cum  B E,  quadrans  fit , rcfiusque  ad  arcum 
A B.)  critpunSum  C,  intra  pcripheriam  circuli  ar- 
cusB  D,in  fupcrficic  l"phxrx,&  prxtcrciufdcm  po- 
lum. Quare  arcus  C A, minor  erit  arcu  C D:  At  C D, 
oftenfus  t ft  efle  quadrans.  Igitur  A C,quadrantc  mi» 
nor  erit.  Omnes  ergo  arcus  trianguli  ABC,  qua- 
drante funt  minores  . Quocirca  in  omni  triangulo 
fplicrico  re&angulo,&c.Quod  oitendendum  erat» 

CHOLIVM. 


PRIMA  pars  huim  propefitionii  >tra  quoque  efiji  filum  uterque  are  Ut  eircS 
angulum  reelum  ponatur  quadrante  minor  , ettamfi  ignoretur  , reliquum  arcumt 
qui  reSlum  angulum  fubtendit , minorem  tjft  quadrante  . I i quod  liquido  confiat  ex 
demonfiratione  pnorie  partii.  Ofienfum  tft  enim  , angulos  B A C,  B C A,  effit  acuo 
tot , ex  eo  filum  , quod  yterque  arem  B A , B C , quadrante  minor  ponatur , null, « 
fafla  mentione  arem  AC  . Erit  tamen  femper arem  reflum  angulum  fubtendens 
quadrante  minor  , fi  duo  arem  reelum  angulum  continente l quadrante  minoret  fintt 
>t  ex  demonfiratione  mani fefium  efi  . Nam  cum  exeo  , quod  arem  B A,  BC  , minoo 
res  fint  quadrante , anguti  A,C,  acuti  fint  tv  l in  priore  parte  demonfiratum  efi,fitt 
vt  cf  arem  A C,  minor  fit  quadrante  , vti»  parte  pojleri  ori  efi  ofienfum . Itaque 
proponi  petent  etiam  huiufmodi  Theorema . 

I N omni  triangulo  fphxrico  re&angtilo, cuius  duo  arcus  re&ura 
angulum  comprehendentes  quadrante  fint  mineres,  erit  & arcus 
angulum  redtum  fubtendens  quadrante  minor . 


THEOR.  17.  PROPOS.  i?. 

.1  ••  IN  omni  triangulo  fpha:rico,  cuius  omnes  an- 

guli fine  acuti , arcus  finguli  quadrante  lunc  mi- 
nores. 

JiudTi  11  . 

IN  triangulo  fphxrico  A B C,  fintomnertn» 
guli  acuti . Dico  fingulos  arcus  quadrante  mino- 
res ede.  Sint  enim  primum  omnes  anguli  acuti 
«quales  . Quo  pofito  >erunc  finguli  arcusqua- 
drante  minores , vt  fupra  dcmonflratum  cft. 

DEINDE  fint  duo  tantum  anguli  acuti  *• 
quales  B,C;&  A,  minor  vtroque illorum . Erit 
igittu  vterquearcus  AB,AC,  minor  quadranto» 
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BC,  quadrante  efle  minorem  . Fiatenim  angulus  redus  BAD,  fitquearcus 
A D,  vtrique  arcuum  A B,  A C,  xqualis  •,  & per  punda  B,  D,dcfcribatur  ar-  ao.iThcod. 
cus  circuli  maximi  BD.  Quoniam  igitur  vtcr- 
que  arcus  AB,  A C, oftcnfus  cftquadrante  minor 
erit  & A D,  minor  quadrante . V terque  ergo  an- 
gulus A B D,  & D, acutus  cfi  . Quare  cum  in  trian 
gulo  A B D, angulus  BAD,  redus  Iit  ,&  reliqui 
acuti  erunt  omnes  arcus  quadrante  minores.  Ar- 
cus igitur  B D,  quadrante  minor  cB:  At  quia  la- 
tera A B,  AC,  lateribus  A B,  A D,*qualia  funt, 
cfl$u<-  angulus  BAD,  angulo  B A C,  maior, erit 
& bafis  B D,  bafe  B C,  maior : Oftcnfus  eft  autem 
•reus  B p,  quadrante  minor . Multo  ergo  minor  quadrante  erit  arcus  BC. 

Omnes  ergo  tres  arcus  trianguli  ABC,  quadrante  funt  minores . 

POSTREMO  (int  omnes  anguli  acuti  A,  B,C,inxqualcs;  & fit  A,om- 
niu  maximos.  Erit  igiturpropterea  arcus  B C,  maior  vtrouis  arcuu  A B,A  C.  st.  huius. 
Sit  quoque  angulus  C,  maior  angulo  B;  eritque  propterea  arcus  A B,  maior  n.huiui. 
arcu  A C . Quoniam  igitur  arcus  BC,maior  eft  arcu  A B,&  A B, maior,  quam 
A C;  abfeindatur  arcus  B D,  xqualis  arcui  AB,  & per  punda  A,  D,  ducatur 
arcus  A D,  circuli  maximi : cruntque  anguli  B A D,  B D A,  xquales : Lft  au-  t.  huius, 
tem  angulus  B A D, acutus,  cum  pars  fit  anguli  acu- 
ti B A C.  Igitur  & angulus  B D A, acutus  erit.Vtcr- 
que  igitur  arcus  A B,  B D,  quadrante  eft  minor.Mul 
to  igitur  magis  arcus  AC,  qui  minor  eft  arcu  AB, 
minor  erit  quadrante.  Dico  & arcum  B C,  quadran- 
te minorem  e(Te . Fiat  enim  angulus  B A E,  redus,  & 
arcus  A E,  arcui  A C,  xqualis  ,ac  per  punda  B,  E, 
dcfcribatur  arcus  B E,maximi  circuli . Et  quia  arcus 
A C,  oftenfuseft  minor  quadrante  ,crit&  A E,  mi» 
norquadrante.  In  triangulo  ergo  A B E,  angulus 
B A E,  redus  cft , & vterque  arcuum  ipfum  comprehendentium  quadrante 
minor . Igitur  reliqui  anguli  A B E , A E B,  acuti  funt . Quoniam  igitur  in  S<hol.  at. 
eodem  triangulo  A B E, angulus  B A E,  redu*  eft,  & reliqui  duo  acuti,  erunt  huu,‘* 
omnes  arcus  quadrante  minores.  Arcus  ergo  B E,minor  efl  quadrante.  Quo-  »?•  huiuu 
niam  vero  duo  latera  AB,  A E , duobus  lateribus  AB,  AC.xqualia  funr, 
eftque  angulus  B A E,  maior  angulo  B ACjcrit  & bafis  B E.bafe  C E,  maior:  n.huiui. 
Oftcnfus  eft  autem  arcus  B E, minor  quadranre.  Multo  igitur  minor  quadran 
te  erit  arcus  BC . Tres  ergo  arcus  trianguli  A B C, quadrante  funt  minores. 
Quamobr£,  Ia  omni  triangulo  fohxtico,cuius,&c.  Quod  demonftrandii  erat. 

B b b x SCHO. 


■ * **  '**•  i m 

5 T H iAV.  R t C A» 

It  quia  angulus  B,  maior  ponitur  angulo  A, 
erit  arcus  AC,  maior  arcu  BC  . Cum  igi- 
tur arcus  AC,  oftcnfus  fit  quadrante  mi- 
norant multo  magis  arcus  B C,  minor  qua- 
drante. 

TERTIO  fintduo  tantum  anguli  acu- 
ti iterum  xquales  B,C;&  A,  acutus  vtroque 
illorum  maior.Erit  igitur  rurfus  vterque  ar- 
cus AB,  AC,  quadrante  minor  . Dico  & 


i 
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P O R.  R.  O neque  hac  prcpofitio  cernuent potefl.Son  enim  omne  triangulum  fpham 
ric *m , cum t fiaguli  arcui  quadrante  funt  minores  , neceffano  habet  omnes  angulos 
acutos  . Nam  y/ius  angulus  pottfl  ejfe  reflua , c?*  reliqui  duo  acuti  , »f  ex  propofl 
fracedenti  cottftat . 1 mmo  <!T  >nus  pottft  ejfe  obtujus  , cr  reliqui  acuti1.  Sint  enim 
duo  femtctrcuh  ABC,  A D C,  continentes  angulos  A, 
C,  oblufos  3 accipiantur  j;  duo  arcus  aquales  AII,  A D, 
quorum  yterque  fesqutalterum  quadrantem  fuperet , ©* 
per  punfla  B,  D,  arcus  circuli  maximi  deferebatur  B D, 
qui  minor  erit  quadrante^yt  m filicho  propoli?. offen- 
dimus. Erunt  igitur  m triangulo  B C D,  Iros  arcus  B C*  , 
C D,  B D,flngult  quadrante  mmores >(?  tamen  non  emo 
nes  anguli  in  triangulo  B C D,  acuti tunt  ,fed  C»  qmu 
dem  obtufus  , ex  hypothefi , at  yero  B,  D,  acuti  , propeirea  quod  duo  later 4 C 
15.  huius.  C D,  aqualia  fuut , v quadrante  minora  .. 
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THEOR.  z8.  PROPOS.  50. 


I N quolibet  triangulo  fphxrico , cuius  vnus 
quidem  arcus  quadrante  maior  fit,  reliquorum 
vero  vterque  quadrante  minor, nullus  anguloiuiit 
re&uscritj. 

I N triangulo  Cpharico  ABC,  fit  quidem  arcus  A C,  quadrante  maior,ar 
tam  A B,  quam  B C,  minor  quadrante  . Dico  nullum  angulorum  cITcreftum. 
Sit  enim  fi  fieri  poteft  , angulus  B,  qui  arcui  A C,  quadrante  maiori  opponi, 
tur,  reftus.  Ablciflo  igitur  A D,  quadrante  , A produtto  arcu  A B,  ad  E,  ve 
A E,  fit  etiam  quadrans,&  pir  punda  D*E,arcu  D E, 
circuli  maximi  defcripto  , qui  arcum  BC,  fecct  ia 
F;  erit  vterque  angulus  D,  E,  rc&us : Ponitur  autem 
& angulus  A B C,  rertus , hoceft , E BC;  funt  enim 
duo  anguli  ad  B,  duobus  reftis  squales  . Vterque  igi- 
tur arcus  E F,  B F,  quadrans  erit , atque  adeo  arcus 
B C,  maior  quadrante . quod  eft  abiurdum  , cum  po- 
natur quadranteminor . Non  ergo  angulus  B,redus 
efle  poteft .. 

Q^y  O D fi  angulus  C,  rcftusefTe  dicatur,  erit,  G 
eadem  fiat  conftruftio  , eodem  modo  vterque  arcus 
35. huius..  DF,CF,quadrans:(Nam&angulus  C D F,  reftus  eft , cum  vterque  D,  E, 
•{.huius,  rc&a»  fir,ob  quadrantes  A D,A  E.)  atque  adeo  arcus  B C,quadrantc  maior», 
quod  cft  contra  hypothcfim  . 

Si  denique  angulus  A,  reftus  concedatur  y fi  ex  arcu  C A,  abfeindatur 
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cuadrans  CG,&  arcus  C B,  producatur  vfque  ad  H,  vt&CH,  quadrans  (it, 
dt  fci  ibitiirquc  per  punda  G,H,  arcus  circuli  maximi  GH,fecans  arcum  A B,  xo.iThco(i 
in  1}  erit  vterque  angulus  G,  H,ndus.Cum  ergo  & angulus  A,  ponatur  re-  , . hajul>' 
dus,  erunt  in  triangulo  A G I, duo  anguli  A,  G,  redi  .Quare  vterque  arcus 
A I,G  I,  quadrans  eft;  atque  adeo  arcus  A B, quadrante  maior.quod  cftton.  i5.huiui. 
tra  hvpothclim . 

P O S S V M V S tamen  aliter  demonftrare , angulum  A , non  pofTe  cfle 
redum  , licet  non  abfcind.it ur  quadrans  C G,&c.  Si  enim  angulo*  A,  redus  itf.hulb*. 
cqpccdatur  ,erit  arcus  D E,  quadrans  . Cum  ergo  & E A, quadrans  (it  ,crit  ij.  humi, 
vterque  angulus  A,  D,  redus  ; & E,  polus  arcus  A C,  propterea  quod  vtcr- 
que  arcus  D E,  A E,  per  poluoi  arcus  AD,  tranfir,  ob  angulo,  redos  A,  ij.i.Tiuod. 
D.  Eodem  modo  D,  polus  erit  arcus  AB.  Quoniam  igitur  pundum  F,  eft 
intra  peripheriam circuli  A B,&  prxtcreius  polum  ,duciturque  arcus  F E, 
per  polum  circuli  A B,  nempe  per  D,  erit  arcus  F B,  maior  arcu  F E . Ea- 
dem ratione  arcus  F C,  maibr  erit  arcu  F D,cum  FD, ducatur  per  E , polum 
circuli  AC.  Totus  igiturarcus  B C , quadrante  D E,  maior  erit . quod  eft  5«S°I. 
abfurdum  , cum  minor  quadrante  ponatur  . Nullus  ergo  angulorum  A,  B,  1,Theo<1- 
C.rcdustft.  Quamobrem  ,ln  quolibet tciangulofphaeiico,&c,  Qupildc- 
monftranjum  erat. 


THEOR.  PROPOS.  3r. 

CV1VSCVNQ_VE  trianguli  fphacrici  tres 
anguli  duobus  quidem  redis  fune  maiores, fex  ve- 
ro redis  minores. 


,V‘W 


SIT  triangulum  fphxricum  ABC.  Dico  tres  angulos  A,  B,  C,  maiores 
quidem  cfle  duobus  redis,  minores  vero  fex  redis.  Si  enim  omnes  tres  angu- 
li redi  fint,vcl  cbtufi;vcl  duo  tantu  redi, vel  obtufi;vel  vnus  tantum  redus, 

& reliquorum  alter  obtufus  , perfpicuum  eft  , omnes  tres  duobus  cfle  redis 
maiores . In  quolibet  autem  triangulo  hxc  erit  demon  ftr  at  io.  Produdo  late» 
re  B C,  ad  D,  erit  angulus  A C D,  vel  xqualis.vcl  mi- 
nor, vel  maior  angulo  B.  Sir  primum  squalis . Erunt 
igiturarcus  A B»A  C,flmul  fcmicirculo  squales;  a tq; 
adeo  duo  anguli.  ABC,  AC  B,  duobus  redis  squales. 

Tres  ergo  anguli  A,  B,C.  duobus  redis  maiores  erue. 

Sit  deinde  angulus  ACD,  minorangulo  B.  Erunt 
igitur  arcus  A B,  A C,  (iroul  maiores  fcmicirculo ; ac 
propterea  duoanguli  A BC,AC  B,  duobus  redis  ma. 
iores.  Multo  ergo  magis  tres  anguli  A,  B,  C,  duobus 
redis  maiores  eriit.  Sit  denique  angulus  A CD, maior 
angulo  B,  & fiat  angulus  D C E, angulo  B,  squalis , nccurratdue  arcus  C E,  lo.haius. 
arcui  B A,  produdo  in  E:  & tandem  arcus  C A, protrahatur  ad  F . Eruntigi- 
tur  arcus  E B,EC,fimul  squales  fcmicirculo;  ac  propterea  arcus  E A,  E C,  n huiun. 
famul  fcmicirculo  minore* . Angulus  igitur  E A F,  hoc  eft , angulus  B A C, 

qui 


1 5-huiuu. 
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a + .huiu».  qui  illi  ad  verticem  squalis  eft, maior  erit  angulo  A C Et  Sed  angulus  A C E, 
i<.buiui.  Hc  anguli  AC  B,  & B,  duobus  redis  funt  squales.  Igitur  anguli  B A C,  A C B, 
& B,  maiores  erunt  duobus  redis  . Semper  ergo  tres  anguli  Gmul  duobus  re- 
dis  funt  maiores. 

QV  [ A vero  omnis  angulus  fphxricut,etiam  obtufus , minor  eft  duobus 
redis;  pcrfpicuum  eft,  tres  angulos  cuiusuis  trianguli  fphxrici  fiitiul  minoret 
efle  fex  redis.  Cuiufcunque ergo  trianguli  fphxrici  tres  anguli  ,&c.  Quod 
. i erat  dcmonftrandum . 

THEOR.  30.  PROPOS.  31. 

I N omni  triangulo  fphaerico , cuius  vnus  an- 
gulus re&us  fit,  & alter  reliquorum  acutus , fi  qui- 
**  dem  arcus  illis  angulis  adiaces  fuerit  quadrans, erit 
arcus  redlum  fubtendens  angulum  quadrans^fi 
vero  minor  fuerit  quadrante , quadrante  quoque 
minor  erit:  fideniq;  quadrante  fuerit  maior,  qua- 
drante quoq;  maior  erit:  Semper  autem  arcus  acu- 
tum angulum  fubtendens  minor  erit  quadranto. 

IN  triangulo  ABC,  angulus  C,  redus  fit,fc  B, acutus, (itque  primum  ar« 
cus  BC, quadrans.  Dico  & A B,quadrantem  ede . Fiat  enim  angulus  C B D, 

redus,  cocatque arcus  BD,  cum  arcu  C A, 

£rodudoin  D.Erit  igitur  vrerque arcus  BD, 
D,  quadrans  : Ponitur  autcnt&  B C,  qua- 
drans. ErgoB,  polus  eft  arcus  CD;atque 
adeo  redus  erit  angulus  ad  A. Quare  vterque 
arcus  BC,  B A, quadrans  erit . Quadi  ans  igi- 
tur eft  arcus  A B, angulo  redo  C,oppofitus. 

SIT  dcindearcus  BC,  quadrante  minor. 
Dico  & arcum  A B,  quadrante  ede  minorem. 
Fiat  enim  rurfus  angulus  CBD,  redus,  oc- 
curratquc  arcus  B D,  arcui  C A,  produdo  ia 
D;  critquc  vt  prius,  vterque  arcus  B D,  C D, 
quadrans  . Produdo  autem  B C,  ad  E,  vt  (it 
to.iTheod.  B E, quadrans, ducatur  per  punda  D, E,  arcus  circuli  maximi  D E, quem  B A, 
produdns  fccctin  F . Qyoniam  igitui  arcus  B E,  B D, quadrantes  funt  , erit 
, 5.  vterque  angulus  BDF.,  B£  D,  iedus,&  B,  polus  arcus  DE.  Redus  ergo 

hinui  crjt  angulus  ad  F;  atque  a leo  vterque  arcus  B E , B F,  quadrans  erit . Igitur 
• j.i.Theod.  Jrcu5  B A,  quadrante  erit  minor  . 

»j.  uiui.  *|eD|que  arcus  ji  C,  quadrante  maior.  Dico& arcum  AB,  maiorem 

qua- 


a {.hiatu. 


i 
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quadrante  e!Te.  TJat  enim  rurfut  angulus  C B D,  rcflur,tonuen!at^ue  arcu* 

BD,  cum  C A,  protradoin  D;crit^ue  , vt  prius , vterque  arcus  B D,  C D,  as.hulu». 
quadrans . Abfciflo  autem  quadrante  B G,  ducatur  per  punda  D,G,  arcus  cir  to.iTheod. 
culi  maximi  D G,  fecans  arcum  A B,  in  H.  Quoniam  igitur  arcus  B D,  BG, 
quadra ntesfunt, erit  vterque  angulus  BDG.BGD,  redus  , & B,  polus  ar-  **:“  lf ' 
cus  D G . Redus  ergo  erit  angulus  ad  H;  ac  proinde  vterque  arcus  B G,BH>  iTheod. 
erit  quadrans . Quare  A B,  quadrante  maior  erit . i|.huiua. 

E T quoniam  arcus  C D,fempcr  odenfus  eft  e(Te  quadrans, erit  arcus  A C, 

3uadrante  minor.  Quapropter  in  omni  triangulo  fph*rico,&c.  Quod  oilcn- 
endum  erat. 

THEOR.  31.  PROPOS.  33. 

1 N omni  triangulo  fphnmco , cuius  vnus  an- 
.gulus  redtus,&:  alter  reliquorum  acutus>fi  quidem 
arcus  illis  angulis  adiacens  fuerit  quadrans,cric  re-  11 
liquus  angulus  rettus : fi  vero  minor  quadrante, 
acutus : fi  denique  quadrante  maior, obtufus. 

S IT  in  triangulo  ABC,  fpharrico  angulus  C,  redus, & B,  acutus,  Gtque 
primum  arcus  BC,  quadrans.  Dico  reliquum  angulum  A,  refluo»  efle.  Erit  jt.  huiua, 
«nim  , & A B,  quadrans . Igitur  vterque  angulus  C, 

A,  redus. 

SIT  deinde  arcus  BC,  quadrante  minor . Dico 
angulum  A, ede  acutum.  Erit  enim  & arcus  A B, 
quadrante  minor;  atque  adeo  arcus  A B,  BC,  fin  ul 
icmlcirculo  erunt  minores.  Quare  anguli  A, C, duo- 
bus redis  fun t minores ; ac  proinde  , cum  C,  Iit  re- 
dus, erit  A,  acutus. 

SIT  tandem  arcus  BC,  maior  quadrante.  Dico 
angui  um  A,obrufuro  ede.  Erit  enim  & A B,quadran 
te  maior ; ac  propterea  arcus  A B,  B C,  (imul  femi- 
circulo  maiores  erunt . Igitur  anguli  A,  C, duobus  redis  funt  maiores;  atque  U.hoiua. 
adeo, cum  C,  fit  redus , erit  A, obtufus  .Quocirca  in  omni  triangulo  fphx- 
rico,cuius  vnus  angulus, &c.  Quod  erat  oftendendum. 

THEOR.  31.  PROPOS.  34. 

1 N omni  triangulo  fphrrico, cuius  vnus  angu- 
lus redtus,  fi  vtcruis  reliquorum  angulorum  fit  re- 
dtus,  erit  arcus  cum  fubcendens,  quadrans : fi  vero 

acutus. 
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acutus, quadrante  minor : fi  denique  obtufus, ma- 
ior quadrante.  Et  fi  vteruis  arcuum  re&um  angu- 
lum continentium  fuerit  quadrans,  erit  angulus, 
quem  fubtendit,  redhis:  fi  vero  minor  quadrante, 
acutus  :fi  denique  quadrante  maior,  obtufus. 

S I T in  triangulo  fpharrico  ABC,  angulus  C,  rc£tu  s , fitque  primum  al- 
ter reliquorum,  nempe  B,  etiam  reSus.Dico  arcum  A C,qui  eum  fubtendit, 
quadrantem  e(Tc.  Cum  enim  vterque  angulus  B,C,  rcitusfit,  erit  & vterque 
arcus  A B,  A C,  quadrans . 

SIT  deinde  B,  angulus  acutus . Dico  arcum  A C,  efle  quadrante  mino» 

tcm.Fiat  enim  angulusC  B D,re&us,cocat- 
que arcus  BD,  cum  arcu  C A,  producto  in 
D.Quoniam  igitur  vterq;  angulus  C,C  B D, 
redtus  e(t , erit  & vterque  arcus  BD,  C D, 
quadrans ; atque  adeo  arcus  A C,  minor  erit 
quadrante. 

SIT  poRremo  angulus  B, obtufus. Dico 
arcum  AC,  quadrante  maiorem  efle.  Fiat 
enim  angulus  CBF.,  redtus,  fccct^ue arcus 
B E, arcum  A C,in  E . Quoniam  igitur  vter- 
que angulus  C,  C B E,  redtus  eft  , erit  & v- 
terque  arcus  B E,  C E, quadrans;  atque  adeo 
arcus  A C,  quadrante  maior  erit..  • 

RVRSVM  fit  angulus  C,<cd*us  , & iit  primum  arcus  A C,  quadrans. 
Dico  angulum  ei  fubtenfum  B,  efle  rc&um  . Erit  enim  A,  polus  arcus  B C, 
(cum  arcus  C A,  per  polum  arcus  B C,tranfcat,ob  angulum  redtum  C;)  atque 
adeo  angulus  A BC, redtus. 

DEINDE  fit  arcus  A C,  quadrante  minor . Dico  angulum  ei  fubten- 
fum B,  efle  acutum.  Producto  enim  arcu  C A,  ad  D,  vt  fit  CD,  quadrans, 
erit  eodem  modo  D,  polus  arcus  C B;  cum  arcus  C A,  per  polum  arcus  B C, 
tranfeat . Dudtocrgo  per  pundtaD,  B,  arcu  D B, circuli  maximi , erit  angu- 
lus D B C,  redtus;  ac  proinde  A B C,  acutus . 

POSTREMO  fit  arcus  AC,  maior  quadrante . Dico  angulum  B,  ei 
fubtenfum  obtufumefle . Abfciflocnim  quadrante  C E, erit  rurfum  E,  polus 
arcus  BC;  proptcrcaquod  arcus  C A,  per  polum  arcus  BC,  tranfic.  Dudio 
ergo  per  punita  E,  B,  arcu  E B,  circuli  miiimi  , erit  angulus  E BC,  redtus; 
atque  adeo  ABC,  obtufus . Quapropter,  in  omni  triangulo  fphatrico  , &c. 
QuoJ  erat  dcmonflrandura. 

THEOR.  33.  PROPOS,  35. 

I N omni  triangulo  fphatrico  re&angulo,  fi  v- 
terque  arcuum  comprehendentium  angulum  rc- 

£tum. 
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ftum,  vel  vnus  tantum , fuerit  quadrans,  erit  & ar- 
cus re  (Sium  angulum  iubtendens,  quadrans:  Si  ve- 
ro vterque  didtorum  arcuum  minor  fuerit  qua- 
drante, aut  maior,  erit  arcus  rcdlum  angulum  fub- 
rendens  quadrante  minor : fi  denique  alter  illo- 
rum maior  fuerit  quadrante,  & alrer minor, erit  ar- 
cus redtum  angulu  fubtendens  maior  quadrante. 

I N triangulo  fphvrico  reCangulo  A B C,  fit  angulus  B,  reflusA  primum 
Vterque  arcus  AB,  BC,vcl  alter  illorum  tantum  quadrans  . Dico&arcura 
AC,  qui  reftum  angulum  fubtendit , quadrantem 
«fle.  Si  enim  vterque  arcus  AB,  B C,  quadrans  efl, 
cum  angulus  B, ponatur  rcCus,crit  quoq;  arcus  A C, 
quadrans.  Si  vero  alter  tantum  arcuum  A B,BC,cft 
quadrans, (it  A B,quadrans.Quonia  igitur  arcus  A B, 
quadrans  eft  , tranfitq;  per  polos  arcus  B C,  propter 
angulum  rettum  B,crit  A,polus arcus  B C;ac  propte» 
rea  angulus  C,tcCus  erit  • Cum  ergo  vterque  angu- 
lus B,C,  reCus  fit, erit  vterquearcus  A B,A  C,qua» 

drans  . Eodem  modo  fi  B C,  ponatur  quadrans, often 

demus  A C,  ede  quadrantem  . Erit  enim  fimiliter  C,  polus  arcus  A B;  afpro- 
inde  angulus  A,  reCus.  Cum  ergo  vterque  angulus  B,  A,  reCus  fit,crit  vter- 
que  arcus  B C,  A C,  quadrans . 

SIT  deinde  vterque  arcus  AB,  B C,  quadrante 
minor , vel  maior . Dico  arcum  A C,  efle  quadrante 
minorem. Si  enim  vterque  efl  quadrante  minor,pro» 
dufto  arcu  C B,  ad  partes  B,&  B A,  ad  partes  A,  vt 
fint  C D,  B E,  quadrantes,  ducatur  per  punfta  D, 

E, arcus  circuli  maximi  D E,fccans  arcum  C A, pro- 
ducum in  F. Quoniam  igitur  in  triagulo  B E D,  an- 
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gulus  B,  rc&us  cfl,&  arcus  B E,  quadrans,  erit  angulus  D,  quem  fubtendit, re» 

Cus . Rurfus  quia  in  triangulo  C D F,  angu- 
lus D,  reftus  efl,&  arcus  D C,  quadrans,  erit 
fimiliter  angulus  F,reCus;atque  idcirco  vter» 
que  arcus  DC,  FC,  quadrans  erit  . Quare 
«reus  A C,  quadrante  minor  erit  . Sivero 
.Vterque  arpus  A B , B C , quadrante  maior 
efl,  abfcifsis  quadrantibus  B D,C  E,ducatur 
per  pun&a  D,  E,  arcus  circuli  maximi  E D, 
iccans  arcum  C A,  produftum  in  F . Quonia 
igitur  in  triangulo  DB  E,  angulus  B,  reCus 
«ft,  & arcus  BD,  quadrans  erit  angulus  E, 
quem  B D,  fubtendit,  redus . Rurfus  quia  in 
triangulo  C £ F,  angulus  E,  eft  rcCus,&  arcus  E C, quadrans, erit  eodem  mo-  J4.huiuw 
s C c c do  aa- 
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do  angulus  F,  reftus . Vtcrque  ergo  arcus  C E.  C F,quadran  serit;  ac  prOpt*. 
rea  arcus  AC,  quadrante  minor.  " * 

S I T poftrcmo  arcus  A B,  quadrante  quidem  maior ; arcus  vero  B C mf. 
norquadrante.  Dico  arcum  A C,  maiorem  effc  quadrante  . Auferatur  enim 
quadrans  B D;  & arcus  C B,  producatur  ad  E,v  t C E,(it  quadrans;  ac  per  pun 
cta  D,  E,  arcus  circuli  maximi  ducatur  E D,  fccans 
A arcum  A C,  in  F . Quia  igitur  in  triangulo  B E D, 

angulus  B,  refhis  cft,&  arcus  B D,quadrans,erit  an- 
gulus E,  rc&us  . Rurfus  , quia  in  triangulo  C E F, 
angulus  E,  reftus  eft  ,&  arcus  E C, quadrans, erit 
eadem  ratione  angulus  F,  reftus . Vtcrque  igitur  ar- 
cus CE,  C F,  quadrans  erit;  ac  proinde  arcus  AC, 
quadrante  maior . In  omni  ergo  triangulo  fphzrico 
icdangulo,  & c.  Quod  erat  dcmonftrandum . 

THEOR.  34.  PROPOS.  36. 

I N omni  triangulo  fphxrico  re&angulo,  fi  ar- 
cus re&um  angulum  fubtendens  fuerit  quadrans, 
erit  vel  vtcrqj  arcuum  angulum  redtum  compre- 
hendentium quadrans,  vel  alter  illorum  faltem : fi 
vero  fuerit  minor  quadrante,  vtcrque  reliquorum 
vel  minor, vel  maior  quadrante  erit  :fi  deniq;  qua- 
drante maior  fuerit,  erit  reliquorum  alter  maior 
quadrante,  & alter  minor. 

I 'n'iaW'0 fP^ico  ^BC, angulus  B,reftus,&  eum  fubtendenr 

ircus  A primum  quadrans.  Dico  vel  vtrumque  arcuum  A B BC  cfle 

quoque  quadrantem  , vel  faltem  alterum  illorum . Si  enim  neuter  illorum  eft 
quadrans,  erit  vel  vtcrque  illorum  maior, vel  minor 
quadrante,  atque  adeo  arcus  A C.quadrante  minor; 
vel  alter  illorum  quadrante  quidem  maior,alter  ve- 
ro minor  , ac  proinde  arcus  AC,  quadrante  maior; 
quorum  vtrumq;  abftirdum  eft  , cum  arcus  A C,  po- 
natur quadrans  . Erit  ergo  vel  vtcrque  arcus  AB, 

BC,  quadrans,  vel  faltem  alter  illorum. 

\ DEINDE  (it arcus  A C, quadrante minor.Di- 
co  vtrumque  arcum  A B,B  C,e(Tc  vel  quadrante  mi- 
. • norem,vcl  maiorem . Si  enim  vtcrque  non  eft  minor. 

vclma.orquadrantfricrhvelvtcrquequadrans.ideoque&arcus  AC.qua. 

drans ; vel  vnus  illorum  quadrans  ,&  alter  non  , atque  idcirco  fr  arcus  A C, 
quadrans;  vel  vnas  quidem  quadrante  minor,alter  vero  maior,atquc  adeo  & 
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Ircus  AC,  quadrante  maior : qux  omnia  abfurda  funt  , cum  arcus  A C,  po-  ij.huiut 
natur  quadrante  minor.  Eritcrgo  vel  vterque  arcus  A B,B  C,  minor  quadran 
te,  vel  maior. 

TERTIO  fit  arcus  AC,  maior  quadrante  . Dico  alterum  reliquorum 
A B,  B C.  quadrante  quidem  efle  maiorem  , alterum  vero  minorem  . Si  enim 
nnneft  alter  maior,  & alter  minor  quadrante , erit  vel  vterque  quadrans, 
vel  alter  faltem  quadrans,  & a Iter  non,  ac  proinde  & arcus  A C,  quadrans;  Jf.  huius, 
vel  vterque  minor  quadrante , aut  maior , atque  adeo  arcus  A C,  quadrante  ) 5 .humi, 
minor : quae  omnia  funt  abfurda,cum  arcus  A C,  maior  ponatur  , quam  qua. 
drans.  Erit  ergo  alter  arcuum  AB,  B C,  quadrante  quidem  maior , alter  ve- 
ro minor.  Quocirca  in  omni  triangulo  iphxrico  rc£Ungalo,&c.  Quod  de» 
monfirandum  erat . 


I N omni  triangulo  fphxrico , fi  vterque  reli- 
quorum angulorum,  vel  alter  falcem  fuerit  redus, 
erit  arcus  redum  angulum  fubtendens,  quadrans: 
fi  vero  vterque  reliquorum  angulorum  minor  fue- 
rit redo, vel  maior, erit  arcus  fubrendens  angulum 
redum  quadrante  minor : fi  deniq;  alter  reliquo- 
rum fuerit  maior  redo , & alter  minor , erit  arcus  - 
angulum  redum  fubrendens,  quadrante  maior.  , . . . 

IN  triangulo fphxrico  A B C,  cuius  angulus  B,  redus , fit  primum  vter- 
que angulorum  A,C,vel  al ter  faltem, nempe C, redus.  Dico  arcum  A C,qui 
redum  angulum  B,fubtcndit,cflc  quadrantem . Si  enim  vterque  angulus  A, 

C,  rectus  cfl,  vclC,  tantum,  erit  triangulum  ABC, 

redangulii  habens  angulum  C,  redum : Eli  autem  & A 

angulus  B,redus.  Igitur  arcus  A C,  quadrans  crlt.  14.  huius. 

DEINDE  fit  vtcrqueangulus  A,C,vcl  minor  / \ 

redo  , vel  maior  . Dico  arcum  AC,  quadrantedle  / \ 

minorem . Si  namque  vtcrqueangulus  A, C,cft  mi-  / \ 54. huius, 

nor  redo,  erit  tam  arcus  BC, quam  A B, minor  qua-  / \ 

drante ; fi  vero  vterque  angulus  A,  C,  maior  eft  re-  ^ ,4-  huius, 
do, erit  tam  arcus  BC,quam  A B, quadrante  maior.  — < 

Quare  curo  in  triangulo  A BC,  angulus  B,  redus 

fit,  & vterque  arcus  A B,  BC,  vel  minor,  vel  maior  quadrante,  erit  femper 
arcus  A C,  quadrante  minor.  j;.  huius. 

TERTIO  fit  angulus  A,  maior.  rcdo,&  C,  minor.  Dico  arcum  A C,cf- 
feq  uadrante  maiorem  . Cum  enim  angulus  A,  obtufus  fit , erit  arcus  B C,  ji.huiu'. 
maior  quadrante  :£t  cum  angulus  C, acutus  fit, erit  arcus  A B, quadran  te  mi-  14  huius. 


THEOR.  35.  PROPOS.  37. 
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nor.  Igitur  cum  «rem  B C, quadrante  quidem  maior  fit , & AB,  mfadotrii 
arcus  A C,  quadrante  maior.  Quamobrcmin  omni  triangulo  ^ihcricorc* 
danguIo,&:c.  Quod  erat  oflcndendum . 

THEOR.  36.  PROPOS.  38. 

1 N omni  triangulo  fphxrico  re&angulo,  fi  ar- 
cus re&um  angulum  fubtendens  fuerit  quadrans, 
erit  faltem  alter  reliquorum  anguloru  rc&us  quo- 
que : fi  vero  minor  quadrante , erit  vrcrq;  reliquo- 
rum angulorum  vel  maior  redlo,  vel  minor : fi  de- 
nique quadrante  maior,  eritalcer  reliquorum  an- 
gulorum maior  re&o,  & alter  minor . 

IN  triangulo  fphsrlco  A B C,  cuius  angulus  B,  reftus , iit  primum  arcu» 
A C,  fubtendens  angulum  reflum  B,  quadrans.  Dico  faltem  alterum  angu- 
lorum A,  C,  rectum  quoque  e(Te  . Cum  enim  angulus  B , fit  rectus  , & arci  * 
AC,  quadrans,  erit  faltem  alterarcuum  A B,  B C,  quadrans } atque  adeo  & 
angulus  A,  vel  C,quem  ille  arcus  fubtendit,  reluserit . 

SIT  deinde  arcus  A C, quadrante  minor.  Dico 
vtrumque  angulorum  A,C,  tfle  maiorem, vel  mino- 
rem rcflo.Erit  enim  vterque  arcus  A B,B  C,vel  ma- 
ior quadrante  ,vcl  minor.  Quare  vterque  anguluf 
A,  C,  maior  erit  reflo,  vel  minor. 

POSTREMO  (it  arcus  /V  c,  maior  quadran- 
te . Dico  alterum  angulorum  A,  C,  e(Te  redo  maio- 
rem ,&  alterum  minorem  . Erit  enim  altet  arcuum 
A B,  BC,  quadrante  maior,  & alter  minor  . Igitur 
alter  angulorum  A,  C, reflo  erit  maior.  A' alter  mi- 
nor. Quapropter  In  omni  triangulo  fphjtricorcflangulo,&c.  Quodoflcn- 
dendumerat. 


COROLLARIVM. 

IX  his  omnibus  colligitur , In  omni  irianaoto  fphxrico,  cuiuivnm  ercuum  efl  qn». 
drans,  vnurf)ue  angulorum  lefliu,  reliquorum  quoque  arcuum  vnum  falicm  efle  quadran 
rem  , i reliquorum  angulorum  vnum  falicm  icilum  . Nam  (i  vnui  angulorum  reftui  cll, 
& alter  arcuum  ipfi/m  comprehendentium  quadran*.  erili’  arcui  retium  angulum  fuhtea 
dens  quadrans  i & angulus  quem  prior  quadrans  fubtendit  icftus : Si  vero  arcus  angulum 
'reflum  fubtendens  quadrans  eft.cnc  & vel  vterque  arcuum  rcftom  angulum  eoraptehen. 
dentium,  vel  alter  falicm  quadrans:  & vel  vterque  tcliquorum  angulorum,  vel  alier  faltem 
rectu j . Itaque  ficti  non  potcil  ■ vr  detur  triangulum  fpbxricum  lefiangulum  , eurus  vnus 
dumajac  arcus  iii  quadrans , led  vei  nullus  em  quadrans,  vel  omnes  (tu,  vel  duo  quadrat», 
se s erunt . 

a aaLH 
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THEOR.  37.  PROPOS.  39. 

AN  G V LI  fphscrici  eandem  habet  rationem, 
ejuam  eorum  arcus . 

S I NT  duo  anguli  fphxriei  B AC,  E D F,  quorum  arcus  B C,  F.  F . Dico 

Ita  eiTe  angulum  A,  ad  angulum  D,  vt  cft  arcus  BC,  ad  arcum  E F . Erunt 

enim  A,  D,  poli  arcuum  B C,  E f i & arcus  A B,  A C,  D E,  D F,  quadrantes. 

ProduQis  igitur  arcu- 
bus B C,  E F,  Cumana 
tur  quotcunque  arcus 
BG,  G H,  arcui  B C, 

& quotcuqi  arcusE  I, 

IK,KL,  arcui  EF, 
atqualcsjac  per  pundta 
G,H,I,  K,  L,  & po- 
los A , D, arcus  circu- 
lorum maxiir.oru  du- 
caAtur  A G, A H,  D 
DK,  DI., qui  omnes 
quadra  tes  erunt,  nem»  v 
pe  quadrantibus  A B,  aS.terti). 

AC,  DE,D  F,xqua!c*,propterea  qudd&  reftxfubtenfte  AG,  AH,  DI, 

X>  K,  D L, reSis fubtenfis  A B,  AC,  D E,  DF,xquales  funt,cx  defin.  poli. 

Erunt  ergo  omnes  anguli  ad  A,  inter  fe  xquales*,  atque  adeo  quam  multiplex  i8.hn  ui. 
■cft  arcusCH,  ateus  BC,  tam  multiplex  erit  aggregatum  omnium  anguloru 
ad  A, anguli  B A C : Eademque  ratione  tam  multiplex  erit  aggregatum  om- 
nium angulorum  ad  D,  anguli  EDF,  quam  multiplex  c(l  arcus  E L,  arcus 
E F . Quoniam  vero  fi  arcus  C H,  arcui  E L,  xqualis  fuerit , etiam  angulus 
H A C,angulo  E D L,  xqualis  cft ;fi  autem  arcus  C H, maior  fuerit  arcu  E L,  huius, 
etiam  angulus  H A C,  angulo  E D L,  maior  efl;  & fi  minor,  minor  ; deficient 
propterea  vni  arcus  C H,  & angulus  H A C,xque  multiplicia  prim*  magni-  ra.huiui. 
. -tudinis  B C,&  tertix  B A C,  ab  arcu  E L, & angulo  E D L,xque  multiplici- 
bus fccund^  magnitudinis  E F,  & quartx  E D F ; vel  vna  xqualia  erunt,  vel 
vna  excedent . Quare  que  proportio  eft  arcus  B C,  primx  magnitudinis  ad 
arcum  E F,  fecundam  magnitudinem  ,ea  erit  anguli  B A C,  tertix  magnitu- 
dinis ad  angulum  EDF,  quartam  magnitudinem.  Itaque  anguli  fphxrici 
eandem  habent  rationem,  quam  eorum  arcus . Quod  erat  dcmouftrandum  . 


D 


10.lThco<i 


COROLLARIVM. 


EX  hoc fequitur,  (taelTe anguium  fphxrieum  quemcumque  ad  quatuot  angulos  reflps 
fphxricoi,  vt  cft  atcui  illiui  anguli  ad  toum  citeunfcrenriam  circuli  mjrtni  t & contra.  .. 
Cum  enim  fii  angului  fphxticu»  quicunque  ad  angulum  tcftum  fphxrieum  , v t arcui  il- 
lius  anguli  a 1 quadrantem  , nimii  uro  ad  arcum  anguli  rcfll , erit  quoqnc  idem  angului  ad 
quadruplum  anguli  rtfti  nempe  ad  quaiuor  reftos  . vt  idem  arcus  illini  anguli  ad  quadru-  Schol.  4. 
pium  quadrantis,  boc  cft,  ad  tuum  cucunfcuntiam;  St  contra . qumu. 

THEOR, 
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THEOR.  38.  PROPOS.  40. 

S I duo  circuli  maximi  in  fphasra  fe  mutuo  fc- 
ccnt , & in  eorum  peripherijs  duo  pun&a  fignen- 
tur,  quorum  vtrumque  vel  in  eodem  femicirculo 
fumaturi  vel  in  vno  femicirculo  vnum,  & alterum 
in  altero  ciufdem  circuli  i vel  vnum  in  femicircu- 
lo vno  vnius  circuli  , & alterum  in  femicirculo 
vtrolibet  alterius  circuli  j atque  per  vtrumque  ho- 
rum pun&orum  arcus  maximi  circuli  ducatur fa- 
cies cum  pcriphcriaalterius  circuli,  ad  quamcum- 
que  partem, angulum  re&um:  habebit  finus  arcus 
intercepti  inter  vnum  illorum  pundorura , & al- 
terutram fe&ionem  circulorum , ad  finum  arcus, 
qui  per  illud  pundtu  du&us  redhim  cum  periphe- 
ria  alterius  circuli  angulum  facir,  eandem  propor- 
tionem, quam  habet  finus  arcus  inter  pun&um  ai 
terum , & alterutram  circulorum  fedfcionem  inter- 
ie&i , ad  finum  arcus , qui  per  illud  pundum  dc- 
feriptus  cum  alterius  circuli  peripheria  redu  con- 
ftituit  angulum,». 

IN  fphfr*  duo  circuli  maximi  A B C D,A  E C F,  fc  mutuo  fecentin  A,8c 
C,8e  primum  ad  angulos  non  reftosjfigncnturque  primum  in  eodem  fcmicir- 
culo  A BC,duo  punfta  vtcuque  B,G;per  que,&  polum  circuli  A E C F,qui  fit 
teJTheod.  H, circuli  maximi  ducantur  I BHK,L  G H M;  crunique  anguli  ad  I,L,K,Mf 
ij.i.lhiod.  rcfti.Dico  eadem  habere  proportioni  finum  arcus  A B,velC  B,ad  finu  arcu* 
B r,vcl  B K,  quam  habet  finus  arcus  A G,vcl  C G,ad  finu  arcusG  L,vel  G M. 
|.  rndec.  Sit  enim  comurm  fcdio  circulorum  reSa  AC, ad  quam  ex  B,G,pcrpedicularcs 
as. primi,  agatur  B N,G  0,in  plano  circuli-A  B C Djerltq^B  N,  finus  redus  tam  arcus 
A B,  quan.  arcus  C B,  ex  definitione  finus  redi  * & eodem  modo  G O,  finus 
ai.vadcc.  vtnulquc  arcus  AG,  C G . Demittantur  abcifdcm  pundis  B,  G,ad  planum 

circuli 
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Circuli  A E C F,  perpendiculares  BP.GQ,  Et  quoniam  rea*  B P,  G Q.«- 
dunt  in  communes  ftdiones  circulorum  I B K,  L G M,  cum  circulo  A E C F, 
quem  bifariam  feca't  in  pundis  I,KjL,M,hoc  cft,cadutin  diametros  circuloru 
maximorum  IBK,LGM> 

(quod  horum  circulorum 
plana  reda  fint  ad  planum 
circuli  AECE,)  ac  proin- 
de redos  angulos  faciunt 
cum  diametris  circulorum 
I BK,  LG  M,  ex  defin.  j. 
lib.  it.  Eucl.  erit  quoque 
tamBP,  finus  redus  arcuii 
BI,BK,  quamGQ^finu» 
redus  arcuum  GL,  G M, 
ex  definitione finus  redi. 

Ducantur  in  plano  circuli 
AECF.red*  NP,OQj 
eruntq;  per  defin.  3.  lib.  1 1. 

Eucl.  anguli  P,  redi,  in 
triangulis  N B P,  O G Qj, 

Quia  vero  tam  redas  B N, 

GO.parallel^  funt, propter 
angulos  redos  ANB,AOG, 


j8.vn  -iee* 
ii.i.Theud* 


•(.i.Theud. 


quam  red*  B PjGQ^cum  h*  perpendiculares  fint  ad  planu  circuli  A ECF; 
eruntquoque  anguli  B,  G,  asquales  incisdcm  triangulis  N BP,  OGQ^ 
AEquiangula  igitur  funt  triangula  N B P,  OG  Q i atque  adeo  erit,  vt  N B, 
finus  arcus  A B,  vel  C B,  ad  B P,  linum  arcus  B I,  vel  BK, ita  O G,  finus  ar* 
cus  A G,  vel  CG,  ad  G Q^,  Gnum  arcus  G L,  vel  G M,quomodocunque  ar- 
cus fumantur  , cum  cuilibet  finui  duo  arcus  femicirculu  conficientes  refpon- 
deant . Hoc  eft,trit,vt  finus  arcus  A B,ad  linum  arcus  B I,ita  finus  arcus  AG, 
ad  linum  arcus  G L . Item  vt  finus  arcus  A B,ad  linum  arcus  B K,  ita  finus  ar- 
cus A G,  ad  linum  arcus  G M . Item  vt  finus  arcusCB,  ad  linum  arcus  B I,ita 
finus  arcus  C G,  ad  linum  arcusG  L . Item  vt  finus  arcusC  B,  ad  linum  arcua 
B K,  ita  finus  arcus  C G,ad  linum  arcus  G M . Item  vt  finus  arcus  A B,  ad 
finum  arcusB  I,  ita  finus  arcus  CG,  ad  linum  arcus  G M, &c. 

DEINDE  fumatur  vnum  pundum,  puta  B,  in  femicirculo  A B C,  & al- 
terum, nempe  D,in  altero  femicirculo  C D A,  eiufdcm  circuli, ducanturque 
per  punda  B,  D,&  polumcirculi  A ECF, qui  fit  H,duo  arcus  circulorum 
maximorum  I B K,D  F S;cruntque  anguli  redi  F,I,S,K.Dico  rurfus,vt  eft  fi* 
nus  arcus  A B,  vel  C B,  ad  finum  arcus  B I,  vel  B K,ita  eflc  finum  arcus  A D, 
vel  C D,  ad  finum  arcus  D F,  vel  a reus,  qui  cum  arcu  F D,fcmicirculum  per- 
ficit d pundo  D,vfque  ad  pundum  S,fcmicirculi  A E C . Nam  arcus  ab  F,pcr 
D,  vfqucad  S,  fcmicirculus  cfl  ,cum  circuli  A E C F,  DF  S,fe  mutuo  bifa- 
riam feccnt  in  F,S.  Sumatur  enim  arcui  A D,  arcus  A G,  aequalis , & per  G, 
& polum  circuli  A E C F, nem  pe  per  H, arcus  maximi  circuli  ducatur  L G M; 
erunt  que  anguli  L,M,rcdi.Quoniam  igitur  duo  anguli  A, I., trianguli  A G L, 
duobus  angulis  A,  F,  trianguli  A D F,  xquales  funt,  ( funt  enim  duo  anguli 
A, ad  verticem  xqualcs,&  anguli L,F,rcdi.)  luntquc  latera  AG,  AD,rtdos 

fubten 


at.  primi. 

«.vndee. 
lo  vndta. 
j»  .primi. 
4.  fext»  . 


iP.iTheoJ. 

i(u.Thcod. 


it.i.Tbeod. 
1 huiui. 
ic.iTheod. 

1 j.iTbcod. 

t.  huiufc 
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ai.buius.  fubtendentla  angulos,  per  conftru&ionem, xqualia;erunt  quoque  areusGLj 
D F,xquilcs,  ac  propterea  & eorum  finus  aequales  erunt,  nccnon  & finus  ar- 
cuum  xquatfum  A G,  AD,  erunt  xquales  . Eadem  ergo  eft  proportio  finui 
arcus  A G,ad  linum  arcus  G L,  qux  (inus  arcus  A D,ad  linum  arcus  DF  : Vc 
i autem  Unus  arcus  A G,  ad  linum  arcusG  L,ita  demon  (irarum  eft , eire  linum 

• arcus  A B,  vel  C B,  ad  finu.n arcus  B I,  vel  B K,  propterea  quod  punQa  B,G, 

in  eodem  fcmicirculo  fumpra  funt.  Igitur  erit  quoque, vt  finus  arcus  A B,vcl 
C B,ad  linum  arcus  BI,vel  B K,ita  finus  arcus  A D,ad  linum  arcus  D F,&c. 
POSTREMO  fumatur  in  fcmicirculo  A BC.punAum  B.&.'  in  alterius 

circuli  fcmicirculo  vtrouis 
rempe  in  A E C,aliudpun 
itum  L : Et  per  B,&  polum 
circuli  AEG,  arcus  maxi- 
mi circuli  ducatur  I B K r 
Item  per  L,  & per  polum 
circuli  A B C,arcus  LG  M, 
maximi  circuli ; cruntque 
anguli  I,G,rcSi.  Dico  rur- 
fus , vteft  finus  arcus  A B* 
ad  linum  arejs  B I,  ita  clTe 
finum  arcus  A L,  ad  linum 
arcus  L G,  & c.  Per  po- 
los enim  vtriusque  circuli 
ABC  D,A  E C F,  arcus  ci» 
culi  maximi  ducatur  R E; 
cruntque  anguli  R,  E,  re- 
di, diuidenturque  femicir» 
culi  ABC,  AEC,  bifa- 
ria rn  in  punttis  R,  F.;  atque 


acuTbeod. 


1 fiTheod. 


to.iTfaeod. 


l|.i.Theod; 

j.i.ThcoJ. 


adeo  finus  quadrantum  AR,A  E,*qualeserunt ; Eadrmque  proportio  erit 
y. quinti.  (jnu?  *rcus  A R,ad  finum  arcus  R E,quz  finus  arcus  A E, ad  finum  arcus  E R» 
Quoniam  vero  eft, vt  finus  arcus  A R,  ad  finfi  arcus  R E,  ita  finus  arcus  A B* 
ad  finum  arcus  B I,  vt  dcmonftratum  eft  ; (fumpta  funt  enim  duo  punda  R* 
B,in  eodem  fcmicirculo)  erit  quoque, vt  finus  arcus  A E, ad  finum  arcus  E R, 
Ita  finus  arcus  A B,  ad  finum  arcus  B 1 : Sed  eadem  ratione  eft  , vt  finusarcuk 
A E,  ad  finum  arcus  E R,ita  finus  arcus  A L,ad  linum  arcus  L G . Igitur  erit 
quoque,  vt  finus  arcus  A B,  ad  finum  arcus  B 1,  ita  finus  arcus  A L,  ad  finum 
arcus  L G,  &c.  Quod  fi  loco pun&i  L,  fumatur  in  altero  femicircnlo  A F C, 
• ciufdcm  circuli  A ECF,  aliud  pundum,  nempe  F,&  arcus  F D,  faciat  angu- 
lum D,  reftum,  erit  adhuc,  vt  linusarcus  A B,ad  linum  arcusBI,ita  finus  ar» 
cus  A F,  ad  finum  arcusF  D,  &c.  Vtenim  proximeoftendimus , vt  finusar» 
cus  A B,  ad  finum  arcus  Bl,  ira  eft  arcus  finus  A L,ad  linum  arcus  LG : Vt 
* r.  autem  finus  arcus  A L,  ad  finum  arcus  L G.  ita  demonliratum  eft  ,elTe  linutn 
arcus  A F,ad  finum  arcus  F D,  quod  punda  L,  F,  fumantur  in  duobus  fcmi-> 
circulis  ciufdcm  circuli . Igitur  erit  quoque,  vt  finus  arcus  A B,  ad  finum  ar- 
cus B I,  ita  finus  arcus  A F,  ad  finum  arcus  F D:  Atque  ita  in  vniuerfum  vere 
eft  propofitio,quomodocunq;  duo  punda  fumatur,  quando  circuli  A B C D, 
A E C F,  fc  mutuo  fecan  t ad  angulos  nou  rectos « 

sed 


0« 

.t,- 
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SED  Uni  circuli  ABCD,AECF,  feccnrre  mutuo  ad  angulo»  redos  in 
pundis  A,  C;  (itque  eorum  communi»  fcdio  refla  A C.  Diu  i Io  autem  v.  g. 
Semicirculo  A BC,  bifariam  in  H,  vt  fint  quadrantes  A H,  C H,  fumantur 
duo  punfta  vteunque  B,  G.  Dico  ita  c(1<-  mrfus  •» 

finum  arcus  A B,  ad  linum  arcus, qui  per  B,  dudus  _ 

/edos  angulos  facit  cum  circulo  AECI-,  vt  cft 
finus  arcus  A G,ad  linum  arcus,qui  per  G,  dudus 
cum  circulo  A L C F,  redos  facit  angulos  . Quo. 
mam  enim  circjulus  A B C,cum  redus  ad  circulum 
A E C,  ponatur , tranfit  per  polos cirpuli  AEC, 
erit  H,polus  circuli  AEC.  Quare  aicus  perpen- 
diculares ad  circulum  A-E  C,  per  punda  B,G,du- 
fti  ncccilario  per  H,  tranfibunt;  atque  adeo  arcus 
illi  erunt  B A,  G A : Perfpicuum  autem  eft , vt  cft 
finus  arcus  A 15, ad  linum  arcus  B A,  ita  t fle  linum 
arcus  A G,  ad  linum  arcus  G A,  cum  vtrobique 
fit  proportro  squalitatis  , fcu  identitati! : Eft  e- 
nim  idem  finus  arcus  AB,  & arcus  B A,  nccnon 
idem  finus  arcus  A G ,&  arcus  G A . 

QJ/OD  fi  alterum  pundorum  fit  H,  polus  circuli  A E C,  erit  quicun- 
que arcus  ex  H,  dudui,  qualis  cft  H E,  perpendicularis, ad  A E C, atque  adeo  i$  iTheort. 
quadrans.  Rurfus  igitur  manifeftum  cli,ita  efle  finum  arcus  A B,ad  finum  ar-  co'oll.  iC. 
CusBA,vtcft  finus  arcus  A H,  ad  finum  arcus  H E,  vel  H A;  cum  vtrobique  «.  Tbtod. 
quoque  fit  squalitatis  proportio  , Se.  Si  duo  ergo  circuli  maximi  in  fphxra 
fc  mutuo  feccnt,&'c.  Quod  erat  oftendendum  . 


i)  t.Thcod. 
Coroll.  i£# 
1.  Thcoii. 
i).iTh:od» 


SCHOLIVM. 


PER.SPICVVM  tfl  exdemonflratis : Sidite  circuli  fii  mutuo  fieetnt,  (y  iu  >n» 
torum  tx  duobus  fundis  yicunq;  affumptis  ducantur  ad  alterius  circuli  planum  dua 
linea  reda  perpendiculares  i sia  tffi  finum  redum  arcui  intercepit  inter  *num  illon 
rum  fundorum  . (y  alttrutram  circulorum  ftchtnrm , ad  perpendicularem  ex  illo 
fundo  in  planum  allerim  circuli  dcmijfam  , yt  rfi  fi„ue  rtdsu  arem  inter  alterum 
fundum,  cy  alterutram  fitdienem  circulorum  inter  tedt , ad  perpendicularem  ab  lice 
nltoro  puntlo  in  plenum  alterius  circuli  demiffam  , Uamm  priori  fi  pura  huius  prou 
fofi  'ft  enfium  tfl,  ita  effe finum  arcus  A B,  »r/  C B,  ad  B P,  finum  redum  arctu  B If 
*t  efi  finsu  arem  A G,vr/  C G ,ad  G Qj  finum  redum  arcus  G L.  Cum  ergo  finus  B P. 
G Cfc»  fi»*  perpendiculares  ex  puud"  B,  G,tn  planum  circuli  AEC  T,  demi  fla  .pa- 
tet propojstum  . Quod  fivnum  fundorum  acceptum  fit  B,  ex  >na  parte  fitdionis  a, 
ty  alterum  fundum  acceptum  fit  VI,  ex  altera  parte  fedtoms  A,tn  eodem  circulos 
eri»  nihilominus  sta  finus  arcus  A B ,ad  perpendicularem  B P,  ex  B,  demiffam  in  plan 
ttum  alienus  circuli  A K C F,  »f  ftmu  arem  A D,  ad  perpendicularem,  qua  ex  D,  n» 
planum  alterius  circuli  AEC  F,  demriteretur : propterea  quod  oflehfium  efl,  na  tffo 
finum  arcus  A B,  ad  finum  arcus  B I,  >1  rfi  finus  arcuo  \ D,  ad  finum  arcus  D F;  qui 
Sjistdem  finus  arcuum  B I,  D F,  fiunt  perpendlculaOts  tx  fundis  8pD,  »i»  planum 
circitis  AEOP,  cadentes  , yt  ex  demanaram  in  hac  propof.  liquido  conflat.  Idem 
firfif  scitur  in  figura  poficriorn  tum  tbs  rtfamfif,  ytjinm  artus  A B»  ad  ptrpendtcu» 
• - - D d d larem 
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larem  ex  B,  in  planum  circuli  K Ic  F,  demiffdmy  ita  finm  arem  A G,  ad  perpendi* 
cularem  ex  G,  i n planum  circuli  A E C F,  demiffdm  : propterea  quod finm  arcuum 
A B,  A G,  funtipftmet  perpendiculares  exB,  G,  in  planum  circuli  A E C F,  demi  fi* 
jl.vndee.  cadentes  iu  retiam  AC,  communem  circulorum  fidiontm  , >t patet . 

HINC  facile  demtnfi  rari  poterunt  fequentia  theoremata  quorum  nonnulla  pl» 
rimum  ad  fpharicorum  triangulorum  calculum  conducunt.  Primum  autem  ac  fecun* 
dum  funt  duo  Theoremata  Vtolemai  Cyclica  in  primo  hb.  Almagefii,  fed  multo  bre - 
mus,  ac  facilius  demoujlrata  ex  ijs,  qua  in  hoc  febolio  oflenfa  funt , Vo  de  omittenda 
non  ridebantur , licet  torum  >fus  in  htfet  triangulis  non  appareat  . 

I. 

SI  infphacr* fuperficie  abvno  pun&oduo  arcus  maximorum 
circulorum  educantur,  quorum  vt erque  femicirculofit  minor, & ab 
eorum  terminis  in  ipfos  refledtantur  alij  duo  arcus  maximorum  cir- 
culorum le  inter  duos  illos  priores  arcus  in terfccanres : proportio, 
quam  finus  fegmeti  vnius  edudlorum  arcuum  inter  terminum  eius, 
& arcum  reflexum  habet  ad  finum  alterius  fegmenti  eiufdem  arcus 
cdudti , compon  itur  ex  proportione,  quam  finus  fegmenti  arcus  re- 
flexi inter  eundem  terminum  , & alterum  arcum  rcHexum  habet  ad 
finum  alterius  fegmenti  eiufdem  arcus  reflexi  , & ex  proportione, 
quam  finus  fegmenti  alterius  cdu&orum  arcuum  inter  eius  termi- 
num,& arcum  reflexum  habet  ad  finu  totius  eiufdem  arcus  edu&i. 
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EX  punblo  A,  ii»  fuperficie  fphera  educantur  duo  arcus  AB,  A C,  femicirculit 
minores  , V d terminis  B,  C,  refledantur  ad  ipfos  duo  arcus  B D,  C E,  ft  inter  fi* 
cautes  in  F • Dir»  proportionem  finus  arcus  B f.,nd  finum  arcus  E A, componi  ex  pro* 
portione  finus  arcus  B f,  ad  finum  arcus  f D,  er  ex  proportione  finus  arcus  C D,<i 
finum  arcus  C A.  Duflis  enim  ex  puntlis  B,  A,  D,  ad  planum 
circuli  CE,  tribus  perpendicularibus  BG,AH,Dli  quoniam 
duo  circuli  A B,  C E,  fi  mutuo  fecant  in  E,  p-  expandis  B,A, 
in  planum  circuli  Ce,  demifie  funt  perpendiculares  lC,AHl 
erit  ft  finus  arcus  E B,  ad  finum  arcui  E A,  ita  reda  B G,  ad 
redam  A H : \t em  quoniam  duo  circuli  B D,  c E,  fi  mutuo 
fecant  in  F,cr  ex  pundit  planum  circuli  C Bydedud* 

funt  perpendiculares  BG,D  h erit  eodem  ratione, >1  finus  ara 
tus  F B,  ad  finum  arcus  F D,  ita  reda  B G,  ad  redam  D I:D  ea 
nique  quia  duo  circuli  AC,  c b,  fi  mterficant  in  C,  erasa 
pundis  D,  A,  in  planum  circuli  c R,  demijfa  funt  perpendi- 
culares reda  linea  D I,  A H » *rit  finali  ter  , >f  finus  arcut 
C D,  ad  finum  arcus  C A,  ita  reda  D \yad  redam  A H . Pn» 
portio  autem  redo  B G,ad  redam  A H .(pofita  media  linea  D I.)  componitur  exproa 
portione  reda  B G,  ad  redam  D 1,  er  ex  proportione  reda  DI,  ad  redam  A H.Igia 
tur  cr  proportio  finus  arcus  B e,  ad  finum  arcus  E A,  (qua  eadem  efi  ,qua  propor* 
tio  BG,  ad  A H.)  componetur  ex  proportione  finus  arcus  B F,  ad  finum  arcus  F D, 
(qua  eadem  efi,  qua  proportio  B G,  ad  D I.)  er  ex  proportione  finus  arcus  C D,  ad. 
finum  artus  A C,  (qua  eadem  tfit  qua  DI,  ad  A H.)  quod  efipropefitum . 
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II. 

IISDEM  politis , proportio  linus  vnius  arcuum  edudorum  ad 
linum  legmenti  eiufdein  arcus  inter  pundum  cdudionis , 6c  arcum 
reflexum  , componitur  ex  proportione  linus  arcus  reflexi  1 termino 
didi  arcus  ad  linum  Tegmenti  eiulckm  arcus  reHcxi  inter  alterum  ar- 
cum edudum,  & alterum  arcum  rcHexum,  & ex  proporrionc  ti- 
nus Tegmenti  alterius  arcus  reHcxi  inter  terminum  alterius  arcus 
edudi , & priorem  arcum  rcHexum  ad  linum  totius  pollcrions  ar- 
cus reHcxi . 


HOC  ejl , proportio  (Inus  artus  A B,  ai  Jinum  artus  A E,  tomponitur  tx  proo 
portione finus  arcui  B D.adfinum  artus  D F,  tsr  tx  prtpertitne  finus  artus  C F,  ad 
J/inum  arcus  C e , D udn  tnsm  expundu  B,  E,  F,  ai  planum  csreuls  A C tirsbus pero 
fendicutanbus  B G,  E IT,  F l|  quoniam  iuo  circuli 
AB,  AC,  (it  mutuo  fetant  in  A,  W tx  pundn  B, 

X,  i n planum  circuli  A C,  iemijfa  funt  ptrpeniuuu 
lares  b o,  E H»  erit,  >t  fiuus  artus  A B,  ai  Jinum 
arcus  A E,  ita  refla  B o,ai  redam  E H:  Item  quia 
iuo  circuli  B D,  A C,fe  inter fecaut  in  D,  cr  ex 
funfln  B,F,in  planii  circuli  A C,  ieiuda  funt  per • 
ptniicularet  b O,  F I»  erit  pars  ratione  , >t  jinus 
artus  D B ,ai  fsnum  arcus  D r,ita  retia  B G, ad  reo 
fiam  w i : Denique  quoniam  iuotirtuls  A C.  C E,fein  C,  interfecant , er  tx  puno 
flit  F,  E,  ii»  planum  tirculi  A C,  iemijfa  funt  ptrpeniicularts  f i,  E Hi  erit  eaitm 
argumentatione , >1  finus  arcus  C F,  ai  Jinum  arcus  C E,  ita  refla  F I,  ai  redam 
E H.  Componitur  aut  em  proportio  reda  b C,  ai  redam  E H.  ( pofita  meita  linea 
F I.)  ex  proportione  reda  B Otad  redam F I,  ex  proportione  reda  F 1,4  d redam 

E H . I git  ur  er  proportio  ftnus  arcus  An,  ad  (inum  arcus  A E,  (qua  taiem  ejl,  qua 
B G, ad  E H.)  componetur  ex  proportione  pnus  arcus  B D,ai  finum  arcus  D F,  ( qua 
taiem  e(l  , qua  B G,ad  F 1,)  ex  proportione  Jinus  arcus  C f,  ad  Jinum  arcus  CE, 

(qua  tadtmejl,qua  f \,ad  E H.)  quod  ejl profefitum , 
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IISDEM  politis,  proportio  tinus  vnius  arcuum  edudorum  ad 
finum  Tegmenti  eiuTdem  arcus  inter  eius  terminum , & arcum  refle- 
xum, componitur  ex  proportione  linus  Tegmenti  alterius  arcus  edu- 
di inter  pundum  cdudltonis,  & arcum  reflexum  ad  linum  reliqui 
Tegmenti , & ex  proportione  linus  Tegmenti  arcus  reflexi  i termino 
poflenoris arcus  edudi  inter  tetminum,  & alterum  arcum  reflexum 
ad  linum  reliqui  Tegmenti  eiuTdem  arcus  reHcxi . 

HOC  ejl,  (repeti  ta  figura  primi  theorematii')  proportio  Jinus  arcus  A C,ai  fi- 
uum  arcus  C D,  componitur  expropornont  fusus  arcus  A E,  ai  Jinum  arcus  E BjCT’ 
• Ddd  L exprta 
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r"  ex  proportione  finxi  arem  b r, ad  finum  arcus  F D.  Quoniam  enim  iut  circuli  A C,' 
C E,  ft  inter fccant  in  C,er  cxpunflit  A,’D,  < lemifia  funi  perpendiculares  AH,D  *, 
hmu!  4&  planum  cirjuh  C E;  erit,  yt  finus  arcus  C A,-  ad  finum  artus  C D jta  retia  aH, 
petmuun-  k:ii  ad  rtflam  D I : lltm  quoniam  duo  circuli^.  B,  C E,  /r  muiff» 

do.  , ftcant  in  E,  <r  expunflis  a,  b,  in  planum  circuli  C E,  dedu* 

^ fla  furit  perpendiculares  AH,  B G<  erit  fimili  modo  , >t  finus 

arcus  E A,  ad  finum  arcus  E B,  ita  refla  A H,«</  reflam  B or1 
Denique  tfdia  duo  circuli  B D,  C I,  fe  mutuo  ftcant  in  F,  V 
expunflis  B,  D,  ad  planum  circuli  CE,  dufla  funt  perpendi • 
culares  B C,  D I;  erit  eadem  ratione,yt  finus  arcui  F B,  adfiu 
num arcus  F D,ita  refla  B G,ad  reflant  D I . Cohipomtur  aua 
tem  proportio  refla  A H,  adreflam  D I,  ( pofila  media  hntd 
B c .)  ex  proportione  refla  A H,  ad  reflaro  b c.cr  ex  propor 
lionertfla  BC,  adreflam  DI.  Igitur  cy  proportio  finus  aru 
cus  A C,  adfinum  arcus  C D,  (qua  eadem  efi  , qua  AH,  ad' 
D I. ^componetur  ex  proportione  finus  arcus  A F,ad  finum  ara 
cus  E B , (que  eidem  efi,  qua  A H,  ad  na.)  V exproportione  finus  arcus , B F,  4 i 
finum  arcus  F D,  ( qua  eadem  efi,  qua  b 0,  ad  D l.)  quod  efi  propofstum . 

III  I. 

Jt%. 

IISDEM  pofitis , proportio  finus  Tegmenti  vnius  arcuum  re- 
flexorum inter  terminum  arcus  edmfii  , & alterum  arcum  reflexum 
ad  finum  reliqui  Tegmenri,tomponitur  cx  proportione  finus  Tegmen 
ti  vnius  arcuum  cdudorum  inter  eundem  terminum,  & alterum  ar- 
cum reflexum  ad  finum  reliqui  Tegmenti,  ex  proportione"finus  al- 
terius arcus  edu&iad  finum  Tegmenti  illius  inter  terminum , & ar- 
cum reflexum . 

HOC  efi,  ( repetita  eadem  figura  primi  theorematii ) proportio  finue  arcus  B F, 
ad  finum  artus  F D,cemponitur  ex  proportione  fimtu  arcus  B E,  ad  finum  arcus  E A, 
Cr  ex  proportione  finus  arcui  A C,  ad  finum  arcuo  C D . Cum  enim  duo  circuli  B D, 
C V.,  fe  mutuo  fecem  in  F,  er  ex  B D,  ad  planum  circuli  C F., perpendiculares  B G, 
b^i  « 15  I , fint  demiffa;  erit  , ytfinue  arcus  F B,  adfinum  arcus  F D,  IM  refla  B G,  ad  rea 

petraoun-  ^am  D • '■  Quia  item  duo  circuli  B A,  C F,  fe  mutuo  ftcant  in  E,  er  expunflts  B,A, 
Ho.  ad  circulum  C F,  perpendiculares  dufla  funt  B G,  A H»  erit  quoque,  >t  finus  arcus 

E B,  ad fnmm  arcus  r.  A, ita  refla  B G,  ad  rtflam  A H : Denique  quia  duo  circuli 
AC,  C F.ftfem  C,fecant,.(^eatpunflis^,D  , ad  planum  circuli  C E , demiffa 
funt  perpendiculare!  A H,  D I } erit  [militer  , fir.us  arcui  CA  , ad  finum  arcui 
C D , ita  refla  AH  , ad  reflam  D I . freportio  autem  refla  BG  , ad  reflam  D I, 

' f pefita  media  linea  A H)comfonit  ur  ex  proportione  refla  B G , ad  reflam  A H , CT' 

exproportione  rtfla  AH,  ad  reflam  D I.  Igitur  er  proporlio  finus  arcus  B F , ad. 
finum  arcus  F D,  (que  eadem  tfi,  qua  B G,^  0 1)  componetur  ex  proportione  fi - 
nus  arcus  B E,  ad  finum  arcus  F.  A,  (qua  eadem  efi  ,qua  B G,ad  A H.  ) er  ex  pro  u 
portione  finus  arcus  A C,  ad  fusum  arcus  C D,  ( qua  eadem  efi , qua  A H , ad  D I.) 
quod  efi  prope fitum . 

IISDEM 
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IISDEM  pofitis,,, proportio  finus 'vnius  arcuum  reflexorum 
aci  linum  Tegmenti  eiuliiem  inter  ler minum  arens  edudi,^  alterum 
arctim  reflexum  , componirar  ex  proportione  finus  Tegmenti  alte- 
niis  drdts  edadi  inrcrpnnduni  cdndionis  ,&  arcum  reflexum  ad 
linum  totius  arcu?  cduai ; & ex  proportione  finus  alterius  arcus  re- 
Aexi  ad  finum  tegmeuti  eiuTdcn)  inter  priorem  arcum  cdudum  <Sc 
priorem  arcum  reflexum . 

H 0 C efl,  ( repetit*  figat' a fecundi  theorematis ) proportio  finus  arcui  C E,  ad 
Jutum  arcui  C F ycomponilur  ex  proportione  finus  arcu!  A E y ad  finum  arcus  A B, 
.C7’  ex  proportione  finus  artus  B D , ad  finum  artus  D F . N4W  tum  duo  circuli  A C, 
C E ,Je  in  C' mutui ficeht , ty  ex  punflnt.y  fyad 
planum  circuli  XC, duda  fiat perpendiculare  1 F FI, 

Ft  ' erit  >t  ‘finus  arcus  C'  E,  ad  finum  arctis  C F, 
ita  re(la  E M,  ad  redam  F I:  T»fm  cum  duo  circuli 
A B,  A C,  ji  mterfeccnt  111  A , V ex pundu  E,  B, 
ad  planum  circuli  A C,  cadant  perpendiculares 
jEHjB  C;  tr’t  etiam  , ><  finus  arcus  A E,  ad  finum 
arcui  X B,  ita  reda  E H,  ad  redam  B O : Quia  dea 
ut  que  duo  circuli  A C,  B D,  fe  mutuo  fiteant  in  D, 

tr  expundu  b,  fyad planum  circuli  A C,  d.emifld  fiunt  perpendiculares  B C,  F [j 
orit pari  rationry>t  fimus  arcus  D B,*dfiuum  arcus  D F,if4  reda  B G ,ad  redam  F I. 
Componitur  autem  proportio  reda  F.  H,  ad  redam  F I,  ( pofita  media  linea  B c,) 
tx  proportione  reda  E H,  ad  redam  b C,  ty  ex  proportione  reda  b G,  ad  redano 
F 1 . luitur  proportio  quoque  finus  arcus  C E,  ad  finum  arcus  C F,  (qua  eadem  efl, 
qua  E H,  ad  F I.)  componetur  tx  proportione  finus  arcus  A E,  ad  finum  arcus  A B, 
( 'qua  eadem  efl,  qua  E H,  ad  b g.)  <y  tx  proportione  finus  arcus  B D,ad finum  arcua 
t>  Fj  (qua  eadem  efl,  qua  B G,<id  F I.)  quod  efl propofiium  , 
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VI. 

S I in  Tphaer.r  Tupcrficie  duo  maximi  circuli  Te  mutui  non  ad  an» 
gulos  redos  Tecentj&A  duobus  pundis  in  vno  aflumptis  ad  alterum 
circulum  ducantur  duo  arcus  perpendiculares : Erit , vt  Tinus  arcus 
inter  pundum  inteiTcdionis,  Sc  alterutrum  angulorum  redorum  , 
intercepti  ad  rangentem  illius  arcus  perpendicularis , ita  finus  arcus 
inrer  pundum  interTcdionis , & alterum  angulum  redum  interie- 
di  ad  tangentem  alterius  huius  arcus  perpendicularis . 

D V O circuli  maximi  AB,  A C,  ft  mutuo  fecent  iti  A,  non  ad  angulos  redos , ey 
expundu  Ci  E,  m circulo  A C,  aflumptis  ad  circulum  A B, ducantur  arcus  ptrpen* 
ditulares  c B,  F.  D . Dico  ita  ejje  finum  arcus  \ B,  ad  tangentem  arcus  C B,  >t  efl 
finus  arcus  A D,  ad  tangentem  areses  E D . Vrodudu  enim  arcubus  B C,  DE,  donec 
Coeant  m l-  ytr»ni  b F,  D F,  quadrantes  , Quoniam  yero  a pumlo  B,  dnoarcus  mao  1 j.huiui, 

xi  morum 
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timorum  cimior»  /,  .mtm,  , 40  etrumq;  t omini  A,  f,  ad  offis  ito 9 

arem  A C,  F D,  reflefhentur  fi  i,.terfiecantes  in  B:e ompouetur  proportio  finm  arem 
k t,  ai  {inornarem  A D,  ex  proportione  finm  arem  B C,  ad  finu  m arem  C F,  ty  tx 

proportione  finm  arem  E F»  ai  fimum  arem  D E. 
Ifi  aiifrm,  (eum  C B-Jit  complementi  arem  B C.) 
yt  finm  arcus  C f, ad  fimum  arens  B C,'ta  /Inus 
totus  ad  tangentem  arcus  B C;  conuertendoq;  >t 
finus  arcus  B C,  ad  fimum  arcus  CV,ita  tangms 
arcus  B C,  ad  fimum  totum  ; ttem  (cum  E F,  fit 
complementum  arcus  D E.)  >t  finus  arcus  E f,ad 
fimum  arcus  D E,i ta  fimus  totus  ad  tangentem  ara 
cus  D E . I gssur  proportio  finus  artus  A b,  ad  fia 
num  arcus  A Dycomponetur  quoque  ex  proportioa 
ne  tangentis  arcus  BC,  ad  fimum  totum  , cy  ex 
proportione  finus  totius  ad  tangentem  arcus  D E. 
Cum  ergo  <y  proportio  tangenti  arcui  B C,  ad 
tangentem  arcus  D E,  componatur  ex  proportio» 
ne  tangenti  arcus  B C,  ad  fimum  totum  , CT  tx  proportione  finus  totius  ad  tangen- 
tem arcus  D E;  quod  finus  totus  inter  dtflae  tangentes  fit  pofitus  : erit,  *t  fimus  ar- 
tus a kyad  fimum  arcus  A D,  ita  tangens  arcus  B Cyad  tangentem  arcus  DEiC 
permutando,  >t  finus  arcus  a b,  ad  tangentem  anus  c B,  ita  finus  arcus  A D,  ad 
tangentem  arcus  E D . Quod  eft  propofitum  . 


VII. 

SI  in  fipharrae  fiiperficie  duo  quadrantes  maximorum  circulorum 
fe  interfecent  ad  angulos  non  re<ftos,&  per  extrema  pundh  arcus  ma- 
ximi circuli  ducarur , necnon  ab  aliquo  pumftovnius  quadrantis  ad 
alterum  arcus  perpendicularis  demittatur : Erit,  vt  finus  totus  ad  tan- 
gentem huius  arcus  perpendicularis , ita  tangens  complementi  arcus 
per  extremitates  quadrantum  diufti  ad  finum  arcus  quadrantis,  ad 
quem  perpendicularis  arcus  demilTiis  eft , inter  pun&um  fedtionis,  & 
arcum  perpendicularem  interiedti . 

D V O quadrantes  maximorum  circulorum 
A D,  A f.yfiecent  fefie  in  A, ei  angulos  non  refles t 
ry  per  D,  E,  arcus  circuli  maximi  deferebatur 
D E : eruntq;  anguli  DyEyrrfh  . Itemex  C ,pu» 
flo  quocunque  demittatur  ad  A D,  arcui  perpena 
dicularis  CB:  Vroduclis  autem  arcubus  D E,BC, 
donec  in  F,  coeant , erunt  D F,  B F,  quadrantes. 
Di co  ita  rffie  finum  totum  ad  tange tem  arcus  B C, 
»*  tft  tangens  arcus  E F,  qui  complementum  eft 
arcus  D E yad  finum  arcus  a B . Quoniam  enim  4 
punflo  V)yduo  arcus  circulor»  maximorum  edufli 
fiunt  D a,D  F,cr  ab  eorum  termini  a,  Eftuoalij 
reflectuntur  a b,  f fetantes  fefie  in  Ct  e rtt  proportio  finus  arcus  C E,  ad  fimum 

arcuo 
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arcus  b e,  compofita  **  proportione  ftnus  arcus  e F,ad  ftnam  arcus  D H,  er  «e 
proportione  ftnus  totius  quadrantis  A D,  ad  fmum  arcus  AB.  E fi  autem,  ( cum  C F, 

/it  complementum  arcus  B C.)  rt  ftnus  arcus  C f, ad  fmum  arcus  c B , itafmus  to.  iS. Sinui. 
IM  tangentem  arcus  B C : Uem,  (r»m  D E, /ir  complementum  arcus  E F.)  >tfi, 
nus  arcus  D E,  adfmumarcus  E F,tta  ftnus  totus  ad  tangentem  arcus  e eoum 

uer  tendo,  >t  ftnus  arcus  £ F,  ad  fmum  arcus  D B,  ita  tangens  arcus  £ F,  ad  fmum 
totum  . Ifftur  <7  proportio  ftnus  tonus  ad  tangentem  arcus  b C,  compofita  erit  ex 
proportione  taugentu  arcus  £ T,adftnu  totum,  er  ex  proportione  ftnus  totius  qua* 
drantis  A D,  ad  fmum  arcus  A B . Cum  ergo  proportio  tangentis  arcus  E F,  adft - 
num  arcus  A B,  componatur  quoque  ex  proportione  tangentis  arcus  e F,  ad  fmum 
totum,  C7*  ex  proportione  ftnus  totius  adfmumarcus  A B 1 quod  ftnus  totus  fst  mea 
dius  tnter  illam  tangentem,  (7  Itunc  fmum:  ent,rt  ftnus  totus  ad  tangentem  arcua 
B C,  ita  tangens  arcus  e f,  adjtnum  arcus  A B . Quod  efi  pr  opo filum. 

VIII. 

S I in  fpharrae  fiipcrficie  duo  maximi  circuli  ad  anpilos  non  reitos 
Ce  munio  fecent,  & a duobus  punitis  in  vno  aflumptis  ad  alterum  cir- 
culum duo  arcus  perpendiculares  ducantur : Erit , vt  iinus  arcus  inter 
punitum  feitionis , & alterutrum  punitorum  fumptorum  ad  fecan- 
tcm  complementi  arcus  per  reliquum  punitum  alTumptum  duiti,  ita 
(Inus  arcus  inter  punitum  lectionis , & reliquum  hoc  punitum  (u ru- 
ptum ad  fccantem  complementi  arcus  per  alterum  illud  punitum  af- 
iumptum  duiti. 

IN  proxima  figura  fecentfefe  duo  maximi  circuli  A D,  A E,»i»  A, ad  angulosno» 
reflos,  (7  expandis  C,  E,  ad  A D,  arem  perpendiculares  ducantur  C B.  E D.pnm 
ducanturq;,  donec  coeant  m F.  Erunt  BF,  D F,  quadrantes, ac  propterea  C F,  E F,  aj.hulu*. 
complementa  arcuum  B C,  D E.  TStcoita  effefin» 
arcus  A E,  ad fecantem  arcut  C F ,-et  eflfsnue  ar- 
em A C , ad  fecantcm  arcus  B F.  Quoniam  enim  a 
puntlo  n,  duo  arcui  educuntur  D A,  D F,  d quo- 
rum terminis  a,  F, duo  ali/  adipfos  reflefluntur 
A E,  F B,  femterfecantes  m C‘,  erit  proportio  fia 
nui  arcus  a b ,ad  fmum  arcsu  A c,  compofita  e* 
proportione  fimus  arem  D E, ad  fimum  totum  qua • 
drantis  D F,  t7ex  proportione  fintu  totiu*  quaa 
drantis  B F,  ad  fimum  arem  B C . E/I  autem  , >* 
fiunt  arem  D e,  ad  fmum  totum  quadrantis  D F, 
ita finm  totus  ad  fecantem  arem  E F 1 propterea 
quod  finm  totm  medio  loco  proportionalis  efiinm 

terfinum  reclum  arem  D b,  C*  fecantem  arem  B r, qui  complementum  efi  arcui  D Er 
B ademq;  ratione  ita  efi  fecans  arem  C F,  ad  fimum  totum  , >t  finm  totm  quadrant io 
B F, ad  fmum  arcus  t ct  quod  fiuus  totus  medio  quoque  loco  fit  proportionalis  inter 
fecantem  arcus  C F,  qui  complementum  efi  arcus  E C,  C fimum  retium  arcus  B C. 

Ignur  proportio  finm  arcut  ab,  ad  finum  arcus  a C,  componetur  quoque  ex  pro- 
portione  fetantis  arcui  C f, ad  finum  totum,  (7  exproportienefinos  tetius  ad  fecan» 
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tem  arcus  e » . Cum  ergo  proportio  fetantis  artui  C F,  ai  fecantem  arcui  % F, 
componatur  ex  proportione  fecantis  arcus  C F,  ad  fenum  totum  , cjr  ex  proportione 
finui  tonui  ad  fetantem  arcui  e rsijuod  finui  totui  fit  medius  inter  hae  fecitesrerst, 
>t  jutus  arcu!  A E ,ad  fenum  arcui  a C.ita  fecum  arcus  C F ,ad  fecantem  arcut  E F» 
CT  permutando,  >t  fenus  anui  A r,  ad  fecantem  arcus  C F,  na  finui  arcus  A C,  ai 
fecantem  arcus  E F .Quod  eft  propofitum  , 

ALITER..  Quoniam  efe,  vt fenus  arcus  A E,  4^  fenum  arcus  E /<*»»  4F» 

C»«  A C,  ad  fenum  arcus  C E\  hoc  eft,  permutando,  >t  fenus  arcus  A E,  ad  fenum  aro 
tus  A c,  itafmus  arcus  E D,  ad  fenumarcus  c B : tfe  autrmita  fecans  arcui  c F, 
ad  fecantem  arcus  E F,  >/  fenus  E D,  <]  mi  complementum  efe  pofeonorie  arcus  E F,4d 
fenum  arcut  c B,  iju  1 complementum  efe  arcus  prioris  c F;  erit  quoque,  X yinxi  4r* 
rus  A E, ad  fenum  arcus  A C,if4  fecans  arcus  C F,  ad  fecantem  arcus  E F . E/  prr» 
mutando,  »r  /inus  4rr»s  A E,  ad  fecantem  arcus  C F,  if  4 fenus  arcus  A C,  ud  feteaoo 
tem  arcus  e f . Quod  efe  propofitum 

EADEM  hac  demon feratio  locum  etiamhsbet,  licet  duo  punfla  affumpta  fent  ai 
diuerfas partes  punfh  fictionis.  Seceut  euim  rurfum  fefe  duo  circuli  maximi  e f,B  A, 
10  Dj  cr  4 puuclu  F,E  , arcus  E F,  ducantur  ad  B A, arcus  perpendiculares  f A, E B. 

Dico  sta  ejfie fenum  arcus  E D,4<i  fecantem  complementi 
arcui  t A,  >t  eYl  fenus  arcus  D F,  ad  fecantem  cempltu 
manti  arcus  E B . Nam  ejuoni  m eft,  -ut  fnus  arcus  t D, 
ad  fenum  arcus  e B , ita  finui  arcui  D F,  ad  fenum  anus 
F A; C? permutando,  vt  fenus  arcus  L D, ad  fenum  arcus 
D F,  ita  femus  arcus  e B ,ad  fenum  arcus  f a : V»  autem 
fenus  arras  E E, ai  fenum  arcus  r A,tta  tfe  fecans  cimo 
flcmtnti  arens  r A, ad fecantem  compl-mentt  arcus  * Bt 
erit  t}Uocjue,>t  fenus  arcus  e D,  ad  fenumarcus  D F,  it  A 
fecans  complementi  arcus  EA,  ad  fecantem  complementi 
Arcut  El;  V permutando,  ft  fenus  areus  E D, ad  fecantem  complementi  arcus 
ita  fenus  arcus  D F,  ad  fecantem  complementi  arent  f ■ . Quod  efe  propofitum  , 
REI*  ETIVIMVS  autem  hic  figuram  ejuartam  propof.tf,  licet  arcuum  BC» 
C fytsulla  fiat  mcnnoyne  nouam  figuram  cogeremur  ext  ruere  . 


THEOR.  39.  PROPOS.  4r. 

. . lty  omni  triangulo  fp^a:rrco>,Gnus  .ciiiuflibct 

- arcusad  funini-anguli , quem  lubtendit,  eandem 
habet  proportionem /quam  hnus  vcriufque  reli- 
h.  quorum  arcuum  ad  finu  anguli , quem  fubcendit. 

\ , » 1 ‘ V • * 

STT  triangulum  fphorricumquodcunquc  A BC . Dico  ita  effe  (inum  «r- 
cu<  A B,  ad  (inuro  anguli  C,  quem  lubrcndit,  vt  eft  linas  arcus  A C,  ad  (inum 
anguli  B, quem  (obtendit  , & rt  linus  arcus  B.C,  ad  (inum  anguli  A,  quem 
-fubtcndit.  Sint  cmm  primum  omnes  tres  anguli  recti  ; cruntquc  propterea 
fcuiiui  *5'  onuKsarcusquadrautcj.  Miiukllum  igitur  clt,vt  eft  Imus  totus  quadrantis 

' *■  AB» 
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A B, ad  (inum  totum  anguli  redi  C,  ita  cflc  totum  quadranti»  A C,  ad  finum 
totum  anguli  redi  B,  & (inum  totum  quadrantis  B C, 
ad  (inum  'totum  anguli  redi  A . 

DEINDE  (intduo  tantum  anguli  A,  B,  redi, 
eruntq;  idcirco  arcus  A C,  B C,  quadrantes, & C,po- 
lus  arcus  A B.  Itaque  rurlus  pcrfpicuum  cft,  vt  clt  G* 
nus  arcus  A B,  ad  (inum  anguli  C,  hoc  cfl , ad  linum 
arcus  A B,  (Eft  enim  A B,  arcus  anguli  C,cum  C,  Gt 
polus  arcus  A B,vt  oftenfum  cft)  ita  c(Te  linum  totum 
quadrantis  AC,  ad  Gnum  totum  anguli  redi  B,  & G- 
num  totum  quadrantis  BC,  ad  Gnum  totum  anguli  redi  A;  cumfempcrfil 
squalitatis  proportio. 

TERTIO  Gt  angulus duntaxat  C,  redus  ,& reliquorum  angulorum 
A,  B,  vterqueredo  minor,  vel  maior;  vel  alter  redo  maior, & alter  minor.  Si 
igitur  vterque  redo  minor  cfl,  erunt  omnes  arcus  quadrante  minores.Produ* 
cantur  omnes, & fiant  quadrantes  B D,A  E,B  F,AG, 

&per  punda  D,  F,  arcus  maximi  circuli  D F,  & per 
punda  E,G,  arcus  maximi  circuli  E G,  ducatur ; e- 
runt^ue  anguli  D,  F,  E,G,  redi , & B,  polus  arcus 
DF,  &A,  polus  arcus  EG;ac  proinde  arcus  D F, 

E G.arcuscrunt  angulorum  B,  A . Tam  vero  qua- 
drans B D,  quam  A E,  arcus  cft  anguli  redi  C,  vt  ex 
defin.  6.  pcrfpicuum  cft  . Quoniam  igitur  duo  circu* 
li  maximi  B D,B  F,  fc  mutuo  fccant  in  fphxra  in  pun 
do  B,  & in  arcu  B D,  fumpta  funt  duo  punda  A,  D, 

« quibus  ad  arcum  BF,dudi  funt  arcus  perpendiculares  A C,  D Fjerit  vt  G- 
nus  arcus  AB,  ad  Gnum  arcus  AC,  ita  Gnus  arcus  BD,  ad  Gnum  arcus  D F: 
& permutando,  vt  Gnus  arcus  A B,  trianguli  A BC,  ad  Gnum  quadrantis  B D, 
hoc  cft,  ad  Gnum  totum  anguli  redi  C,  in  eodem  triangulo  ABC,  ita  Gnus 
•reus  A C,  trianguli  eiufdem  A B C,  ad  Gnum  arcus  D F,  hoc  cft, ad  Gnum  an* 
guliB,  eiufdera  trianguli  A BC  . Eodem  modo  erit,vt  Gnus  arcus  AB,  in 
triangulo  A B C,  ad  Gnum  quadrantis  A E,  hoc  eft , ad  Gnum  totum  anguli 
redi  C, eiufdem  trianguli  A BC,ita  Gnus  arcus  BC,  eiufdem  trianguli  ABC, 
ad  Gnum  arcus  EG,  hoc  eft,  ad  Gnum  anguli  A,  ia  eodem  triangulo  ABC, 
Patet  ergo  propoGtum . 

SI  vero  vterque  angulorum  A,  B, cft  re- 
do maior , erit  arcus  A B,  quadrante  minor: 

& tam  arcus  A C,  quam  B C,  quadrante  ma- 
ior. Produdo  igitur  arcu  A B,  in  vtramque 
partem,  vt  Gnt  quadrantes  A E,  BD,abfcif- 
fisque  quadrantibus  A G,  B F,  ducatur  per 
punda  D,  F,  arcus  maximi  circuli  D F,  & per 
fe,  G,  maximi  circuli  arcus  E G jeritquc  rur- 
fum  B, polus  arcus  D F,&  A, polus  arcus  E G. 

Igitur  DF,  E G,  arcus  erunt  angulorum  B, 

Aj  necnon  tam  quadrans  B D,  quam  A E, ar- 
cus anguli  redi  C,  ex  defin.  6.  Item  propter 
quadrantes  B D,  B F,  vterque  angulus  D,  Fj  & propter  quadrante s A E, A G, 

E ce  vtcr- 
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vterque  angulus  15 , G,  redus  erit . Quia  igitur  duo  maximi  circuli  B D,  BC, 
fc  mutuo  in  fpharra  fccant  in  B,  fumptaque  furit  in  BD,duo  pundaA,D,  i 
quibus  ad  BC, dudi  funt  duo  arcus  A C,  D F,  perpendiculares , erit  vt  finus 
4o.huiu«.  arcus  A B,ad  linum  arcus  A C,ita  finus  arcus  B D, ad  finum  arcus  D F:&  per- 
mutando , vt  finus  arcus  A B,  trianguli  A BC,  ad  finum  quadrantis  B D,  hoc 
eft,ad  finum  totum  anguli  redi  C,  in  eodem  triangulo  ABC,  ita  finus  arcut 
A C,ciufdem  trianguli  ABC,  ad  finum  arcus  DF,  hoc  cfl , ad  finum  anguli 
s B,  in  codc.pi.triangulo  ABC.  Eadcmq;  ratione  erit,  vt  finus  arcus  A B,trian 
guli  A BC,  ad  finum  quadranti*  A E,hoceft,  ad  finum  totum  anguli  redi  C, 
in  eodem  triangulo  A B C,  ita  finus  arcus  BC,  eiufdom  trianguli  ABC,  ad 
finum  arcus  E G,hoc  cft,ad  finum  anguli  A, in  eodem  triangulo  A B C.Quod 
cft  propofitum . 

S I denique  alter  angulorum  A,  B,rcdo  maior  eft,&  alter  minor;fit  B,ma- 
j7.huiut.  ior  , & A,  minor.  Erit  igitur  arcus  A B,  quadrante  maior:  ItemarcusAC, 
j^.huiu».  quadrante  etiam  maior,  at  vero  B C,  minor 

quadrante  . Abfcindantur  ergo  quadrante» 
B D,A  E,&  AG,  produdo^uc  arcu  B C,fiac 
quadrans  B F;  & per  punfta  D,F, ducatur  ar- 
cus D F,  circuli  maximi , nccnon  per  E,  G, 
arcus  circuli  maximi  E G ; crit^ue  rurfus  B, 
polus  arcus  D F,&  A,  polus  arcus  E G . Igi- 
tur DF,  E G,  arcus  erunt  angulorum  B,  A; 
necnon  tam  quadrans  B D,  quam  A E,  arcut 
anguli  C,rcdi,ex  defin.  6.  Item  propter  qua- 
drantes A E,  A G,  vterque  angulus  E,G,  re- 
dus erit . Quoniam  igitur  duo  circuli  maxi- 
mi B A,  B F,  in  fpharra  fe  mutuo  fccant  In  B, 
fumptaquefunt  in  B A, duo  punfta  A,  D,  4 
quibus  ad  BF,  dudi  funt  duo  arcus  perpendiculares  AC,  D F;  erit , vt  finus 
40.  huius,  arcus  A B,  ad  finum  arcus  AC,  ita  finus  arcus  B D,  ad  finum  arcus  D F : 8c 

Jcrmutando,  vt  finus  arcus  A B,  trianguli  A B C,  ad  finum  quadrantis  BD, 
occft,  ad  linum  totum  anguli  redi  C,  ineodem  triangulo  ABC,  ita  finus 
•reus  A C,  trianguli  ciurdcm  A BC,ad  finum  arcus  D F,hoc  eft,ad  finum  an- 
guli B,  in  triangulo  eodem  ABC.  Eodemque  modo  erit,  vt  finusarcus  AB, 
trianguli  ABC,  ad  finum  quadrantis  A E,  hoc  cft,  ad  finum  totum  reSi  an- 
guli C,in  code  triangulo  A B C,ita  finus  arcus  B C,ciufdcm  trianguli  ABC, 
ad  finum  arcus  E G,  hoccft , ad  finum  anguli  A,  ciufdcm  trianguli  ABC. 
Quod  eft  propofitum . 

QVAR.T  O ac  vltimo nullus  angulorum  A, B, C,  redus fit  . Per  pun- 
so.iTheod.  ^ duro  A,  & polum  circuli  B C,  ducatur  arcus  circu- 

li maximi  A D,  cadatquc  primum  in  latus  B C,  in- 
tra triangulum;  eruntq-,  anguli  ad  D,  redi.  Quoniam 
igitur  in  triangulo  A B D, angulus  D, redus  cfljcrir, 
vtiam  demonftratumcftjVt  finus  arcus  A B,  ad  fi- 
nuro  anguli  A D B,ita  finus  arcus  A D,ad  finum  an- 
guli B :&  permutando,  vt  finus  arcus  A B,  ad  finum 
arcus  A D,  ita  finus  anguli  A D B,  ad  finum  anguli 
B.  Sed  eodem  modo,  cum  ia  triangulo  A DC,  an- 
gulus 
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arcus|angul( 

AB. 

ACD. 

AD. 

ADB. 

AC. 

B 

gu1usD,rcftus  fir,eft,vt  (Inus arcus  AD,ad  linum  «ngu!l  A C D,Ita  Rnujr 
•reus  A C,ad  (inum  anguli  A D C : & permutando,  vt  Imus  arcus  A D,ad  li- 
num arcus  A C,  ita  (inus  anguli  A C D,ad  linum  anguli  A DC,  hoc  cfl , ad 
linum  anguli  A D B,cum  anguli  ad  D,(int  redi . Ex  jequalitatccrgOj&per- 
turbata  proportione, erit, vt  linus  arcus  A B,ad  linum  arcus  AC, ita  linus  an» 
guli  AC  D,ad  linum  anguli  B;vt  in  appolita  formula  apparet.  Igitur  Se  per- 
muta ndoerir,vt  linus  arcus  A B,  in  triangulo  A BC,ad  linum  anguli  A C B, 
in  eodem  triangulo  ABC,  ita  linus  arcus  AC,ciufdcm 
trianguli  A BCjad  linum  anguli  B,in  eodem  triangulo  ABC. 

CADAT  deinde  arcus  per  A,  & polum  circuli  BC, 
duftus  in  arcum  BC,  produdumad  E, critq; angulus  E ,re- 
flus.  Quoniam  igitur  in  triangulo  A B E , angulus  E,  redus 
cfl ; erit , vt  demonllratum  cft,  vt  linus  arcus  A B , ad  (inum 
anguli  E,  ita  linus  arcus  A E ,ad  linumaoguli  B:&pcrmu- 
tando , vt  linus  arcus  A B , ad  linum  arcus  A E , ita  (inus  anguli  E , ad  linum 
anguli  B.'Sed  eadem  ratione, cum  in  triangulo  ACE  , angulus  E,  redus  lir, 
eft  , vt  (inus  arcus  A E , ad  linum  anguli  A C E , ita  linus  arcus  A C, ad  li- 
num anguli  E : Se  permutando  , vt  linus  arcus  A E , ad  (inum  arcus  A C , ita 
(inus  anguli  A C E , ad  linum  anguli  E. Igitur  ex  aequalitate  ,&pcrturbata 
proportione  , erit  vt  (inus  arcus  A B , ad  linum  arcusAC, 
ita  Imus  anguli  ACE,  hoc  cft , anguli  ACB,  ^cum  idem  Iit 
linus  vrriufq;  anguli  ad  C ,quod  eorum  arcus  Icmicirculum 
tonflituant , vt  condat  ex  coroll.  propof.  5.  huius  trada- 
tus.  Pcrfpicuum  autem  eft  tx  ijs  ,qux  in  tradationc  linuum 
diximus  ,duos  arcus  fcmicirculuro  conficientes,  eundem  ha- 
bere (inum  . ) ad  linum  anguli  B ; vt  in  appofita  formula  ap- 
paret . Igitur  & permutando  erit , vt  finus  arcus  A B , in  triangulo  A BC, 
ad  linum  anguli  ACB,  ciufdcm  trianguli  A B C , ita  (inus  arcus  A C , in 
eodem  triangulo  ABC,  aiffinum  anguli  B , ciufdcm  trianguli  ABC.  Quod 
Ii  ex  B,ad  arcum  AC.ducaturalius  arcus  perpendicularis, qui  vel  intra  trian 
g ulum  cadet,  vel  in  arcum  produdum,oftcndcmus  eodem  modo,  ita  efle  finii 
arcus  A B , ad  (inum  anguli  A C B , vt  cft  linus  arcus  B C ,ad  (inum  anguli 
B AC.  Itaque  in  omni  triangulo  fphxrico , linus  iuiullibct  arcus, &c.  QjJod 
ciat  oflendendum. 


i(.t.Thcod- 

.1* 


arcusjanguli 

AB. 
AE. 

AC. 

ACE. 

E. 

B. 

COROLLARIVM. 


HINC  perfpieuum  eft, in  omni  triangulo  fphxrico  rcftingulo.vi  eft  (Inui  areui  rrftam- 
angulum  fubtcndentit.ad  (inum  totum»  nempe  ad  linum  anguli  reftl.quem  fubiendit,  ita 
erte  (inum  cuiufTbet  reliquottim  atcuum  ad  iinum  anguli,qiKm  fubteneic  • t^uod  idcir» 
eodiierim,  quta  pletique  feriptoret  hoc  corollarium  , tanqujm  piopolitionem  ab  hac  no  - 
ftra  propoiitione  4 1.  diucrfam,  dcmonfttant : fed  placuit  nebis  propolliloncm  hanc  magia 
vnmctfalem  ic^deie,  ptout  nimirum  complcauut8c  triangulum  fpbxneum  rc£Ungulum,. 
Se  non  ic&angulum . 


S C H O L I V M. 


1 N hae  jCrfequentibmproptfuionibiu  aiiuctmut  problemata  , qmbeu  fpharim- 
iorum  triangulorum  rectangulorum  caleului  perficitur  .qua  f,  ex  ipfu  propofitioni- 
b*  eliciuntur  ..Quanquam  autem  ntnnunauatn  tu  problemati  aliquo  plura  proptn 

ict  1 nantor 


•M 


ii 


• t.huiui. 


Fraziit 


(4.  huius. 
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nantur  inuefiiganda  , primum  tamen  f.mper  pott fimum  tjl , quod  queritur, inferi 
turq;  primo  ac  per  fe  ex  ipfo  problemate . Ex  hac  igitur  propofitieue  fequeutia  trim 
problemata  colliguntur  . 

IN  triangulo  fph$rico  redangulo , dato  arcu  , qui  redo  angulo 
opponitur  & alterutro  arcuum  angulum  redum  ambientium;  in- 

ucnire  angulum  huic  arcui  oppofitum . 

1 N triangulo  A B C,cuiue  angulus  C, reflue,  dati  fuit 
arcui  AB,  A C . Dif*  dari  quoque  angulum  B , arcui 
A C, oppofitum  .Quonumcnim  efi  , >t  fenus  arcue  AB, 
ad  fuium  totum  anguli  redi  C,  ita  fenus  arcue  A C,ad  fe- 
num anguli  B ; 

S l fiat  t v t fimus  artus  dati  reflo  angulo 
oppofiti  ad  fimum  totum  , ita  fimus  arcus  circa 
angulum reflum dati  ad  aliud  trcpcrictur  fimus 
anguli  quxfiti. 

V E R.  V M hic  diligenter  attendendum  efi,  num  angulus  quafitm  B ,fit  acutus, 

an  obtufue.Si  enim  acutae  rft,  dabit  arcue  fenni  inuento  refpondent  angulum  B.-S» 

yero  efi  obtufue  , relinquet  idem  arcue  ex  femictrculo  fublatue  angulum  B . Pulchra 
autem  arcue  datue  a c,  circa  angulum  redam  C , docebit , an  angulus  B , acutus  fit, 
yel  obiuf.es  . Nam  fi  A C , tft  mmor  quadrante  , erit  angulut  B , acutus  : Si  yer • 
quadrante  maior  , obtufue  . Sumimus  autem  hic  triangulum  fphtrtcum,  in  quo  >nu* 
tantum  angulus  reflue  e fi,  cr  proinde  nullus  arcue  Quadrans , W tnpropof.  diclum 
efi  : quod  etiam  in  fcquentibus  mtelligatur  . 

II. 


I N triangulo  fph^rico  redangulo,  dato  arcu , qui  redo  angulo 
opponitur , & alterutro  angulorum  non  redorum  j inuenirc  arcum 
huic  angulo  oppofitum  • 

I N eodem  triangulo  dot  as  fit  arcus  A B,  reflo  angule  C ,oppofitus , (7  infisper 
anellus  B.  Dl.odan  quoque  arcum  A C,  angulo  t.  ,oppofitum.Cum  entm  fit, yt  finue 
«l.buioi.  arcus  An,  ad  fenum  Solum  anguli  refh  C,  ttafi.ue  arcue  AC  , ad  finumangsli  Bf 
erit  conuerteudo  ,yt  finus  totusadfmum  arcus  AB  , itafinus  anguli  l , ai  fimum 

Fnxia.  ""s  I \gitur  fiat,vt  fimus  totus  ai  fimum  arcus  angulo  reflo  oppofirifeta 
fimus  amuli  dati  ad  aliud  , inuenietur  fimus  arcus  quatit  i . 

. . Hif  autem  arcus  erit  quadrante  minor  datus  angulus  efi  acutus  -.quadrant» 

autem  maior  ,fi  obtnfns  • 

HI. 

I N triangulo  fphsrrico  redanguto,  datoalreratro  arcuu  circa  an- 
gulum redii'  & angulo, qui  ei  opponitur; inuenire  arcu  redo  angulo 
oppofitum . Oportet  autem  conflare, num  tertius  angulus  fit  acutus, 
an  obtufus:  vel  an  tertius  arcus  fit  quadrante  minor,  aut  maior . 
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I N e oJem  triangulo  datus  fit  artus  AC,  circa  angulum  C,  redum  , & angulus 
fraterea  B , illi  oppofitns  . Dico  dari  quoque  arcum  AB,  reflo  angulo  oppefitum. 

Cum  enim  fit , yt  finus  arcus  AC  ,ad  finum  anguli  b , ita  finus  arcus  A B,  ad  finum  41.  huita 
totum  anguli  redi  C/  erit  co nutriendo,  >t  finus  anguli  B ,dati  ad  finum  arcus  a C, 
dati  , ita  finus  totus  ad  finum  arcus  A B,  redo  angulo  oppofitf,  qui  quaritur  . 

S l igitur  fiat,  vt  finus  anguli  dati  ad  finum  dati  arcus , ita  finus  to-  ruri*. 
tus  ad  aliud  , rcperietur  finus  arcus  tju  tfici , qui  reflo  angulo  opponitur. 

OPOR.TET  autem  conflare  , num  tertiue  angulus  A , acutus  fit, an  obtufus'. 

>tlan  tertius  arcus  c B,  quadrante  minor  fit, aut  nutor. Hinc  enimdifcemus , qua» 
do  arcus  qutfilus  A B,  cfl  quadrante  minor,  cy  quando  maior;  fi  aliunde  id  noacon * 

Jhtent.  Kamfi  angulus  A,  fuerit  acutus  Ji  quidem  ©*  B,  datus  fit  acutus  : Vel  fi  A, 
fuerit  obtufus  , fi  quidem  t?  b , datus  fit  obtufust  erit  arcus  A B , redo  angulo  op*  }7.huilfc 
pofitus  quadrante  minor  .Si  >cro  angulus  A,  fuerit  acutus, at  B,  datus  obtufus  : Vel 
fi  A, futr  it  obtufus,  at  B,  datus  acutus;  erit  arcus  a B,  maior  quadranto  . ltactid, 
fi  arcus  C t,  fuerit  quadrante  minor,  fi  quidem  cr  a C, datus  fit  quadrante  minor: 

XelfiC  B , fuerit  quadrante  maior  , fi  quidem  {/AC  , datus  fit  maior  quadrantes 
orit  arcus  Ab,  redo  angulo  oppofitus  quadrante  minor  . Si  yero  arcus  C B , fuerit  H'  buiu*. 
minor  quadrante, at  A C,  datus  quadrante  maior:V el fi  C B,  fuerit  quadrante  rnam 
ior  , at  A C, datus  quadrante  minor  s erit  arcus  A B,  maior  quadrante  . Itaq ; no» 
fatit  efl, dari  ynum  arcum  circa  redum  angulum, cum  angulo  oppoftto  ,ytrult  Co* 
permcus propof  4.  de  triangulis  fphancis  ; Xdquodinfchohopropof.  il.  fupra  aj* 
monuimus  ifcd  dari  citam  debet  fpecies  tertii  anguli, yel  terti jf  arcus.Qua  i»  re  etiam 
lapfue  efl  loan.  B.egiom.  propef.  ip.  lib.  4.  triangulorum . 

THEOR.  40.  PRO PO S.  4z. 

I N omni  triangulo  fphzrico  re&angulo , cu- 
ius nullus  arcuum  quadrans  fit,  finus  vtriuflibct  ; 
reliquorum  angulorum  eandem  habet  propor- 
tionem ad  finum  totum,quam  finuscomplemen- 
ti  reliqui  anguli  ad  linum  complementi  arcus  ip-  ^ 
Ium  fubtendentis. 

r IN  triangulo  fph*rico  A BC , angulus  B, 

Iit  rcflus  ,&  nullus  arcuum  quadrans. Dico  ita 
e(Tc  linum  anguli  C,  ad  finum  totum  , vt  efl  fi» 
nus  complementi  reliqui  anguli  A,  ad  finum 
complementi  arcus  BC,  angulum  A,  fubten- 
dentis .Quoniam  enim  nullus  arcuum  ponitur 
quidrans,  nullus  reliquorum  angulorum  re- 
flus  erit:  Alias  triangulum  A B C,duos  habens 
angulos  rc&os  haberet  duos  arcus  quadrantes; 

Xuod  non  ponitur  . Sit  ergo  primum  angulus 
a Acutus,  & arcua  A B,  ipii,  & re Qu>  angulo  B» 


)|.  huius, 
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adiacens,qu»drante  roinor.Quo  pofito,erit  & angulus  C,acntus?  atqutade» 
Omnes  arcus  trianguli  A B C , quadrante  minores . Producantur  arcus  AB, 

A C,  & fiant  quadrantes  A D , A £ , ac  per 
punita  D,  E, arcus  DE, circuli  maximi 
ducatur  D E , conuenicns  cum  arcu  BC, 
produlto  in  F ; Erit  ergo  vtcrq;  angulus  D, 
E , rc&us  , ob  quadrantes  A D,  AE;  atque 
adeo  , cum  & angulus  B , reftus  fit,  vterque 
arcus  B F , D F , quadrans  erit  , ob  angulos 
reftos  B,  D . Erit  quoque  D E,  arcus  anguli 
A;  proptcrca  quod  'A  , polus  cft  arcus  DE, 
ob  quadrantes  A D , A E . Item  arcus  E F , 
complementum  erit  arcus  DE  , & arcus 
C F , complementum  arcus  BC,  ob  qua- 
drantes D F,B  F. Quoniam  vero  in  triangu- 
Coroll.  41.  loC  EF  , angulus  E , reftns  eft;  erit  vtfinus  arcus  CF,ad  linum  totum, ire 
finus  arcus  E F ,ad  finum  anguli  ECF:  & conucrtendo  , vtfinus  anguli 
E C F , hoc  efl, anguli  AC  B , qui  illi  «qualis  eft  ad  verticem  , ad  finum  ar- 
cus E F,  ita  finus  totus  ad  finum  arcus  C F:  &'  permutando  , vt  finus  anguli 
A C B , ad  finum  totum  , ita  finus  arcus  E F,  hoc  eft,  finus  complemen- 
ti anguli  A , ad  finum  arcus  C F,  id  cft , ad  linum  complementi  arcus  C B* 
Quod  eft  propofitum. 

S I T deinde  angulus  A,  obtufus , & adhuc  arcus  A B , quadrante  minor. 
Fiat  angulus  B A D,  rc3u*,fccetquc arcus  A D, arcum  BC,in  D . Prodii&o 
quoque  arcu  A B,  Eat  quadrans  A E,  & per  puncta  E,  D , ducatur  arcus  E D, 

circuli  tDaximilecans  arcum  A C,in  F.  Et  quia 
duo  anguli  D A B,  D B A,  rc&i  funt , erunt  ar- 
cus AD,BD,  quadrantes ; atque  adeo  cura 
A E,  quadrans  quoque  fit,  & angulus  D A E, 
reftus,  erit  ti  D E,  quadrans, & A,  polus  arcu* 
D E.  Igitur  & arcus  A F,  quadrans  crit.cum  ar- 
cus  F.  F, quadrante  femper  abfit  a fuo  polo.  An 
gulus  item  vterque  ad  F,cum  arcus  A F , tran- 
fcat  per  A , polum  arcus  E F , reQus  erit . Prx- 
terca  E F,  erit  arcus  anguli  B A C,ob  quadran- 
tes A E,  A F . Erit  quoque  arcus  DF,  comjde- 
tum  arcus  E F,lcuanguli  B A C;  & arcus  C D, 
complementum  arcus  BC,ob  quadrantes  D E, 
< R D,.  Quoniam  igitur  in  trianguloCD  F , an- 

gulus F,  refhis  cft  , erit  vt  finus  arcus  C D , ad  finum  totum  , ita  finus  ar- 
cus D F,  ad  finum  anguli  C ; & conucrtendo  , vt  finus  anguli  C , ad  fi- 
num arcus  DF,  ita  finus  totus  ad  finum  arcus  C D:  & permutando,  vt  linu* 
anguli, C , ad  finum  totum  , ita. linus  arcus  D F , hoc  cft  , finus  complementi 
anguli  B AC  , ad  finum  arcus  C D,  id  cft,  ad  finum  complementi  arcus  BC» 
Quotf  clt"  propofitum. 

S ET  tertio  angulus  A,  acutus,&  arcus  A B,  quadrante  maior.  Quo  poli- 
to, erit  reliquus  angulus  C,' obtufus  jac  proinde  arcus  A C,  reSum  angulum 

B,  fubtendens  quadrante  quoque  maior. Ablcindantur  quadrantes  A D,  A E, 
1 * &*et 
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per  punda  D,  E,  ducatur  arcus  D E,  circuli  maximi  coiens  cum  arcu  B C, 
protndo  in  F;  erit^;  vtcrq-,angulus  D,E, re- 
dus, ob  quadrantes  A D,A  E;  atque  idcirco, 
cum  & angulus  B,fit  redus, quadrantes  erunt 
B F , D F Erit  quoque  DE,  arcus  anguli  A, 
quod  A, polus  fit  ^rcu»  D E.Quarc  EF, com- 
plementum cft  anguli  A;  & C F,  complemen- 
tum arcus  BC,ob  quadrantes  DF,  BF. 

Quoniam  igitur  in  trianguloC  £F  , angulus 
E,  redus  cft,  erit  vt  finus  arcus  C F,  ad  finum 
totum  , ita  finus  arcus  E F ,ad  finum  anguli 
E CF  : & conucrtcndo  vt  finus  anguli  E CF, 
hoc  c(l}anguli  A C B.  (Habent  enim  duo  an- 
guli ad  C , eundem  finum , cum  eorum  arcus 
iemieirculum  conficiant , ex  coroll.  propof. 

5.)»d  finum  complementi  anguli  A , ita  (mus  fotus  ad  finum  arcusCF,  hoc 
e(l,ad  finum  complementi  arcus  B C:  & pcrmutado,vt  finus  anguli  A C B,ad 
finum  totum,  ita  finus  arcus  E F,  fiuc  complementi  anguli  A ,ad  finum  arcuy 
C F,  fcu  complementi  arcus  B C.  Quod  cft  propofitum. 

QJf  ARTO  ac  vltimo  fit  angulus  A,  obtui  us,&  adhuc  arcus  AB,  qua- 
drante maior.  Fiat  angulus  redus  BAD,  fccctq;  arcus  A f)  , arcum  BC  ,iA 
D . Abfeindatur  quoque  ex  A B,  quadrans  A E,&per  punda  E,  D, ducatur 
arcus  E D,  circuli  maximi  fecans  arcum  AC,  produdum  in  F.  Et  quia  an- 
gulus B,  redus  ponitur , & angulus  BAD,  redus  quoque  cxconftrudio- 
ne  cft  , erunt  arcus  AD,  B D,  quadrantes  . Rurfus  quia  arcus  A D , A Ej 

auadrantes  funt,contincntque  angulum  D A E,rcdum,  eritarcus  D E,  qua- 
rans,  & A,  polus  arcus  D E ; ac  proinde  cum 
arcus  AF  , tranfeat  per  A , polum  arcus  E F, 
erit  angulus  F , redus.  Item  E F ,crit  arcus  an- 
guli B A C . Prxtcrea  arcus  D F , complemen- 
tum eritarcus  E F , fcu  anguli  B AC;  & arcus 
C D,  complementum  arcus  B C,  obquadran- 
tes  DE  ^ BD.  Quoniam  igitur  in  triangulo 
C DF,  angulus  F,  redus  cft,  erit  vt  finus  arcus 
CD,ad  finum  totu  ita  finus  arcus  DF,ad  finum 
anguli  D C F:  Et  conucrtcndo, vt  finus  anguli 
D C F,hoc  cft,anguli  AC  B, (Habent  enim  ar- 
cus angulorum  D'C  F,  A C B,  eundem  finum, 
cum  femicircultimcoftituant.  )ad  finum  arcus 
D F,hoc  cft, ad  finum  complementi  anguli  B A C,ita  finus  totus  ad  finum  ar- 
cus C D,  hoc  cft,  ad  finum  complementi  arcus  B C:  Et  permutando  , vt  finus 
anguli  A C B,  ad  finum  totum, ita  finus  arcus  D F,  fiuc  complementi  anguli 
B A C , ad  finum  arcus  C D , feu  complementi  arcus  B C . Quod  eft  propoli. 
Ium . Igitur  in  omni  triangulo  fphxrico  redangulo , &c.  Quod  dcmonftran- 
dumorat.  1 
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COLLI  OEMVS  tx  haefropefitiont  duo  h*c  problemata , 


IN 


i 


4 t.hoia». 


fruii. 


14.  huiui. 


41.  huioi. 


(ruit,  qui 
do  datur 
areut  cum 
•nftulo  a- 
duccote. 


44.  balat. 


I. 

I N triangulo  fph?rico  redangulo , datis  duobus  angulis  iioa 
redis ; inuenire  arcum  vtnlibet  eorum  oppofitum , vna  cum  arcu, 
qui  redo  angulo  opponitur . 

I N triangulo  ABC,  cuius  angulus  O , refUs  , dati  fint  anguli  A , B . fim 
ytrumau  arcuum  AC,  B C,  quoque  dari  , cum  arem 
A B . Quoniam  cmm  efl  , yf  finus  anguli  A , ad  finum 
totum, itafenus  complementi  anguli  B , ad  finum  coma 
plementi  arcui  a C,  I temf  >t  finus  anguli  b ,ad  finum 
totum,  ita  finus  complementi  anguli  a , ad  finum  coma 
plementi  arcus  BC> 

S I fiat,  vt  finus  anguli  dati , qui  qui  fit  o U 
teri  adiacet , ai  finum  totum , ita  finus  com- 
plementi reliqui  anguli  dati  ai  aliud,  produ- 
cetur finus  complementi  arcus  huic  posteriori  angulo  oppofiti , qui  qua- 
titur. Jnuento  autem  vtroque  arcu  circa  angulum  reflum , reperietur 
quoque  ex  vtrolibet  illorum , eJr  ex  angulo , qui  ei  opponuntur  dato , ar- 
cus redo  angulo  oppofitus,  vt  in  problemate  3 . propofitionis  41 . oflen- 
dimus. 

VTR.VM  autem  arcus  A C,  b C,fint  minores  quadrante  , aut  maiores  , ite 
difcemus.Si  angulus  b,  tft  acutus,  erit  arcus  A C,  ei  oppofitus  quadrante  minor  : Si 
yero  obtufiis, quadrante  maior  . vadem  ratione  fi  angulus  A , fuerit  acutus,  erit  aru 
tus  ei  oppofitus  B C,  quadrante  minor :fi  yero  obtufius , quadrante  maior, 

II.. 

IN  triangulo  fphacrico  redangulo,  dato  alterutro  angulorum 
non  redorum,  cum  alterutro  arcuum  circa  angulum  redum;inuo> 
mrc  alium  angulum  non  redum , & reliquos  duos  arcus . 

I N eodem  triangulo  datus  fit  primum  arcus  AC,  cum  angulo  A,  fibi  adiacente • 
Vico  dari  quoque  angulum  B , cum  arcubus  B C , A B . Cum  emm  fit  , >t  finus  an- 
guli a , ad  finum  totum , ita  finus  complementi  anguis  B , ad  finum  complementi  ara 
.tus  A Ci  erit  conuertendo,yt  finus  totus  ad  finum  anguli  A,dati  ,ita  finus  compleo 
menti  dati  arcui  A C,  ad  finum  complementi  auguh  b ,qui  queritur, 

QV^.  7*0  0 ergo  datur  arcus  cum  angui  0 fibi  adiacetefi  fiat,vt  fi- 
nus totus  ad  finum  anguli  datifita  finus  complementi  arctis  dati  ad  aliud , 
reperietur  finus  complementi  alterius  anguli,  qui  quaritur,  Hinc  ex  duo- 
bus angulis  non  redis  iam  cognitis,  cognofctntur  reliqui  duo  arcus , vt 
inproximi  antecedenti  problemate  demonflratum  efi:Tertm  autem  da- 
tus efl  ex  hypothefi . 

N V M yero  angulus  9,  que  fit  ui  fit  acutus , oltuJusue,docebit  datus  arcus  A C. 
Si  enim  fuerit  quadrante  minor , erit  angulus  B , acutus  : fi  yero  maior  quadrante, 
obtufius. 


DaTVS 
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DATVS  deinde  fit  a rem  A C,  cum  ungule  b,  fibi  oppofito,  eonfletq;  it  reliquo 
ungulo  A,num  acutus  fit, an  obtufus  : vel  de  altero  arcu  Bc, etrea  rtdum  angulum, 
qualu  (it.  Dico  rurfum  dari  CT  rfliquum anguli  A,cr  reliquos  arcus  B C,A  B.  N4m 
tum  fit,  vt  (intu  anguli  A,  ad  fimum  totum,  ita  fintu  comflementi  anguli  B,  ad  finum  4*.haiil5> 
complementi  arcus  A Ci  erit  conuertendo  , vt  fimus  complementi  arcui  A C,  dati  ai 
finum  complementi  anguis  B,  dats\  ita  fintu  totus  ad  finum  anguli  A,  quafiti . 

IGITVR  cum  datur  arcus  cum  angulo  ftbi  oppofito,  fi  fiat , W fi-  Pt**i»,  qui 
nus  complementi  arcus  dati  ad  finum  complementi  anguli  dati , ita  finus  |J«u?ac‘um 
totus  ad  aliud , procreabitur  finus  reliqui  anguli , qui  quaeritur.  Ex  duo-  »nCuio  op. 
bus  ergo  angulis  non  re6lis  iam  cognitis , cognofcentur  reliqui  duo  arcus,  FuU‘°’ 
rt  in  praecedenti  problemate  monjtrauimus . Tertius  autem  per  bypotbt- 
fim  datus  cfl . 

O P O R.  T E T autem  conflare,  num  reliquiae  angulsse  A,  fit  acutus , an  oltnfise , 
vt  fciatur,  qualis  angulus  finus  inuento  refpondtns  fit  accipicisdus,acutufne,an  obtu* 
fus  . Quod  fi  conflaret  de  arcu  B C,  qualis  fit,  tllico  coguofceretur  quoque  fpecits  ano 
guls  A.  N amfi  arcus  B C,  fuerit  quadrante  minor, erst  angu  tus  A, acutus  : fi  autem 
quadrante  maior,  obtufus  . Vari  ratione,  fi  fciretnr,  qualis  fit  arcus  A tt, angulo  reo  >4*  huiu*, 
dlooppofitus  ycontinuofpeciem  anguli  A,  cognofcsrtmus  . Nam' fi  arcus  A B,  fuerit 
minor  quadrante,  c 7 datus  quidem  angulus  t,  acutus  , erit  quoque  angulus  A, acum  jS.huiufc 
tusi  Si  vero  datus  angulus  B,fit  obtufus, er  st  quoque  obtufus  angelus  A . Atfiarcut 
A B, fuerit  maior  quadrante , t?  datus  quidem  angulus  B,acutua , erit  angulus  A, 
obtufus  : Si  vero  datus  angulus  b,  fit  obtufus  , erit  angulus  A,  acutus.  Itaque  no» 
eft  fatis,  dari  angulum  nouredum,  cum  arcu  oppofito,vt  vult  Copernicus  propof.q. 
de  triangulis [pharicu : Id  quod  fupra  quoque  monuimus  in  fcholio  propof.it.  fed 
debet  etiam  dari  fpeeies  tcrtsj  anguli  ,vtlfptcies  arcus  alterius  circa  reflum  angue 
lum;  vtl  certe  fpeeies  arcus  redo  angulo  oppofiti.  Qua  in  re  lapfus  efl  Nicolaus  Coa  Error  Co 
pernicui, qui  voluit  inpropof.q.  de  triangulis fphancis, fatis effe,vt  detur  arcus  cira  P«&»cu 
ea  rtdum  angulum  , eum  alterutro  angulorum  non  redorum  . falfum  enim  hoc  efl 
de  angulo  dato  arcui  oppofito,  ntfi  aliud praterea  conflet, vt  hic  diximus tnfihea 
lit pTopof.it.  mo nuimus . 

THEOR.  41.  PROPOS.  43. 

IN  omni  triangulo  fpha-rico  rc&angulo, cuius 
nullus  arcuum  quadrans  (it , finus  complementi 
arcus  re&um  angulum  fubtendetis  ad  finum  com 
plcmenti  vtriufvc  reliquorum  arcuum  eandem  ha 
bet  proportionem , quam  finus  complementi  re-  * > 
liqui  arcus  ad  finum  totunu. 

f JN  tmngol©  fphttico  tefUugulo AS C,«nguIujB, Gt re&us, fcnullui 
t'1  • !'  ' — r fff  arcuua 


Schol.  1J, 
humi. 


JJ.  huiai. 
1$.  huius. 


lO.iTheod. 
3 j.huiu». 
x6.  huiui. 

41.  huiui. 


O.iTheod. 


Schol.  if„ 

huius. 

xtf.huiui. 


«.huius, 
a«.hu>ac. 
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i.Theod. 
ij.i.Theod. 
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arcuum  quadrans . Dico  ita  eflTe  finum  complementi  aretis  IV  C, ad  finum  com 
plcmcnti.arcus  v.  g.  A B,  vccft,  finus  complementi  reliqui  arcus  B C, ad  fi- 
num totum.  Quoniam  enim  nullus  arcuum 

fionlturquadrans , nullus  reliquorum  annu- 
orum erit  redus . Alias  triangulum  ABC, 
duos  angulos  habens  redos  haberer  duos  ar- 
cus quadrantes,  quod  non  ponitur.  Sitefgo 
primum  angulus  A,  acutus,  & arcus  A B,  ipft 
& redo  angulo  B,  adiaccns  quadrante  minor. 
Quo  polito,  erit  tk  angulus  C,  acutus;  atque 
adeoomnes  arcus  trianguli  ABC,  quadran- 
te minores.  Producantur  arcus  AB,  AC,& 
fiant  quadrantes  A D,  A E;  ac  per  punda  D, 
E,  ateus  DE,  circuli  maximi  ducatur  DE, 
conucniens  cum  arcu  BC,produdo  in  F.  Erit 
ergo  vterqueanguluir  D,E,redusrobquadrantes  A D,A  E;  atque  adeo, cum 
& angulus  B,  ponatu  r rcdus,erit  vterq;  arcus  B F,  D F, quadrans  , oh  redos 
angulos  B,  D . Praet  erea  B D,erit  arcus  anguli  F;  proptcrca  quod  F, polus  cft 
arcus  B D,obquad  rantes  B I;,D F . Item  C F,comp|cmcntumerit  arcus  BC; 
& B D,  C E,comj>Icmetjta  arcuum  A B,  A C,ob  quadrantes  B F,  A D,  A E. 
Manifcflum  autem  cft  in  triangulo  C E F,  ita  efft  linum  arcus  C E,  hoc  cft, fi- 
num complementi  arcus  A C,  ad  linum  anguli  1 , hoc  efl,au  linum  arcus  B D, 
feu  complemenri  arcus  A B,  vt  cft  finus  arcus  C F,  hoc  cft  , linu<  complcmco 
ti  arcus  B C,a<i  finum  anguli  redi  E, id  cft  , ad  finum  totum  . Quod  cft  pro— 
politum . 

SIT  deinde  angulus  A,  obtufus.  A:  adhuc  arcus  A B,  quadrante  minor. 
Fiat  angulus  B A D,  redus  ,fccctq;  arcus  A D,  arcum  BC,  inD.  Produdo 
quoque  arcu  A B,  fiat  quadrans  A E,&pcrpundi  E,  D,  ducatur  arcus  E D-, 
circuli  maximi  iccans  arcum  A C,  in  F.  Et  quia  duo  anguli  D A B,  DBA, 
redi  funt,erunt  arcus  A D,  B D;  quadrantes  ; atque  adeo  cum  A E,  quoque 

fit  quadrans, & angulus  DA  E, redus, erit  & 
arcus  D E,quadrans;ac  proinde  B E,ob  qua- 
C drantes  B D,  E D,  erit  arcus  anguli  BD  E, 

hoc  cft,  anguli  C D F,  qui  illi  ad  verticem  cft 
aqualis  . Quoniam  vero  A,  polus  cft  arcut 
E D,erit  A;  arcus  A F,  quadrans , cura  arcu* 


E F, quadrante  feiopcrabfit  a Tuo  polo;nec- 
non  A;  angulus  A F E,  r 


41. huius. 


& angulus  C F D,  re- 
dus . Prsterca  erit  arcus  C F,  complemen- 
tum arcus  A C;  & arcus  B E, complementum 
arcus  A B-,& arcus  CD, complementum  ar- 
cus B C,  ob  quadrantes  A F,  A E,  B D . Per- 
fpicuum  autem  eft  in  triagulo  C D F,  ita  efle 
finum  arcus  C F,  hoc  eft,  finum  complementi 
arcus  A C,  ad  finum  anguli  CD  Fi  hoc  cft,  ad  finum  arcus  B E,  fiue  comple- 
menti arcus  A B,  vteft  finus  arcus  C D,  nempe  finus  complementi  arcui  B C, 
ad  finum  ansuli  redi  F,  hoc  eft, ad  finum  totum . Quod  eft  propofitum . 

TERTIO  fit  angulus  A,  acutus , & ateus  A-B,  quadrante  maior-  Quo 
i-  " ‘ ‘ ponto». 
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■pofito,  erit  reltquus  angulus C,  obtufus; *c  proinde-arcuj  AC,t«ftum  angu-  is-huiua. 

}7<buiua> 


ao.iTheod, 
aj.fcbiuw 
■lj.  b aiur. 


>41.  huius» 


lum  B.fubtendcns quadrante  quoque  maior. 

Abfcindantur  quadrantes  AT),  A E,  & per 
punda  D,  E, ducatur  arcus  D E,  circuli  ma- 
ximi conuenienscuin  arcu  BC,  produco  in 
F 5 Eritq;  vterque angulus  D,  E,  redus  ,ob 
quadrantes  A D,A  E;  atqueaJeo,cum  & an- 

Eulus  B,  redus  fit , quadrantes  erunt  arcus 
F,  DF;  proptercaq;  B D,  arcus  erit  anguli 
F.  Item  arcus  C F,complemcntum  critarcus 
BC,  & arcus  D B,hC,  complementa  arcuum 
A B,  A C,  ob  quadrantes  B F,  A D,  A E. Per- 
spicuum cft  autem  in  trianguloCEE,ita  cf- 
fc  linum  arcus  E C,id  cft,dmum  complemen» 
tl  arcus  A C,  ad  finum  anguli  F, hoc fft,ad  fi» 

sium  arcus  D B,  hoc  cft , ad  finum  complementi  arcus  A B,  vt  eft  finus  areuj 
C F,  nempe  finus  complementi  arcusBC,  ad  finum  anguli  redi  E, hoc  cft,  ad 
finum  totum.  Quod eflprepofitum . 

POSTREMO  fi  r angulus  A,  obtufus  adhuc  arcus  A B,  quadrante 

maior.  Fiatangulus.redus  B A D,  fccetfyarous  A D,  arcum  BC,an  D.  Ab- 
fcindatur  quoque  ex  A B,  quadrans  A E,  & per  punda  E,  D,dcficribatur  ar-  «alThcoi. 
cus  E D,  circuli  maximi  ferans  arcum  A C, 
produdumin  F , Et  quia  angulus  B, ponitur 
redus,  Sc  angulus  B A D,  redus  fadus  eft,  e- 
runt  arcus  AD,  BD,  quadrantes.  Rurlu» 
quia  arcus  A D,  A E,  quadrantes  funt,  con- 
tinentq; angulum  redum  D A E.erit&arcus 
D E,  quadrans,  & A, -polus  arcus  E Djatque 
adeo  angulus  F,  redus  erit  Prxterea  quia 
D B,  D E,  ouadrantes  funt  oftenii , erit  E B, 

«‘cos  anguli  B D E, hoc  cft, anguli  C D F,qui 
illi  ad  verticem  eft  «qualis  . Item  cum  A,po» 
lus  fit  arcus  E F,  critarcus  AF,  quadrans, 
quod  arcus  E F,  quadrate  iemper  abfit  a fuo 
polo  . Arcus  item  CF,  complementum  erit 

arcus  A C;&  arcus  E B,  complementum  arcus  A B;  & arcus  C D,complemen 
tum  arcus  B C,  ob  quadrantes  A F,  A E,B  D . Maniftftum  cft  autem  jn  trian 


»j  huiu* 


t<  huius, 
i J.i.Thto. 
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TuloCDF,  ita  efle  finum  arcus  C F,id  cft,  finum  complementi  arcus  A C,ad  ai.hoiu» 
inum  anguli  C D F,hoc  eft,  ad  finum  arcus  B E, fiue  complementi  arcus  A B, 

Vt  eft  finus  arcus  C D,  nempe  finus  complementi  arcus  B C,  ad  finum  anguli 
redi  F,  hoc  cft,  ad  finum  totum . Quod  cft  propofitum . In  omni  ergo  trian» 
gulofphxricoredangulo,  &c.  Quod  cratjjArtdcndum . 

SCHOUVM.  T, 

S E QV  ENS  problema  ex  ha  e propof.  colligemus  hunc  in  modum . 

IN  triangulo fphxrico  re&angulo  , datis  duobus  arcubus  qui- 
buflibct.inucniic  tertium  arcu,&  reliquos  duos  angulos  non  re&os. 

F f f a IN 


/ 
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I N trianguli  ABC,  enim  angulut  C,  reflui  , ifiW 
fint primum  duo  arcus  A C,  C B,  circa  angulum  reflum 
C . Dico  dari  quoque  tertium  arcum  A B,  cum  duobus  anu 
gulis  A,B.  Quomamenimefl  ,>t  finus  complementi  ara 
cus  A B,  ad  ftnum  complementi  arcus  A C,  ita  finiti  torna 
plementi  arcus  C Byld  fimum  totum  » erit  conuertcndo,>t 
finus  totus  ad  finum  complementi  arcus  C t,ita  finus  cono 
plementi  arcus  A C,  ad  finum  complementi  arcui  A B. 

qui  MOBKEM,  datis  duobus  arcubus  retium  angulum  ambien 

iuo  ' tibus  , fi  fiat , vt  finus  totus  ad  finum  complementi  rtriuflibet  arcuum 
w Vcflum  datorum,  ita  finus  complementi  alterius  arcus  dati  ad  aliud,  producetur 
rc  um'  finus  complementi  arcus  reflo  angulo  oppofiti, qui  qusritur . Ex  dato  au - 
t em  arcu,  qui  reflo  angulo  opponitur , cum  vtrouts  arcu  circa  reflum  an- 
" gulum , inucnietur  angulus  ci  oppofitus  ,vt  in  problemate  i . propoj.  41. 
tradidimus . 

V T R.V  M yero  qua  fit  ut  arcus  A B,  quadrante  miner  fit , aut  maior  , docebunt 

)f . huiot.  i,, 

arcus  dati . S»  enim  yterque  fuerit  minor , aut  maior  quadrante , erit  arent  A Bs 
quadrante  minor : Si  yero  ynutfit  quadrante  miner,  u*  alter  maior , erit  arent  A B, 
quadrante  maior. 

DAT  V S deinde  fit  arcus  AB,  reflo  angulo  oppofitus  , cum  alterutro  arenam 
circa  angulum  reflum  , »f  cum  A C . D ico  rurfum  dari  reliquum  arcum  C B,  cum 
4].  haiut.  duobus  angulis  A,  B . Nam  cum  fit , >f  finus  complementi  arcui  At, ad  finum  com- 
plementi arcui  A C,  ita  finus  complementi  arcus  C B,  ad  finum  totums  trit  couuerm 
tende  ,yt  finus  complementi  arcus  A C,  ad  finum  con plementi  arcus  A B , ita  fiunt 
totus  ad  finum  complementi  arcus  C B • 

VROTT  ER , dato  arcu,  qui  reflo  angulo  opponitur,  cum 
arcut  Vcao  alterutro  arcuum  circa  angulum  reflum,  fi  fiat,  rt  finus  complementi  ar- 
anfnu«  Tu  cus  dati  circa  angulum  reflum  ad  finum  complementi  arcus  angulo  refla 
alterutro  oppofiti , ita  finus  totus  ad  aliud , inucnietur  finus  complementi  alterius 
Unanm. arcu$  circa  an£dum  reflum , qui  quaritur . Ex  qnouis  autem  arcu  dato 
' circa  reflum  angulum , cum  arcu,  qui  reflo  angulo  opponitur , reptrietwr 
angulus  illi  arcui  oppofitus  ,vt  'm  problemate  1.  propof.  41.  1 ienumfbra- 
tum  efl . 

A N yero  tertius  arcus  C B,  quafitus  fit  quadrante  minor  , aut  maior,  intettigeu 
mus  ex  duobus  arcubus  datis . Si  namque  arcui  ab,  angulo  reflo  oppofitus' fuerit 
quadrante  minor , fi  quidem  cr  alter  datut  A C,fit  quadrante  miner,  trit  & arcui 
p.hniut.  C B,  quadrante  minor  1 fi  yero  K C, fit  quadrante  maior  , erit  & CB,  maior  quam 
drante  , Si  autem  AB,  fuerit  quadrante  maior  , fi  quidem  c?"  A C,  fit  quadrante 
maior  ,erit  C B,  quadrante  miuer  t fi  yero  AC  , fit  miner  quadrante  erit  C B, 
quadrant  e mater  . J 
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tisuuH,  >f  >IM^n  ia  omnibus  cafibus  iemonftraretur  : fatis  tamen  fui  fiet,  fiytraf,  riro  redi  a 
in  primo  caf i»,  exiftentibus  nimirum  omnibus  arcubus  quadrante  minoribus  , demon  Bul°r  cu>** 
firatione  fnifiet  confirmata  . E«  tmm  cafit  demonjl  rato  , facile  demonftrattonem  om • cui  fin*t  qr!» 
mibns  aliji  cafibnt  accommodabimus,  Sit  nam * 
que  triangulum  fpharicum  quodcunqi  reflan 
gulum  ACD,  habens  angulum  C, retium.  Aut 
igitur  duo  arcus  AC,CD,  circa  angulum  re * 

Ilum  ijuadrdte  funt  mino  res, ac  prande  cr  ter  O 
tius  arcus  A D,  quadrante  quoque  minor saut 
ynus  quadrante  maior  , c r alter  minor-,  aut 
dem  que  ambo  quadrante  .maiores  : N amdeeo 
folofpharico  triangulo  r et! an  gulo  agimus , in  • 

quo  nullus  arcus  efl  quadras.  Sint  primum  duo 

arcus  A C,C  D,  circa  angulum  reflum  quadrante  mineres : quo  pofito,er't  >terque  }4»  hutap, 
angulus  D,  A,  acutus ,proptereaque  triangulo  A C D,  demonjl ratio  ytrinfqucpre* 
fofitionis  couueniet , quo  ad  primum  cafum . 

S I T deinde  arcus  DC,quadrante  mai»r,cy  C A, mi  ner.  Troduftis  arcubus  D C, 

D A,  donec  coeant  in  Bi  erunt  D AB,  D C B,  femi  circuli  t atque  adeo  C B,  qua • ilATheod» 
drante  minor  .Sunt  ergo  in  triangulo  A C B ,duo  arcus  k f , C B>  circa  angulum  rea 
ilum  C,  quadrante  minores  . Quare , yt  proxime  ejlendimus , ei  ytnufque propeft- 
tionis  demon  fi  ratio, quo  ad  primum  cafum , conucmet . cum  ergo  ijdem  Jinus  tam  rea 
(Ii, quam  cemplementorum,fint  arcuum,  er  angulorum  trianguli  ac  B ,qui  arcuum , 

€T  angulorum  trianguli  A C D»  (Nam,>t  in finubus  diximus, arcus  C D,C  B,im< 
dtmfmum  habent  tam  reflum, quam  eomt>!ementi,necnon  ty  arcus  k D,  A B . Item  * 

tam  refh  anguli  ad  C,  eundem  fmum  habent, nempe  totum,  quam  anguli  obliqui  ad 
A,  cum  duobus  refhsjint  aquales . Denique  cr  angu/iD,  B,  eundem  fmum  habent,  T 

cum  fint  inter  ft  aquales:  arcus  autem  A C,ytnque  triangulo  communit  eft.')U-  ij. primi» 
quido  confiat  , quicquid  de finubus  arcuum  , augulorumj;  trianguli  A C B,  fuerit 
ujlenfum,idem  in  finubus  arcuum,  e? angulorum  trianguli  A c D,  locum  habere, 

fOSTREMO  fint  duo  arcus  D C,  C A,  qtsadrante  maiores ; quo  pofito,erit 
Arcus  c t,  minor  quadrante . Habet  igitur  triangulum  A C B,  arcum  k C » circa 
angulum  reflum  c,  quadrante  maiorem , C C n,  minorem  . Quare  ei , >t  proximo  ‘ 

eft  demonfiratum  ,ytraque  prepofitio  cenueniet  , Cum  ergo  ijdem  fiuus  tam  refU,  t • t 

quam  complementorum, fint  arcuum, er  angulorum  trianguli  A C B,  qui  arcuum, 

CT  angulorum  trianguli  AC  D,  >l  paulo  ante  diximus,  liquet  eafdem  prepofitionet 
triangulo  quoque  A C D.conucnire.Yerfpicuum  tTgatfi,q»icquid  de  finubus  arcuum, 
angulorum  j;  trianguli  fpharia  reflanguli , cuius  duo  arcus  circa  angulum  reflum 
quadrante  fint  minores  , demonfiratum  fuerit  ,locum  etiamhabere  tn  qu^tunq;  aliu 
triangulo  fphanco  reflangulo , 

IDEM  prorfus  dicendum  eft  de  tertiotafu  propof.  qt.  Satu  enim  fuiffet  iCum 
demonjl raffe  in  triangulo  reflangulo , cuius  omnes  arcus  funt  quadrante  minores, 
quale  ef?  triangulum fecunda  figura  propof.  41.  difla  s cum  eius  trianguli  dtmono 
Jlratio  omnibus  alijs  conueniat,  »r  ex  drn.onjlratis  in  hoc  fcholio  eft  mamfeftum. 

E X his,  qua  proximis  trsbus  propof  tiouibus  demenjlrauimus,abfalutut  iam per 
ftnuseft  calculus  triangulorum  Jfpharicerum  refhngulorum  : quaretamuen  reflato 
guler um  calculus  fequt  debiret . Sed  quid  per  lineas  tangentes , acfecantts  breuius 
plerunque  triangulorum  reflangulorum  calculus,  quam  per  Jinus,  expedit  ur,adiun 
.O  i . gemus 
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ganus  fequrnttt  propoftiones  ai  triangula  quoque fpharica  reflangula fpeflantetg 
antequam  triangulorum  fpbaneorum  non  redangulotum  calculum  exponamus  . 

\t  autem  clariores  fiant  demonftrationes  , cjr  minus  confufd  , proponemus  fempot 
triangulum Jpharicum  reflangulum,  cuius  duo  arcus  circa  angulum  riihtm,  ac proa 
inde  omnes  trestminores  fint  quadrante . Nam  eadem  demonfirationes  alejs  ommbut 
tonuentent,yt  in  hocfcboho  demonftrauimus  : quippe  eum  v tam  duo  arcus  femicir 
culum  conficientes,  quam  duo  anguli  duobus  reflu  aquales,  eandem  habeant  tange» 
tem , ac  fecantem , quemadmodum  C7  eundem  finum,  yt  in  traflatione  tangentium, 
tsr  fetantium  monuimus , 

THEOR.  41.  PROPOS.44. 

I N omni  triangulo  fphxrico  rcdlangulo , cu- 
ius omnes  arcus  quadrante  fint  minores : finus  ro- 
.f  n tus  ad  finum  vtriufuis  arcuum  circa  re&um angu- 
ium eandem  habet  proportionem,  quam  tangens 
anguli  non  redii  dido  arcui  adiacentis  ad  tangen- 
tem reliqui  arcus  circa  angulum  rcdlum  huic  an- 
gulo oppofiti. 

IN  triangulo  fph.irico  A BC,  culus  omnes  arcus  quadrante  minores,  fit 
angulus  C,  rcQus . Pico  ita  cfTe  finum  totum  ad  finum  arcus  B C,  vt  cfl  tan- 
gens anguli  B,  ad  tangentem  arcus  A C . Produ&is 
enim  arcubus  B C,  B A, donec  fiant  quadrantes  B F, 
B P,acperpun&a  F,  P,  arcu  F P,  circuli  maximi 
deferipto;  erit  vterque  angulus  F,P,rcflus,  ob  qua- 
drantes BF,  B D:&  D F,  arcus  erit  anguli  B;curn 
B,  polus  fit  arcus  P F . Quia  igitur  duo  circuli  ma- 
ximi infpheraBF,  B P,  fccant  fefc  in  B,du3ique 
funtex  A,  P,  ad  BF,  arcus  perpendiculares  AC, 
P F;  erit,  vt  finus  quadranti'  B F,  hoc  cft , finus  to- 
fchoiij.  40.  tus,  ad  tangentem  arcus  F P,  hoc  «II,  ad  tangentetn 

huius.  tngull  B,  Ita  finus  arcus  BC,  ad  tangentem  arcus  A C:  Et  permutando , vt 
finus  totus  ad  finum  arcus  B C,ita  tangens  anguli  B,ad  tangentem  arcus  AC. 
Non  aliter  demonflrabimus , ita  efle  finum  totum  ad  finum  arcus  A C,  vt  cll 
tangens  anguli  A,  ad  tangentem  arcus  B C : vt  patet , fi  arcus  A C,  A B,  pro- 
ducantur, donec  fiant  quadrantes  A G,  A E,  perque  G,  E,  arcus  maximi  dr- 
Thcor  t.  cultdcfcribaturG  E.  Eritenim  rurfus,  vt  finus  quadrantis  A G,  idcfl,finu* 
fchoiij  40.  totus,  ad  tangentem  arcus  E G,  feu  anguli  A,  Jta  finus  arcus  A C,  ad  tangen 
Imius.  tcra  arCusBC:  Et  permutado,vt  finus  totus  ad  finum  arcus  A C,ita  tangent 
•nguli  A, ad  tangentem  arcus  B C . In  omni  ergo  triangulo  fphirico  rc&an- 
guioj&c.  Quod  erat  demonftrandutn . 
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H- 1 N C ceUigemui  due  fequentia  problemata . 

r. 

I N triangulo fphxrico  re&angulo , dato  alterutro  aratum  circa' 
angulum  redtum,  cum  alterutro  angulorum  nonre&crum,  reperire 
alium  arcum  circa  redtum  angulum  , & reliquum  angulum  non  re- 
dturrr,  cum  aren,  qui  redto  angulo  opponitur : dum  modo , quando 
angulus  datusopponitur  arcui  dato,  condet,  an  reliquus  arcus  circa 
rc&um  angulum  (it  quadrante  minor  , maior  /c;  vel  an  reliquus  an- 
gui us  non  redlus  (it  acutus,obtulusve. 

I N triangule  A b C, cuius  angulus  c ,reflus,dao 
tus  fit  primum  arcus  AC,  cum  angulo  A,  fibi  adiao 
tente.  Dico  duri  quoque artum  B C,  yn*  cum  angu* 

It  B , V arcu  A B . Quoniam  rnim  eft  , >r  fmui  totus 
adfiuum  arcus  A Cpta  tangens  angu  li  A,  ad  tangena 
tem  arcus  B C : 

S l (quando  datur  arcus  cum  angulo  adia - 
tente)  fiat,  vt  [mus  totus  ad  ftnum  dati  arcus , 

ita  tangens  anguli  dati  ad  aliud  , produci  tur  

tangens  arcus  quefiti.  Ex  eodemvero arcu  dato  f & angulo  dato,  inue-  “ 
nietur  alter  angulus  non  reflueret  arcus  reflo  angulo  oppvfitus,vt  in  pro- 
blemate 2.  propof.  4».  demonflrauimus . 

AN  yere  arcus  quafitus  b c ,fit  ejuadrante  miner  ,maiorue , indicabit  angulut 
datus  a . Nam  fi  fueris  acutus , erit  arcus  B c,  quadrante  miner  sfi  rert  ebtufus,  J+i  t., 
quadrante  m.iier . 

S t T deinde  datus  artus  a C,  cum  angule  »,fibieppefite  , conflet  j;  praterea  de 
altero  arcu  a C,  num  quadrante  miner  fit , an  maiors  >«/ an  alter  angulus  A, aca* 
tus  fit,  au  ebtufus.  Dico  rurfium  dari  arcum  B C,y»i  eum  angule  B,  V arcu  ab. 

Cum  enim  fit  ,yt  tangens  anguli  B,  ad  tangentem  areas  a C,  ita  finus  totus  ad  fio  44.  huiufc 
num  artus  b c : 

S l (qiundo  datur  arcus  eum  angulo  oppofito)  fiat , vt  tangens  angu-  Pr*xi. . c a 
li  dati  ad  tangentem  dati  arcus , ita  finus  totus  ad  aliud , rcptrictur  finus  ^"r  *'”* 
arcus  qusfiti . Ex  dato  vero  arcu , & angulo  dato  dabitur  & alter  angu - oppoCto. 
Ius  non  reflus , & arcus  reflo  angulo  oppofitus ,.  vt  m problemate  z . pro- 
pof. 41.  diximus . 

OFOlTFT  autem  conflare, an  arcus  B C,  fit  quadrante  miner,  an  maior,' >t 
fciamut, quali  i armi  inu  ente  finui  refpondrns  accipi  fine  fit,  an  yidelicet  miner  quao 
drante  , an  >ere  mater  . Quid  fi  conflaret  de  angule  A,  qualie  fit  ,ftatim  cegnefeeo 
remm,  qualufit  arcui  B C . E riflente  enim  angule  A,  acute  , erit  arcus  B C,  qua • hiiu,- 

drantimmer  t exifttnttrere  ebtufe,  quadrante  maior,  Ssc  etiam, fi  foretur,  quala 

" fit  arcuo 
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fit  arcuo  A B,  Ttfti  angulo  oppofitus  ,fpeciem  quoque  arcui  B C,eegMjceremus.Kam 
fi  AB,  Jit  quadrante  minor, erityterqne  AC,  B C,  >el 
minor  quadrante , yel  maior  ; qualis  ergo  efi  datus  arcu * 
AC,  talis  quoque  erit  arcui  3C  . Si  yera  A B,  fuerit 
snaior  quadrante , w datus  arcus  A C,  minor  quidem 
quadrante,trit  b c,  quadrante  maior-,  fi  yero  datus  ara 
cus  AC,  Jit  quadrante  maior , erit  b c,  quadrante  mia 
nor  . Itaque  non  fatu  tjl,dari  arcum,  cum  angulo  oppoo 
fitto  , yt  yult  Copernicus  prope/,  q.  de  triangulis  fpharo» 
tu.  Id  quod  fupra  infchoho  propof. zi,  monuimus. 

II. 

IN  triangulo  fphxrico  redbngulo,  Haris  duobus  arcubus  circa 
rettum  angulum, vrrumlibetangulorum  non  rci9:orum,vn:t  cum  ar- 
cu reliquo,  qui  angulo  refto  opponitur,  «plorare. 

IN  eodem  triangulo  dati  Jiat  duo  arem  A C,  X c . Dico  dari  quoque  ytrum*it 
44-iiaiaj.  angulorum  A,  B,  t?"  arcum  A B . Cum  enim  fit , yt  Jinus  totruad  jinum  arcui  A C, 

' ita  tangens  anguli  A, ad  tangentem  arcus  l C : Et  cor.uertendo,  yt  /mus  arcus  AC, 
ad  fimum  totum , ita  tangens  arcus  B c,  ad  tangentem  anguli  As  E ademj;  ratione, 
ytjinus  arcus  B c,adfinum  telumtita  tangens  arcus  A C,  ad  tangentem  anguli  ec 

hexis.  SI  fiat , rt  finm  vtriufuis  arcuum  circa  angulum  rc  filum  ad  finurn 
totum,  ita  tangens  alterius  arcus  ad  aliud,inuenietur  tangens  anguli  huic 
pofieriori  arcui  oppoftti . Ex  datis  quoque  duobus  arcubus  circa  angulum 
re  filum  cognofcctur  <&  tertius  arcus  re  filo  angulo  oppofitus  tvr'm  proble- 
mate propof.  4 3 . traditum  ejl . vel  certe  ex  dato  vno  arcu,  & alterutro 
angulorum  inuento,  vt  in  problemate  i.  propof.  ai . oflenjim  efi . 

NV  M distem  angulus  quafilus  fit  acutus,  obtufujvo , docebit  arcus  ei  oppofitut. 
W-  hniiu»  Hif  enim  fi  minor  quadrante  fuerit  ,ent  angulus  es  oppofitus , acutus  ,fi  yero  mao 
ior,obtufus . 

QV  O N I A M yero  in  fcholio  Z.  propof.  procedentis  diximus,  per  lineas  tangenu 
tes,  at  fetantes  brtuius  nonnulla  expediri, quam  per  fmusfintiOigendum  id  efi  de  ijr , 
qua  primo  loco  in  problematibus  quaruntur  , non  autem,  qua  fecundo  loco  inuejhn 
.1  I gantur . Quod  yt  planius  fiat,  exponemus  , quo  patio  ytrumque problema  hic  prou 
pojitum  abfolucndum  fit  per /mus  . Itaque , yt  ex  artu  circa  angulum  retium  dato , 

. 1 eum  alterutro  angulorum  acutorum, muetuatmr  alter  arcus  arca  angulum  retium  i 

qui  primo  loto  in  primo  problemate  snnejligqndus  proponitur  : ita  progrediendum 
snt . Si  arcus  circa  retium  angulum  dttur  cum  angulo  oppofito, inquirendus  prim 
mum  erit  arcus  retlo  angulo  oppofitus,  ex  problemate  j.  propof.  41.  Deinde  exhoe 
arcu  inuento,  C r dato  are»,  eliciendus  erit,ptr  problema propof.qi.  alter  arcus  «> 
ea  angulum  retium,  qui  quatitur . Si  yero  detur  artus  circa  angulum  retium  eum 
Ungulo  adiacentt , quarendus  efi  primum  per  problema  z.  propof.  41.  alter  angulus 
acutus. Deinde  per  problema  I .tiufdeui  propof.qz.  ex  hoc  angulo  i nuent  o,v  angulo 
dato,  arcus  dato  angulo  oppofitus  eliciendus . At, vf  ex  duobus  arcubus  tirca  angam 
, • i»m  retium  datu , yteruu  angulorum  acutorum  eruatur  s qui  primo  loco  in  ftcnnm 

do  problemate  inquiritur  :r*p*rtt»dm  trU  primum  arem  reflo  angule  oppofitus  pro 
v ~ • pr  ebito 
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prollem a propof.  4).  tx  datu  duobus  arcubus  . D einde  per  problema  X,  propof.  41. 
ex  hec  arcu  inueuto,  cr  alterutro  circa  angulum  reflum  dato  , iuueuieudus  angulus 
huic  dato  arcui  oppofitus  . Vides  igitur  ,1  d,  quod  primo  loco  ia  ytroque  problemate 
<juaritur,duplici  opero  inuejhgan  per  /mus,  quod  fimplici  per  tangentes  inuemmus. 

Eadem  ratio  ejl  iu  fequeutibm  problematibus  , j uodfcmtl  hic  moauijji  fatis  fit , 

THEOR.43.  PROPOS.  45. 

1 N omni  triangulo  fphaerico  rc&angulo , cu- 
ius omnes  arcus  quadrante  fine  minores : finus  ro- 
tus  ad  finum  complementi  vtriufuis  angulorum 
acutorum  eandem  proportionem  habet,quam  tan 
gens  arcus  redo  angulo  oppofiti  ad  tangentem  ar- 
cus dido  acuto  angulo  adiaccntis . 

I N triangulo  fphxrico  ABC,  cuius  omnes  arcus  quadrante  minores , fit 
angulus  B,redus . Dico  ita  e(Te  finum  totum  ad  finum  comi>lementi  anguli  A, 
vt  eft  tangens  arcus  AC,  ad  tangentem  arcus  AB  . Produdiscnim  arcubus 
A B,A  C,  didum  angulum  comprehendenti- 
bus, donec  quadrantes  fiant  AD,  AE;de- 
feriptoq;  per  D,  E, arcu  circuli  maximi  D E, 
produdo^uc,  donec  cum  arcu  BC,  produ- 
do  coeat  in  F:  erit  vterque  angulus  D,  E, 
redus , ob  quadrantes  A D,  A E;  & D E,  ar- 
cjis  erit  anguli  A,  cum  A,fit  polus  arcus  D E. 

Item  arcus  D F,B  F,quadrantes  erunt,ob  re- 
dos  angulos  B,D;  ac  proinde  arcus  E F,com 
plemcntum  anguli  A.  Quoniam  igitur  duo 
circuli  maximi  in  fpharra  B F,DF,  le  interfc- 
cantin  F;  dudiq;  funt  ex  pundls  B,C,  arcus 
BF,ad  arcum  D F, arcus  perpfdiculares  B D, 

C E;  erit  vt  finus  totus  quadrantis  DF,ad  tangentem  arcus BD,ita  finus  ar-  Theor. 
cus  E F,hqc  cft,  finus  complementi  anguli  A,  ad  tangentem  arcus  C E : Et 
permutando  , vt  finus  totus  ad  finum  complementi  anguli  A,  ita  tangens  ar- 
cus B D,  ad  tangentem  arcus  C E . Eli  autem  (curo  AC,  AB,fintcoroplemcn 
ta  arcuum  C E,  B D.)  vt  tangens  arcus  B D,  ad  tangentem  arcus  C E,  ita  tan  sli  sinofl. 
gens  arcus  AC,  ad  tangentem  arcus  A B . Igiturerit  quoque , vt  finus  totua 
ad  finum  complementi  anguli  A,ita  tangens  arcus  A C,  redo  angulo  oppofi- 
ti  ad  tangentem  arcus  A B,  acuto  angulo  A,  adiaccntis . Eodem  modo  often- 
derous,  ira  efie  Gnum  totum  ad  finum  complementi  anguli  C,  vt  eft  tangent 
arcus  AC,  redo  angulo  oppofiti  ad  tangentem  arcus  BC,  angulo  acuto  C, 
adiaccntis, fi  nimirum  arcus  C A,C  B.angulum  C,  continentes  producantur, 
f(C.  Ia  omni  ergo  triangulo  fphxrico  rcdanguloj&c.  Quod  oftendendu  erat. 
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E X hoc  theoremate  abfiluemm  feqnentia  tria  problemata  . 

I. 

IN  triang'ilo  fphirico  reflangulo , dato  alterutro  arcuum  circa 
angulum  rciium,cum  angulo  non  reflo  adjacente,  inuenire  arcum 
reflo  angulo  oppofitum,&  reliquum  arcum  circa  angulum  rcflum, 
cum  reliquo  angulo  non  reflo. 

I N triangule  A B c,  cuim  angalm  C , reflas  , datae  fit  arctu  A C , c r angulo* 
A . Dire  dari  quo.];  arcum  AB,  cum  areo  B C , y angulo  B . Cum  tmm fifyffinm 
totos  ad fmu  complementi  anguli  A,ita  tangens  arem  A B, ad  ungentem  artui  AC» 
Ei  lonucrtcndo,  vt  finus  complementi  anguli  A,  ad  finum  totum  , ita  tangens  areo* 

A C , ad  tangentem  arem  A B ; 

S l fiat , vt  finus  complementi  anguli  dati 
ad  finum  totumfita  tangens  arcus  dati  ad  aliud , 
reptriitur  targens  arcus  redo  angulo  oppofiti t 
qui  qvmtur.  Ex  arcu  vero  ji  B ,&■  angulo  ^4* 
inuenittur  arcus  BC ,per  problema  i .propof. 
41. Et  ex  artubus  B,  jl  C,  angulus  B , arcui 
C , oppojitus , ptr  problema  i.  eiufdem  pro - 
pof.qi. 

I TA  autem  fciemm,an  arcue  quafitm  AB  Jit  quadrantt  maior, an  minor.  Si  datm 
angulus  Abfuerit  tentus, ent  arcui  B G,quadra»te  minor.  Si  ergo  datos  arcua  A C, 
fit  qooqt  minorant  cjr  arcus  A B,mtnor  quadrante  ,Si  >ero  A C, fit  quadrante  m tam 
ior.ertt  CT  A t,mator.  At  fi  datm  angulus  fuerit , obtufm  ,entarcm  B C,  quam 
drante  maior:  St  ergo  datm  arem  AC,  fit  qooqoe  maior, erit  arem  A B, minor  quam 
draatesSs  ycro  A C Jit  minor  quadrante,  erit  A B,  maior. 

II. 

IN  triangulo  fph^rico  reflangulo,  dato  alterutro  arcuum  circa 
angulum  reflum,cum  arcu, qui  reflo  angulo  oppomtur,inuclligare 
angulum  i diflis  arcubus  comprehenfum , hoccll,  arcui , qui  circa, 
angulum  rcflam  datus  e(l,adiaccntem,cum  reliquo  arcn,&  angulo. 

I N eodem  triangulo  dati  fint  arem  A C , A B.  Dico  dari  etiam  angulum  A,  cum 
areo  B C,  CT  angulo  B Quoniam  enim  efl,  *t  finus  totos  ad  finum  complementi  ango 
h A,ita  tangens  arcus  A B,  ad  tangentem  arem  A C;  H«r  ejl,  >t  tangent  arcus  A B* 
ad  tangentem  arcus  A Ctita  finm  tolm  ad  finum  complementi  anguli  A : 

S l fiat , vt  tangens  arcus  redo  angulo  oppofiti  ad  tangentem  dati 
arctis  circa  redum  angulum, ita  finus  totus  ad  aliud , procreabitur  finus 
complementi  anguli  quxfiti . Hinc  reliqua  inuenientur  , vt  in  prxee  denti 
problemate* 
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V T R V M yert  angulus  A , quafitusfit  acuttu^obtufusue',  ita  di  femus.  $1  arent 
A B,  reflo  annuit  oppofitus  fuerit  quadrante  minor, erit  yitrij;  artui  A C,  B C ,»*/  Jtf.huiua. 
minor  quadr ante^el  mater.  Si  ergo  datas  arcui  A C,  fit  mmor,ent  quoque  B c,mi. 
nor, ac  prande  angulus  A , aeutust  fi  ytro  A C,  fit  quadrante  maior,  erit  yBC,  14.  huiui. 
utaior^cpropterea  angulut  A.obtufm.At  fi  arcus  A B,fuent  quadrantemaior,erit  humi. 
alter  reliquorum  arcuum  maior  , v alter  minor  :Si  igitur  datus  arcus  a CJit  ma.  J4.  hmu*. 
•or,eriiBC,minor,proptereaq;angulus  A ,acutus  t is  yert  AC,  fit  quadrante  nuo 
»or,erit  B C ,maior,v  angulus  A,  obtufus  ; 

in. 

7 N triangulo  fpharrico  re<lhngalo , dato  arcu , qui  re&o  angulo 
opponitur.cum  alterutro  angulorum  non  redlorum.inucnire  arcum 
huic  angulo  adiacenteiT^ctim  reliquo  atcu,&:  angulo. 

I N eodem  triangulo  datus  fit  arcus  A B , cum  angulo  A . Dim  dari  quoqt  arcum 
AC,c Tc.  Sum  cum  fit  * >»  finut  totus  ad fenum  complementi  anguli  A ,tta  tangent  hufo* 

arcus  AB,  ad  tangentem  arcus  AC: 

S l fiartvt  pnus  totus  ad  finum  complementi  anguli  dati , ita  tangens 
arcus  re  fto  angulo  oppofoi  ad  aliud , producetur  tangens  arcus  quxfici. 

Htliqua  inuer.icntur ,vt  in  primo  problemate  huius  propof.  ' 

NV  M autem  quafitus arcus  A C,  fit  minor  quadrante,  maioruo,  hinc  cognofee* 
mut.St  arcus  A B,  angulo  reflo  oppo fetus  fuent  minor  quadrante,ent  >terqi  angue 
lus  A.  B,  >el  acutus  ,>el  obtufus  . Quare  fi  datus  angulus  A, /It  acutus, erit  quoque  t*  hulo*. 
B,  acutus , atque  adeo  arcus  A C,  quadrante  minori  Si  yero  A , fit  obtufus , erit  (y  J4  butui. 
b,obtufut,ideoq;  arcus  A C,  quadrante  maior  . At  fi  arcus  A B,  fuuent  maior  qua* 
drante,  erit  alter  reliquorum  angulorum  acutus, cr  alter  obtufus.  Si  ergo  A,  datus  **'  hu,0,• 
fit  acutus,  erit  B,  obtufus  , £7  idcirco  arcus  aC,  quadrante  maior  s Si  rero  A,  fit 
obtufus , tnt  b,  acutus,  w arcus  \ C,  quadrante  mmor. 


THEOR.  44.  PROPOS.  46. 

I N omni  triangulo  fphamco  redangulo , cu- 
ius omnes  arcus  quadrante  fint  minores:  finus  to- 


tus ad  finum  complementi  vtriufuis  angulorum 
acutorum  eandem  proportionem  habet, quam 
tangens  complcmcnci  arcus  circa  angulum  redii 
dido  angulo  adiaccntis  ad  tangentem  comple- 
menti arcus  redo  angulo  oppofici. 

I N triangulo  ABC,  cuius  omnes  arcus  quadrante  minores,(It  angulus  B, 
ic&us.Dico  ita  efle  finum  totum  ad  finu  complcmcti  anguli  A.vt  cfl  tangent 
■ : Ggg  a com- 
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complementi  arcut  A B,ad  tingentem  complementi  arcut  A C.Fada  namque 
conitrudione  vt  in  pr^cedeti  propof.  quoniam  duo  circuli  maximi  in  fpharra 

B F,D  F,fe  mutuo  fecat  in  F,  produdiq;  funt 
ex  pudis  B,C,arcus  B F,  ad  arcum  D F,  arcu* 
perpendiculares  B D,C  E}crit,vt  (Inus  totu* 

Jiuadrantis  D F,  ad  tangentem  arcus  B D,  it* 
inus  arcus  E F,  ad  tingentem  arcus  C E : Et 

ScrmutanJo,vt  finus  totus  ad  (inu  arcus  E F, 
oc  cft  , ad  (inura  complementi  anguli  A,  it* 
tangens  arcus  B D,  hoc  efl,  ita  tangens  com- 

Elcmenti  arcus  A B,ad  tangentem  arcus  C E, 
oc  eft,ad  tangente  complementi  arcus  A C. 
Non  aliter  dcmonftrabimus,ita  e(Te  finum  to 
tum  ad  linum  complementi  anguli  C , vt  efl 
tangens  complementi  arcus  B C,  ad  tangentem  complementi  arcus  A C,fi  ni- 
mirum arcus  C B,  C A,  angulum  C , continentes  producantur, &c.  In  omni 
igitur  triangulo  fphxrico  redangulo,8ic.  Quod  aemonftrandum  erat» 


SCHOLIVM. 

INFERE  MVS  hinc  problema  fiquens , quod quamuit  in  problemate  prima 
antecedentis  propof.  demonfiratum  quoque fit , fatilsut  tamenhie  abfoluitur,cum  m 
anrea  regula  primum  locum  finiatur  finus  totus. 

I N triangulo  fpharrico  re&angulo , dato  alterutro  arcuum  cir- 
ca angulum  re&um  , cum  angulo  non  re&o  adiacente , inuenire  ar- 
cum rc&o  angulo  oppofitum , vni  cum  reliquo  arcu  circa  angulum 
re&um,&  reliquo  angulo  non  retfto. 

I N triangulo  ABC,  cuius  angulus  C, reflui,  datus 
fit  arcus  A C,  cum  angulo  A,  /ibi  adiacente . Duo  dari 
quoque  arcum  AB,  yna  cum  arcu  ^ c,  CT  angulo  B» 
Nam  cum  Jit , »f  fmus  totus  ad  fmum  complementi  angu* 
l>  A,  ita  tangens  complementi  arcus  KC,ad  tangentem 
complementi  arcus  a B : 

S l fiat,  vt  finus  tot  ut  ad  fmum  complemen- 
ti anguli  dat  i fit  a tangens  complementi  arcus  da- 
ti ad  aliud,  producetur  tangens  complementi  ar- 
cus reflo  angulo  oppofiti , qui  queritur . Hjtliqu  t inucnientur , vt  in  pro - 
hiemate  i.  propojfitionis  antecedentis  diflum  efl . 

A R C V m autem  A B,  que  fit  um  efie  quadrante  minerem,  maieremre,  eognofce- 
mus,  >r  iu  ditio  problemate  1 .fupenork t propof.  ofiendtmus  . 


THEOR.  45.  PROPOS.  47. 

I N omni  triangulo  fphasrico  re&angulo, cuius 
omnes  arcus  quadrante  fint  minores : finus  torus 

•dii- 
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ad  finum  complementi  arcus  redo  angulo  oppo- 
flti  eandem  proportionem  habet , quam  tangens 
veriusvis  angulorum  non  redorumad  tangentem 
complementi  reliqui  anguli. 

IN  triangulo  ABC,  cuius  omnes  arcus  quadrante  minoret,  (it  angulus 
B,rcftus.  Dico,  ita  efte finum  totum  ad  (inum  complementi  arcus  A C , vt 
eft  tangensanguli  C ,ad  tangcntcmcomplementianguli  A.  Fafb  conftru- 
ftionc,vtin  propof.  4$.  produdoq;  arcu  C E,  ad  G,  rt  C G,  fit  quadrans, 
deferibatur  ex  polo  C,ad  interuallum  quadran 
tisC  G,  arcuscirculi  maximi  G H,  (Vcansar- 
Cus  C F,  E F,produftos  in  I,H:eritfy  C I, qua- 
drans quoque;  cum  circulus  G H, a polo  C,ab- 
fit  quadrante . Arcus  item  G H,E  H,  quadran- 
tes erunt,propter  reftos  angulos  G,E.Eft  enim 
angulus  E,  reaus , vt  propof.  4;.  oftcnfum  eft; 
at  G,  reftus  eft,  propterea  quod  circulus  C G, 
ad  circulum  GH,  re&useft.  RurfusI  G,  ar- 
cus eft  anguliC;&  C E,  complementum  arcus  AC,  reclo  angulo  oppofiti; 

& F E,  complementum  arcus  D E,  id  eft,  anguli  A . Quoniam  igitur  duo  cir- 
culi maximi  C G,C  I,in  fphsera  fe  interfccant  in  C,duSiq;  funt  ex  arcus  C I, 
pun&isF,  I,  ad  arcum  CG,  arcus  perpendiculares  F E,IG;  erit  ,vt  finus  to.  Theor.  C. 
tus  quadrantis  CG,  ad  tangentem  arcus  I G,  hoc  eft  , anguli  C,  ita  finus  ar-  fehol,i  4«t 
CusCE,  hoc  eft,  complementi  arcus  AC,ad;tangentem  arcus  F E,hoce^,  huitt** 
complementi  anguli  A:Et  permutando  erit.vt  finus  totus  ad  finum  comple- 
menti arcus  A C,  redo  angulo  oppofiti , ita  tangens  anguli  C,  ad  tangentem 
complementi  anguli  A . Simili  modo , aliter  conftru&a  figura,  deraonftrabi- 
mus , ita  efle  finum  totum  ad  finum  complementi  arcus  A C,  vt  eft  tangent 
anguli  A,  ad  tangentem  complementi  anguli  C.  In  omni  igitur  triangulo 
fphzrico  reftangulo, &c.  Quod  oftendendum  erat . 

SCHOLIVM. 

E X hoc  theoremate  feqotns  problema  colligitur  . 

I N rriangulo  fph.Trico  rcdangulo , dato  arcu , qui  re&o  angulo 
opponitur,  cum  alterutro  angulorum  non  redorum , inucnirc  alte- 
rum anguium  non  re&um,&  duos  arcus  circaangulura  redlum . 

I N triangulo  ABC,  cuius  angulus  C,  rettus  , datus  » 

fit  arcus  AB,  eum  angulo  b . Dico  dari  quoque  reliquum  ** 

angulum  a,  CT'  duos  arcus  a C,  C B • Cum  enim  fit , vt  47.huius. 

finus  totus  ad  finum  complementi  arcus  A B.  sta  tangens 
anguli  B,  «d  tangentem  complementi  anguli  a : 

S l fiat,  vt  finus  totus  ad  finum  complementi  pruii, 

arcus  reffo  angulo  oppofiti,  <jr  dati , ita  tangens 
anguli  dati  ad  aliud , referietur  tangens  comple - 
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menti  anguli  qusfiti.  Hinc  ex  arcu  u tB,&  vtroque  angulo  B,  ter - 

j qut  arcus  C,CB,  inuenictur,  vt  in  1.  proble- 
mate propof.  4 1 . oflendimus . 

A N >tro  angulus  qua  fit  us  A,  acutus  /it , cltufur*et 
difcemus  exarcu  dato  a b ,0"  dato  angulo  B.  N amfi  ab, 
tft  quadrante  minor , C7  angulus  B,  acutus  quidem , erit 
V a,  acutus;  fi  autem  B,ejl  oblufus,  eritis  A, oblufus. 
At  fi  A B ) e fi  maior  quadrante,  v B,  quidem  acut»st*rit 
A, oblufus; fi  >ero  B,  tfiobtufus,  erit  A,  acutus.  __ 

EOR.  46.  PROPOS.  48. 


I N omni  triangulo  fphxrico  rc£tangulo,cuius 
omnes  arcus  quadrante  fint  minores:  Sinus  totus 
ad  finum  vtriusvis  arcuum  circa  angulum  re&um 
eandem  habet  proportionem,quam  tangens  com 
plementi  alterius  arcus  circa  angulum  redlum  ad 
tangentem  complementi  anguli  oppofiti . 

IN  triangulo  fphxrico  A B C,  cuius  omnes  arcus  minores  quadrante  jliC 
teQui  angulus  B.  Dico  ita  efle  linum  totum  ad  linum  arcus  A B,vtcfl  tangent 

complementi  arcus  B C,  ad  tangentem  com- 
plementi anguli  A . Fafta  enim  conftruflio- 
ne,  vt  in  propof.  45.  erit  angulus  D,  rc&us, 
& C F,complcmentum  arcusB  CjSf  E F,  com 
plementum  anguli  A;&  A D, quadrans, vt  ibi 
oftcnfum  cll.Quoniam  igitur  duo  circuli  ma« 
simi  A D,A  E, in  fphxra  fe  mutuo  fecat  in  A, 
duftiq-,  funt  c*  punftisC,  E,  ad  arcum  AD, 
arcus  perpendiculares  C B,  E D;  erir,vt  linut 
totus  quadrantis  A D,  ad  tangentem  arcus 
D E,  ita  Gnus  arcus  A B,  ad  tangentem  arcut 
BC:  Etpermutando,vt(inustotusad  linum 
arcus  A B,  ita  tangens  arcus  D E,  ad  tangen- 
tem arcus  B C.Eft  autem, ^cum  C F,E  F, fint  complementa  arcuum  B C,r5  E,) 
vt  tangens  arcus  D E,  ad  tangentem  arcus  BC,  ita  tangens  arcus  C F,  ad  tara 
gentem  arcus  E F . Igitur  erit  quoque,  vt  linus  totus  ad  linum  arcus  A B,  ita 
tangens  arcus  C F,  hoc  cft,  complementi  arcus  B C,ad  tangentem  arcus  E F, 
hoccft, complementi  anguli  A, arcui  BC, oppofiti.  Non  alitcroftcndcmus, 
f\  aliter  figura  conftruatur,ita  e fle  finum  totum  ad  linum  arcus  BC,vt  cft  ran 
gens  complementi  arcus  A B,  ad  tangentem  complementi  anguli  C.  In  omni 
triangulo  ergo  fphxrico  re&angulo,  &c.  Quod  dcmonftrandum  erat. 

ii 
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S C H O L I V M. 

INFKRTVR.  ex  theoremate  hoc  fequent  problema:  quod  licet  demonftratum 
quoque  fit  problemate  i.  propof.  44.  facilius  tamen  hic  abfoluitur,  cum  in  aurea  re» 
gula  finul  totus  primum  obtineat  locum  . 

I N triangulo  fphirico  reda n gulo , datis  duobus  arcubus  circa 
angulum  redum  , vtrumlibct  angulorum  non  redorum  , vna  cum 
arcu  reliquo,  qui  angulo  redo  opponitur,  indagare . 

I N triangulo  ABC,  cuius  angulus  C,  reflui  , 
fmt  dati  duo  arcus  A C,  C B.  Dico  ytrumuts  angulo • 
rum  A,  B,  cr  arcum  A B,  quoque  dari . Nam  cum  fit, 
yt  finus  totus  ad  finum  arcus  A C>>ta  tangens  comple • 
menti  arcus  C B,  ad  tangentem  complementi  anguli 
A.  \tem>t  finus  totus  ad  fmum arcus  C B,  ttatan* 
gens  complementi  arcus  A C,ad  tangentem  complemcn 
ti  anguli  B ; 

S I fiat , vt  finus  totus  ad  finum  vtriusvts  arcuum  circa  angulum  re- 
flum , ita  tangens  complementi  alterius  arcus  circa  reflum  angulum  ad 
aliud , reperictur  tangens  complementi  anguli  huic  pofleriori  arcui  oppo- 
ftti . Ex  datis  quoque  duobus  arcubus  circa  angulum  reflum  cognofcetur 
cfr  tertius  arcus  angui  o reflo  oppofttus,vt  in  problemate  propof.  4 $ . often 
dimtts . yel  certe  ex  dato  vtrolibet  arcu,  & angulo,  qui  ei  opponitur,  'tn- 
ttento,  rt  in  problemate  3.  propof.  41.  traditum  efl . 

V T R.  V M autem  angulus  quefuus  fit  acutus,  obtufusy*  , docebit  arcus  ti  oppo- 
fitus . Hir  enim  fi  minor  fuerit  quadrante,  erit  angulus  es  oppofitus  , acutus  j fi  otro 
maior,  obtufus . 

T H E O R.  47.  P R O P O S.  47, 

IN  omni  triangulo  fphasrico  reftangulo,  cu- 
ius omnes  arcus  fint  minores  quadranrc:  finus  co- 
'tus  ad  tangentem  vtriusvis  arcuum  circa  angulum 
rctStuin  eandem  proportionem  habet,  quam  tan- 
gens complementi  anguli  oppofiti  ad  finum  alte- 
rius arcus  circa  re&um  amnilum-». 

w/  . 

IN  fphxrico  triangulo  AOE,  cuiu*  arcu*  omne*  quadrante  minores,  (if 
angulus  D,rcaus  • Dico  iuefie  finum  totum  ad  tangentem  arcas  D £>vt  e(t 
w . taa- 
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tangens  complementi  anguli  A,ad  linum  arcus  A D . Repetita  enim  conflru- 

dione  figurz  propof.  4^.  erunt  A B,  AC, 
quadrantes,  & C F,  complementum  arcus 
B C,  id  cd  , anguli  A , vt  ibi  odenfum  cd. 
Igitur  quoniam  quadrantes  funt  A B,  A C, 
& arcus  E D,  ad  A B,  perpendicularis;  erit, 
vt  linus  totus  ad  tangentem  arcus  E D,  ita 
tangens  complementi  arcus  CB,  hoc  eft, 
anguli  A,  ad  linum  arcus  A D.  Eodem  roo 
do  oflcndetur,  ita  e(Tc  linum  totum  ad  tan 
gentem  arcus  A D,  vt  eft  tangens  comple- 
menti anguli  E,ad  linum  arcus  DE:  Ii  ni- 
mirum aliter  figura  condruatur  . In  omni 
ergo  triangulo (phzrico  redangulo,  &c.  Quod  erat  demon  drandum . 

S C H O L I V M . 

HINC  tale  preblema  telligitur,qued  per  preblema  i.prepef.44.  aliemede  aba 
felui  quoque  f et  est. 

1 N triangulo  fphxrico  rcdbngulo , dato  alterutro  arcuum  circa 
angulum  re&um , cum  angulo  oppolito , reliquum  arcum  circa  re- 
dtum  angulum,  & arcum  rc&o  angulo  oppofuum , cum  reliquo  an- 
gulo non  rc&o  inquirere : fi  modo  confiet,  num  arcus  qux  fi  tus  fit 
maior  quadrante,  minorve:  Vel  an  reliquus  angulus  non  re&usfit 
aciuus,obtufusve. 

1 N triangulo  A X C,  cius  angulus  C,  reflui  , datus  fit  artui  A C,  cum  angule 
eppofiut  B . Vice  dari  quoque  arcum  B c,  vc.  Cum  tmim 
^ fit , >1  finus  tetus  ad  tangentem  artus  A C , sta  tangent 

complementi  anguli  B,  ad  finum  arcus  B C : 

S l fiat,  yt  finus  totus  ad  tangentem  dati  ar- 
tus fita  tangens  complcmeci  anguli  dati  ad  aliud , 
producetur  finus  arcus  quafiti . Ex  duobus  por- 
ro arcubus  circa  retium  angulum  cognitis  in  co* 
gnit innem  reliqui  arcus,  & reliqui  anguli  sum  re* 
81  perueniemus,  vt  in  problemate  propof.  4 5 . demonflrauimus ; vel  cer- 
te ex  alterutro  arcuum  circa  angulum  re£lum,  dato  angulo,  vt  in  pro- 

blemate i.  propof.  42.  docuimus. 

OPORTET  antem  hic  conflare, num  artus  quafitus  BC  Jit  quadrante  maier, 
miner>et*el  an  angulus  i.rclsquus  fit  acutus, ebtufin>e:qucmadmedu  m pepenert 
farte preblematie  i, prepcf.^t radstum  efl:\bi  etsamtrrere  Ceperuici  deteximutm 

THEOR.  48.  PROPOS.  50. 

1 N omni  triangulo  fphxrico  re&angulo, cuius 
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omnes  arcus  quadrante  fint  minores : (Inus  totus 
ad  tangentem  complementi  vtriusvis  angulorum 
non  re&orum  habet  proportionem  eadem,  quam 
tangens  complemeti  reliqui  anguli  ad  (Inum  com 
plementi  arcus  redo  angulo  oppofiti . 

IN  triangulo  A B C,  cuius  omnes  arcut  quadrante  minores , fit  angulut 
B,  redus . Dico  ita  efle  (inum  totum  ad  tangentem  complementi  anguli  A,vt 
'e(l  tangent  complementi  anguli  C,  ad  finum  complementi  arcus  A C . Repe- 
tita na  mq  j figura  propor.47.  cum  C G,C  I,qua- 
drates  fint  fc  interiecates  in  C,  & arcut  I G,F  E, 
ad  C G, perpendiculares, v t ex  conftrudionc  ibi- 
dem fada  peripicuum  cll;  erit,vt  finus  totus  ad 
tangentem  arcus  EF,qui  complcmcntu  eft  arcus 
D tjhoccft,  anguli  A,ita  tangens  complementi 
arcus  T G,  id  efi,  anguli  C,  ad  finum  arcut  C E, 
hoc  cfl , complementi  arcus  AC,  redo  angulo 

oppofiti.  Simili  ratione  ofiendemus,  fi  aliter  figurx  conftrudio  inftituatur, 
itaefle  finum  totum  ad  tangentem  complementi  anguli  C,vt  cft  tangens  com 
plementi  anguli  A,  ad  finum  complementi  arcus  A C . Quam  ob  rem  in  omni 
triaDguloipmericorcdangulo,&c.  Quod dcmonftrandum erat. 

SCHOLIVM. 

INFERE MV5  ex  lue  propof.  theorema  fequeui . 

1 N triangulo  fphxrico  re&angulo,  datis  duobus  angulis  non  re- 
&is , inquirere  arcum  angulo  rc&o  oppofitum , & reliquos  duos  ar- 
cus circa  angulum  redhim . 

I N triangula  ABC,  cuius  angulus  C,  reflui  ,dati 
fint  duo  anguli  non  refli  A,  B . D ico  dari  quoque  arcum 
A B,  »»4  cum  arcubus  A C,  B C • Quoniam  enim  efi  , »t 
finus  totus  ad  tangentemcomplementi  anguli  a,  ita  tan* 
gens  complementi  anguis  B,  ad  finum  complementi  aro 
tus  AB: 

5 I fiat,  vt  finus  totus  ad  tangentem  comple- 
menti vtriusvis  angulorum  datorum,  ita  tangens 
complementi  alterius  dati  anguli  ad  aliud,  procreabitur  finus  complemen 
ti  arcus  redo  angulo  oppofiti  .lamex  arcu , qui  redo  angulo  opponitur , 

& vtrolibet  angulorum  non  redorum , imenietur  arcus  ei  oppofitus , vt 
in  x.  probi  emit  e propof.  41.  monflrauimus . 

PORRO  an  arcus  quafitue  quadrante  fit  maior , aut  minor  , ita  diftemut . S» 

Vterf,  angulorum  a, t, fuerit  obtnfut,>tl  'acutus,  erit  arcus  A B,  quadrante  minori  ly.kuiBh 
fi  rtro  alar  torum  acutus  fuerit, tt  alar  ibtufia^ritidem  arcus  quadrante  maior. 

Hhb  THtOR, 
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THEOR.  49.  PROPOS.  51. 

IN  omni  triangulo  fphaerico re&angulo, cuius 
arcus  omnes  fine  minores  quadranre:  unus  lotus 
ad  tangentem  complementi  arcus  redto  angulo 
oppofiti  proportionem  habet  eandem,  quam  tan 
gens  vtriusvis  arcuum  circa  angulum  redum  ad 
finum  complementi  anguli  non  redi  adiacentis. 

I N triangulo  fphirico  ABC,  cuius  omnes  arcus  quadrante  minores, re- 
Qus  fit  aneulus  B.  Dico  iu  effe  finum  totum  ad  tangentem  complementi  ar- 

D * /-*  _ A A T»  . J C_ 


cus  A C,vttft  tangens  arcus  AB,  ad  finum 


} p I » • 

BF,  DF, quadrantes , vt  ibi  cft  ofienfum. 
Quia  igitur  in  fpharra  arcus  D B,per  extremi- 
tates quadrantum  B F,  D F,  fefe  in  F,  fecan- 
tium  ducitur,  8cC  E,  ad  D F,  perpendiculari* 
cft;crit  vt  finus  totus  ad  tangent?  arcus  C E, 


arcus 


«arta 


cus  E F , qui  complementum  e(l  arcus  DE, 
feu  anculi  A . Non  aliter  demonftrabitur , ita  efle  finum  totum  ad  tangen 
tem  complementi  arcus  A C,vc  cft  tangens  arcus  B C,  ad  finum  complementi 
anguli  C,fi  aliter  inftituatur  conftruaio  figur* . Quocirca  in  omni  triangulo 
iphxrico  redangulo,  &c.  Quod  erat  oftendendum. 

SCHOLIVM. 

OR.1YV*  ex  hoc  thrortnate  problema  huiufmadi  , <juod  problemat»  z.  propof. 
4*-  declaratum  tjueque  fuit . 

1 N triangulo  fphxrico  redtangulo , dato  arcu , qui  redto  angnlo 
opponitur , cum  alterutro  arcuum  circa  eundem  redtum  angulum, 
reperire  angulum  non  redtum  huic  arcui  adiaccniem  , hoc  clt,  a da~ 
tis  arcubus  comprehenfnm, cum  reliquo  arcu  &angulo  non  redto. 

"*  A . 1 N triangulo  ABC,  cuius  angulus  C,  rtttus,  datus 

A Jit  arcui  A B, eum  arcu  A C . Dico  dari  tjuoijut  ungulum 

A,  tum  arcu  B C,  CT  angulo  B . Quouiamtnim  tft , »f 
Jittut  totus  ad  tangentem  complementi  Acim  a B,ira  tan- 
gens artus  A c,  ad  finum  compltmenti  anguli  A : 

s l fiat,  rt  finus  totus  ad  ungentem  comple- 
menti arcus  reflo  angulo  oppofiti,  ita  tangens  da - 

ii  AT  CUI 
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ti  tVC us  circa  reRum  angulum  ad  aliud , inuenietur  finut  complementi  an - 
f*  l adiaerntis , qui  qutritur . Hinc  rcliquu  inucnkntur , rt  in  problema- 
te i.  cr»pof.  45 . traditum  efl . 

NVM  >er o qua  f tus  angulus  dmim  Jit,  nec  ne,  addifeemus,  ytsn  problemate  i, 
propof.  45 .decuimus  . 

, THEOR.  5o.  PROPOS  51. 

I N omni  triangulo  fphxrico  rc&angulo , cu- 
ius omnes  arcus  quadrante  finr  minores:  finus  to- 
tus ad  finum  vttiusvis  angulorum  non  re&orum 
habet  proportionem  eandem  , quam  fecans  alte- 
rius anguli  non  redh  ad  fecantem  arcus  huic  angu 
lo  oppofici . 

I N triangulo  fphxrico  ABC,  cuius  omnes  arcus  quadrante  minores , fit 
angulus B,  redus.  Dico  itaefle  finum  totum  ad  finum  anguli  A,  vt  efl  fccans 
anguli  C,  ad  fecantem  arcus  A B . Fafta  conflrudione,vt  in  propof.  ^7.  erunt 
G H,  H £,  A E,  AD,  DF,  quadrantes , & G I,  arcus  anguli  C,&DE,  ar- 
cu^ anguli  A,  vt  partimin  propof  45.  partim  vero  in  47.  oflenfum  efl . Item 
angulus.I,rcduscrit,propterca  quod  arcus  CI, 
trahficns  perC,  polum  arcus  G H,  redusefl 
adGH.  Itaque  quoniam  duo  circuli  maximi 
Bl,  D H,in  lphxra  fe  mutuo  fccant  in  F,&  ex 
piinfti?  D,  H,  arcus  D H,  ad  arcum  B I,  du&i 
funt  arcus  perpendiculares  D B, H I;  erit,vt  li- 
nus  totus  quadrantis  D F , ad  fecantem  arcus 
GI,quicomplementumcflarcus  H I, ita  (Inus 
arcus  F H, ad  fecantem  arcus  A B,qui  complementum  efl  arcus  D B : Et  per- 
mutando, vtfinus  totus  ad  finum  arcus  F H,  vel  arcus  D E,  (funt  enim  arcus 
f H,D  E,*quales  , quod  & toti  quadrantes  E H,  D F,  xqualesfint)  hoc  efl, 
anguli  A,  ita  fecans  arcus  G I,  id  cil,  anguli  C,  ad  fecantem  arcus  A B,  angu-  • 
lo  C,oppo(iti.  Fari  ratione  , fi  aliter  conflruatur  figura, demon  Orabimus,  ita 
e (Te  finum  totum  ad  finum  anguli  C,vt  efl  fccans  anguli  A, ad  fecantem  arcus 
B C.In  omni  ergo  triangulo  iphxrico  rc&angulo,&c.Quod  erat  oflcndcndu. 

S C H O L I y M. 

ELf  C1TVA  hinc  fequens  problema  , quod  aliter  etiam  in  probi.  I.  fcholij 
propof.  41.  folatum  fuit . • 

1 N triangulo  fphxrico  re&angulo,  datis  duobus  angulis  non  re* 

&is , elicere  arcum  vtrjlibct  eorum  oppoficum , vni  cum  arcu , qui 
re&o  angulo  opponitur . 

H h h x IN 


If.i.Thcod. 


Theor.  t. 
fcholij  40, 
huius. 
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'IS  trisAgul*  AB  C,  cuius  angulus  C,  rtflus  , daiipnl  duo  anguli  X,  B . B/V» 
dari  quoque  ytrumuii  arcuum  B C,  A C,ynacum  arem 
A B . N4W  r*m  fit , >«  /in*»  tef«»  *</  finum  anguli  X,itS 
ftcans  anguli  B , ad  ftcantem  arcus  A C : 1«»»»  , >t  fimus 
tutus  ad  finum  anguli  B , ita  ftcans  anguli  a,  ad  ftcaum 
tem  arcus  b C > 

Sl  fi’t , ve  fmus  tot  ut  ad  finum  anguli  non  re 
di  quxftto  lateri  adiacentis , ita  ferant  alterius 
anguli  >;on  n di  ad  aliud , reperietur  fccans  arcus 
huic  pofleri>,ri  angulo  oppofni , qui  qu&ritur . in- 
uento  autem  vtroqve  arcu  circa  angulum  redtim , reperietur  ex  ipfis  ter- 
tius arcus  redo  angulo  oppofnut , vt  in  problemate  propof  43 . oftendi- 
tnus : Vel  certe  ex  inuento  alterutro  arcu,  & angulo  dato,  qui  ei  opponi- 
tur, vt  in  problemate  } . propof.  41 . diximus. 

N V M yere  dua arcus  quafiti circa  angulum  retium  minares  quadrant*  fmtjndu 
iortin,  festmus,  >t  in  problemate  r.  propof  41.  docuimus. 


THEOR.  51.  PROPOS.  53. 

I N omni  triangulo  fphierico  re&angulo, cuius 


omnes  arcus  quadrante  minores  fine:  finus  totus 
, ad  finum  complementi  vtriusvis  arcuum  circa  an 
gulum  re&um  habet  eandem  proportione, quam 
iccans  arcus  redo  angulo  oppofiti  ad  lecantem  re- 
liqui arcus. 

I N triangulo  fphxrico  ABC,  cuius  omnes  arcus  quadrante  minoret , fit 
angulus  B,  reftus  . Dicoitacflc  finum  totum  ad  finum  complementi  arent 

B C,  v t eft  fccans  arcus  A C,  ad  fecantem  ar- 
cus A B . Fa&a  namque  conflru&ione  Hgurx, 
vt  in  propof.  4^.  erit  B F,quadrans;  C E,B 
ad  D F,  perpendiculares  , vt  ibi  eft  demon- 
flratum.Qiiia  ergo  in  fphxra  duo  circuli  ma- 
ximi B F,  D F,  fc  mutuo  fecant  in  F,  duftiqj 
funt  ex  punflJs  B,C,ad  D F,  perpendiculares 
arcus  B D,  C E;  erit,  vt  linus  totus  quadran- 
tis B F,  ad  fecantem  complementi  arcus  C E, 
hoc  eft  ,ad  fecantem  arcus  A C,  ita  finusar» 
cusF  C,  qui  complementum  eft  arcus  B C,ad 
fecantem  complementi  arcus  BD,  hoc  cft.ad 
fecantem  arcus  A B : Et  pern  utando,vt  fi- 
lus totus  ad  linum  complementi  arcus  BC,  ita  fccans  arcus  A C,  ad  fccan icta 
V arcu» 


J 
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fcreus  AB.  Simili  modo  oftendemut  , ira  eile  finum  totum  ad  finum  comple* 
menti  arcus  A B,  vc  ed  Iccans arcus  A C,ad  lecantca»  arcus  B C,  Ii  nimifun» 
figura  paulo  aliterconftruacur . In  omni  ergo  triangulo  tphxrico  reclangu- 
lo, &C.Quod  erat  dcmonftrandum . 

S C H o L I V M. 

yt  * ^ r * , ^ a ’ *r  * * 

S E QV  ENS  problema  ox  hoc  theoremata  ctH.gitur  , 

I N trisngalo  Iphirico  fechngdto . dato  arcu , qui  re&o  angulo 
opponitur,  cum  alterutro  arcuum  circa,  redium  angulum,  inudtiga- 
rc  tertium  arcum,  cum  duobus  angulis  non  rc&is . * 

IN  triangulo  a B C,  entns  an^ulnt  C,  reflms , datus  fit  tremi  A B,>»«r»M  ari 
e»  K C . Dico  dtn  quoque  arcum  B C,  cum  fgulri  *.b. 

Cum  entmfit,  vt  finus  totus  ad finum  complem uti  arent1'' 

A C,ita  fiecaut  arcus  A B,adfecantem  arcuttC  : 

S l fiar,  >:  finus  totus  ad  finum  cot/tpl  menti , 
dati  arcus  circa  anguium  rcflum,  ita  frcdnrafcus' 
angulare  flo  oppofiti  ad  aliud , producetur  fecans 
tertsj  arcus , qui  inquiritur  . Hinc  ex  duobus  ar~ 
cubus  circa  rtflum  angulum  cognitis , vtcrlibet 
angulorum  non  re  florum  cognojcetur,  vt  in  y problemate  fcbolij  propof. 
44.  vel  in  problemate  fcholtf  propof.  48.  docuimus . 

V T A V M >tro  quafitus  arent  B C,  fit  quadranto  maior  , miuorre  , difeemut  ttf 
datu  duobus  arcubus,  rt  ad  finem problematis  fehohj  l.  propof.  4} . traditum  efi.  , 

THEOR.  51.  PROPOS.  54. 

I N omni  triangulo  fphaerico  re&angulo , cu- 
ius omnes  arcus  quadrante  fint  minores : finus  to- 
tus ad  finum  vtriuflibcr  angulorum  non  rc&orufn 
proporcionem  habet  eandem , quam  fecans  com- 
plementi arcus  illi  angulo  oppofiti  ad  fccanrem 
* complementi  arcus  redo  angulo  oppofiti. 

I N triangulo  ABC,  cuius  arcus  omnes  fint  minores  quadrante, fit  angu- 
lus B,  re&us  . Dico  ita  ede  (inum  totum  ad  finum  anguli  A,vt  eft  iccans  com- 
plementi arcus  BC,  ad  fccantem  complementi  arcus  AC.  Rcpttita  enim 
Conftrudionc  figurx  propoC  47.  erit  angulus  I,  reftus,  vt  In  propof.  <a. 
monflratum  cfl •, necnon & apgutus  G.  IteajGH.EH,  DF,  BF,A  E,  qua- 
drante s,vt  eidem  oaftrati*  in  propof.4j.&47.conflat.Quia  igitur  in  fphxra 
•- : i . •’  duo 
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Theor.  8. 
fcholij  401 
kuiui. 


duocimillmititni  1 H.  GH.fc  mutuo  frcinr  in  H,  & ex  punfti’j'E,F,'arcur 
EH",ad  artum  GH,ducUl"unt  arcus  perpendiculares  F.G,FI;  erit,  vt  finus 

totus  quadrantis  E H,ad  fccantc  complementi 
arcus  F l,hoc  eft, ad  fecit  em  arcus C F,qui  com. 
plcmcntum  etiam  eft  arcus  B C,  ita  finus  arcus 
F H,hoc  cft,arcus  1)  E, (eft  enim  arcus  F H,ar« 
cuiD  E,xqua  lis,  ob  quadrantes  F.  H,D  F,xqua 
lcs)qui  arcus  efl  anguli  A, ad  fccantem comple* 
menti  arcus  E G,  idcft,ad  fecantem  arcus  E C, 
qui  complementum  quoque  efl  arcus  AC:  Et 
permutado,  vt  finus  totus  ad  linum  arcus  D E, 
hoc  eft  , anguli  A, ita  fecans  complementi  arcus  B C,  ad  fecantem  comple- 
menti arcus  AC.  Nonfecus  oflcndcmus , fi  aliter  figura  conftruatur  ,ita 
efle  linum  totum  ad  linum  anguli  C,vt  eft  fecanscomplcmenti  arcus  A B,ad 
t,,  • fecantem  complementi  arcus  A C.  In  omni  igitur  triangulo  fphxriearc&an* 

gulo,  &c.  Quod  erat  dembnftrandum . 

/ ' S C H O L I V M. 

S I Q.V  I T V R.  ix  hac  theoremate  fequens  problema  , quod  aliter  etias+abfolo 
nimium  problemate  3.  propof.  41. 

I N triangulo  fph?rico  redangulo,daro  vtrolibct  angulorum  non 
redorum , cum  arcu  oppofito , inueftigare  arcum  redo  angulo  op- 
pofitum,vna  cum  tertio  arcu, & reliquo  angulo  non  redo : clummo* 
do  conflet  y nura  arcus  angulo  fedo  oppofuus  fit  maior  quadrante  , 
minorve:  avlt  an  alter  angulus  non  redus  fitacutus,obtufusve. 

I N triangulo  ABC,  jriflum  habenti  angulum  C,  datus  fit  angulus  b , eum  aru 
tu  A C.  T)ico  dari  quoque  arcum  A B,  >na  cum  ares» 
B C,  C7*  angulo  A . Cum  namtjue fit , >t  finus  totus  ai 
finum anguli  B,  dati,  ita  ftcans  complementi  arcus  dau 
Is  A C,  ad  fecantem  complementi  arcus  A * * 

i / fiat,vt  finus  :ot.ts  ad  finum  dati  anguli t 
ita  fccans  comphme-.r  'ati  arcua  ad  aliud, pro^ 
ducetur  fecans  complementi  arcus  rtflo  angulo 
0 ppofttiytjui  'mquiritnr . Ex  arcubus  rcro  ^4  B , 
*A  C t cognitis  notus  fiet  tertius  arcus  B C,  ex  problemate  propof.  4 j . 
Item  ex  arcubus  Bt  B C,  notis  cognitus  fiet  angulus  -4,  ex  problema- 
te  l.proonf.  41,  . 

OPORTET  autem  hic confiare  ,num arcus  quafitus  a B,  fit  quadrante  mam 
ior.an  minor  ! Vei  a»  ralsquus  angulus  non  teflms  A,  fit  a cuius,  obtufus>e,altoq  utn 
n' fci  re  mus, ijualu  arcus  pro  A B ,a frumendus  fit, eum  pofiit  efie  maior  quadranto,*el 
nrner  , yt  perfptcuum  eft  . I d quo  j ad  problema  }.  propof.  41.  monuimus  : Vbt  etiam 
Koperniciyatyuo  ita».  & giom,  trrotm  aperuimus  . 

• ■ „ . i '"i 

THEOR. 
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THEOR.  53.  PROPOS.  55. 

IN  omni  triangulo  fphaerico  redangulo,  cu- 
ius omnes  arcas  minores  quadrante  fine : (inus  to- 
tus ad  linum  arcus  redo  angulo  oppoliti  eandem 
proportionem  habet,  quam  fecans  complementi 
Vtriulliber  arcuum  circa  angulum  redum  ad  feca- 
tem  complementi  anguli  huic  arcui  oppoliti. 

I N fphxrico  triangulo  A BC,  cuius  omnes  arcus  (int  minores  quadrante, 
angulus  B,re&us  (it.  Dico  ita  e fle  finum  totum  ad  (inum  arcus  A C,vt  e(l fe- 
cans complementi  arcus  BC,  ad  fecantcm 
complementi  anguli  A,  arcui  BC,  oppoliti. 

Repetita  enim  condruSionc  figura;  propof. 

45.  erit  A E,  quadrans;  D E,  arcus  anguli  A, 

& E F,  cius  complementum;  atqucC  F, com- 
plementum arcus  B C,  vt  ibidcmonflratum 
cft . Quia  ergo  in  fphaera  duo  maximi  circuli 
A E,  AD,  fc  interfecant  in  A,  & cx  punitis 
C,  E,  a reus  A E, ad  arcum  A D,du&i  funt  per- 
pendiculares arcusC  B,  E D;  erit  vt  (inus  to 
tus  quadrantis  A E,  adfccantcm  complcmcn 
ti  arcus  C B,  hoc  c(t , ad  fecantcm  arcus  C F, 
ita  linus  arcus  A C,  ad  fecantcm  complemen- 
ti arcus  D E,  (iuc  anguli  A,  id  cft  , ad  fccan- 
tem  arcus  E F : Et  permutando,  vt  (inus  totus  ad  (inum  arcus  A C,ita  fecint 
complementi  arcus  B C,  ad  fecantcm  compjjmentl  anguli  A . Pari  ratione,  (i 
aliter  figura  extruatur,  erit,  vt  (inus  totusad  (inum  arcus  A C,ita  fecans  com 
plementi  arcus  A B,ad  fccantem  complementi  anguli  C.  Quare  in  omni  triaa 
gulo  fphxrico  rc&angulo,&c.  Quod  erat  oftendendum. 

SCHOLIVM. 


;•!  .•  < * 3 1 
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E X bis  feautns  problema  d'Jfoluemus  , quod  alie  quoque  medo  i»  problemate  U 
propof  41.  abfolutum  fuit , 

JN  triangulo  fphaerico  redangulo , dato  arcu,  qui  redo angulo 
opponitur,  cum  alterutro  arcuum  circa  redum  angulum , inuenirc 
angulum  huic  arcui  oppolmim,cum  reliquo  arcu, & angulo. 

I N triangule  ABC,  cuius  reflui  angulus  C , datus  fit  tum  urcut  A B .quam  A C, 

TSic»  dari quaque  angulum  B,v».t  cum  arcu  B C,  <7*  angule  A.  Quia  enim  tfiy"*tfiu  fj.  huius. 
nes  tetus  ari  finum  arcus  K.iyiia  fecans  cemplmtnti  dreus  a C,  ad  fecantcm  cime 
plementi  anguli  B ; 


SI 


hulii 


ttw  t. 

fchollj  Hf).  W 
feuiut. 
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S I fiat,vt  finus  totus  ad  ftnum  arcus  angulo  reflo  cppcfitijta  fecans 
complementi  arcus  circa  reflum  angulum  dati  ad  aliud,  producetur  fe- 
cans  complementi  anguli  quaftti , qui  di  flo  arcui  opponitur . lam  ex  da- 
tis duobus  arcubus  tertium  inueniemus,  vt  in  problemate  propof.  4 3 .vel 
in  problemate  propof.  fj.  tradidimus . Item  ex  arcu,  qui  reflo  angulo 
opponitur hoc  arcu  innent 0,  repcriemus  reliquum  angulum  huic  inucn 
to  arcui  oppofitum,  vt  diflum  efl  in  hoc  problemate , vel  certe ,vt  in  pro- 
blemate 1. propof.  ti.oflendimus . 

A N yero  qutfitus  Angulus  obrutus  fit , au  obtufus,  docebit  arcus  A C.circA  Aum 
gulum  rettumdutus,>ttn  problemat*  I.  propof.  41.  prAcepimut. 

THEOR.  54.  PROPOS.  56. 

I N omni  triangulo  fphaerico  rc&angulo , cu- 
ius arcus.fint  omnes  quadrante  minores : (inus  to- 
tus ad  finum  complementi  vtriuflibet arcuum  cir 
ca  re&um  angulum  efndem  proportionem  ha- 
bet, quam  fecans  anguli  huic  arcui  oppofiti  ad  fe- 
cantem  complementi  reliqui  anguli  nonte&i . 

IN  triangulo  fphxrico  A BC,angulum  B,  reSum  habente, fint  omnes  ar- 
. Cus  quadrante  minores.  Dico  ira  cllc  finum  totum  ad  finu  complementi  ar- 
cus B C,  vt  cft  fecans  anguli  non  refti  A , ad  fecantcm  complementi  anguli 
C.  Repetita  enim  conftruftionc  figurae  propof.  47.  erunt  anguli  G,  E,re- 
, Si,  & arcus  BF,DF,CI,EH,G  H, quadra  n- 

*c D E,  arcus  anguli  A,  &■  G I,  arcus  angufi 
C,vt  ex  dcmoftratfs'  in  propof.4V&  47. liquet. 
Igitur  quia  duo  maximi  in  fphaera  circu:i  C G, 


C I,  fc  in  C,  interfccant , du&iq->  funt  ex  puh- 
ftis  F,  I,  arcus  C I,  ad  arcum  C G, arcus  perpert* 
diculares  F E,1  G;  erit,  vt  finus  totus  quadrati 
tis  CI,adfecantcm  complementi  arcus  FE,hoe 
* efl,  ad  fecantcm  arcus  D E,  anguli  A,  ita  finus 

•reos  C F,  qui  complementum  cft  arcus  B C,ad  fecantcm  complementi  arcut 
G I, anguli  C:  Et  permutando  , vt  finus  totus  ad  finum  complementi  arcus 
BC,  ita  fccans  anguli  A,  ad  fecantcm  complementi  anguli  C.  Nonfccuso- 
IlendcmuSj  fi  aliter  conftruatur  figura,  ita  eflc  finum  totum  ad  finum  comple 
suenti  arcus  A B,  vt  eft  fecans  anguli  C,  ad  fecantcm  complementi  anguli  A. 
Quapropter  in  omni  triangulo  fphaerico  reftangulo,&c.  Quod  dcmonAiao- 
dum  erat.  < , • ; 

S C H O H V M.  » 

JNFERTVA  hiat  prtbUma  buiufmuii  , ;*■ 

IN 
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\ N triangulo  fph.trteo  redhngulo, elato  vrroimarcmim  circa  an- 
gulum reftum,  cum  angulo  non  rcclo  oppofito,  inquirere  reliquum 
angulum  non  re&ujm,  Sc  iufuper  reliquos  duos  arcus : modo  condet, 
an  quaefirus  angulus  (it  acurus,  obuilusve : Vel  certe , an  alter  arcus 
circa  angulum  rc<fhim  fit  mino^quadrante.an  maior. 

I N triangule  ABC,  angulum  C,  r telum  habente , datui  fit  arcus  A C,  cum  ane 
gule  B . Tiue  dari  quoque  angulum  a,  eum  arcubus  B c, 

A B . Cum  enim  fit i , *t  fi  tus  te  tus  ad  fimum  complementi 
arcus  a C,  dati,  ita  fiteans  anguhdati  B,  ai  fetantem 
templementi  anguli  a : 

S l fi  it , vt  finiet  totus  ad  fi  tum  complementi 
arcua  dati,  ita  fecum  dati  anguli  ad  aliud , repe- 
rietur  fecant  complementi  anguli  alterius  non  re- 
di . Hinc  ex  duabus  angulis  non  redit  nottt  inuc- 
fiigabitur  arcus  reflo  oppofstus  angulo,  vt  in  problemate  propof.  50.  mon 
ftrauimus,  ac  proinde  & reliquus  arcus,  ex  arcu , qui  reflo  angulo  oppo- 
nitur, & ex  noto  angulo, qui  reliquo  arcui  opponitur,  vt  in  problemate  2 , 
propof.  41.  diximus . 

O P O R T E T autem  conflare,  an  reliquus  angulus  non  re  flui, qui  quatitur  fit 
tcutus,  obtnfissre  s rei, an  reliquus  arcus  circa  angulum  reflum  fit  mmor^sut  maior 
quadrante  ,rt  adcalcem problemata  ».  propef.  41.  monuimus , ybs  errorem  etiam 
Nicolai  Coperuici  deteximus . 

QV  O N 1 A M re  ro  abfuimus  iam  e fi  triangulorum  fphtricorum  reflangulorum 
calculus  , libet  hoc  loco  omnia  problemata  haflenus  explicata  in  tabulam  quondam 
referre, rt  facilius  quilibet  1 d,quod  maxime fcire  defiderat ,p»Jsit  trmenire  . Itaque 
cum  iu  omni  triangule  fpharico  rtflangulo  id,  quod  primo  lece  queritur  ,fit  >el  aro 
cui  reflo  angulo  oppofstus,  yel  rterhbtt  arcuum'  circa  reflum  angulum,  >el  denique 
alteruter  angulorum  non  rtflorum,  ( qua  muti  eo , quod  potifsimom  queritur, mueno 
to  , cetera  quoque  reperiantur  , rt  ad pr axes  fingulorum  problematum  monuimus ) 
trimembrem  tabulam,pro  numero  quefitotum^oufocimus,appofinmufque problema* 
tapropofit  ossum,  m quibui  luuenltones  quofitotumdemonfirate  fiunt.  [ ' 


ftf.huiui. 


Piua 
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Sequuntur  problemata  fuperiorum  propofi- 
tionum  in  trimembrem  tabelr 
’ , lam  digc’ft*L/.  * ' >!  1 . j 
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lnuentio  arcus  re&o  angulo  oppofici. 

I.  Arcus  circa  angulum  re&um:Et  an- 
gulus non  re&us  ci  oppofitus.  Probi. 3 . propof.4  f 

(&  Probl.propof.j4. 

t.  Vtcrque  arcus  circa  angulum  re- 

dlum.  Probi,  propof.  43. 

j.  Arcus  circa  angulum  re&um:Et  an- 
gulus non  rc&us  ci  adiaccns.  Probi.  1 . propof.  4 f. 

(&  Probi,  propof.  46. 

^4.  Vterquc  angulus  non  rcdus.  Probi,  propof.  jo. 


Inuentio  arcus  vtriuflibec  circa  angu- 
lum redunu. 


ri» 


e 

p 

D 

O 

P- 

P 


1. 

3* 

4« 

S- 
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Arcus  redo  angulo  oppoGtus:Et  an- 
gulus non  rcdus  qu;fito  arcui  op- 
pofitus . 

Vtcrq;  angulus  non  rc&us- 


Probl.i.  propof  41. 
Probi.  1.  propof.  42. 
(&  Probl.propof.jt. 


Arcus  re&o  angulo  oppofitus: Et  al 
ter  arcus  circa  re&um  angulum.  Probi. ^ppof.  43.de  J3 

Arcus  alter  circa  angulum  redhim: 

Er  vteruis  angulorum  non  rc&o- 
rum . 

Arcus  re&o  angulo  oppofitus : Et 
angulus  non  re&us  quxfito  arcui 
adiaccns. 

Arcus  alter  circa  angulum  re&um : 

Et  alter  angulus  non  rc&usei  op- 
pofitus. 


Probi,  i.propof.  44« 
Probi.  3.  propof. 4 j. 


Probi,  propof.  49. 
(&  Probi.  1 .^ppof.  44. 


I.  Arcu* 


o.i. 
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lnucnno  anguli  non  re<5ti  vtriusvis. 

I.  Arcus  re&o  angulo  oppofitus : Et 
arcus  circa  angulum  re&um  qu$- 
fito  angulo  oppofitus . 


x.  Arcus  circa  angulum  re&um:  Et 
alter  angulus  non  re&us. 

3.  Vterq;  arcus  circa  rc&um  angulum. 

4.  Arcus  re&o  angulo  oppofitus  : Et 

arcus  circa  rettum  angulum  quf- 
fito  angulo  adiacens. 

j.  Arcus  redo  angulo  oppofitus : Et 
alter  angulus  non  rc&us.* 

6.  Arcus  circa  angulum  re&um  quae* 
fito  angulo  adiacens : Et  alter  an- 
gulus non  re&us  huic  arcui  op- 
• pofitus: 


Probi  1. propof.41.de 
(Probi,  propof.  35. 

Probi,  x.  propof.4x. 
Probi,  i.  propof. 44. 
(Sc  Pr0bl.pr0p0f.4V. 


Probi.  1.  propof.  45. 
(Sc  Probl.propof.31. 

Probi,  propof.  47. 


Probi,  propof  j 6.8c 
f Probi,  z . propof.  4 1 


SED  quia  haflenui  de  e»  fotum  triangulo  reflangulo  egimus  , cuius  mullus  a Tu 
tuum  quadrans  efi,  doceamus  br  tui  ter  , (rem  quidem  cuilibet  perfacilem  tx  dtmon* 
Jlratu)  quo  pa  flo  nos  gerere  debeamus  iu  te , quod  duos  faltem  arcus  habet  quadram 
tes  , ly  dues  angulos  refles . Nullum  enim  triangulum  efft potefl  re  ffjngulum, cuius 
ynus  duntaxat  arcus  fit  quadrant  ,fed>el  nullus  ent  quadrans, >el  omnes  tres  quam 
drantes  erunt,>el  duo,  vc.  Sit  ergo  triangulum fphancum  a b C,in  quo  angulus 
t, ponatur  reflusy(y  arcus  a B ,circa  angulum  rtflum  quadrans  . Hoc  pofito,  erit 
<7  arcus  A C,  reflo  angule  oppofitus  , quadrans  . Quare  cum  duo  arcus  a B,  A C, 
quadrantes fiut,  erunt  duo  anguli  l,  C,  reflt;  ac propte- 
rea  A, polus  erit  arcus  b C*  CT*  B C,  arcus  anguli  a ,ex 
definitione  6.  Igitur  fi  datui  fit  tertius  angulus  A, datus 
ttiam  erit  tertius  arcus  B C : Et  contra, fidatus  jit  tero 
tius  arcus  b C,  datui  quoque  erit  tertius  angulus  a. Ea* 
dem  mode, fi  alter  arcus  B C,  circa  angulum  rtflum  quam 
drans  ponatur , otltndemus  ey  arcum  A C,  reflo  angule 

£'•  filum  quadrantem  efft, ey  angulum  A,reflum.St  erge 
ur  tertius  angulus  c , dabitur  quoque  tertius  arcus 
* ■»  V contra,  -ut  prius  . Quod  fi  quantitas  tertij  angu* 

l‘>*ut  artus  dataneu  fuerit ,rulnl terti eolhgi poterit fhtetduealij anguli  reflifiutj 

Iii  x dueque 


a 


Quid  «gea 
dd  in  mia 
gulo  rcAV 
gulo,!  quo 

?uadritct 
unt . 
Coroll. 
huiut. 

}(.  huiut. 
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yf.huias. 


*<•  ve! 
huius 


Juoque  arcus  itlil  eppoftti  , quadrantes,  yt tnantfjlumefl  . , 

PONATV  R.  tam  arcus  A C,  ritlo  angulo  VyOppofitus  quadrant  • Q»« 

,nt  v alter  faltem  arcuum  A b,bC,  circa  anulum  redum  quadrans.  Quamebrem 
reliqua  confequentur,  yt  proxtme  demonflratum  efl  . 

QVOD  liquando  duo  anui  AB,  b c,  orca  angulum  redum  quadrantes  ponam 
huius.  turbent  quoque  tertius  arcui  A C,  rert*  «"£.»/•  oppoftus.quadraus',.  Quocirca  cum 
Ooroll.  15«  arcus  quadrantis  (int , erunt  omnes  anguli  redi  • .... 

huiU"  E X hi  facile  quiuis  ,nt,ll<g.t,  quid  ager,  debeat,  quando  ahqu+arcut  tu  t nam 

gulo  rellangulo  quadrans  ponitur  : prajertimfi  propof.  17. 1».  19.  50.  JI. 

Ii.  11.  14-  37*  attente confiderentur. 

S E OV  I T V R.  iam,  yt  calculum  triangulorum  non  redangulorum  tandem  ex* 
fonamuT-.  Vorufriut  aliquot  theoremata  ad  hanc  rem  perutilia  demoujirandafuut. 

• THEOR.  55.  PROPOS.  57. 

S I in  triangulo  fphaerico  fupravnum  arcum 
duo  anguli  acuti , aut  obtufi  confiltant  •, Perpendi- 
cularis arcus  a rertio  angulo  in  eum  arcum  demif- 
lus  intra  triangulum  cadit . Si  vero  duorum  angu- 
lorum fupra  vnum  arcum  confiftcntium  vnus  fit 
acutus,  Se  obtufus  alter  i Perpendicularis  arcifs  a 
tertio  angulo  in<uim  arcum  demifius  extra  tiian~ 
f.  Vulum  cadite. 

' °IN  triangulo  fpharrico  ABC,  (int  duo  anguli  B,C,fupra  arcum  B C.aca» 

T ti.vclobtufi.  Dico  arcum  perpendicularem  e*  A ,adarcum  BC.demitlum 

cadcrc  intra  triangulum,cuiufmodi  cft  arcus  A D - Si  enim  dicatur  cau<  rc  cx- 
. 1 tra, cadat,  fi  fieri  potert  , arcus  A E, ad  BC, arcum 

p:  oduftum  perpendicularis  extra  triangulum, & po 
nantur  primum  duo  anguli  B,C, acuti  , ac  proinde 
angulus  A CE,  obrufus.  Quoniam  igitur  in  trian» 
culo  AC  E,  angulum  E,  habente  rcfhim,a"gti!us 

AC  E,  obtufus  cft,  erit  arcus  A E,  quadrante  ma- 
ior. Rurfus  quia  in  triangulo  A B F,habente  angu- 
lum redum  E,  angulus  B^acutus  e(l,erit  arcus  A E, 
quadrante  minor : 5ed  St  quadrante  maior  orten- 

fus  e fl ; quod  eil  ublurdum . 

P'0  N A N T V R deinde  anguli  B,C,obtufi,atqueadeo  angulus  AC  E, 
aenius . Qina  ergo  in  triangulo  A C E,  habentereftum  angulum  E,  angu lua 
AC  F acutus  efl,  erit  arcus  A E,  minor  quadrante.  Rurtus  quoniam  In  trlan 
gulo  AB  E, redum  habente  E, angulum  , angulusB, obtufus 

A E,  quadrante  maior:  Sed  & quadrante  minor  oftenfus.ft  5 quod  eft  abfur 

dum.  Non  cadu  ergo  arcus  perpendiculari* exua  triangulum:  fcd  neque  cui m 

sji.  isii  ~ : 1 ; • 


44.  huius. 
44*  huius. 
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•Itero  arcuum  AB,  AC,  coincidet,  quod  neuter  angulorum  B,  C,  ponatur 
reftus  . Cadit  ergo  intra  triangulum  . 

IAM  vero  ponaturin  eodem  triangulo  A B C , angulus  B,  acutuV,&C,  i 

obtulus . Dico  perpendicularem  arcum  ex  A,  ad  arcum  B C,  dcmifTum  extra 
triangulum  cadere,  cuiufmodiefl  arctis  A E . Nam  (i  intra  dicatur  cadere  ,ca* 
dat,  fi  fi  fieri  potefl,  arcus  A D,ad  B C, perpendicularis  intra  triangulum. Ita* 
que  quia  in  triangulo  A CD,  angulum  rc&um  habente  D, angulus  C,pbtu- 
fuscil,  erit  arcus  A D,  maior  quadrante . Rurfus  cum  in  triangulo  A B D,re-  hoimu 
ftum  habente  angulum  D,  angulus  B , acutus  cfl , erit  arcus  A D,  quadrante 
minor  : Sed  & quadrante  oflenfus  cfl  maior ; quod  cfl  abfurdum . Arcus  ergo 
perpendicularis  non  cadit  intra  triangulum;  Wed  neque  cum  altero  arcuum 
A B,  A C,coincidit,  curo  neuter  angulorum  B,C,  rc&us  ponatur.  Cadit  ergo 
extra  triangulum.  Quapropter , fi Ih  triangulo  fphxrico  fupra  vnutn  arcum 
duo  anguli  acuti,  &c.  Quod  erat  dcmonflrandum  • 

THEOIl  5 6.  PROPOS.  58. 


IN  omni  triangulo  fphxrico,  cuius  duo  arcus 
finnnxqualcs  •,  quadrarum  finus  totius  ad  rettan- 
gulum  fub  finubus  re&is  duorum  arcuum  inaqua 
lium  contentum , eandem  proportionem  habet, 
quam  finus  verfus  anguli  a dicStis  arcubus  compre- 
henfi  ad  differentiam  duorum  finuum  verforum. 


quorum  vnus  differentix.eorundem  arcuum  de- 
betur, alier  vero  tertio  arcui,  qui  prxdi&o  angulo 
oppofitus  cft , refpondetLa . 

IN  triangulo fphrrico  A BC,  fint duo  arcus  A B,  A C,  in^quales , ili* 
minor, & hic  maior.  Dico  ira  efTc  quadratum  finus  totius  ad  re&angulum  fub 
finubu»  rrflis  arcuum  A B,  A C,  contentum,  vt  efl  finus  verfus  anguli  A,  ad 
differentiam  inter  fiium  verfum  arcus, quo  arcus  A B,A  C, inter  fc  differunt, 
& finum  verfum  arcus  B C.  Cu- 
ius rei  dcmonflrarioncm.vt  cla- 
rior fi.it,  fk  gcreralior,  in  quin- 
decim cafusdiuidcmus. 

».  SINT  omnes  tres  arcu* 
quadrante  minores  . Complea- 
tur minnrj.  arcus  A B,  circulus 
A B11G  K.  produftisi^;  arcu- 
bus AC,  BC,  fi int  quadrantes 
AI,BM;  & polis  A,  B,  inter- 
oallis  autem  quadrantum  A L, 

B M,  circuli  maximi  deicubapturD  L E F»  C M EH:  Et  eifdem  polis, inter* 

ualiis 


A » 


I.  cafus. 
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uilliJ  autem  A C,BC,  circuli  non  maximi  delineentur  K CNT,OCP,qtH  It- 
a.t.Theod.  li<  maximis  paralleli  erunt : Sc  tam  hi,  quamilliad  circulum  AB  DG  H,  re- 
ij.i.Theo.  Ai  erunt, cum  ille  per  horu  polos  trahens  ad  iplbs  fit  rcAus.  Pofthxc,  vt  con- 
fu  fio  vitetur,  in  circulo  A B D G H,feorfum  defcripto  fint  communes  fc&io- 
nes  ipfius,  & circulorum  ex  polis  A,B,  dcfcriptoruin,  nempe  D F,G  H,  com- 
munes fcftiones  ipfius , & maximorum  circulorum  D L E F,  G M E H,  qux 
ipforum  diametri  erunt  fefe  in  centro  fphxrxX,  in terfccantcs  : At  K N,0  P, 
communes  ieAioneseiufdem  ,& circulorum  K C N,  OCP,  fc  intcrfecantes 
■S.vndcc.  In  S ; quae  ipfis  D F , G H,  parallelae  erunt;  & diametri  circulorum  KCN, 
OCP;  quod  maximus  circulus  A B DG  H , per  eorum  polos  tranfiens  eoi 
ij.iThcod.  bifariam  fccet, nimirum  per  eorum  diametros . Ducantur  quoque  fcmidiamc- 
tri  A X,  fecans  K N,  in  Y;  & B X,  fecans  K N,  O P,  in  I,  R.  Eruntquc  fcmi* 
i^Theod!*'  ‘^iaa,ctri  A X,  BX,  perpendiculares  adtirculos  per  D F,  K N,  G H,  O P, 

du£tos;cum  ab  eorum  polis  A, 

B B, ducantur  per  X ,l'pl>xrx cen- 

trum : ac  proinde  anguli  ad  Y,&  * 
R,redi erunt, cxdcfin.  3.  lib.  II. 
Eucl.  Ducantur  denique  ad  B X» 

O P, perpendiculares  A V,K 
K T . t rit  igitur,  per  ea  , quae  in 
traftationc  linuum  fcripfimus  , 

A V , finus  reftus  arcus  AB  ; & 

* K Y, finus  reAus  arcus  A K,  hoc 
ell , arcus  A C ,cum  arfcs  A K, 
AC,  ex  defin.  poli , aequales Tint,  vt  in  primo  circulo  apparet . B R,erit  finut 
verfus  arcus  B 0,id  cft,a reus  BC, cum  arcys  B O,  B C,xqualcs  fint, ex  defia. 
poli.  B Q^finus  verfus  erit  arcus  B K,  qui  differentia  cft  arcuum  inxqualium 
A B,AC,propterea  quod, ex  defin. poli, a reus  AK, arcum  A B.arcu  BQ^jtupe- 
rans,xqualiseft  arcui  AC:a c proinde  QJl,vel  KT, differentia  erit  inter  B R, 
linum  verfum  tertij  arcus  BC,  & B Q,  linum  verfum  differentia  arcuum  inx* 
qualium  A B,  A C,  hoc  ell, finum  verfum  arcus  B K . Poftrcmoerit  K S,  finus 
verfus  arcus  K.C,  in  circulo  non  maximo  K.C  N,  cum  re&a  ex  C,  in  commu* 
nes  fcAioncs  circulorum  KCN,  OC  P,cun!  circulo  A B D G H,hoc  cft  , in 
punitum  S, cadens, (qux  quidem  ad  circulu  A B DGH,re&aeft,vtpote  com- 
ij.vnde*.  munis  feAiocircu  lorum  KC  N,  OCP,  ad  eundem  circulum  A B D G H,re- 
Aorura)  finus  rectus  fit  eiufdcm  arcus  K C . Sumatur  quoque  D Z,  finus  ver- 
so » Theo  ^us  arcus  ^ ^-i  ^oc  stt  , anguli  A,  qui  quidem  arcus  arcui  K.C,  fimiliseff.  De- 

* monllrandum  igitur  cft,  ita  effc  quadratum  finus  totius, hoc  cft,  reAmgulura  • 

fubD  X,X  A,  contentum  ,ad  rcftangulum  fub  finubus  redis  A V,  K Y , ar- 
cuum A B,  A C,  contentum  , vt  eft  finus  verfus  D Z,  anguli  A,  ad  KT,  dif- 
ferentiam inter  B R, finum  verfum  arcus  B C,&  B Q,finum  verfum  ircus  B K, 

. . difterentix  arcuum  inxqualium  A B,  A C . quod  ita  fiet , 

tt.  primi  QVONIAM  angulus X I Y , angulo  RIS  , xqualiseft  ,& angulus  re. 
ji  primi  ®us  a'1Jul°rcAo  R;  erit  reliquus  angulus  I X Y,  trianguli  I X Y, reliquo 
’ ' angulo  I S R , trianguli  I S R , atqui  lis  ,hoc  cft  , angulo  ad  verticem  K S T. 
Cum  ergo  St  angulus  re&us  V ,refto  angulo  T , xqualis  fit,erit&  reliquus 
angulus  X A V , trianguli  X A V , reliquo  angulo  S KT  , trianguli  S K T, 

4.  fati.  «qualis.Quam  ob  rem  erit,vt  X A,  ad  A V,iU  S K,ad  K T.  Rurfus  quia  D Z,  . 

KS, 


i 
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K$,  finu»  verfi  funt  arcuum  fimilium  D L,  K C;erit , vt  D X,a<fK  Y,  finu* 
totus  ad  linum  totum, ita  D Z,  ad  KS,  per  lemma  propof.  t.noflrxGnomo- 
niccs.Quja  vero  proportio  redanguli  iub  D X,X  A, ad  rcdangulura  fub  K Yt 
A V,  componitur  ex  proportione  D X,  adKY,  hoc  cft  , D Z,  ad  K.  S,  & ex  ij.festf, 
proportione  X A,  ad  A V:  Et  proportio  D Z,ad  K T,  componitur  ex  eifd£ 
proportionibus,ncmpe(pofita  media  reda  K S)ex  proportione  D Z,  ad  K S, 

& ex  proportione  K S,  ad  K T,  hoc  cft, ex  proportione  X A,  ad  A Vi  erit, vt 
redindutum  fub  D X , X A ,idefl  .quadratum  finus  totius , ad  rcdangulum 
fub  K Y,  A V,finubus  redis  arcuum  inxqualium  AC,  A B,ita  DZ,  iinus  ver 
Tus  anguli  A,  ad  KT.dlffcrentiam  inter  B R,  finum  vcrfiiui  arcus  B C,angu- 
io  A,oppofiti  ,&  BQ^,  finum  verfum  differentis  arcuum  inxqualium  A C, 

A B.  Quod  e ft  propoli  tum. 

t.  SINT  duo  arcus  inxquales  A B,  A C,  quadrante  quidem  minores,at  ».  cafiu* 
BC,  quadrans. Compleatur  minorir  arcus  A B,  circulus  A B D G H , & pro» 
dudo  arcu  A C,  vt  fiat  quadrans  A L ,dcfcribantur  ex  polis  A , B ,ad  inter» 
ualia  quadrantum  A L,B  C,cir- 
culi  maximi  D L L F ,GECH: 

Item  ex  polo  A,  ad  intcruallum 
AC,  circulus  non  maximus 
KC  N,  qui  i pii  DE  L F , paral- 
lelus erit  , il-cabitquc  circulus 
A B D G H , circulos  D E L F, 

G EC  H,K  C N, ad  angulos  re- 
ftos,  & bifariam : ac  proinde  ho- 
rum cum  illo  communes ftdio. 
nesDF,G  H,K  N, diametri  eo- 
rum erunt  A D F,G  H,  fc  in  X , centro  fphxr*  interfeci  bunt  , parallclxque 
erunt  D F,  K N . Reliqua  fiant, vt  in  przcedcnti  cafu,  nili  quod  hic  pundum  »r.  vndeei 
R,idem  eft, quod  X,  propterca  quod  circulus  OC  P , a circulo  G E H , atq; 
adeo  reda  OKI’,»  reda  G H,  non  differt.  Erit,vt  prius,  A V,  finusredus  ar- 
cus A B ; & K Y,  finus  redus  arcus  A K,  hoc  eft  , arcus  AC, ipfi  A K,ex  de* 
fin.  poli  ,xqualis.  Item  B R , finus  verfus erit  arcus  BG,  id  cft , arcus  B C, 
ipfi  BG, «qualis.  At  BQ^,  finus  erit  verfusarcusB  K. , diffcrentix  arcuum 
A B,  A C ;ideoq;Q  R,  vel  KT,  differentia  erit  inter  finus  verfos  B R,  BQ, 

«fcuuro  B C,B  R.  Dcniq;  K S,crit  finus  verfus  arcus  K C.  Sumpto  ergo  D Z, 
finu  verfo  arcus  D L,  hoc  eft,  anguli  A,  demon  lirandum  cfl  , ita  eflc  quadra- 
tum finus  totias,id  eft,  redangulum  fub  D X , X A,  ad  rcdaneulum  fub  A V,  • “ •>. 

K Y,  finubus  redis  arcuum  A B,  A C , vteft  finus  verfus  D Z , anguli  A , ad 
K T, differentiam  finuum  verforum  B R,B  Q^arcuum  B C;B  K.  quod  quidem 
demonflrabitur,vt  in  prxcedcnti  cafu,nifi  quod  triangulum  X A V.oftende- 
tur  hic  xquiangulum  eflc  triangulo  S KT,  ex  eo  quod  angulus  I X Y,  angu- 
lo Y S X,xqualis  efl.proptcrea  quod  triangula  I X Y,Y  S X.fimilia  funt  inter  S.fextf. 
fe.Hinc  enim  fit,redangula  triangula X AV,SKT,interfc  omnino  xquian* 
gula  eflc. 

j.  SINT  rurfus  AB, AC, quadrante  minores *atBC, maior. Com-  J.eafui. 
pleatur  minoris  arcus  A B .circulus,  & ex  BC  .abfeindatur  quadrans  B M, 
producaturq;  A C,  vt  fiat  quadrans  A L.  Reliqua  conflruantur  , vt  in  prmo 
calu.  Erunt  hic  finus.vt  ibi.  Dcmonilrandum  ergo  cft,  ita  effe  quadratu  finus 

totius. 
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'totius,  nempe  redangulum  fub  D X,X  A,  ad  rt&angulum  fub  A V,K  Y,fmu- 
bus  redis arcuum  A B,  AC  , vt  eft  (inui  verius  D Z,  anguli  A, ad  KT,  diffe- 
rentiam finuum  vcrforum  B R, 
B Y"  B v B Q^,  arcuum  BC , B K . quod 

quidem  offendetur,  vt  in  primo 
cafi*,  nifi  quod  triangulu  X A V, 
offendemus  hic  trianguloS  kT, 
xquiangulum  effe  , cx  co,  quod 
angulus  X I Y , angulo  S K T, 
externus  interno,  xqualiseft. 
Hinc  enim  efficitur, in  triangu- 
lis rcdangulis  X 1 Y,  S k T,  re- 
liquos angulos  IX  Y,kST,x- 
quales  effe;  atq;  idcirco  redangula  triangula  X A V,  S k T,cffc  xquiangula. 

4.  SIT  arcus  A C,  quadrans  ,atque  adeo  A B, quadrante  minor;  ftatua- 
tur  quoque  B C,  minor  quadrante  . Completo  circulo  A B D G H , minoris 
arcus  AB;  produdoq;  arcu  B C,  vt  fiat  quadrans  B M,  deferibantur  ex  polit 

A,  B,  ad  intcrualla  quadrantum 
AC,B  M, circuli  maximi  DCEF, 
GMEH:  Item  ex  polo  B,ad  in» 
tcruallum  arcus  B C,  circulus 
non  maximus  OCP  . Reliqua 
conftruantur  ,vtin  primo  cafu, 
nifi  quod  hic  duo  circuli  paral- 
leli DEF,  k C N , inter  fe  non 
differunt,  propter  quadrantem 
AC. E» quo  fit, reflas  D F,k  N, 
Inter  fe  quoq;nondifferrc.quod  etiam  de  finubus  verfis  kS,DZ, dicendum  eft. 
Alij  finus  funt,  vt  prius,  lam  vero, ita  effe  quadratum  finus  totius, fiue  refiaa 
gulum  f ib  D X,  X A,ad  rc&angulum  fub  A V,kV,finubus  redis  arcuum  A Bt 
A C,vt  eft  D Z,  finus  verius  anguli  A,  fiue  arcus  KC, ad  KT, differentiam  fi- 
nuum  veriorum  B R,B  Q^arcuum  B C,B  K, offendemus, vt  in  primo  cafu;ex» 
cepto,  ouod  hic  triangulum  X A V,  triangulo  S k T , xquiangulum  eflc|de- 
monftrabimus,  exeo,  quod  angulus  A X V,  angulo  Y S R,  aqua  Iis  eff,  (pro- 
pterca  quod  triangula  I X R , R S Y,  ii  milia  funt)  atque  adeo  angulo  K ST, 
Hinc  enim  fit,reftangula  triangula  X A V,  S k T,  effe cquiangula  . 

5.  SIT  rurfus  AC,  quadrans  , proptereaq;  A B,  quadrante  minor,  fcd 

B _ B C , ponatur  quoque  quadrans  . 

Kr»  ® K»  Completo  circulo  AB  DGH,mi» 

noris  arcus  AB,  deferibantur  ex 
polis  A,B,ad  intcrualla  quadran» 
tu  A C,BC, circuli  maximi  DCF, 
GCH,  A' reliqua  fiant,  vt  prius, 
nifi  quod  hic  circuli  k N,0  P,non 
maximi  a maximis  D F,G  H,  non 
differunt , &c.  Dcmonff  randum 
igitur  eft,  ita  effe  quadratum  finus 
totius,  hoc  eft,  refUngulum  fub  D X,  X A,adxcftaogulumfub  A V,k  Y,  fi- 
t , " nubu* 
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•ubnsreftis  arcuum  AB  , AC,  vteftDZ,  (inus  verfus  anguli  A,feuarcur 
k C,  ad  k T,diftcrentiam  iinuiim  vcrforum  B Y,B  Q^,  quorum  ille  arcui  BC, 

Jsic  autem  arcui  B k, debetur  . quod  quidem  oftcndcmus.vt  in  primo  cafu.So-  • 

Ium  triangulum  X A V,  ita  demonftrabitur.triangulo  S k T,xquiangulunk 
Quoniam  anguli  D S A,  B S H,  refti  funt , cum  A § , B S , axe*  (mt  circulo- 
rum D F,GH;  erunt , dempto  communi  A S B,  reliqui  D S B,  A S H,squa- 
les  : fed  ille  angulo  alterno  S k:T,  & hic  alterno  angulo  X A V,  squalis  cft.  aj.ptimi. 
Igitur  & anguli  S k T,X  A V,  squales  erunt : ac  proinde  triangula  rcftangu» 
ia  X A V,  S k T,  squiangula  erunt. 

6.  SIT  adhuc  A C,  quadrans  , ideoq*,  A B,  minor  quadrante,  fed  BC,  t.  cafui. 
quadrante  ftatuatur  maior. Completo  circulo  A B DG  H, arcus  minoris  AB; 

& ex  BC,  abfeiflo  quadrante  B M,defcribanturcx  polis  A,  B,ad  intcrualla 
-quadrantum  A C,  B M,  maximi 
circuli  DEF,  GEH:  Item  ex 
«polo  B,  ad  interuallum  B C,cir- 
■culus  non  maximus  OCP,  qui 
dpi»  GEH,  parallelus  erit.  Reli- 
qua fiant,  vt  prius,  ni(i  quod  hic 
inter  fc  non  difforut  circuli  D F, 
k N , &c.  Iam  demon  lirabimus, 
vt  in  primo  cafu,ita  efle  quadra- 
tum unus  totius  , id  cft  , rcftan- 
gulutn  fub  D X,  X A, ad  reftan- 
gulum  fub  A V,  k Y,  finubus  reftis  arcuum  AB,  AC,  vteftDZ,  (inus  ver» 
fus  anguli  A,feu  arcus  DC,  ad  k T,  differentiam  finuum  ver  forum  B R.BQ^, 
arcuum  BC,  B k . Verum  triangulum  X A V,  triangulo  S k T,aquiangulum 
«fls,  ita  monftrabimus.  Cum  anguli  refti  fine  A X k,  BXG,  reliqui  squales 
«runt  A X V,k  XG:fed  hic  squalis  eft  oppo fit o,&  interno  T Sk. Igitur  & an-  aj.priai. 
gulus  A X B,  angulo  TSk  , squalis  erit:  atque  adeo  rcftangula  triangula 
■ X A V,  S K T, squiangula  erunt . 

7.  SIT  arcus  AC, quadrante  maior  ,&  A B,  B C, quadrante  minores.  7.  eafas. 
Completo  circulo  A B D G H,  & abfeiflo  quadrante  A L,cx  A C,  produfto* 
que  arcu  B C,  vt  fiat  quadrant 
BM  , fiant  reliqua  omnia  , vt  in 
primo  cafu  . Dcmonft rabimus 
enim,  vt  ibi , itl  efTc  quadratum 
(inus  totius  , (iue  rc&jngulu  fub 
DX,  X A,  ad  rcftangulum  fub 
A V,k  Y,  finubus  redis  arcuum 
A B,  A C,  vt  cft  D Z,finus  ver- 
ius anguli  A,  (iue  arcus  DL,  ad 
k T,  differentiam  finuum  verio- 
rum B R,B  Q.arcuum  B C,B  K.: 
fed  triangulum  A XV,ita  probabitur  xquiangulum  efle  triangulo  S K T.An- 

Sulus  K S T , angulo  I S R,*qualis  eft  . Igitur  in  triangulis  rc&angulii  S k T,  ptimi, 
S R,  reliqui  anguli  S k T,  S IR,  squales  erunt  ; ac  proinde  & in  re&angulis 
•triangulis  S K T , X I Y,  reliqui  anguli  K S T , I X Y , squales  erunt . Cum  *t 

ergo  angulus  I X Y ,angulo  A X V,  squalis  (it, erit  quoq;k  S T,eidcjn  AXV,  ss. primi. 
r K.  k k zqua- 


edbytt 

'i 


4Jo  TKT^VGVLjl 

squalis  ? proptereaq;  fn  triangulis  redanguli  j S k T , X A V,  reliqui  anguli 

S K T,  X A V,  aequales  erunt . 

f,aafas.  8.  SIT  adhuc  AC,  quadrante  maior,  & A B, 'minor  quadrante,  fcd  BC^ 
quadrans.  Completo  circulo  AB  D GH,&  abfciflo  quadrante  A L,ex  AC, 

defcnbanturcx  polis  A, B, ad  in* 
terualla  quadrantum  A L,  BC, 
maximi  circuli  DEF,  GEH: 
Item  ex  polo  A,  ad  interuallum 
AC.cireulus  no  maximos  kCN, 
& alia  fiat.vt  in  primo  cafu.De* 
monflrabitur,vt  ibi, ita  efle  qua* 
dratum  finus  totius,  nimirum  re 
dagulum  fubD  X,  X A,  ad  re- 
dangulum  fub  A V,K  Y,  finubu» 
«disarcuum  A B,  A C , vt  eft 
D Z,(inus  verfus  arcus  D L,(iue  anguli  A,ad  K T, differentiam  linuum  ver lo* 
J rum  B R,B  Q^arcuum  BC,  B K : fi  tamen  triangula  XA  V,  S K T,  oftcndx- 

mus  xquiangula  efle,  vt  in  fcptimo  cat u . 

9-  «afn*.  9.  S I T rurfus  A C,  maior  quadrante,  &.A  B,  quadrante  minor , fed  B C, 
maior  etiam  quadrante . Completo  circulo  A B D G H,&  abfcifsis  quadran- 
tibus A L,  B M,  ex  A C,  B C,  reliqua  conAruantur,  vt  in  primo  cafii . Nam, 
. v tibi,it  a hic  demon  Arabi  tur,itm 

efle  quadratum  finus  totius, rc- 
dangulum  videlicet  fub  D X , 
X A,  ad  rcdangulum  fub  A V, 
K Y,  finubus  redis  arcuum  AB, 
A C,  vteA  D Z,  finus  verfusar- 
cus  D L,  fiuc  anguli  A,  ad  K T, 
differentiam  linuum  verforum 
B R,B  arcuum  B C,  B K.  Sed 

triangula  X A V,  S K T,  efle  *- 
quiangula  , ita  confirmabitur . 
»j.  primi.  Angulus  K S T, angulo  I S R,*quali*  eft. Igitur  in  redangulis  triangulis  SKT, 
S I R,&  reliqui  anguli  S KT,  S I R,xquales  erunt ; ac  proinde  in  triangulis 
redangulis  SK  T,I  X Y,  pcliqui  quoque  anguli  K S T,  IX  Y,  hoc  eft,  A X V, 
(cum  hic  ipfi  I X Y,(it  atqualis)  inter  fezquales  erunt. Quarf  & reliqui  angu- 
li S K T,  X A V, in  triangulis  redangulis  S K T,X  A V,crunt  aequales. 

10.  SIT  arcus  A C , maior 
quadrante,  & A B,  quadrans,  ac 
BC, quadrante  minor.Comple- 
to circulo  A BGF,  abfciftoque 
quadrante  A L,  cx  A C,  & pro» 
audo  BC,vt  fiat  quadrans  BM, 
deferibitur  ex  polis  A,  B,ad  in- 
terualla  quadrantum  A L,B  M, 
T p-  circuli  maximi  B L E F.AEMG, 

*oroll.  ut.  Iflcedctq;ille  perpundum  B,  & hic  per  pundum  A,ob  quadrantem  A B;pro- 
1.  Tktod.  pterca  quod  maximus  circulus  a polo  abtft  quadrante  maximicirculi . Item 

excifdcn» 
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•x  elOem  poli*  A,  B, ad  interualla  AC,  B C,  delineentur  circuli  non  maxi- 
mi K C N,  O C l’,  qui  prioribu*  erunt  paralleli . Defcriptis  deinde  inalio  cir 
culo  communibus  tedionibui  horum  circulorum  cum  circulo  ABGF,  qus 
inter  fc  paral lelc  erunt, fcfc^;  ad  angulo*  redo*  fecabunt ; (Nam  A X,  ex  A, 
polo  circuli  BF,infphxrx  centrum  X,  cadens  ad  ipfum  circulum  reda  eft; 
ac  propterea,ex  dcfin.j.lib.  i t.Hucl.  anguli  ad  X,redi  erunt.Ex  quo  fit, etiam 
angulos  ad  R,S,  Y,redos  e(Te,ob  parallelas  lineas  B F,K  N,&  A G,OP.)  ferit 
A V,  finus  redu*  quadrantis  A B;  K Y,  finus  redus  arcus  AC,fiucarcus  A K, 
illi,  ex  defin.  poli,xqualis  ; B R,  finus  verius  arcus  BC,feu  arcus  B O, illi, ex 
poli  dchn.  xqualis-,B  (dutta  K Qj  *d  B F, perpendiculari)  finus  verfus  ar- 
cus B K,  quo  arcus  A B,  AC,  inter  fe  differunt;  Denique  K S, finus  verfus  ar- 
cus K C .itaque  fi  fumatur  DZ,  finus  verfus  anguli  A,fiue  arcus  B L,qui  ar- 
cui K C,  timiliseft,demonffrabimus , vt  in  primo  cafu,  ita  efic  quadratum  fi- 
nus totius , nempe  redangulum  fub  D X,X  A,  ad  redangulum  fub  A V,K  Y, 
finubus  redis  arcuum  A B , A C,  vt  eft  D Z,  finus  verfus  anguli  A,  fiue  arcus 
B L,  ad  KT , fiue  ad  QR,  differentiam  linuum  verforum  B K,  BQ , arcuum 
BC,BK,  nifi  quAd  hic  non  inueniuntur  triangula  xquiangula,  fcd  A V,ab 
X A,  non  differt , quemadmodum  nec  K S,  a k T. 

tt.  SIT  iterum  AC,  quadrante  maior,  at  tam  A B.quamBC,  quadrans. 
Completo  circulo  A BGF  , & refedo  quadrante  A E,  ex  AC,dcfcribantu( 
cxpolo  A,  ad  interualla  AE, 

A C,  circuli  B E F,K  C N,  &ex 
polo  B,  ad  interuallum  B C, cir- 
culus AEG,  aliaque  fiant,  vt  in 
prxccdenti  cafu  . Offendemus 
ergo , vt  in  pj-imo  cafu , ita  cfle 
quadratum  finus  totius,hoc  efl, 
rcdangul  um  fub  D X,X  A ,ad  re» 
dangulurafub  A V,  K.  Y,  finu«* 
bus  redis  arcuum  A B,  A C , vt 
eft  D Z, finus  verfus  anguli  A, fi- 
ue arcus  B E, ad  KT,  ieu  Q^R, differentiam  finuum  verforum  B R,B  Q^ar- 
cuum  BC,  BK,nifi  quod  hic  nulla  adfint  xquiangula  triangula, quemadmo- 
dum nec  in  prxccdenti  cafu,  atque  A V,  ab  X A,  & D Z,  a B R,  & K S,  a KT , 
non  differt. 

ii.  SIT  arcus  A C,  quadrante  maior  A B, quadrans  ,fedB  C, maior 
«tiam  quadrante. Completo  cir- 
culo A BG  F,&  ablatis  quadran 
tibus  A L,  B M,ex  arcubus  AC, 

B C,  deferibantur  circuli  cx  po- 
lis A, B,  ad  interualla  quadran» 
tum  A L,  B M , & arcuum  A C, 

B C,  exteraque  fiant,  vt  in  prx- 
cedcntibus . Erit  ergo  rurfus,vt 
in  primo  cafu  dcmonftratum  eft, 
ita  quadratum  finus  totius , id 
eft  , redangulum  fub  D X,  X A, 
ad  redangulum  fub  A V,K  Y,  finubut  le&ii  arcuum  h B , AC,  vtcft  DZ, 
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linus  verfu*  anguli  A,  fiue  arcus  B L,  ad  K T, differentiam  finuum  veriorum» 
1 B R,  B Q^arcuum  BC,B  K;  quamuis  nulla  hic  appareant  triangula  «quian- 
gula,  fcd  X A,  A V,  inter  fe  non  differant, quemadmodum  neque  K S,KT. 
tj.eafui.  ij.  SINT  arcus  AC,  A B,  quadrante  maiores,  at  B C,  minor  quadran- 
te . Completo  circulo  A B G F,  & refe&o  quadrante  AL,  «AC,  produdo 
item  arcu  BC,vt  fiat  quadrans  BM, reliqua  liant, vt  m fuperioribus.  Demon 
i lirabimus  iam,  vt  in  primo  cafu, 

-g  ita  tfle  quadratum  linus  tonus, 

®-«-i — -K.  nimirum  redangu  Ium  fub  DX, 

X A,  ad  ridangulum  fub  A V, 
K Y,(inubus  r<. dis  artuum  A B, 
A C,vt  cft  U Z, linus  verius  an< 
guli  A,  ieu  arcus  D L,  ad  K.  T, 
diff<  ren  t ia  in  linuum  verforum 
B K,  BQ^arcuuin  BC,  B k;ni* 
li  quod  tnagulum  X A V,  tnan 
gulo  S K T,  dcmonilrandum  cft 
af  ptimi.  cfle  «quisngulum  hac  ratione  . Quoniam  angulus  K S T,  angulo  oppofito,& 
interno  Y I X,  «qualis  cft,  erit  in  triangulis  rcdangulis  S K I , I X Y , & re- 
. Jiquos  angulus  S K T,rcliquo  angulo  1 X Y,  hoccft,angulo  oppo(ito,&  inter- 
no V A X,  (cum  parallelae  lint  AV,G  H.) «qualis.  Igitur  in  triangulis  rtdan 
gulis  S K T , X A V,  anguli  quoque  reliqui  K S T,  A X V,  «quales  eruo  t ,ac 
proinde  «quiangula  ctunt  triangula  S K T,X  A V . 

14.  SINT  rurfum  AC, A B, maiores quadrante,at  B C,quadrans.Com- 
pleto  circulo  ABGF.&  abfcifto  quadrante  A L,  ex  A C,necnon  deferiptis 
circulis  D E F,  KC  N,  ex  polo  A,  ad  intcrualla  A L,  A C,  deferibatur  quoqv 
ex  polo  B,  ad  intcruallum  quadrantis  B C, circulus  maximus  G L H,  atqi  alia 

fiant  , vt  fupra  . Dcmonilrandum 
frgoeft  , ita  dTc  quadratum  finut 
totius, id  c(i,rettagulum  i'ub  D X, 
XA,ad  rcdangulum  fub  AV,K  Y, 
finubus  arcuum  A B,  AC,  vtcft 
D Z,li nus  verius  anguli  A,  arcuf- 
veD  L,ad  K T,  differentiam  in- 
ter linus  verfos  B K , BQj  ar- 
cuum B C,  B K .Quod  quidem  o- 
fttndcinuc,  vtin  primo  cafu  . So- 
lum rriangula  S K T,X  A V,pro- 
babiitur  «quiangula  dTc,  hoc  mo 
do  . Angulus  S, communis  eft  vtrique  triangulo  rcdangulo  S K T,S  R Y.Igi- 
t9  primi  tuf  angulus  reliquus  SKT,rcliquo  angulo  S R Y,hocell,  angulo  oppofitO,& 
Interno  V A X, (cum  parallele  lint  A V,G  H.)*qua lis  erit.  Quare  redangu 
la  triangula  S K T,  X A V,  «quiangula  erunt. 
ij.  cafui.  SINT  pollrcroo  omnes  tres  arcus  trianguli  ABC,  quadrante  ma* 

iores  Completo  circulo  A BG  F,  & refedis  quadrantibus  A L,  BM,cx  ar- 
cubus A C,  BC,  liant  omnia  alia,  vt  prius . Offendemus  nonfccus,  ac  in  pri- 
mo cjfu,  ita  effe  quadratum  linus  totius,  nempe  redangulum  fub  D X ,X  A, 
td  redangulum  fub  A V,  K Y,  finubus  redis  arcuum  A B , AC,  vt  cft  D Z,  fi* 

* 1 - • * ” nus 
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■ut  verfus  anguli  A,feu  arem  DL,ad  KT,  differentiam  Inter  finot  terio» 

B R,B  Q^arcuum  B C,  B K;  fi  modo  triangula  S K T,X  A V,xqulangula efle 
concludamus, hac  argumetatio- 

ne  . Angulus  Y l X , xquilis  eft  _ 

interno  & oppofito  K ST. Igitur  //\  \\\  ap.  primi, 

in  triangulis  rcdangulis  S K T, 

I X Y, reliquus  angulus  S K T, re- 
liquo angulo  I X Y,  hoc  eft  , an- 
gulo interno,  & oppofito  X A V, 

(cum  parallelae  fint  A V,  G H .) 

«qualis  erit;  ac  proinde  triagula 

redangula  S K T,X  AV,  arquian-  , w 

gula  erunt.  Quapropter  Jn  omni  triangulo  iphxrico , cuius  duo  arcus  fint 
inxqualcSj&c.  Quod  dcmonftrandum  erat . 

S C H O L I V M.  I. 

T X omnibus  quindecim  cafibua  hui  tu  demonflrationii  liquit , arcum  B C,  *nguo 
lo  A,  fub  arcubus  tnaquahbiu  comprebcnfo  oppofilum  femper  maiorem  effle  artu  It  K, 
hocefl,  differentia  arcuum  maqu dium  . In  omnibus  enimfigur»  anui  B C,  per  dea 
fin. poli, arcui  B O,  (>W  arcui  B «,  quando  B C.quadram  ‘ft.rt  in  cafu  i.  f.X.tl, 
cr  1 4.  ) aqualu  tft  . Conflat  auttm  arcum  B O,  (» c!  arcum  B H,  i»  difhi  qutnqu* 
cafibua  ) maiorem  effit  artu  B K : quod  tamen  it*  ejje  , facile  fequeus  quoque  iheorta 
. ma  demonfl rabit . 

I N omni  triangulo  fph<rrico,cuius  duo  arcus  fint  inxqualcs ; ar- 
cus reliquus  maior  eft  arcu,  quo  inxqualcs  arcus  inter  (e  differunt. 

I N triangulo  enim  ABC,  fit  arcui  A B, maior  arem 
KC.tr  ex  polo  A,  ad  internatium  A C , arcui  ciriulide • 
fcnbatur  CD.  t nt  ergo  .irrui  AD,  arcui  AC,  per 
defin.  poli , aqualu  , atque  adeo  arcui  B D,  differenti * 
arcuum  inaqualtum  AB,  AC.  Vico  arcum  B C,  arem 
B D,  maiorem  rfje  . Quoniam  enim  duo  arcui  A C,  C B, 
pmul  maiorei  fiunt  arcu  A B r ablatii  aquahbui  arcubuo 
A C,  AD,  rehqum  quoq;  C B,  reliquo  B D,  maior  erit. 

Quod  rfl  propofitum  . 

ITA  QV  E tnomnifpharieo  triangulo,  cuiui  duo  arem  inaqualei  fint. finita  rer 
fua  reliqui  arcua  f mper  maior  tft  finu  rerfo  differenti*  arcuum  inaquahum  . Cum 
enim  arcui  ille  rehquua  oftenfut  /it  maior  , quam  e*  differentia  , murer  auttm  arem 
habeat  femper  maiorem  flnum  eerfum,  rt  ex  traflationefinuum  conflat , per fpicuum 
fit  , reliqui  arem  finum  rerfum  maiorem  effle  flum  rerfo  differenti*  artuum  tuao 
qualium  . 

HOC  idcirco  dixerim ,»r  rationem  rideas, quare  in  praxi prtpof.i4.d1/ftrenlia 
interfiam  >erfos,  quorum  rnm  reliquo  tertio  arcui , alter  rero differentia  inaqua- 
lium  areunm  debetur,  adijetenda pracipiaiur  finui  rerfo  dfferentiaarcuuni  inaqua 
Ium,  rt  componatur  finui  rerful  reliqui  fertij  arcus.nuuquam  autem  detrahenda  d 
fi»»  rerfo  dth*  differenti *,  rt  finm  rtrfm  tebam  arem  relinquatur . 
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C AETE  R.V  M tx  hac  propof.qi.colligemus  ftquens  thesrema  ai calculum  tria» 
gulorssm fpharicorum  non  reClangulorum  perutili , >i  delice  t . 

I N omni  triangulo  fphxrico,  cuius  duo  arcus  finr  inzqualcs:  fi- 
nus  totuslld  quantitatem,  quz  finui  toti,&  duobus  finubus  arcuum 
lnzqualium  quarto  loco  proportionalis  eft,  eandem  proportionem 
habet,  quam  finus  verfus  anguli  fub  didis  arcubus  comprchenfi  ad 
differentiam  inter  finum  vellum  reliqui  terti}  arcus , & linum  ver- 
fum  arcus,  quo  duo  inzqualcs  arcus  inter  fe  differunt . 

I N triangulo  fpharito  ABC,  proxime  antecedenti 
fit  arcui  A B,  maior  arcu  A C,CT  ex  polo  A,  adinterual 
lum  AC,  defcnbatur  arcus  circuli  C D,  >f  arcus  AC, 
A D,pcr  defin.poli  ,fint  aquales  , at  que  adeo  arcus  B Df 
excejjiu  fit  ,feu  differentia  arcuum  AB,  AC.  Fiat  iamt 
yt  finus  totus  ad  finum  arcus  A B,  ita  finus  arcus  A C,  ad 
aliud , quod  quantitas  quarta  proportionalis  yocetur  , 
yt  hic  yides  s 

finus  arcu*  finus  arcui  quantitas  quarta 
A B.  AC.  proportionalis. 

D ico  ita  effe  finum  totsitn  ad  quantitatem  quartam  futui  toti  , c r duobus  finubus  ara, 
tuum  maqualium prcporttonaltm,yt  efl  finus.yerfus  anguli  A,  ad  differentiam  inter 
finum  yerfism  arcus  B C,  c finum  yerfism  arcus  B D ,quo  inter  fe  arcus  a B,  A C, 
, differunt . Quoniam  enim  proportio  finies  totius  ad  quantitatem  iHam  quartam  proa 

portionalem  componitur  (pofito  finu  arcus  A B,medio ) ex  proportione  finus  totius  ad 
finum  arcus  A B,  C7  ex  proportione  finus  arcus  A B,  ad  quantitatem  quartam  prom 
portionalemiEt  proportio  quadrati  finus  totius  ad  reclanguhsm  fub  finubus  retiis  aro 
cuum  A B,  A C,  componitur  ex  eifdem  proportionibus , nempe  ex  proportione  finus  t n 
* j .feni,  tius  ad  finum  arcus  A B,  v ex  proportione  finus  totius  ad  finum  arcus  AC,  qua  eao 
dem  ejl  ,qua  proportio  finus  arcus  A B ,ad  quantitatem  quartam  proportionalem  : 
(Nant  cum  fit  , >t  finus  totus  ad  finum  arcui  A B,ita  finus  arcus  A C,  ad  quantitas 
tem  quartam  proportionalem-,  erit  permutando  ,yt  finus  totus  ad  fuium  arcui  AC, 
ita  finus  arcus  A B,  ad  quantitatem  quartam  proportionalem .)  erit  , yt  finus  te  tu» 
ad  quantitatem  quartam  proportionalem  , ita  quadratum  finus  totius  ad  reflamguo 
lum  fub  finubus  arcuum  A B,  A C,  contentum . Cum  ergo  fit , yt  quadratum  finiti  too 
jl.huiai.  tius  ad  reflangulum  fub  finubus  arcuum  A B,  A C,  sta Jmus  yerfus  anguli  Atad  difo 
ferentiam  finuum  yerjorum arcuum  B C,  B D»  erit  quoque,  yt  finus  totus  ad  quauo 
ti  talem  quartam  proportionalem , ita  finus  yerfus  anguli  A,ad  differentiam  tutor  fio 
Mi  yerfos  arcuum  B C,  B D . quod  efi propofitum  , 

1.  THEOR.  57.  PR OPOS»  5?. 

;*,!  SI  duo  triangula  fphxrica duos  angulos  duo- 

bus angulis  aequales  habeam , verumque  verique 

«runt 

I 


A 


totus. 


i 
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crutfinus  arcuum  circa  reliquum  angulum  vnius 
finubus  arcuum  circa  reliquum  angulum  alterius 
proportionales,  homologiq; erunt finus  arcuum 
xquales  angulos  fubtendennum . Et  fi  vnus  angu- 
lus vnius  vni  angulo  alterius  fit  xqualis,finusq;  ar- 
cuum circa  alium  angulum  vnius  finubus  arcuum 
circa  alium  angulum  alterius  proportionales,  ita 
vt  (Inus  arcuum  xquales angulos  fu b tendentium 
finthomologi : erunt  & anguli  arcubus  reliquo- 
rum finuum  homologorum  oppofiti  inter  ie  ae- 
quales, vel  xquales  duobus  redis . 

i ..  , 

SINT  In  duobus  triangulis  fphxricis  ABC,  D E F,  duo  anguli  inter  A 
equites  B,E,necnon  duo  C,F.  Dico  ita  ede  (inum  arcus  A B,ad  linum  arcui 
A C,  vt  ed  Gnus  arcus  D E, ad  linum  arcus  D F . Quia  enim  ed,  vt  tinus  arcua 
A B,  ad  (inum  anguli  C,ita  (inus  arens  A C,ad  (inum 
anguli  B;  erit  permutando,  vt  (inus  arcus  A B,  ad  G» 
num  arcus  A C,ita  (inus  anguli  C,ad  (inum  anguli  B, 
hoc  eft,  ita  Gnus  anguli  F,  ad  Gnum  anguli  E,  cum  hi 

1 anguli  illis  ponantur  xquales . Item  quia  cd,  vt  G« 
nus  arcus  D E,  ad  Gnum  anguli  F,ita  Gnus  arcus  D F, 
ad  Gnum  anguli  E ; erit  permutando , vt  Gnus  arcus 
D E,  ad  Gnum  arcus  D F,  ita  Gnus  anguli  F,  ad  Gnum 
anguli  E . Odenfum  autem  ed , ita  etiam  eGe  Gnum 
arcus  A B,  ad  Gnum  arcus  A C,  vt  cd  Gnus  anguli  F, 
ad  Gnum  anguliE.  Igitur  erit,  vt  Gnus  arcus  A B,  ad 
linum  arcus  AC, ita  Gnus  arcus  t>  E, ad  Gnum  arcus  D F.Quoded  propoGtu. 

SED  Gnt  iam  anguli  B,  E, xquales,  & ita  Gt  Gnus  arcus  A B, ad  Gnum  ar- 
cus A C,  vt  cd  Gnus  arcus  D E,  ad  Gnum  arcus  D F . Dico  angulos  quoq*,  C, 
F,  xquales  c(Te  , vel  certe  duobus  redis  xquales . Odcndcmus  enim,vt  prius, 
ita  ede  Gnum  arcus  A B, ad  Gnum  arcus  A C,  vt  ed  Gnus  anguli  C,  ad  Gnum 
anguli  B . Item  ita  ede  Gnum  arcus  D E,  ad  Gnum  arcus  D F,  vt  ed  Gnus  angu- 
li F,  ad  Gnum  anguli  E.  Quare  cutn  ponatur, vt  Gnus  arcus  A B,  ad  Gnum  ar- 
cps  A C,  ita  Gnus  arcus  D !l,ad  Gnum  arcus  D F;  erit.vt  Gnus  anguli  C,ad  Gr 
num  anguli  B,ita  Gnus  anguli  F,ad  (inumanguli  E : Etconucrtcado,vt  Gnus 
anguli  B,  ad  Gnum  anguli  C,  ita  Gnus  anguli  E,  ad  Gnum  anguli  F.  Cum  ergo 
Gnus  xqualium  angulorum  B , E,  xquales  Gnt , erunt  &'  Gnus  angulorum  C, 
F,  xquales;  ac  proinde  vel  anguliC,F, xquales  erunt, vel  duobus  redis  xqua- 
les • Quod  ed  propblitum . Itaque  G duo  triangula  fphxrica  dlios  angulos, 
Scc..  Quod  erat  demon  lirandum  . 
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O D fi  anguli  B,  t,  >tl  C,  F,won  fortnt  aquales,  fed  filum  aquales  ducbut 
retia  t adhuc  theorematii  veritae  retineretur  : frofterea  quod  anguis  B,  E,  femper 
aquales  fmut  refles  habent  ,fiue  ipfi  inter  [e  aquales  fint  , fine  aquales  duobus  rea 
flie  . quod  etiam  de  augulie  C,  F,  dicendum  efi . I d quod  perfpicue  conflare  foteft  est 
djst  qua  in  traflationefluuum  tradidimus . 

THEOR.  58.  PROPOS.  60. 

S I ab  angulo  fphserici  trianguli  ad  bafim  arcus 
maximi  circuli  demittatur  diuidens  angulum  bi- 
fariam : habebunt  finus  Tegmentorum  bafis  ean- 
dem proportionem,  quam  finus  reliquorum  duo- 
rum arcuum . Et  fi  finus  Tegmentorum  bafis  ean- 
dem proportionem  habeant, quam  finus  reliquo- 
rum duorum  arcuum : diuidet arcus  demifiiis  an- 
. •‘«.  ‘■r  gulum  bifariarru. 

I N triangulo  fphxrico  ABC, fccet  arcus  A D, angulum  A, bifariam. Di- 
co itrefic  finum  arcus  A B,  ad  finum  arcus  A C,  vt  c(t,  finus  arcus  B D,ad  fi- 
t». huius,  num  arcus  DC.  Quia  enim  triangula  A B D,  A CD, angulos  ad  A, habent 
Uiftho  aquales, & angulos  ad  D,xquales  duobus  redis erit,  vt  finus  arcus  A B,ad 
finum  arcus  B D,  ita  finus  arcus  A C,ad  finum  arcus  C D: 
Et  permutando , vt  finus  arcus  A B,  ad  finum  aicus  A C, 
ita  finus  arcus  B D,  ad  finum  arcus  D C . quod  cft  pro- 
pofitum . 

SED  iam  fit,  vt  finus  arcus  A B,  ad  finum  arcus  AC, 
ita  finus  arcus  B D , ad  finum  arcus  D C.  Dico  angulum 
A,  fedura  efle  bifariam  . Erit  enim  permutando  quoque, 
vt  finus  arcus  A 15, ad  finum  arcus  BD,ita  finus  arcus  AC, 
ad  finu  arcus  C D.Habcnt  igitur  triangula  A B D,ACD, 
angulos  ad  D,equalcs  duobus  redis, A’  iinus  arcuum  circa 
angulos  B,C,  proportionales, homologi^;  funt  finus  arcuu  angulis  ad  D,op- 
M.holoi.  pofitoVu.  Igitur  & anguli  ad  A, vel  xquales  erunt  inter  fe,vel  duobus  redis  x- 
fiuiu  * *lua'es:^on  poliunt  a ut  6 duobus  redis  efie  aequa  !cs,quod  angulus  A, fit  duo- 

bus redis  minor . igitur  xquales  inter  fe  erunt,  quod  cft  propofitum.Si  igitur 
ab  angulo  fphxrici  trianguli  ad  bafim,&c.  Quod  oitendendum  erat. 

THEOR.  59.  PROPOS.  6u 
% ' SI  ab  angulo  Tphdfricitriaguh ad  bafim,  etiam 
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producam,  arcus  perpendicularis  deducatur : ha- 
bebunt finus  angulorum,  quos  arcus  perpendicu- 
laris cum  duobus  arcubus  di&um  angulum  com- 
prehendentibus facit,  eandem  proportione, quam 
finus  complemctorum  reliquorum  duorum  trian 
guli  angulorum-». 

IN  triangulo  A B C,  deducatur  ex  angulo  A, ad  bafin  BC,  arcus  perpen 

dicularij  A D,  cadens  fiuc  intra  triangulum, 
fiue  extra . Dico  ita  c(Tc  linum  anguli  BAD. 
ad  linum  anguli  DA  C,  vt  edlinus  comple- 
menti anguli  B,  ad  linum  complementi  angu 


ad  linum  anguli  D AC,  vt  edlinus  comple- 
menti anguli  B,  ad  linum  complementi  angu 
li  C . Nam  in  triangulo  A B D,cuius  angulus 
D,  reflus,erit,vt  finus  anguli  BAD,  ad  li- 
num totum,  ita  finus  complementi  anguli  B, 
ad  linum  complementi  arcus  A D.  Item  in 
triangulo  CA  D,habentc  angulum  D.rcaum, 
erit,  vt  finus  anguli  D A C,  ad  linum  totum, 
ita  finus  complementi  anguli  C,  (habent  au- 
tem duo  anguli  ad  C,  in  fecundo  triangulo 
eundem  linum)  ad  linum  complementi  arcus 
A D : Et  conucrtendo,  vt  finus  totus  ad  linum  anguli  D AC,  ita  finus  com 
plementi  arcus  A D,  ad  linum  com- 


41. huius. 


S in.  ang  BAD. 
Sintu  , 

Sis.aag.DAC. 


Sin.  tompl.  ang.  B, 
Sin. topi,  arent  AD, 
Sin . tompl.  ang  C. 


plementi  anguli  C . Ex  aequalitate 
ergofvt  inappofita  formula  vides) 
erit,  vt  finus  anguli  B A D,ad  linum 
anguli  D A C,  ita  finus  complemen- 
ti anguli  B,  ad  linum  complementi  anguli  C.  Si  igitur  ab  angulo  fphaericl 
trianguli  ad.  balin , &c.  Quod  oftendendum  erat . 

PROBL.  3.  PROP.  6z. 


DATIS  omnibus  angulis  trianguli  fphaerici  - • 
non  re&anguli , omnes  tres  arcus  efficere  notos . 

I N triangulo  fphxriconon  reflangulo  A BC, 
dati  fint  omnes  anguli  A,B,  C : fin  tq;  primum  omnes 
tres  anguli  inxquales . Oportet  ex  his  tres  eius  arcus 
pcrfcrutari.Qipniam  nullus  angulus  ponitur  re&us, 
erunt  faltem  duo.  vel  acuti,  vel  obtuli : fint  B,  C,  vel 
ambo  acuti , vel  obtuli  ,quicquid  fit  de  reliquo  A, 1 
quo  ad  arcum  B C, a reus  perpendicularis  ducatur, qui 
neccifario cadet  intra  triangulum  . Et  quia  eft  , vt  Ii-  »y>oiu«. 

nus  anguli  B A D,ad  linum  anguli  D A C,  ita  finus  complementi  anguli  B,ad  «1.  huma. 

‘ ~ Lll  finum 
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(inum  complementi  anguli  C:  proportio  autem  haec  poderior  data  eft  in  (Inu* 
bu$  complementorum  angulorum  B,  C,  datorum  ; erit  quoque  proportio  G- 
nus  anguli  B A D,ad  Gnum  anguli  D A C,data,  nempe  in  Gnubus  complemcn 
torum  angulorum  B,  C : Sed  & aggregatum  eorun- 
dem duorum  angulorum  B A D,  D A C,  datum  eft,& 
minus  femicirculo , nempe  totus  angulus  B A C,  qui 
duobus  redis  minor  eft.  SigilUtim  igitur  vterque  an- 
gulorum B A D,D  A C, cognitus  erit. Quoniam  ergo 
in  triangulo  A B D, cuius  angulus  D,rcdus,dati  funt 
duo  anguli  non  redi  B,  & B AD;  dabitur  quoque  ar- 
cus AB,  redo  angulo  oppofitus . Hinc,  quia  in  eo- 
dem triangulo  A B D,  angulum  habente  redum  D,co 
gnitus  eft  arcus  A B,  redo  angulo  oppofitus  , & mfu- 
per  angulus  non  redus  B A D : 

VEL  certe  , quoniam  dati  funt  duo  anguli  non 
redi  B,  & B A D ; 

notus  quoque  fiet,cx  fcholijs  in  margine  citatis,arcus  BD,circa  angulum  rt» 
dum  angulo  B A D,  oppofitus.  Eadem  ratione,  quia  in  tnangu  lo  A C D,  cu- 
Schol.  jo.  iuI  angulus  D,rcdus,dati  funt  duo  anguli  non  redi  C,&  C A D;dabitur  quo- 
que arcus  A C,  angulo  redo  oppofitus  . Hinc  , quoniam  in  eodem  triangulo 
A C D,  habente  redum  angulum  D, cognitus  iam  eft  arcus  A C,  redo  angulo 
oppofitus,  cum  angulo  non  redo  C A D : 

A V T certe , quia  dati  funt  duo  anguli  non  ra- 
di C,&C  AD  •, 

cognofcetur  etiam , cx  cildcm  fcholijs  in  margine  addudis  , arcus  C D,  circa 
angulum  redum  angulo  C A D.oppofitus.  Atque  ita  iain  duo  arcus  A B,AC, 
cogniti  funt : Aggregatum  vero  duorum  arcuum  B D,  CD,  inuentorum  ter- 
tium arcum  B C-,  noturo  etiam  efficiet. 

Qy  O D fi  quando  alter  angulorum  ad  A,  nempe  B A D,inuentus  fuerit 
redus, cura  & D,  redus  fit, erit  vterque  arcus  A B,B  D, quadrans  -.atque ita 
fine  vlla  moleftia  inuenti  erunt  didi  arcus.  Pari  ratione  , fi  angulus  CAD, 
deprehenfus  fuerit  redus  ,non  autem  B A D,  (fieri  enim  non  poteft , vt  vter- 
que angulus  ad  A , redus  iit , cum  angulus  B A D,  duobus  redis  fit  minor.) 
erunt  arcus  A C,  C D,  quadrantes;  atque  adeo  noti,  fine  alio  labore. 

prasi.,  qus  T Rjl  X I S huius  problematis, cum  ex  propof. 6.  triang. re(lil.&  ex 
tte/daii**  tn  margine  feripris  peteda  ftt,no  eftyqudd  hic  pluribus  explicetur. 

icuii  in*-"  ~Nam  fi  Slatuatur  duo  finus  complementorum  angulorum  B,  C, acutorum, 
quaiei  nib  ve[  obtuforu,pro  terminis  proportionis  finus  anguli  B^t  D,ad  finii  angu- 
li C.A  D , inueniemus  vtrumq ; angui  u B*4  D,Cji  Dyper  prirna,rel  freun 
dam  praxim  propof.  6.  triangulorum  re£lilineorum , quod  ha  expeditio- 
res  f'nt>eiuam  tertia.  Tfam  licet  propofitio  illa  6.  de  arcubus ,&  angulis 
Aii.  inieltl-  rettilineis  tantum  propofita  fit , intell igeda  tamen  etii  t fi  de  angulis  Jphx 
eft°de  angu  rutsi  c,im  diorum  finus  d finubus  arcuum  eorudem  angulorum  non  difere- 
hi  rphxu-  pent.  Inuento  autem  vtroque angulo  B D,  C^t  D , adhibenda  eritpra» 
xis  problematis fcholq  propof.  jo.  huius,  vt  tam  arcus  */£  B,  redo  angu- 
is Oj 


tj. huius. 
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loD,  in  triangulo  A E D,  oppofitus,  quam  arcus  A C , annuto  reflo  D,in 
triangulo  AC  D,  oppofitus  inueniatur . Toflremo  adducenda  efl  praxit 
problematis  2.  fcholij  propof.  41.  vel  problematis  1.  fcholij  propof  42. 
yel  certe  pr axis  fcbolq  propof.  j ».  ad  eruendum  tam  arcum  B D,  angulo 
non  reflo  B A D , in  triangulo  AB  D,  oppofttum , quam  arcum  C D,  an- 
gulo non  reflo  CA  D,  oppofttum  in  triangulo  AC  D. 

Qy  0 D fi  in  hoc  problemate  enodando  folis  finubus  vti  libeat , xnue- 
nicndus  erit  vterque  angulus  B AD,  CA  D,  per  praxim  tertiam  propof.  qutdo  om- 
6.  triang.  reflil.  non  autem  per  primam , vel  fecundam . Deinde  cx  praxi 
problematis  1.  fcbolif  propof.  42,  huius,  didendus  tam  arcus  B D,angu-  funt  inx- 
lonon  reflo  BA  D,  oppofitus  in  triangulo  AB  D,  quam  arcus  C D , an - qual“' 
gulo  non  reflo  CA  D,in  triangulo  A C D, oppofitus . Ad  extremnm,per 
pr axim  problematis  1 . fcholij  propof.  41 . inuefligandus  tam  arcus  A B, 
quam  arcus  A C,  reflo  angulo  D, quilibet  in  fuo  triangulo  oppofitus: quia 
prater  inuentum  artum  B D,&  oppofttum  angulum  BA  D ; necnon  pra- 
ter  arcum  inuentum  C D,&  angulum  CA  D , oppofttum , confiat  etiam  ^ 
jfecies  tam  anguli  B,  quam  anguli  C,  cum  vterque  datus  fit . irci  anguli 

LONGE  facilius  fit  hoc  problema,  quando  omnes  tres  anguli  dati , vel  **J 
duo  faltcm,  funt  xquales.  Na.-n  fi  (intduo  v.  g.anguli  B,C, xquales,  quic-  uhequale* 
quid  fit  de  reliquo  A;  erunt  & arcus  AB,  AC,  «quales  . Et  quoniam  trian-  9.huiuu 
gulum  A B C,  ponitur  non  re&angulum,  erit  vterque  an- 
gulorum xqualiura  B,  C,  vel  acutus , vel  obtufus.  Quare 
arcus  perpendicularis  A D,  ex  tertio  angulo  A,  ad  arcum 
B Cjdcmiflus  intra  triangulum  cadet . Quia  ergo  triangu- 
la A B D,  A C D,  angulos  ad  D,  reftos  habent , & angulo* 

B,  C ,non  re&os,  xquales;  necnon  & arcus  A B,A  C,rcfti* 
angulis  oppofitos,  xquales , vt  oftendimu* ; erunt  & arcus 
B D,  C D , & anguli  B AD,  CAD,  xquales ; ac  proinde 
Vterque  angulus  B A D,  C A D,cum  dimidium  fit  dati  an- 
guli BAC,  notus  erit.  Poft  hxc  , quoniam  in  triangulo 
A B D,  reftum  habente  angulum  D,  datus  cfl  vterque  an- 
gulus non  refhis  B,  & B A D;  dabitur  quoque  arcus  A B,  reflo  angulo  oppo-  Schol.  ;o. 
litus;  proptereaque  & illi  xqualis  AC,  notus  erit . Atque  ita  iam  duo  arcus 
A B,  AC,  noti  fa&jfunt . Rurfus  quia  in  eodem  triangulo  A B D.  dati  funt  Sc!,ol*1. 4V 
duo  anguli  non  refii  B,  & B A D : wliaJwl*. 

VEL,  quoniam  datus  eft  arcus  A B, angulo  redo  op-  Schol.  4« . 

pofitus,&  angulus  non  re&us  B : huiut 

VEL  denique,  quia  datus  eft  arcus  A B,refto  angulo  Schol.  41. 

oppofitus,  cum  angulo  non  redo  B A D;  huiua. 

cognitus  etiam  erit  arcus  BD,  circa  angulum  redum : qui  duplicatus  totum 
tertium  arcum  B C, notum  exhibebit.  Omnes  ergo  tres  arcus,qui  quxruntur, 
noti  effedi  funt. 

7f0  N cfl  ob/cura  praxis  huius  rei . "Pendet  enim  ex  fcholij  s in  mar- 

L 1 1 1 gine 


ST  .huius. 


ai.huitu. 
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t r i ia  v g r i ji 


?r"c™«r.  citatis.  AT  fi  falis  ftnubus  quis  vti  velit, inquirendus  erit  per  pri£ 
^nidoom- blema  i . fcbolij  propof.  41  .arcus  B D , in  triangulo  A BD,  in  quo  da • 
g“ * d“*“  tus  cH  angulus  B,&  angulus  B A D, nempe  dimidium  anguli  dati  BA  Cz 
Td  duo  fti  qui  arcus  B D , duplicatus  dabit  totum  arcum  B C . Deinde  per  problema 
«<l  alicxT ' 3 • fcholif  propof.  41  .in  eodem  triangulo , in  quo  repertus  tfl  arcus  B D , 
eSr  angulus  oppofitus  BA  D,  cor.ftatfyfpecies  alterius  anguli  non  refii  B , 
dati, eliciendus  erit  arcus  A B,  angulo  reflo  oppofitus : quo  inuento  , in- 
uetitus  quoque  erit  ei  aqualis  A C . 

r DATIS  igitur  omnibus  angulis  trianguli  fphxrici  non  reSanguIi  ,om- 

aes  tres  arcus  effecimus  notos . Quod  faciendum  erat . 


DIFFERT  erga  , >t  yides  ,fpha  ricam  triangulam  non  retlangulum  i relhliu 
meo  non  redangulo  i quod  ia  fphanco  tx  folii  angui»  dat  it  inneniqotar  omnes  arcas, 
yt  in  hoc  problemate  ejlenfam  efl  t in  re/h  linee  >ero  ex  datis  felit  angulis  latera  eoo 
gnofet  neqaeu nt,  niti  >num  faltcm  Utut  etiam  detur  , Cuius  rei  caufa  hac  efl,  quid 
duo  triangula  redihnea  fimiha,  quamuis  latera  ymus  lateribus  alterius  yalde  fiut 
inaquaha  ,fmgula  fingnlss,  angulos  tamen  habeant  angulis  aquales ,Jingults  fiugm~ 
litt  ita  yt  dari pofsint  duo  triangula  reflilmeainter fe  quidem  aquiangula  , •••  tam 


1 J.  huius,  men  aqutlatera  : At  yero  duo  triangula  fpharica  inter  fe  aquiangula  effe  non  pof. 


funt,  quin  etiam  aqutlatera  exi  Jiant . E x quo  fit,  in  fpharico  triangulo  ex  datis  an • 
gulis  dari  etiam  arcus,  cum  angulis  determinati  refpondeant  arcus-,  in  refhhneou* 
ro  ex  datis  anguli t latera  dari  non  poffe,  cum  angulis  determinata  latera  non  Tefpom 
deant,fed pojsmt  eifdem  maiora , yel  minora  latera  fubtendi . 


PROBL.  4.  PROPOS.  <3. 
DATIS  omnibus  arcubus  trianguli  fphxri- 
ci non  re&anguli , omnes  tres  eius  angulos  inuc- 


IN  triangulo  fphxrico  non  re&angulo  A BC,  dati  Gnt  omnes  tres  arcus. 
Oportet  ex  ipfis  omnes  tres  angulos  roperire . Sit  primo  loco  quxrcndus  an- 
'gulus  A : Neque  enim  femper  omnibus  angulis  indigemus;  fcd  fxpenumero 
vnus  , aut  alter  ex  datis  arcubus  inquirendus  eft  . Aut  igitur  duo  arcus  A B, 
A C,  angulum  A,  qui  quxritur,  complodentes,  funt  in;qualcs,  aut  xquales: 
Si  inxquales,aut  ambo  funt  quadrante  minores;aut  maiores;aut  vnus  maior, 
& alter  minor;  aut  vnus  quadrans,  & alter  quadrante  minor;  aut  deniq;  vnu» 
quadrans,  & alter  maior  quadrante . Neque  enim  ambo  ede  poiTunt  quadrat» 
•j.huiai.  tes:quia  duo  anguli  ipfis  oppofiti  cficnt  redi. quod  edet  abfurdum,cum  trian 
Quuando  gulum  ponatur  non  redanguluro.  Sint  primum  duo  arcus  A B,AC,inxqua- 
aneuld' Vr!  'es>^  quadrante  minores , quicquid  fit  de  arcu  BC  . Produdis  arcubus  A B, 
mo  locoin  A C,  vt  fiant  quadrantes  A D,  A E,defcribaturperD,E,arcus  circuli  maxi* 
•eoiidum  mi  DE,  occurrens  arcui  BC,  ia  vtramuis  partem  produftoiu  F : Hortarer 
. H.,  autem 
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antem  , vt  produceretur  verfus  maiorem  arcum,  qui  hic  fit  AC.  Erunt  au-  eomprehe. 
tem  anguli  D.  E,  reSi,  ob  quadrantes  A D,A  E . Quoniam  igitur  duo  maximi 
circuli  B F,  D F;fc  interfccant  in  F,  & a pun» 
ftis  B,  C , arcus  B F,  ad  arcum  D F,  dcmifsl 
funt  perpendiculares  arcus  B D,  C E;  erit,vt 

finus  arcus  B F, ad  finum  arcus  B D,ita  finut  /1  40.  kuia* 

arcus  C F,  ad  (inum  arcus  C E : Et  permutari 
do,vt  finus  arcus  B F,  ad  linum  arcus  C F,ita 
finus  arcus  B D,  ad  linum  arcus  C E . Eft  au- 
tem proportio  finus  arcus  B D,  ad  finum  ar- 
cus C E,data,quod  arcus  B D,C  E, dati  fint,  JJ  L \C 

vtpotc  complementa  datorum  arcuum  AB,  I \ 

AC.  Igitur  proportio  finus  arcus  B F, ad  fi- 
num arcus  C F,  data  quoque  erit , nempe  in 
finubus  complementorum, arcuum  datorum 
A B,  AC : Sed  & eorundem  arcuum  B F,C  F, 

quorum  finguli  femicirculo  minores  funt , differentia  data  eft , nempe  arcu»  *•  hofaa. 
B C . Vterque  ergo  arcus  B F,C  F,  notus  reddetur.  Itaqud  quoniam  in  trian  aji'"1®*'*’ 
gulo  BF  D,  habente  angulum  D,rc£tum,datus eft  arcus  BF, reflo  angulo  op- 
pofitus cum  arcu  B D , complemento  videlicet  arcus  A B,  dati  j cognitus  erit  Schol.  jjr 
& tertius  arcus  D F.  Eadem  ratione  , cum  in  triangulo  C F E,  angulum  ha-  vd4j.hui*. 
bente  rcfluin  E , datus  fit  arcus  C F , angulo  reflo  oppofitus , cum  arcu  CE, 
complemento  nimirum  arcus  dati  A Cjcognofcetur  etia  tertius  arcus  E F:qui  s^ho,‘  1^* 
fubtraflusex  inuento  arcu  DF,notum  reddet  arcum  reliquum  D E,anguli  A;  'e  Ul  • 
•c  proinde  angulus  A,  cognitus  erit . Rurfus  in  triangulo  priore  B F D, cuius  sch  sl.  j 1. 
angulus  O,  reaus,cum  datus  fit  arcus  B F,  reflo  angulo  oppofitus,  cum  arcu  VcUt-hui*, 
B D,  complemento  videlicet  arcus  dati  A B : 

VEL,  cum  duo  arcus  B O,  D F,  circa  angulum  re-  «dia  htft 

ftum  dati  fint:  4 

A V T denique,  cum  datus  fit  arcus  B F, reflo  angu-  Sthol.  ij. 

Io  oppofitus, & arcus  DF}  veUiJmi*. 

Inuenietur  quoque , ex  fcholijs  in  margine  citatis,angulus  D BF:  ideoque  & 
reliquus  duorum  reflorum  A B C,  notus  erit.  Eadem  ratione,cum  in  pofte-  Schol.fi. 
riore  triangulo  C F E,  angulum  E,habente/cflum,ditus  fit  arcus  C F.angu-  . 

Io  reflo  oppofitus,  eunt  arcu  C E,  complemento  nimirum  arcus  dati  A C ‘ 

V E L,  cum  duo  arcus  C E,  E F, circa  reftum  angu- 
lum dati  fint : 

A V T denique, cum  datus  fit  arcus  CF,reSo  angu- 
lo oppofitus,&  infu per  arcus  EF; 
cognofeetur  etiam, ex  fcholijs  in  margine  pofitis,angu- 
lus  ECF:  ideoque  Sc  angulus  AC  B,qui  ei  ad  verticem 
«qualis  eft, notus  crit.Trcs  ergo  anguli  trianguli  ABC, 
omnes  noti  6fN  funt . 

SINT  deinde  duo  arcus  inxquales  A B, AC, maio- 
res quadrante.  Prodocantur, donec  cOeant  in  D.  Erunt 
iu  triangulo  D B C, duo  arcus  D B,D  C, quadrante  mi- 
nores, atq;  adeo  noti,cum reliqui  fint  cx  arcubus  ABO, 

AC  D,qui  fcmicirculi  funt.  Igitur,  v t proxime  demon-  . jj.iTheod. 


Schol.  44. 
Velit. hui*. 

Schol.  f {. 


-♦.huius. 
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flrauimus,  omnes  eius  tres  anguli  noti  fient,  ac  proinde  & reliqui  duorum  re* 
ij.hiiui.  fiorum  A B C,  A C B,necnon&  angulus  A,  cum  angulo  D,  fit  aequalis. 

SIT  tertio  arcus  quidem  A B,  quandrante  mirior,  at  AC, maior.  Produ» 

- fto  arcu  A B,  vt  fiat  quadrans  A D,&  refefto  quadrante  A E,  ex  A C,  vt  in 
prima  harum  figurarum  , ducatur  per  D,  E,  arcus  circuli  maximi  DE,  fecant 
if.buiui,  arcum  BC,  in  F.  Eruntfy  anguli  D,  E,  rvfti  ,ob  quadrantes  A D,  A E.  Qui» 

ergo  duo  maximi  circ  uli  B C,  D E/ccant  fe» 
fc  inF,&a  punftisB,  C, arcus  B C,  ad  arcutn 
DE,dufti  funt  arcus  perpendiculares  BD, 
C E;  erit , vt  finus  arcus  B F,  ad  finum  arcua 
B D,  ita  finus  arcus  C F,ad  finum  arcus  C E: 
Et  permutando,  vt  finus  arcus  B F,  ad  finum 
arcusC  F,  ita  finus  arcus  B D,  ad  finum  ar- 
cus C E. Eft  autem  proportio  finus  arcus  BD» 
ad  finG  arcus  C E,  cognita,  quod  arcus  B D, 
C E, dati  fint,cu  fint  complcmeta  datorfi  ar*> 
cuG  A B,AC.  Igitur  & proportio  finus  arcua 
B F,ad  finG  arcusC  F, cognita  erit,vtpote  in 
finubus  complementorum  arcuum  A B,  A C» 
datorum  : Sed  & eorundem  arcuum  B F,C  F» 
•SErcS,tom  ^*tum  (nimirG  totus  arcus  BC.)  & minus  femicirculojquod 
t,  tiniai.  latus  quodlibet  trianguli  fphafrici  femicirculo  fit  minus.Igitur  vterque  arcua 
4.  triaog.  ® F,C  F,  cognitus  erit . Quoniam  ergo  in  triangulo  B F D,  cuius  angulus  D, 
teail.  reftus, datus  eft  arcus  BF,  angulo  refto  oppofitus  , cum  arcu  BD,quicom- 

SchoL  tt.  plemcntum  eftarcus  A B,  dati  •,  notus  erit  quoque  tertius  arcus  DF.  Simili 
*el4j.hui\  modo, quia  in  triangulo  C F E , reftum  habente  angulum  E,  datus  eft  arcua 
C F,  angulo  refto  oppofitus,  & arcus  CE,  complementum  fcilicct  arcus  A C; 
Sebo),  si.  reperletur  quoque  tertius  arcus  E F : qui  additus  arcui  D F,inuento , notum 
vcUi.hui*.  efficiet  totum  arcum  D E, anguli  A;propterea^;  angulus  A,  notus  erit.  Rur- 
fus  in  triangulo  priori  B F D, cuius  angulusD,  reftus, quoniam  datus  eft  ar- 
Scho! . si,*  CUI B F,  refto  angulo  oppofitus , & arcus  B D,  complementum  nimirum  da» 
veUj.hui’.  ti  arcus  A B : 

Schol.  44.  AVT  quia  duo  arcus  BD,DF,  circa  reftum  angu- 

vcUS.hui*.  ]um  dati  funt : 

Schol.  ft.  VEL  certe,  quia  datus  eft  arcus  B F,  refto  angulo 

vdii. hui*.  oppofituSjCum  arcuDF ; 

notus  efficietur  quoque  angulus  D B F,ex  fcholijs  in  margine  adduftisjatquc 
adeo  & reliquus  duorum  rectorum  ABC,  notus  erit.  Pari  ratione,  cum  In  po 
Schol,  (\erjorj  triangulo  C F E, cuius  angulus  E,  reftus,datus  fit  arcus  C F,rcfto  an- 
▼e  4i-  ui . gu]0  0ppofitus,cum  arcu  C E,  complemento  videlicet  arcus  A C,dati; 

Schol.  44.  V E L cum  duo  arcus  CE,  E F,  circa  angulum  re- 

vel|8Jiui*.  dum  dati  fint: 

„ VEL  certe , cum  datus  fit  arcus  CF,  refto  angulo 

veUi.hui*!  oppofitus, cum  arcu  E F •, 

* dabitur  etiam  angulus  C,  per  fcholia  in  margine  deferipta.  Atque  ita  omne* 
tres  anguli  ABC,  noti  fafti  funt  • 

SIT  quarto  arcus  A B,  quadrans,  & AC,  minor,  vt  in  pofleriore  proxi- 
marum figurarum . Produftoarcu  AC,vt  fiat  quadrans  AD,  ducatur  per  B, 

D,  arcua 
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D,  arcus  circuli  maximi  B D.  Etuntq;  anguli  A B D,  & D,re&l,  oh  quadran- 
tes A B,  A D . Et  quoniam  in  triangulo  B C O, cuius  angulus  D,  redus, datus 
eft  arcus  BC,  angulo  redo  oppofitus  ,&  infii per  arcus  C D,  qui ppcqui  com- 
plementum (it  dati  arcus  AC  jdabitur  quoque  arcus  teriius  B D,  anguli  A, 
ideoque  angulus  A, notus  erit.  Deinde  quia  in  eodem  triangulo  B C D,  haben 
te  angulum  redum  D,  datus  c(l  arcus  BC,  redo  angulo  oppofitus  ,cum  arcu 
C D,  complemento  fcilicct  arcus  dati  A C : 

VEL,  quia  duo  arcus  B D,C  D,  circa  angulum  re- 
dum  dati  funt : 

VEL  certe, quoniam  datus  efi  arcus  B C,rcdo  an- 
* gulo  oppofitus , cum  arcu  B D •, 

Inuenietur  etiam  ex  fcholijs  notatis  in  margine , angulus  B C D : ac  proinde 
& duorum  redorum  reliquus  A C B,  notus  crit.Po(lremo,cum  in  eodem  pro- 
ximo triangulo  BCD , angulum  redum  habente  D , datus  fit  arcus  B C, an- 
gulo redo  oppofitus, & praeterea  arcus  C D, complementum  videlicet  dati  ar- 
cus A C : 

A V T cum  dati  fint  duo  arcus  B D,  C D,  circa  an* 
gulum  redum : 

VEL  cum  datus  fit  arcus  B C,  redo  angulo  oppo- 
fitus, cum  arcu  BD; 

A VT  cum  datus  fit  angulus  B C D, cum  arcu  C D, 
vel  B Dj  Nam  quando  datur  arcus  B D,  confiat  de  al- 
tero arcu  CD,  circa  redum  angulum),  cum  datus  fit , 
an  fit  maior  quadrantc,vel  minor : 

VEL  denique , quia  datus  eftarcuJ  B C,rcdo  an- 
gulo oppofitus  , cum  angulo  BCD; 

notus  fiet  quoque  ex  fcholijs  in  margine  citatis , angulus  C B D j atque  adeo 
&cius  complementum, angulus  fcilicct  A B C,cognofcetur. Omnes  ergo  trei 
anguli  trianguli  ABC,  cogniti  funt . 

SIT  quinto, & vltimo  arcus  A C,  quadrans, & AB,  maior,  vt  in  eadem 
pofteriore  proximarum  figurarum . Abfciflo  quadrante  A E,  ex  A B,  ducatur 
perC,  E,  arcus  circuli  maximi  CE.Eruntd*,  anguli  ACE,&  E,rcdi,ob  quadran 
tej  A C,  A E . Qnia  ergo  in  triangulo  B C E,  angulum  redum  habente  E,da- 
tus  efi  arcus  B C,  redo  angulo  oppofitus,&  prarterca  arcus  B E,  nempe  com- 
plementum dati  arcus  A B-, dabitur  quoque  tertius  arcus  C E, 'anguli  A;  pro- 
indeq;  & angulus  A,  cognitus  fiet.  Rurfus  ,cum  in  eodem  triangulo  B C E, 
cuius  angulus  E,  redus,  datus  fit  arcus  BC,rcdo  angulo  oppofitus, cum  ar- 
cu B E, complemento  nimirum  dati  arcus  AB: 

A V T cum  dati  fint  duo  arcus  B E,  C E,  circa  an- 
gulum redum . 

VEL  denique, cum  datus  fitarcus  BC,  angulo 
redo  oppofitus , cum  arcu  C E ; 

dabitur  etiam  angulus  CB  E,  ex  fcholijs  in  margine  addudis.  Denique  quia 
in  triangulo  eodem  BC  E, angulum  redum  habente  E,  datus  efi  arcus  BC, 
Angulo  redo  oppofitus,  & arcus  etiam  B£,  cum  fit  complementum  arcus 
AB,  dati : 

VEL,  quia  duo  arcus  B E,  C E,  circa  angulum  re- 
dum dati  funt: 
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A V T,  quonia  m notu j cft  arcus  B C,  redo  angulo 
oppolicus , Se  arcus  CE:  . . 

VEL,  quia  datus  eft  angulus  C B E , & arcus  B E, 
vel  C E;  Nam  quando  datur  arcus  C E, condat  etiam, 

• n alter  arcus  BE,  circa  angulum  redura  datus , ma- 
ior fit  quadrante,  vel  minor : 

AVT  denique,  quia  notus  cft  arcus  BC,  angulo 
redo oppofitus, cum  angulo CBE; 

notus  quoq;  fiet,  ex  fcholijs  in  margine  citatis  angulus  B C E;  atque  idcirco, 
addito  redo  angulo  A C E, totus  angulus  A C B,datuscrit . Kurfus  ergo  om 
nes  tres  anguli  trianguli  A B C,inuenti  funt . 

T R^t  X IS  huius  probhmatts  petenda  rft  ex  fcholijs  in  margine  ci- 
tatis. Solum,  rt  cognofcantur  arcus  BF  ,C  F,  in  primo  cafu , & tertio , 
flatuendi  erunt  finus  complementorum  arcuum  datorum  B,^t  C,pra 
ttrmims  proportiot.is  finus  arcus  B F , ad  fimum  arcus  C F,&  in  primo 
quidem  cafu  adhibenda  vel  prima  praxis  propof.  7.  triangulorum  rt  Eli- 
lineorum  , rei  aliqua  ex  alifs  eiufdem  propof.  prout  res  exiget ; in  tertia 
rero  cafu  adducenda  erit  prima , rei  fecunda  praxis  propof.  6.  triangulo- 
rum reililineorum,  &c. 

ffy  0 D fi  folts  rti  libeat  finubus/tnuefiigandi  erunt  arcus  B F,C  F, 
in  primo  cafu , per  fecundam  praxim  propof.7 .triang.reffil.  In  tertio  re- 
ro per  praxim  tertiam  propof  6.  Deinde  in  triangulo  B F D,  per  praxim 
fcholij  1.  propof. 4?.  eruendus  arcus  D F : Et  eodem  modo  in  triangulo 
CF  E,  arcus  E F \rt  reliquus  arcus  D E, 'm  primo  cafu , rei  totus  arcus 
D E,in  tertio  cafu  habeatur, qui  quidem  efl  arcus  anguli  ^4 . Tofi  hseper 
praxim  problematis  1. fcholij  propof. 4 1 .inueniendus  in  triangulo  B FD, 
angulus  D B F:  ex  quo  reliquus  duorum  rettorum  B C,  notus  fiet.^it- 
que  eodtm  patio  in  triangulo  CF  E,  eliciendus  angulus  E C F,  ex  quo  in 
'primo  cafu  angulus  quoque  ^4  C B,ad.rtrticem  cognitus  erit. 

T rero  in  quarto  cafu  ex  praxi  fcholij  1. propof.  4 $. inueniendus 
efl  arcus  B D,  anguli  u t , in  triangulo  B C D:  Et  eodem  modo  in  quinto  ca 
fu  arcus  C E, anguli  eiufdem  ^t,  in  triangulo  B CE.  Deinde  in  quarto  ca- 
fu, per  praxim  problematis  i.fcholq  propof. $x.m  triangulo  BC  D, inda- 
gandus angulus  B C D ;ex  quo  reliquus  duorum  retlorum  jiCB,  notus 
fiet : ^ttqueeadem  r at 'tone  in  quinto  cafu , angulus  E BC , in  triangulo 
BC  E,  inueniendus.  u td  extremum  in  quarto  cafu, per  praxim  probli  ma- 
tis 1.  propof.  42.  in  triangulo  B C D,  exquirendus  angulus  C B D;  ex  quo 
C, reliquus  re&i  oi  B D, notus  erit : Et  fimiliterin  quinto  cafu , 
eliciendus  ar.gulus  B C E;  qui  additus  reflo  angulo  ^iCE,  totum  angu- 
lum jlC  B,  notum  exhibebit . 

ALITER,  & multo  breuitu.  Sint  rutfum  dati  tres  arcus  trianguli  ABC, 

arcus^j 
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treusq;  AB,  A C,  angulum  A,  inquirendum  continentes  ,lnxquales . Qjuo-  uior.  &pet 
niam  igirurell,  vt  (inus  totus  ad  quantitatem  quartam  proportionalem  Gnui  foloifimu, 
toti , & duobus  Gnubus  arcuum  A B,  A C,  injtqua- 
lium  , ita  (inus  verfus  anguli  A,  ad  differentiam  in- 
ter (Inum  verfum  arcus  BC,  angulo  A,  oppofiti, & 
finum  verfum  arcus,  quo  Te  mutuo  excedunt  arcus 
inzquales  A B,  A C : Et  conuertendo,vt  didla  quan 
titas  quarta  proportionalis  ad  (Inum  totum,  ita  dif 
ferentia  inter  (inu  verfum  arcus  B C,  & (Inum  ver- 
fum arcus , quo  inter  fc  arcus  ina-quales  AB,  AC, 
differunt , ad  (inum  verfum  anguli  A, qtiacftti : 

S l fiat, vt  finus  totus  ad finum  vtriuslibet  arcuuminxquxlium  qus- 
/itum  angulum  comprehendentium , ita  [inus  alterius  artus  circa  eundem  foioi  finu*. 
angulum  ad  aliud , inuenietur  numerus  quartus  proportionalis  ftnui  toti , J"1^0 
& dujbus [inubus  diflorum  duorum  arcuum . Si  ergo  rurfum  fiat,vt  nu~  qu*fita  *a 
merus  quartus  proportionalis  proxime  inuentus  ad  finum  totum , ita  dif  • pteh^d^ 
ferentia  inter  finum  verfum  arcus  qusfito  angulo  oppofiti , & finum  ver - •«  '<»* 

fum  arcus, quo  duo  arcus  qusfitum  angulum  ambientes  inter  [e  differunt , 1<lullc‘’ 
ad  aliud, producetur  [inus  verfus  anguli,qui  qusritur : Ex  quo  arcum  an- 
guli qus  fit  i , atque  adeo  ipfum  angulum , elicies,  vt  in  explicatione , atque 
vfu  tabuls  Sinuum  docuimus  . 

C*AF.T  EU  y M differentia  inter  finum  verfum  arcus  qusfito  angu  Wdb  dif 
lo  oppofiti,  & finum  verfum  differentis  arcuum  eundem  angulum  conti-  ledanum 
nentium , ita  facile  reperietwr  . Quando  arcus  angulo  qusfito  oppofitus  *'*(**> 
qmdr ant e minor  cfl,  ietrahendus  erit  [inus  eius  complementi  ex  [inu  com  quViTto  op 
plcmenti  differetis  arcuum  qusfitum  angulum  ambientium.  Reliqua  enim 
erit  differentia,  qus  inquiritur.  Id  quodliquido  confiat  ex figuris  cafuum  diftereniic 
1.4.7.10 . & n.propof.  18.  Quando  vero  arcus qusfico angulo oppo-  'u*‘* 

[itus  quadrans  cfl ; dabit  finus  complementi  differentis  arcuum  angulum  lumlmtU 
qusfitum  comprehendentium  differentiam  inter  diftos  finus  verfos  qusfi - uum*  . 
tam : vt  manifetlum  ex  figuris  captum  x.  5.  S. 1 r.  & 14-  eiujdem  pro- 
pof.  58.  Quando  denique  arcus  qusfico  angulo  oppofitus  quadrante  maior 
cfl ; ad tj ciendus  erit  finus  eius  complementi  ad  finum  complementi  diffe- 
rentis arcuum  qusfitum  angulum  continentium . Compofitus  namque  nu- 
merus erit  differentia  qusficaivt  facile  apparere  potefl  ex  figuris  cafuum 
3.  6.  9. 12.  & 1 J.  eiufdempropof,  j8, 

EODEM  modo  inuefligabimus  angulos  B.  C,  G arcus  illos  continentes  « 
fuerint  inaequales. 

PORRO,  (nuento  vno  angulo, nullo  fere  negotio  reliqui  duo  inueniren 
tur,(i  conflaret, qualis  quifquc  eorum  Gt,acutufne,an  obtutus. Nam  inuento  , 

?•  angulo  A,  G edet  inueniendus  angulus  B,  fumeremus  pro  eius  Gnu  num« 
rum  j qui  quartus  proportionalis  cft  Gaui  arcus  B C,  inuento  angulo  A,  op- 
* • ...  Mmn»  poGtij 
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pofitlj  finui  anguli  inucnti  A}  & (inui  arcus  A C,  quxfito  angulo  B,oppof!ti: 
Si  autem  quxrendus  edet  angulus  C,  acciperemus  pro  eius  finu  numerum,  qui 
quartus  proportionalis  cft  finui  arcus  BC,  inuento  angulo  A,  oppofiti;  (inui 
anguli  inuenti  A ; & (inui  arcus  A B,  angulo  quarfito  C,  oppofiti : proptcic* 
4 j.  huius,  quod  cfl,  vt  (inus  arcus  B C,  ad  (inum  anguli  A , ita  tam  iinus  arcus  A C,  ad 
Vuido  oii  finum  anguli.B,  quam  (inus arcus  A B, ad  (inum  anguli  C . Quocirca  (i  con- 
' 1* ^ar' 61  > qualis  (it  tam  angulus  B,  quam  angulus  C,  illico  ex  finu  illo  quarto 
id  angulV  proportionali  angulum  quxGtum  in  tabula  (inuum  reperiremus . 
piimoloco  IAM  vero  (i  omnes  tres  arcus  dati , vel  duo  tantum  A B,  AC,  angulum 
i nucfligan  A , compledcntcs,  xquales  (int,quicquid  (it  de  reliquo  arcu  B C, longe  faci» 
dum  conii  jius  angulum  A,&  reliquos  duos  B, Conquiremus . Quoniam  duo  arcus  A B, 
°c°-”-Unt  A C , xquales  funt,  erunt  & duo  anguli  B,C, xquales  inter  fe : propterea  quod 
«Thuiui.  Ifofccliumtriangulorum  fphxricorum,qui  ad  bafin  funt,  anguli  inter  fe  funt 
xquales.  Cum  ergo  triangulum  A BC, ponatur  nod  rcdangulum, neuter  an- 
sj.huiui.  gulorum  B,C,redus  erit,  ac  proinde  neuter  arcuum  A B,A  C,quadrans-quia 
alias  duo  anguli  B,C,  edent  redi.  Erit  igitur  vterque  angulus  B,  C,  vel  acu- 
tus,  vel  obtufus.  Demiflus  ergo  ex  A,  ad  arcum  B C,ar- 
cus  perpendicularis  A D,  Intra  triangulum  cadet . Duo 
ergo  triangula  A B D,  A C D,  angulos  ad  D,  redos  ha- 
bent,& angulos  B,C,  non  rectos  xquales,  nccnon  & ar- 
cus A B,  AC,  redis  oppofiros  angulis  xquales.  Quare  & 
arcus  B D,  C D,  & anguli  ad  A,  inter  fe  xquales  erunt. 
Itaque  quoniam  in  triangulo  A B D,  cuius  angulu* 
D,rcdus  cft, arcus  A B,refto  angulo  oppofitus  datus  cft, 
& prxterca  arcus  BD,quippc  qui  dimidium  (it  dati  arcu* 
B C;  dabitur  quoque  angulus  B A D, arcui  B D, circa  an- 
gulum redum  dato  oppofitus:  qui  duplicatus  totum  in« 
ulum  quxfitum  B AC,  notum  efficiet  •,  cum  anguli  ad  A,  oftcnli  (Jntxqua- 
cs.  Rurfus,quia  in  eodem  triangulo  A B D,«ngulum  redum  habente  D,ar- 
Schot.  jr.  cus  A B,  angulo  redo  oppofitus  datus  eft , cum  arcu  BD,nempccum  dimi- 
vcUs-hui*.  JKjdatiarcus  BC : 

VEL,  quia  datus  cft  angulus  non  redus  BAD,cum 
arcu  oppofito  B D,  circa  angulum  redum  ; conftatq;  4 . 

prxterca  fpccies  reliqui  anguli  no  redi  B.Nam  fi  A B, 

Juadrl  te  minor  (it, erit  angulus  B, acutus, quemadmo* 
um,&' BAD,acutus  eft:Si  vero  A B, fit  maior  quadran 
te, erit  idem  angulus  B, obtufus,  cum  B A D acutus  (it:  * 

VEL  certe, quoniam  datus  cft  arcus  A B,redoan» 
gulo  oppofitus,  cum  angulo  non  redo  B A D ; 
datus  quoque  erit  angulus  B;  ac  proinde  Se  reliquus  angulus  C,  ipfi  B,  xqua» 
lis  notus  erit.  Atq;  ita  omnes  tres  anguli  in  triangulo  A B C, inucnti  funt. 

N D 0 ergo  duo  arcui  Junt  f(]uaUstadbibinda  tritpraxis  jibo 
Itj  prope f.  5 j.  rei  problematis  i .propof.  41.  rt  ex  altero arcuumsqua- 
lum  imhi  llMm  » & cx  dimidio  terttf  arcus  eliciatur  angulus , ejui  duplicatus  angu- 
■u  funt  x.  Ium  tertio  arcui  oppofitum  exhibeat  . Deinde  adbibenda  praxis  fcbolsj 
propof.  51.  rei  45.  rt  1 x eijdtm  arcubus  inueniatur  alter  angulorum  & 
qualium  fuprattr  tum  arcum . vel  aduocanda  praxis  problematis  i.frbo 
* — i • 
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lij  propof.  41 . rei  propof.  j 6.  aut  certe  praxis  fcholij  propof.  4 7. 

TER  folos  fruns  ita  rem  peragemus.  Expraxi  problematis  1 . propof 
41.  inueniemus  angulum  E>A  Di  qui  duplicatus  totum  B^t  C,  dabit.  De-  qaajoduo 
per  praxim  problematis  1.  fcholij  propof.  4 x.reperiemus  angulum 
B.  qui  ipfi  C,  aqualis  e fi  « «*m>- 
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SCHOUVM, 


I O A N N E S Kegiom.  er  Nicolaus  Copernicus  alit  etiam  moit , </4 fi»  omnibus 
arcubus  trianguli  fpharici  , ornari  rrr)  angulos  inquirunt  ,inuejhgantes  nimirum 
angulum  queudam  retlsltncum  in  centro  /phara  , tu ius  arcus  angulum  fphancum 
quafitum  exhibet  notum  . Sedeam  ratlonemtquamuis  acutam, (X  fubtilcmtquoniam 
obfcurtor  eft  , (x  longior  , dedita  opera  hic  omifimus  : prafertim , cum  eam  quilibet 
apud  Hegiorn.  propof  34.  hb.  4.  triangulorum , (X  apud  C t per  ut  cum  lib.  I.  Keuto 
lutienum propof  13.  de  triangulis  fpbaricistlegert ptfsit . 

MALVlMVS  in  fecunda  demonftrationt  Imius  problemati < yfurpart  theorema 
fcholij  t. propof. sS.  quam  cum  I oan.  Kegtom,  theorema  eiufdem propof.  5 8>t  labea 
eis  difficultatem  effugeremus  . Nam  tum  fit,  >t  reftangulum  fub  finubus  arcuum  iua  f S .huius. 
aqualium  angulum  quafitum  ambientium  ad  quadratum  finut  totius  , ita  differ  eu-  8f  permu. 
tia  tuter  fmum  yerfum  arcus  eidem  angulo  oppofiti  , <r  ftnum  yerfum  differentia  ara  ua<*°' 
cunm  illorum  maquahum  , ad  fmum  yerfum  anguli  quafiti : fi  >r liemus  hoc  theorta 
mete  propof  5 8.  >ti,  obtineret  reBangulum  illud  primum  aurea  regula  locum.  Qua* 
re  labonofa  redderetur  diutfioyyt  putet,  facilior  autem  fit  diui fio  fecundum  theore- 
ma fcholij  x.  eiufdem  propof.  38.  cum  primum  locum  aurea  regula  quantitas  quarta 
proportionalis  occupet , qua  multo  minor  eft  illo  rtdangulo  , facile  j;  inueuitur  per  . 
abiedionem  folam  tot  figurarum  ad  dexteram  ex  eo  re(laugulot  quot  eifra  1 n finu  tu  1 

to  comi  nent  ur  ipropt  er  ea  quod  diflum  reclangulum  per  fimum  totum  fit  dtuidendnm  , 
yt  illa  quanti  tat  quarta  proporttoualu  producatur. 


PROBL.  5.  PROPOS.  64. 

DATIS  duobus  arcubus  trianguli  fphaerici 
non  refbanguli , cum  angulo  abipfis  comprehen- 
fo;reliquum  arcum, cum  reliquis  angulis  reperire. 

I N fp!i*rico  triangulo  A B C,non  reftagulo  dati  fintduo  arcu*  AB,B  C, 
cum  angulo  B.  Oportet  c*  his  & reliquum  arcum  A C,  & reliquo*  angulos 
BAC,&  ACB,  exquirere . Sint  primum  dati  arcu*  inaequale*,&cx  termino 
vnius  eorum, nempe  cx  termino  A, arcus  A B,ad  alterum  arcum  BC,dcmit- 
tutur  arcu*  perpendicularis  A D : qui  an  intra  triangulum  , an  vero  cxtraca- 
dac  , calculus,  & operatio  docebit . Quoniam  enim  in  triangulo  A B D,cu- 
iusangulu*  O,  redus , datus  eft  arcus  A B,  redo  angulo  oppofitus  , Cum  an- 
gulo B;  dabitur  quoque  arcus  perpendicularis  A D,  dato  angulo  B,  oppofi- 
tus . Rurfus,quii  in  eodem  triangulo  datus  eft  arcus  A B,  redo  angulo  oppo- 
fitus.curu  augulo  B:  . 

Mmm  t VEL 
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VEL,  qui» cognitus efl  arcus  A D,& praeterea an» 
gulus  B,  datus:  conflatq;  fpecies  alterius  arcus  BD, 
circa  angulum  reflum.  Nam  quando  arcus  A B,cfl  mi- 
nor quadrante  , fi  quidem  & inuentus  A D,  fit  minor, 

«rit  & B D,minor;Si  vero  AD,fit  quadrante  maior, erit 
& BD.maior:  At  fi  A B, efl  maior  quadrante, fi  quidem  . . .i 

& inuentus  A D,  fit  maior  , erit  B D,  minor ; fi  autem 
A D,fitminor,eritBD,  maior: 

VEL  denique,  quia  datus  efl  arcus  A B,  reflo  angu 
looppofitus  ,& arcus  AD, circa  reflum angulum  ; 

inuenictur  quoq;,ex  fcholijs  in  margine  ad- 
duftis.arcus  B D . Si  igitur  arcus  hic  B D,in- 
uentus  fuerit  minor  dato  arcu  B C,argumcn 
toefl,  arcum  perpendicularem  AD,  intra 
triangulum  cccidifTe;  extra  vero, fi  maior.Et 
quoniam  ad  vtramque  partem  arcus  A B, du- 
ci potefl  arcus  perpendicularis  ad  B C,  nos, 
quado  is  extra  triangulum  cadit,eum  in  hac, 
& fcquentibus  propofitionibus  eligimus,  qui 
angulum  A B C,  fubtendit . Iam  ablato  arcu 
inuento  B D,  fi  minor  efl , quam  datus  arcus 
B C,  ex  arcu  B C;  vel  fi  maior  e(l,fublato  ar- 
cu dato  B C,  ex  inuento  arcu  B D,  notus  fiet 
reliquus  arcus  C D.  Quare  cum  in  triangulo  A D C, angulum  habente  refluna 
D, arcus  duo  A D,C  D, circa  reflum  angulum  cogniti  fint;dabitur  quoque  ar- 


4j.  huiui.  cu’j  AC,  reflo  angulo oppofitus,  qui  in  triangulo  A BC,qu*rebatur. 


Schol.  47. 
huiui. 


Schol.  5*. 
Td4a.hui*. 


Schol.  ft. 
vckt-hui*. 

Schol.  S*. 
Tei  41.hu»*. 

Schol.  Jt 


POST  hate,  quoniam  in  triangulo  A B D,  reflum 
habente  angulum  D,  datus  efl  arcus  A B, reflo  angulo 
oppofitus,  cum  angulo  B : 

V E L,  quia  notus  efl  arcus  A D, circa  angulum  re- 
fturo,  cum  angulo  B,  non  reflo;  conflatq;  praeterea  de 
reliquoarcu  B D , circa  reflum  angulum  inuento,  an  ' 
maior  fit  quadrante, minorue . 

AV  T quia  datus  efl  arcus  A B,reflo  angulo  oppo- 
fitus, &infuper  arcus  A D, circa  reflum  angulum: 

VEL  deniq;,quia  datus  efl  arcus  AB, oppofitus  art 
gulo  reflo, & praeterea  arcus  B D, circa  reflum  angulQ; 
cognitus  quoque  erit, per  fcholia  in  margine  notata, angulus  B A D.  Sic  quo- 
que , quia  in  triangulo  A C D,  reflum  habente  angulum  D,  datus  efl  arcus 


TeUt.hui*.  A C, reflo  angulo  oppofitus, cum  arcu  A D, circa  reflum  angulum: 


Schol.  ;t. 

Tcl41.hu»*. 


Schol.  47. 
huiui. 


VEL  certe, quia  datur  arcus  A C, reflo  angulo  op- 
pofitus,& praeterea  arcusC  D,  circa  angulum  reflum; 
notus  efficietur  etiam, per  fcholia  in  margine  appofita, angulus  C A D. Addi- 
tus autem  angulus  C A D,  proxime  inuentus  angulo  B A D,  nuper  etiam  in- 
uento, quando  arcus  A D,  intra  triangulum  cadit;  vel  quando  cadit  extra, 
ablatus  angulus  C A D,  ex  angulo  B A D,  notum  efficiet  angulum  B AC.qui 
in  triangulo  ABC,  quaerebatur. 

A D extrcmum,cum  in  triangulp  A C D, reflum  habente  angulum  D,  da- 
tus fit 
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tui  fit  arcui  A C,  angulo  redo  oppofitut, & angui usC  A D,lam  inuentus: 

V E L cum  fit  cognitus  arcui  C D,  circa  angulum  Wiol  $*• 

redum,ac  prxterca  angulus  C A D ; conlletq;  cie  re-  reUuhui*. 

liquo  arcu  A D,circa  rectum  angulum  noto  iam  fido, 
an  minor  quadrante  fit,  an  maior : 

* , A V T,  cum  datus  fit  arcus  AC, angulo  redo  oppo-  *♦' 

litui,  cura  arcu  C D, circa  angulum  redum  : Te  4*’  Ul  • 

VEL  denique,  quoniam  notus  eft  arcui  A C, redo  Schol.  jt. 

angulo  oppolicui , vna  cum  arcu  AD,  circa  angu-  ?el  41.11*1*. 

Ium  redum  ; 


cognitus  quoque  fiet, per  fcholia  in  margine  adduda, angulus  A C D;qul  qui- 
dem in  priori  triangulo,  vbi  arcus  A D,  intra  triangulum  cadit  ,quxrebatur: 

In  porteriori  autem  , vbi  arcui  AD,  extra  triangulum  cadit , idem  angulut 
A C D,ex  duobus  redis  ablatus, notum  relinquit  quarfitum  angulum  AC  B. 

Atque  ita  inuentus  eft  & arcus  reliquus  A C,&  reliqui  anguli  B AC,  A C B.  . 

N V LLA  porro  ratione  alteruter  arcuum  A D,B  D,e(Tepotcft  quadrans: 
quia  alias  & arcus  A B,  redo  angulo  oppofitus  quadrans  foret : quod  eft  con  Jt.huias, 
tra  hypothefim . 

QV  OD  fi  quando  arcus  C D,  deprehendis  fuerit  quadrans  ; erit  & arcui 
A C,  qusefi  tus,  & redo  angulo  oppofitus, quadrant;  & angulus  C A D,rcdus.  j f.hului. 
Atque  ita  fine  vllo  labore  inuentus  erit  & arcus  A C,qui  quxritur,&  angulus  14«  buius. 
C AD. Reliqua reperientur,  vt prius. 

TR^AX  IS  ad  enodandum  boc  problema  petenda  eft  ex  fcholijs  in 
margine  citatis  . 

V E R V M per  folos  ftnus  ita  progrediendum  erit . Ex  praxi  proble-  Pf* 
matis  t.fcbotif  propof.41.  inquirendus  erit  arcus  D.  quidoduo 

DEINDE  ex  praxi  fcholtj  1 .propof.  4 j . arcus  B D-,ex  quo  arcus  C D,  *rnc“‘ 
notus  efficietur , auferendo  inuentum  arcum  B D,  ex  dato  arcu  BC  ,vel  quaiei , te 
datum  arcum  B C,  ex  ipfo  inuento  arcu  B D, prout  minor  inuentus  fuerit , 
quam  datus  arcus  B C,  aut  maior . 

*AD  hac, in  triagulo  B^tD, ex  pior  eidus  erit  angulus  B^iD,per  praxim 
problematis  t . propof.  41.  ‘vel  per  praxim  problematis  2 .Jcholij  propof. 

41.  Similiter  in  triangulo  jlC  D,  eliciendus  angulus  C^t  D , ex  praxi 
problematis  i.fcbolij  propof +1. Ex  duobus  autem  angulis  B^t  D,C^Dt  ,,( 
inuentis  notus  euadet  angulus  B^iC,  trianguli  propofiti ; addendo  fcili - 
cet  vnum  alterfvt  in  priori  triangulo,  vel  auferendo  angulum  C^i  D,  ex 
angulo  D , vt  in  triangulo  pofleriori . 

TER,  praxim  denique  problematis  1 fcbolij  propof  41  .vel  problema- 
tis 1 . fcbolij  propof.  4 i.in  triangulo  ^tC  D,  eodem  indagandus  angulus 
jlC  D . Hic  enim  in  priori  triangulo  propoftto  eft  qu&fttus , in  pofleriori 
yerp  reliquus  duorum  rettorum  eft  is , qui  quaritur . , 

A L I T E R,  & quidem  magis  expedite. Sint  rurfus  in  triangulo  ABC, dati 
«luo  arcus  iuzqualcs  AB,  A C,cum  angulo  A,  Quoniam  igitur  eft , vt  finus 

totus 


•kol.  jt. 
huius. 
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totui  ad  quantitatem  quartam  proportionalem  finuf  toti , 8c  duobus  (inubut 
arcuum  inxqualium  AB,  AC,  ita  Gnus  verius  an- 
guli A,addiftcretiam  inter  Gnum  verfum  arcus  B C, 
angulo  A,  oppofiti,&  (Inum  vcifum  differenti* ar- 
cuum AB,  AC: 

S I fiat , vt  fimus  totus  ad  fimum  vtriuslibet 
arcuum  inxqualium  datorum , ita  fimus  alterius 
arcus  dati  ad  aliud,  producetur  numerus  quartus 

proportionalis  fitnui  toti,& duobus  fitnubus  dido - 

ie»,  ’<£  neu*  rum  duorum  arcuum.  Si  ergo  rurfiusfiat,  rt  fimus  totus  ad  numerum  quar 
dunu*'  tum  Proportionalem  proxime  inuentum , ita  fimus  rerfius  anguli  ^4 , dati 
ad  aliud , r operietur  differentia  inter  fimum  verfium  tertif  arcus , qui  qux- 
. ritur,  & fimum  verfium  differentia  arcuum  datorum  inxqualium . E t quia 
iktaiaa.  fuPra  monfirauimus , fimum  verfium  tertif  arcus  maiorem  femper  efifie  finm 
verfio  differentia  duorum  arcuum  inxqualium  j fit  differentia  nuper  inuen- 
taadif  datur  ad  fimum  verfium  differentia  datorum  arcuum  inxqualium, 
componetur  fimus  verfius  terti j arcus  dato  angulo  oppofiiti , qui  quxritur , 
ex  quo  arcum  ipfium  eliciemus, vt  in  explicatione,atque  vfu  tabulx  firnuum 
di  dum  efl . cingulum  porro  C,inucmemus  ex  cognitis  arcubus  A,  C,CB; 
eJr  angulum  B , ex  notis  arcubus  B,  B€,  vt  in  praxi  fecunda  demon • 

flrationis  praccdentis  propofi.  prxccptmus  , fi  duo  arcus  angulum  quemli- 
bet quxfiitum  continentes  fuerint  inxquales  . Tfiam  fit  aliquando  aquales 
firnt,  adhibenda  erit  praxis  poflremx  demondrationis  eiufidtm  propofiitio- 
( Quando  nis  antecedentis . Quod  fi  ficiremus,  an  anguli  B,C , fiint  acuti , vel  obtufii, 
SESS*  fa(Mi  neZotl°  y inuenro  arcu  B C , ipfios  muniremus , vt  ad  finem  fecunda 
Vff  *ft  demonilrationis  antecedentis  propofi.  monuimus, 

Q^VO  D fii  alter  inxqualium  arcuum  datoru  fit  quadrans, nempe  ^4B, 
ducemus  ab  eius  extremo  ^ t , ad  alterum  arcum  B C,  arcum  perpendicu - 
]d. huius,  larem  ^4  D.Eritq , alter  falcem  arcuum  AD,B  D, quadrans  quoque. 'blpn 
potefl  autem  j4  D, efifie  quadrans j quia  alias , cum  <jr  ^4  B,  quadrans  po- 
as  .haiui.  statur, effient  anguli  B,  D,  redi,atq\  adeo  triangulum  ^4  B C,  effiet  reda*- 
14.  huim.  gulum.  quod  non  ponitur . Erit  ergo  B D, quadrans,  ideoj,  angulus  oppo - 
af .haiui.  filus  B^4  D,  redus . Tolus  quoq;  arcus  ^4  D,erit  B,ob  quadrantes  ^4  B , 
B D : proptercaq,  arcus  ^4  D,  ex  angulo  ipfo  B,  dato  cognitus  erit,  u itq ; 
ita  duo  arcus  ^4  D,  B D,  cum  angulo  B^4  D,fiadi  erunt  noti  fine  vUo  ne- 
gotio multiplicationis . Reliqua  inucnientur,  vt  prius . 

arcui*°i!m  ^ E D iint  iam  dati  arcus  A B,A  C,datum  angulum  A,  comprehendente», 
Juni  xqua.  «quales . Erunt  igitur  duo  anguli  B,C,  squales,  nempe  vel  acuti,  vel  obtufi. 
Ia».  Se  neuterarcuu  A B, AC, quadrans;  arcus  <$;  perpendicularis  A D,cx  A,in  B C, 
demiflus  intra  triangulum  cadet,  necnon& arcus  BD,CD,  & anguli  ad  A, 

aequales 


t 
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Ani 


rqualcs  erunt,  Tt  in  vltima  figura  prxcedcntis  propof.ofiendimus : ac  proin- 


de vrerque  angulus  ad  A,  datus  erfr,cum  dimidium  (it  an- 
guli B AC, dati  .Qupniaraergo  in  triangulo  ABD,  an- 

f ulum  habente  redum  D, datus  cll  arcus  A B,  redoangu- 
opppofitus , cum  angulo  BAD,  nimirum  cum  dimidio 
dati  anguli  B A C ; cognitus  erit  arcus  B D , dato  angulo 
B A I),  oppofitus : qui  duplicatus  totum  arcum  BC,qu*- 
fitutn  reddet  netum  Rurfus  quia  in  eodem  triangulo  ABD, 
redum  habtntc  angulum  D, datus  cft  arcus  AB,  angulo 
redo  opppofitus,  cum  arcu  B D,  circa  angulum  redum: 

VEL,  quia  datus  eft  arcus  A B,  redo  angulo  op- 
pofitus,&  praeterea  angulus  non  redus  BAD: 

VEL  denique,  quia  datus  eft  arcus  B D , circa  re- 
dum  angulum  , vnacum  angulo  non  redo  BAD,  qui 
dato  arcui  B D, opponitur, condat^;  prjtcrca  fpecier 
reliqui  anguli  non  redi  B . Nam  fi  A B,  fuerit  quadran 
te  minor, erit  angulus  B, acutus,  ficut&  B A D,  acutur 
e (i : Si  vero  A B,  maior  quadrante  extiterit,crit  angu- 
lus B,  obtufus,  quandoquidem  B A D, acutus  eftj 
notus  erit  quoque,  ex  fcholij  s in  margine  addudis,  angulus-B,  ideoq;  & an- 
gui us  C,  illi  xqualis  . 

T Hyt  X I S petatur  tx  fcholijs  in  margine  adduElis . 

SOLIS  fmubus  ita  vtemur.  Ter  praxim  problematis  t . fcholij  pro 
pof  4 1 . exquiremus  arum  B /);  qui  duplicatus  totum  B C,  qui  quaritur , 
dabit . Deinde  ex  praxi  problematis  i.  fcholij propof  42.  quxremus  an- 
gulum P.\  mi  aqualis  rfl  alter  angulus  C. 

DATIS  igitur  duobus  arcubus  trianguli  fphxrici  non  redanguli  , cum 
angulo  ab  ipfis  comprchcnfoj  reliquum  arcum  , cum  reliquis  angulis  reperi* 
mus.  Quod  faciendum  erat» 
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SCHOLIVM. 


HlC  quoque  fetius  yti  yeluimus  theoremate  fcholij  l.prefef.^S  in  demonflrdo 
tione  fecunda  huius  problematis , quam  theoremate eiufdem propof. 58.  >t praxis  mi* 
uut  fieret  labertofa  .Nam  cum  fit , >t  quadratum  finus  totius  ad  rettangulum  fub  fio  jl.lraltst» 
uubut  datorum  arcuum  inaqualium  contentum  ,/<«  finus  yerfus  anguis  dati  a dtttit  , 

arcubus  comprehmfi ad  differentiam  inter fiuum  yerfium  arcus  dato  angulo  oppofiti, 

CT  fimum  ytrfuin  differentia  duorum  'arcuum  datorum  inaqualtum : fi  yeUtmus  >1» 
hoc  theoremate  propof.  58.  molefia  redderetur  multiplicatio  in  aurea  regula  , r»nt 
finus  yerfus  dati  anguli  multiplicandus  e/fet  per  dtflnm  rettangutum  . At  in  nofira 

f raxt  multo  breuiorfit  multiplicatio  , >t  patet , quamuis  bit  regulam  auream  adht» 
eamus . 


PROBL.  6.  PROP.  65» 


DAT  I S duobus  angulis triaguli  fphxrici  non 

redao» 
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re&anguli,  vna  cum  arcu  ipfis  adiaccntcj  reliquos 
arcus,  cum  reliquo  angulo  ferutari. 

IN  triangulo  fphxrico  A B C,  non  redangulo  dati  fint  duo  anguli  B,& 
B A C ,cum  arcu  adiacente  A B . Oportet  ex  his  reliquos  arcus  A C,  B C,cum 
reliquo  angulo  C,  ferutari.  Sit  primum  datus  arcus  A B,  non  quadrans  ,fed 
vel  roaior,vel  minor  quadrante, & dati  dnguli  B,  B A C,inxquales,  a quorum 
vno,  nempe  i B A C,  ad  arcum  oppofitum  B C,  arcus  perpendicularis  demit- 
tatur A D : qui  an  intra  triangulum  , an  ve- 
ro extra  cadat , calculus , atque  operatio  in* 
dicabit . Nam  cum  in  triangulo  A B D,redu 
habente  angulum  D,  datus  (it  arcus  A B,  an- 
gulo redo  oppofitus , & angulus  B;  dabitur 
etiam  angulus  B A D : qui  It  minor  repertus 
fuerit  dato  angulo  B A C,  cadet  arcus  A D, 
intra  triangulum  ; extra  vero,  fi  maior.  Iam 
ablato  angulo  BAD,  inuento  , fi  minor  cft 
dato  angulo  B A C,  ex  angulo  BAC;  vel  ii 
maior  cll , fubdudo  angulo  dato  BAC,  ex 
inuento  angulo  B A D, notus  euadet  reliquus 
angulus  C A D . 

N V N QV  A M vero  inuentus  angulus  BAD,  efie  poteft  redus  :qui» 
duo  arcus  A B,  B D,  eflcnt  quadrantes,  ob  anculos  redos  B A D,  A D B;  cum 
tamen  A B, ponatur  cflenoquadranstfcd  CA D, poterit  altauando  efle  tectus. 

R V R S V S , quia  in  eodem  triangulo  A B D , redum  habente  angulum 
D,  datus  cft  arcus  A B,  angulo  redo  oppofitus, & angulus  non  redus  B: 
VEL,  quia  notus  cft  vterque  angulus  non  redus 
B,  & B A D : 

• AVT  denique,  quoniam  datus  cft  arcus  A B,  redo 
angulo  oppofitus , vna  cum  angulo  non  redo  BAD; 
cognofcetur  quoque,  per  fcholia  adduda  in  margine,  arcus  A D . Eodcmque 
pado , quia  in  eodem  triangulo  BAD,  cuius  angulus  D,  redus,  datus  eft  ar- 
cus A B,  redo  angulo  oppofitus,  vna  cum  angulo  BAD: 

VEL,  quia  cognitus  cft  vterque  angulus  non  re- 
dus B,  & B AD : . . 

VEL,  quoniam  notus  eft  arcus  A B,  angulo  redo 
oppofitus,  vna  cum  angulo  non  redo  B : 

AVT,  quia  datus  cft  arcus  A B,angulo  redo  oppo 
litus,  & prxterea  arcus  A D,  circa  redum  angulum: 

VEL,  quoniam  notus  eft  arcus  A D , circa  angu- 
lum redum,  vna  cum  angulo  non  redo  B,ci  oppofito; 
conftatq;  prxterea  , an  alter  arcus  B D,  circa  redum 
angulum  fit  maior,  minoruc  quadrante . Nam  fi  inuen 
tus  angulus  B A D,  eft  acutus, erit  arcus  B D, quadrati 
te  minor;  maior  autem,  fi  obtufus : 

VEL  denique,quoniam  notus  eft  arcus  A D, circa 
redum  angum,  & prxterea  angulus  non  redtu  BAD, 

«1  adiacens ; 

cogno- 


t 


M 
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Cognofcettir  quoque, ex  fcholijs  in  margine  citatis,  arcui  B D.Pr*terea,quia 
In  triangulo  A C D, habente  redum  angulum  D, cognitus  eft  arcus  AO, circa 
angulum  rectu m,  vna  cum  angulo  non  redo  C A D,  ei  adiaccnte;  inuenietur 
quoque  arcus  AC,  redo  angulo  oppofitus.  Atque  ita  iam  vnus  reliquorum  Schoi  4*. 
arcuum  repertus  elt  A C.  veUsdiur*. 

POST  h*c,  quoniam  in  eodem  triangulo  AC  D,cuius  angulus  D, reCtus,  Schoi-  41« 
datus  eft  arcus  AC, retto  angulo  oppofitus,  vna  cum  angulo  non  redo  C AD:  buiu*. 

VEL,  quia  datus  eft  arcus  AC,  redo  angulo  op-  Schoi.  4). 

politus , & prztcrea  arcus  AD,  circa  eundem  angu-  vel  js-bui». 

Ium  redum : 

VEL  dcnique,quia  datus  eft  arcus  A D,  circa  angu  Schoi.  44. 

Ium  reftum, vna  cum  angulo  non  redo  C A D,  ei  adia-  huiut. 

cente: 

notus  quoque  fiet,  ex  fcholijs  in  margine  deferiptis  , arcus  C D : qui  adiedut 
arcui  inuento  B D, quando  perpendicularis  arcus  A D,  intra  triangulum  ca- 
dit; vel,  auando  extra  cadit,  Cubiatur  ex  arcu  inuento  B D,  notum  exhibebit 
. arcum  B C,  qui  eft  alter  reliquorum  arcuum, qui  quxruntur . 

A D extremum  in  eodem  triangulo  ACD, quoniam  datus  eft  arcus  AC, re-  Schoi.  41. 
fto  angulo  oppo(itus,cum  arcu  A D, circa  redum  angulum:  veljs.hur*. 

VEL,  quia  datus  eft  arcus  A D, circa  angulum  re-  Schoi.  44. 

dium,  & angulus  non  redtus  C A D,  ei  adiacens : bumi. 

VEL,  quia  datus  eft  arcus  A D, circa  angulum  re-  Schoi. 

, dtum,& angulus  non  redtus  A C D, ei  oppofitus;  con-  rcl4a.hui*. 

ftatq;  praeterea, an  reliquus  arcus  CD,circa  re  dum  an- 
gulum inuentus  fit  maior  quadrante,  aut  minor: 

A VT,  quia  datus  eft  vterque  arcus  A D,CD,cir-  Schoi.  4S. 

. ca  angulum  redum  : vel44.hu!*. 

A V T,  quia  datus  eft  arcus  AC,  angulo  redo  op-  jch0L  4«. 

- politus, &■  iniuper  arcus  C D, circa  redum  angulum:  vel  ;i.bui*. 

A V T denique, quoniam  datus  eft  arcus  A C,redo  SchoL  47. 

angulo  oppofitus,  cum  angulo  non  redoC  A D;  huuu, 

notus quoque  fiet,cx  fcholijs  in  margine  nominatis , angulus  ACD,  qui  in  • " 

priori  triangulo  eft  is  , qui  quxritur  ; in  pofteriori  vero  fubdudus  ex  duobus  • 
redis  reliquum  facit  quxfitum  angulum  A C B.  Atque  itaiam  omnia, quas 
propofita  lun  tjinucnimus , 

. .,e  » . evfco* 

DE  praxt  nihil  noui  prtcipmusfed  recurrendum  erit  ad  praxes  febo 
Horum,  qua  in  margine  citata  funt . 

' PER  fotos  autem  ftnus  ita  propofitum  exequemur.  Ter  praxim  pro-  Pm*,*  pe» 
hiematis  ».  fcholij  propof.  41 . in  triangulo  A B D,  redangulo  inueftiga-  «usdodati 
bimus  arcum  A D : Et  per  praxim  problematis  fcholij  1.  propof  q$.ar-  duo  anguli 
cumB  D.  Deinde  per  praxim  problematis  1.  fcholij  propof.  41,  angu- 
lum  BAD:  quem,  fi  minor  eft  dato  angulo  BA  C,  auferemus  cx  angulo  '"jj 
BAC,  dato;  vel,  fi  maior  efl,ab  eo  datum  angulum  BA  C,  detrahemus , eu  quadri*. 
yt  notuffiat  angulus  CA  D . ... 

HINC  per  praxim  problematis  t.  fcholij  propof.  at.  eliciemus  in  ■> 

Nno  triem» 


Vj»( )() 


474  ; r R I N C V L U 

triangul  o reti  angulo  UC  D,  angulum  UCD:  qui  erit  quafitus  „ AC  B , 
in  triangulo  *ABC,  fi  inuentus  angulus  B<A  D,  fuerit  minor  angulo  dato 
BtA  C : Si  autem  maior , idem  angulus  C D, ex  duobua  retiis  demptus 
reliquum  faciet  angulum  qua/itum  ^4C  B . 

IsAM  vero  per  praxim  problematis  j . fcbolij  propof.  q i .inueniemus 
in  triangulo  eodt  ^t  CD, arcum  C,retlo  angulo  oppofitum. Datur  enim 

arcus  ji  D, circa  angulum  retium, & angulus  no  retlus  C D, conflat  <j, 
praterea,qualis  fit  alter  angulus  non  retlus  C*AD,iamdudu  inuentus :qui 
quidem  arcus  oi  C,efl  vnus  reliquor  u, qui  in  triangulo  *A  B C,quxruntur. 

TER  praxim  tandem  problematis  i.  fcbolij  propof.  ^i.reperictur 
arcus  C D : Vel  per  praxim  problematis  i.  fcbolij  propof.  41.  vel  certe 
per  praxim  problematis  fcbolij  1.  propof Iq.  3 . eundem  arcum  C D,  cogno- 
femus  : qui  additus  inuento  arcui  B D , quando  angulus  Bu4  D , inuentus 
minor  fuerit  dato  angulo  B^t  C ; vel,  quando  maior  fuerit,  abecdm  ar- 
cu B D,  fubtratlus,  notum  efficiet  arcum  B C,qui  efl  alter  eorum  in  trian 
gulo  BC,  qui  inuejligari  debent . 

£fV  0 D fi  quando  angulus  inuentus  Cv4  D , fuerit  retlus , cum  & 
tj.hulB..  >A  D C, retlus  fit, erunt  C,C  D, quadrantes;  D,  arcus  anguli  C; 

tiijiiioHuo  ac  proinde  angulus  C, ex  arcu  inuento  D, cognitus  erit, Reliquus  aurem 

'nxquakT, arcus  B C,cognofcetur  ex  quadrante  C D,&  arcu  B D, inuento, vt  prius. 

nch  da*ut  1 A ^ vero  datus  *rcus  A B>  G*  quadrans, exiAentibus  adhuc  angulis  B, 
quadram.  &B  A C,inxqualibus, erit  angulus  B A D,redus,&  arcus  etiam  B O, quadras. 

Nam  cum  in  triangulo  redanguto  A B D,  arcus  A B,  angulo  reflo  oppoiitui 
ponatur  quadrans  , erit  (altem  alter  reliquorum  arcuum  quadrans.  Non  po« 
teA  autem  A D,  ede  quadrans : quia  duo  anguli  B,D,  eflen t redi.ob  quadran 
tes  A B,  A D,  cum  tamen  triangulum  A BC,  ponatur  non  redaneulum.Igi- 
tur  B D, quadrans  erit;  ac  propterca  oppolitus  angulus  B A D,  rectus . Polus 
quoque  arcus  A D ,crit  B,ob  quadrantes  B A,  BD;  ac  proinde  AD,  arcu» 
erit  dati  anguli  B,ideoq;  datus . Inuentis  autem  arcubus  A D,  B D,&  angu- 
lo redo  B A D,(ine  vllo  labore, cum  in  eis  inuefligandis  nullo  problemate  cs 
*iH5d°du0  praecedentibus  egeamus,  reliqua  inueniemus,  vt  prius  . 

Kic^qtuleu  1 SINT  dernde  (n  triangulo  ABC,  dati  duo  anguli  B, & C,  aequales,  cuna 

arcu  B C, illis  adiaceutc  , fiue  quadrans  is  (it  , (iue  qua- 
drante maior , aut  minor  . Erunt  arcus  AB,  A C,  aequa- 
les ; ideo^;  arcus  perpendicularis  A D,  ad  datum  arcum 
BC,cx  oppofito  angulo  A, demiffus  intra  triangulum  ca- 
det, fecabitque&  arcum  datum  BC,  & angulum  BAC, 
oppofitum  bifariam  , vt  in  poAeriore  cafu  propof.  61. 
monArauimus  . Quoniam  ergo  in  triangulo  AliD,  te- 
dum  habente  angulum  D, datus  cA  arcus  B D,  circa  re- 
dum  angulum,  quippe  qui  dimidium  (itdati  arcus  B C,& 
tchol.  45.  infuper  angulus  B, ei  adiacens;  dabitur  & arcus  A B,  rc- 

vcl44.hu!*.  do  angulo  oppofitusjideo^;  & A Coilli  aequalis  datus  erit . Atque  ita  duo  ar- 
cu» 


}£.  huiur. 
Xf.huiui. 

14-  huiui. 
it.buiui. 


: squjler 

J.huiu*. 
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riireliquliamnotifa&ifunt . Rurfusquiaincodem  trlangufodatuseft.per  Sehoi.  41, 
inuentionem  , arcus  A B,  redo  angulo  oppolitus,  cum  arcu  B D,  circa  re-  rd|{.hui*. 
dum  angulum : 

VEL,  quia  datus  efl  arcus  BD,circa  angulum  re-  SchoU  41. 

dum,  vnl  cum  angulo  non  redo  B,  ei  adiacentc  : huiut. 

VEL  ccrtc,quia  datus  efl  arcus  AB,  angulo  redo  fchol.  47, 

oppoGtuSjCum  angulo  non  redo  B;  huiai. 


reperietur  , per  fcholia  in  margine  adduda , angulus  quoque  B A D : qui  du- 
plicatus totum  angulum  B AC,  qur  fitum  cihcicf  cognitum  . 

SED  per folos  finus  ita  praxu  fe  habet.  Per  praxim  problemati s 2 . 
fcbolij  propof  42.  ex  arcu  B D,  circa  angulum  retium  dato,  & exangu-  quidoduo 
lo  B,  ei  adiacentc  dato,inueniemus  angulum  BA  0,qui  duplicatus  totum 
angulum  quafitum  ha  C,  dabit . Deinde  per  praxim  problematis  3 .fcho  le» . 

I14  propof.  4 1,  ex  arcu  B D,  circa  retium  angulum,  dr  angulo  BA  D,  op - 
pofito  iatn  inuento  , eruemus  arcum  A B,  rttio  angulo  oppofitum,  ideoj, 

& arcum  a C,  illi  aqualem . T^am  prster  data  confiat  etiam  fi>ecies  re- 
liqui anguli  B,  dati  non  retii . 

DATIS  igitur  duobus  angulis  trianguli  fphxrici  non  redanguli , vni  , , ’ ’ •> 
cum  arcu  iplis  adiacentc;  reliquos  arcus , cum  reliquo  angulo  feruuti  fumus. 

Quod  faciendum  erat . 

S C H O L I v M. 

I N triangu lis  redtlineis  non  redagulis problema  huic  fimile propof  tum  non  fuit: 
prepterea  quo  d,  datu  duobus  angulis  , datur  er  ttrtiuT:  qui  nimirum  relinquitur,  ) 4»  primi. 
ft  duo  tUiex  duobus  rtdn  tollantur  . Quare  cum  yuum  etiam  latus  detur, duo  reli • ' 
qua  latera  per  propof.  10.  tnang.  redii,  efficientur  nota.  •>  ! 


PROBL.  7.  PROPOS.  66. 

DATIS  duobus  angulis  triaguli  fphacrici  non 
rc&anguli , cum  arcu,  qui  alteri  illorum  opponi- 
tur J reliquos  arcus,  cum  reliquo  angulo  indagare. 
Oportet  autem  conftarc , num  arcus  alteri  angulo 
dato  oppolitus  maior  fit  quadrante,  an  minor, aut 
certe  quadrans . 

IN  triangulo  A BC,  non  reftangulo dati  fintduo anguli  B,C,cum  ar- 
cu A B,  qui  angulo  C, opponitur,  conftctque,an  arcus  A C,  maior  quadrante 
fit,minorve,an  quadrans. Oportet  ex  his  & reliquos  arcus  AC,B  C,&  reliquO 
angulum  B AC, inuenire.  Sint  primum  dati  duo  anguli  B,  C,  inxqualcs,  & 

Nnn  x datus 


Ji*  l 

jiuiA 


QuSdodu* 
anguli  dad 
inxqualcs 
sili.Bc  arens 
dai*  qui  v. 
mtoui  op- 
poni (ur,a6 
quadrans.' 
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datus  arcui  A 6,  non  quadrans . 
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Schol.  41, 
huiui. 

Schol.  45. 
Vcl55.hu>*, 

Schol.  4J , 
hulUI. 

Schol.  49. 
Tei  44J>ui*a 


j£.  huiue. 


Schol.  41. 
Tel55.hu>*. 
Schol.  44. 
Tcl48.hu>*. 

Schol.  45. 

Tcl51.hu!’. 
Schol.  ;S. 
Tcl4a.hu>*. 

14.  huius. 

Schol  47. 
hui  ut. 


C.D 


, Ducatur  ex  angulo  A,  ad  arcum  B C , dati» 
angulis  adiacente  arcus  perpendicularis  AD: 
57,huios.  A qui  intra  triangulum  cadet , fi  vterque  angu- 

lorum  B,C,  datorum  fuerit  acutus, vel  obtu- 
fus;  ext  ra  vero,  fi  vnus  fuerit  acutus,  & obtu 
fus  alter . Quia  ergo  in  triangulo  ABD,  re- 
dum habete  angulum  D, datus  eft  arcus  A B, 
angulo  redo  oppofitus  , cum  angulo  non  rew 
do  B ; notus  fiet  arcus  AD,  circa  angulum 
redum  dato  angulo  B , oppofitus.  Hinc  in 
eodem  triangulo  ABD,  quoniam  datus  eft 
arcus  A B,  redo  angulo  oppofitus  , cum  arcu 
A D, circa  angulum  redum  : 

V E L , quia  datus  eft  arcus  A B,  angulo  redo  op- 
- politus, & prxterea  angulus  B,  non  redus : 

VEL  denique,  quoniam  datus  ell  arcus  A D,  circa 
redum  angulum, cum  angulo  B, non  redo  ei  oppofito; 
conftatq;  praeterea  fpecics  arcus  B D.  Nam  fi  A B,  da- 
tus fuerit  minor  quadrante;  G quidem  & A D,inuentuc 
fit  minor, erit  quoque  B D,rainor;  fi  autem  maior, ma-  4 * 

ior.Si  vero  A B,  datus  fuerit  quadrante  maior  ; fi  qui- 
dem  & A D,  inuentus  fit  maior,  erit  B D^ninor;  fi  ve- 
ro A D,  fit  minor,  erit  B D,  maior  i . 

reperietur  quoque  , ex  fcholijs  in  margine  citatis  , alter  arcus  B D,  circa  an- 
gulum redum  .Hinc  rurfusin  eodem  triangulo  A B D, quoniam  datus  eft  ar- 
cus A B,  redo  angulo  oppofitus,  & prxterea  arcus  B D,  circa  angulu  redum: 
AVT,  quiaTdatus  eft  vterque  arcus  A D,B  D,cir-  s t 
,ca  angulum  redum : > - •> 

VEL,  quia  datus  eft  arcus  A B,rcdo  angulo  oppo  . . . * 
fitus,  cum  arcu  A D,  circa  angulum  redum: 

VEL,  quia  datuseft  arcus  A D, circa  redum  angu- 
lum^ infuper  angulus  non  redus  B,ei  oppofitus;con 
ftatq;  prxterea  fpecics  anguli  B AD.  Nam  fi  BD, arcus 
inuentus  fit  quadrante  maior,erit  angulus  B A D,  ob- 
tufus;  fi  vero  minor,  acutus. 

VEL  denique, quia  datus  eft  arcus  AD,  angulo 
redo  oppofitus,  cum  angulo  non  rtdo  B ; 
notus  fiet  quoq;  angulus  non  redus  B A D,  ex  fcholijs  in  margine  appofitif. 

DEINDE  in  triangulo  A C D,  redum  habente  angulum  D,  quoniam 
datus  eft  arcus  A D , circa  redum  angulum  , cum  angulo  C,oppofito;  (Nam 
quando  perpendicularis  arcus  A D,  extra  triangulum  cadit,  dabitur  angulus 
A C D,  l>  datus  angulus  AC  B,ex  duobus  redis  fubducatur.)  poniturq;  prx- 
terea conftare  fpecies  arcus  A C,  qui  in  propofito  triangulo  A BC,alteri  da- 
to angulo  B,  opponitur , in  hoc  vero  triangulo  A C D,  redo  angulo  D,'  op- 
Schol.  41.  politus  eft;  notus  quoque euadet  arcus  A C;qui  vnus  eft  reliquorum  arcuum, 
vcl54.hu!*.  qui  inueftigandi  proponuntur  in  triangulo  ABC.  Hinc  quia  in  eodem  trlan 
Schol  45.  gulo  AC  D,  datus  eft  arcus  AC,  redo  angulq  oppofitus,  & arcus  A D,  circa 
Tal51.hu>’,  sedum  angulum: 

VEL 


.n 


1 


S:hol.  4|> 
huma. 

Ichot.  49« 
Vcl44.hu!*, 


|<.  hitias. 
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VEt. , quia  datusell  arcus  A C, angulo  redo  op» 
politus,  cum  angulo  non  redo  C : 

VEL  denique, quoniam  datusell  arcus  A D,drCk 
angulum  redum.cum  angulo  C,  cl  oppolito.coillat^; 
prxterea  fpecies  arcus  C D.Nam  fi  arcus  AC, redo  an» 
gulo  oppolitus,  inuentus  fuerit  minor  quadrante,eric 
. vterque  arcus  A D,  C D,  vel  minor  etiam  , vel  maior} 

atque  ita  ex  cognito  arcu  A Dedemus, an  C D, minor 

lit,  vel  maior  quadrante : Si  vero  inuentus  arcus  A C,  i 

, fuerit  quadrante  maior, fle  AD, minor, erit  C D.raaior} 

at  Ii  A D,  maior  fuerit, erit  C D,  minor ; 
cognofcetur etiam, per  fcholia  in  margine  polita,  arcus  C D:  qui  additus  ar» 
cui  iamdudum  inuento  B D,  Ii  perpendicularis  arcus  A D,  intra  triangulum 
cadit}  vel,  fi  extra,  ablatus  ex  arcu  B D, inuento  , notum  cfEciet  arcum  B C, 
quzfitum  . Atque  ita  iam  reliqui  duo  arcus  A C,  B C,Inuenti  erunt. 

POSTREMO,  quia  in  eodem  proximo  triangulo  AC  D,datuseft  ar»  Schof.  4r. 

“ 1 Tcls5.hu>*, 

Schol.  41, 
humi. 


Schol.  41, 
vclj4.hu>*. 

f 4.  huius. 

Schol.  4 4. 
Tcl48.hu>*. 

Schol-  4 f« 

Td  51. hui*. 

Schol.  47, 
huiai. 


Cuj  AC,  angulo  redo  oppolitus,  cum  arcu  CD, circa  redum  angulum: 

VEL,  quoniam  datus  cft  arcus  C D,  circa  redum 
angulum, & prxterea  angulus  non  redus  C : 

VEL,  quia  datus ellarcus  A D.circa  angulum  re- 
dum, vna  cum  angulo  non  rcdoC,oppo(ito;conllat^; 
prxterea  fpecies  alterius  anguli  C A D . Nam  Ii  arcu» 
j inuentus  C D,minorcll  quadrante,eritangulusCAD, 
acutus;  obtufus  Tero,  Ii  C D,  quadrante  maior  ell : 

L.  VEL,  quia  datus  ell  ?terq;  arcus  AD,  CD,circ» 

angulum  redum . 

VEL,  quoniam  datus  ell  arcus  AC,  redo  angulo 
oppolitus,  & arcus  A D,  circa  redum  angulum ; 

VEL  denique, quia  datus  cft  arcus  A C, angulo  re- 
do oppolitus,  vna  cum  anguloC,non  redo ; 
fiet  quoque  notus  angulus  C A D,cx  fcholljs  in  margine  adductis.  Hic  autem 
angulus  C A D,  additus  angulo  B A D,  iam  antea  inuento,  fi  arcus  perpendi- 
cularis A D,  intra  triangulum  cadit;  vel  (i  extra  , ablatus  ex  inuento  angulo 

B A D,cognitum  exhibebit  angulum  B A C,  quxlitum . 

C AE"f  E R V M nullo  modo  alteruter  arcuum  AD,  B D,  quadrans elle 
potefl  in  hoc  cafu:  quia  Ii  alter  illorum  eflct  quadrans,elTct  quoq;  arcus  A B,  ) j.huiw, 
angulo  redo  oppolitus,  quadrans . quod  ell  contra  hypothclim.. 

T R.A  XI S huius  probltnui  is  pendet  ex  fcholljs  in  margine  notatis . 

SOLIS  autem  ftnubus  ita  rem  perficiemus . Terpraxim  problema - Pr«i«  per 
tts  i.fcholij  propof.  qi.  inueniemus  arcum  D : Et  per  praxim  problc-  tjultio  dati 
matis  fcboltj  \.  propof .4$.  arcum  B D :Et  fer  praxim  problematis  1.  «qgu 
fcbolif  propof.  4 1 . angulum  B^t  D . ac  datu»  ac 

DEINDE  per  praxim  problematis 3.  fcbolif  propof.41.  cognofce- 
mus  arcum  <T,  cum  conflet  ex  bypotbe fi  eius  fpecies . Hinc  per  praxim  pomtut,n6 
problematis  fcbolif  1 . propof.  4 3 . arcus  C D , notus  fiet ; ex  quo,  fi  addo*  ‘»‘u<‘«“* 

tur  arcui  inuento  B D,  vel  ab  eodem  /uberabatur,  prout  perpendicularis 

N n n j arcus 


jy  Imo 
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•:  iircjw  D,intratT>el  extra  triangulum  ceciderit, cognitm  fiet  arcua  B C. 

^ D ext  renium,  per  praxim  problt  matis  i . fcholij  propofa  i . erue- 
•*,  mus  angulum  C^i  D;  qui  additus  anguloinucnto  B*A  D,vel  abcofubtra- 
CUcs , prout  arcua  perpendicularis  D , intra  triangulum  ceciderit  ,vil 

extra,  notum  faciet  angulum  C . 

1 QVOD  Cquandoarcus  AC,  alteri  angulo  B,  dato  oppofitu'*,  fit  qua- 
drans, quod  cucnircpotcft  , non  exiflcnte  quadrante  A Bj  erit  alter  faltcm 
jtf.huiot.  reliquorum  quoque  arcuum  A D,  C D,  in  triangulo  A C D,  quadrans  . Cuna 
14.  huiui.  e A d cffcnon  pofsit  quadrans , erit  C D,  quadrans ; ac  proinde  angulut 
Sd  *•  oppofitus  C A D,  redus . Itaque  tunc  in ucn tus  erit  & arcus  C D.&  angu- 
inxqualci  Iqs  C A D,  fine  vllo  alio  labore  : ex  quibus  & arcus  B C,&  angulus  B A C,de-? 

iiii.&daiui  prehendentur,  vtdidumeft.  , . _ _ 

•je*  rm  eo-  . SlT  jam  arCus  datus  A B,  quadrans, & adhuc  duo  anguli  datrB,  C,in*-' 
«wd?»».1  * qualcr.  Erit  arcus  B D,  quadrans  etiam,  & angulus  B A D,  redus . Cum  enim 
huiui'  fn  triangulo  A B D,  arcus  A B,angulo  redo  oppofitus  quadrans  ponaturjerit 
faltcm  &’ alter  reliquorum  arcuum  A D,BD,quadrans.Non  poteft  autc  A Df> 
eflc  quadrans  t quia  duo  anguli  B,  D,  ob  quadrantes  A B,  A E),  redi  ciTcnt* 
idcoq;  triangulum  ABC,  rcdangulum  ,quod  non  ponitur.  Erit  ergo  b D, 

•quadrans , ac  proinde  angulus  oppofitus  B A D,  redus  . Erit  quoque  B,  po- 
lus arcus  A D,  ob  quadrantes  A B,  UD  •,  proptereaq;  datus  angulusB,  arcum 
.B  D,notum  efficiet.  Inuctis  «utem  arcubus  A D,B  D,cum  angulo  redo  BAD, 
fine  vlla  multiplicationis  moltftia,  inuenientur  reliqua,  vt  prius . In  hoc  ta- 
, rnen  cafu  arcu/ A C,  nullo  pado  quadrans  erit , ne  duo  quadrantes  fint  A B, 
/A  C,in  triangulo  A B C,ac  proinde  duo  anguli  B,C,  redi  .Quod  tflet  contra 

•>  hvpothefim,  cum  triangulum  ponatur  non  rcdangulum. 

Quldoduq  yERVM  lint  iam  in  triangulo  A B C,  dati  duo  anguli  B,  C,  aequale*'. 

Erunt  duo  arcus  A B,AC,*quales;arq;  adeo  neuter 
eorum  quadrans  , ne  duo  anguli  B,  C,  redi  cxiflant. 
DcraifTus  igitur  arcus  perpendicularis  A D,ex  tertio 
angulo  A,intra  triangulumcadet,  diuiderq;  tam  ar-’ 
cum  BC,quam  angulum  B AC, bifariam, vt  fupra  in 
fecundo  cafu  propof.  ti.  oftendimus . Igitur  quia  in 
triangulo  A B D,  redum  habente  angulum  D,  datur 
cfl  arcus  AB,  angulo  redo  oppofitus  , cum  angulo 
B;  cognitus  erit  & arcus  B D : qui  duplicatus  totum 
arcum  BC,  notum  efficiet:  Sed  Sc  AC,  notus  cfl, 
cum  dato  arcui  AB,  aequalis  fit.  Deinde  quoniam  in  eodem  triangulo  ABD, 
datus  eft  artus  A B,  angulo  redo  oppofitus,cura  arcu  B D,circa  angulum  re- 
dum proxime  inuento  ; • 

, VEL,  quia  datus  cfl  arcus  BD,  circa  angulum  re- 

dum, cum  angulo  non  redo  adiacentc  B: 

VEL  denique,  quoniam  datus  cfl  arcus  AB,  redo 
angulo  oppofitus, cum  angulo  non  redo  B ; 
dabitur  quoque, per  fcholiain  margine  adduda,angulu*BAD:quidupliC4»« 
tus  totum  B AC,  quaefirumprzbcbit. 

IT  »4  autem  Colis  finubu*  i»  boc  cafuvtcmur , Te*  praxim  proble - 
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mitis  i.  fcholij  propof.  41.  r operiemus  arcum  A D : Et  bine  per  pro-  Pr*xi' 
xim  problematis  ftholij'i.  propof.  4 j.  arcum  B D;  qui  duplicatus  totum  quido  dati 
arcum  B C,  dabit  notum  . Deinde  per  praxim  problematis  1.  fcholij  pro-  d0®fn*"u 
pof.  4 1 .Vel  per  praxim  problematis  x . fcholij  propof.  42  .inueniemus  an-  ^U*  **  * ** 
gulum  BA  D>  ac  proinde  eius  duplum  BA  C , qui  qu&ritur  . Tertius  au- 
tem arcus  A C , dato  arcui  a B,  aqualis  efl,  atque  adeo  cognitus. 

• DATIS  igitur  duobus  angulis  trianguli  fphxricinon  re&angull,  cur» 
vno  arcu,  qui  alteri  illorum  opponitur,  &c.  Quod  erat  faciendum . 

SCHOLIVM, 


I?  V r C etiam  problemati  nullam propofitiouem  refpcn Jentem  attulimus  i m trian 
guli, 

reftilineis, propter  canfim  in  fchelle  antecedentis  prepof.  allatam . * 

OPORTET  autem  in  primo  c*fu  hmufce problematis  dari  etiam  netefldrio  fpo  e 

tiem  arcus  A C,  alteri  angulo  dato  B,oppefiti . Alloqutu  in  triangulo  A C D,  ex  da* 
to  arcu  *!),(?  angulo  C,  oppefitt,  (cum  nihil  corti  adhuc  exploratum  habeamus  do  , 

arcu  C D,x/ angulo  C A D,  quaterna  fint.)  noninuemretur  arcus  Kc.retlo  angu • 
to  oppofitus,  cum  is  pof  sit  ejfe  yel  maior  quadrante,  -rei  minor,  er  nondum  exHatit, 

>cl  demonflratis  conflet,  qualis  futurus  fit.  Catorum  neu  fatnejft,  ft  dentur  anguli 
duo,  cum  arcu  >m  eorum  oppofito,  ad  eliciendos  reliquos  arcus  ,cr  reliquum  angu*  Erw 
Ium,  lampndem  admonuimus  in  fcliolio  prepofli.V’  I J.Vii  etiam  Copermcum  halo  pernici. 
lucinatum  ea  in  reejfclib.  I . Keuolutionumpropof.il.  triaug.fphar.  sndscammus. 
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Quod  r«n»ti>  hic  breuner  ita  rurfum  dt  monti  rabimus 
Sint  duo  arcus  snaqualet  A B,  A C,  angulum  B A c,con 
tinentes.tp’  femscirculo  fsmul  aquales; atque  adeo  >nut 
quadrante  maior  , cr  alter  minor  . D nflo  antemper  B, 

C,  arcu  Circuit  maxtmt  B C,  discatur  ad  tum produllum 
ex  A, alius  arcus  k D,  neque  per  polos  arcus  A c, neque 
pgr  polos  arcus  B C s 'la  >t  anguis  D,  C A D,fint  uoto 
redi  . Sed  neque  angulus  A C D,  reflus  efl.  N amft  foret 
reflus, eflet  angulus  A»C,cm  iOe  aqualis  efl,  reflus  qsoe 
que;  at  que  sta  duo  arcus  A B,  A C, propter  reclos  angu. 

los  B,  C,  aquales  'flent , <y  quadrantes  . Quod  efl  contra  hypethefim  . Triangulum  • 
ergo  A C D,  non  reflangulum  efls  inquo  licet  duo  anguli  A C D,  C7  D.  dentur, cum  * 
arcu  A D,  qui  angulo  ACO,  opponitur s uon  tamen  inde  colligemus  artum  A C , altem 
ri  dato  angulo. 0,oppofitnm,enm  eidem  opponatur  iu  triangulo  A B D,  etiam  arcus 
A B,ipf  A C,iuaqnalisiprepterea  quod  eadem  hjpothefis  manet  m triangulo  A B D,  * ' • t 

nempe  anguli  dati  B,  D,  (eum  angulus  B,  angulo  A C D aqualis  (it,  >1  eftendimus’) 

V arcus  da  tue  k V, ungulo  n,oppe filus  . Meet  fle  efl  erge,>t  detur  f pedes  arcus  ano 
gule  D,  oppofili,  rt  luamus,  nnm  maior  quadrante  is  fit,  an  miner,  hoc  efl,  num  aro 
tut  kt,ato  A C,  f umendus  fit , tum  >oot  eorum  mater  quadrante  fit  , v alter  mio  • 

**ur , tre.  * , ' ' r 

;HaC  in  re  lapfus  etiameflJoan.Kegiom.  lib.  4.  triangulorum  propof  51.  cum  TrrorRfc» 
yult  ex  dooburongulis  datis,  cum-rno  lattre  offefi  tu  ^eliqua  suueuin.qned  tamen  *lom*  * 
•tu  fatis  ejfe  , bl(  dtrr.ooflrauimus  , 
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PROBL.  8.  PROP.  67. 

# 

DATIS  duobus  arcubus  trianguli  fphacrici 
non  recStanguli,  cum  angulo , qui  alteri  eorum  op- 
ponitur* renquos  angulos, cum  reliquo  arcu  inue- 
nire.  Oportet  autem  conflare,  num  angulus  alte- 
ri arcui  dato  oppofitus  acutus  fit,  an  obtufus . 

IN  triangulo fphatrico  non  rc&angulo  A B C,dati  fint  duo  arcus  AB,  AC, 

cum  angulo  B,  qui  arcui  A C,  opponitur  x 
conftctq; , an  angulus  C,  acutus  (it,an  obtu- 
fus. Oportet  ex  his  & reliquos  angulos  C, 
B A C,&’ reliquum  arcum  BC.fcrutari.  Sint 
primum  datiduoarcus  A B,AC,inxquales,& 
neuter  eorum  quadrans.Ducantur  abangulo 
A,  tertio  arcui  oppolitoad  ipfum  arcum  ter. 
tium  BC, arcus  perpendicularis  A D:qui  in- 
tra triangulum  cadet , fi  vterque  angulus  B, 
C,  acutus  cft,  vel  obtufus;  extra  vero, (i  vnus 
acutus,&  alter  obtufus  fuerit : condat  autem 
ex  datis, an  vterque  angulusacutus  fit.obru- 
fusve,an  vnus  acutus,  & obtufus  alter  ; cum 
datus  (it  angulus  B,cum  fpecie  anguli  C.  Ita- 
que quoniam  in  triangulo  A BD,reflum  habente  angulum  D,datuseft  arcus 
A B,angulo  reflo  oppofitus,  cum  angulo  B;  datus  etiam  erit  arcus  A D,circa 
reftum  angulum  dato  angulo  B,  oppoiitus  . Hinc  in  eodem  triangulo  ABD, 
quia  datus  cft  arcus  A B,  reflo  angulo  oppoiitus , & infuper  arcus  AD,  cire» 
eundem  angulum  reftum : 

VEL,  quia  datus  cft  arcus  A B,  reflo  angulo  op- 
politus,  & praeterea  angulus  non  rcflus  B : 

VEL  denique , quia  datus  eftarcus  A D,circa  an-  k 

gulum  reftum, cum  angulo  B,oppo(ito;  conftatq;  fpe-  - • 

cies  praeterea  ircus  B D . Nam  Ii  AB,  datus  fuerit  mi- 
nor quadrante  ; (i  quidem  & A D,  inuentus  minor  (it » 
erit  quoque  B D,  minor;  (i  autem  maior  , maior . At  fi 
A B,  datus  fuerit  maior  quadrante  ; (i  quidem  & A D, 
inuentus  maior  Iit,  erit  BD,  minor;  Ii  autem  A D,  mi- 
nor Iit,  erit  B D,  maior ; 

cognitus  etiam  erir,  ex  adduftis  fcholijsin  margine, alter  arcus  B D, circa  an- 
gulum reftum.  Hinc  rurfus  in  eodem  triangulo  ABD,  quia  datus  cft  arcu» 
A B,  angulo  reflo  oppoiitus,  cum  arcu  B D,  circa  eundem  rcfhim  angulum: 

V E L^  qui*  da  tus  cft  vterque  arcu!  A D,  BD,  cir- 
ca angulum  iC&um : 

. .•  j y E *•» 
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VEL,  quoniam datusefl  arcu*  A B,  redo  angufx» 
ffi.  * oppolitus,cum  arcu  A D, circa  eundem  angulu  redum: 

VEL,  quia  datus  cll  arcus  A D,circa  angulum  re- 
dum,cum  angulo  oppoiito  B,con(lat^;  praeterea  fpc- 
cies  anguli  B A D.  Nam  fi  B D,  arcus  inuentus  (it  mi- 
nor quadrante , erit  angulus  B A D,  acutus ; obtutus 
vero,  (i  maior  : - a 

VEL  denique  , quoniam  datos  eft  arcus  A B,  an-  > *•' 
gulo  redo  oppofitus , & infuper  angulus  non  redus  B; 
efficietur  quoq-,  notus, ex  fcholijs  in  margine  po(itis,angulu<  no  redus  B AD. 

DEINDE,  quia  in  triangulo  A C D,  redum  habente  angulum  D,  da- 
tus efl  arcus  A C,  redo  angulo  oppofitus  ,&  inuentus  arcus  A D,  circa  angu- 
lum redum;  cognofcetur  quoque  angulus  C A D, a didis  arcubus  comprenen  Schol.  jt. 
fus:  qui  additus  i nuento  angulo  B A D,vel  abeofubtradus,prout  arcus  per-  tel4j.hu>’, 

Jicndicularis  A D,  intra  triangulum  cadit , aut  extra,  (quod  quidem  cogno- 
iremus,  vt  ad  initium  diximus,cx  dato  angulo  B,&  fpecic  data  anguli  C.)  da- 
bit quxfitum  angulum  B A C . 

R V R S V S,  quoniam  in  eodem  triangulo  ACD, datus  efl  arcus  A C,an-  Schol.  tf. 
gulo  redo  oppofitus,  & inuentus  arcus  A D,  circa  redum  angulum  : • ; vel41.hu>*. 

VEL,  quia  datus  eft  arcus  A D,  circa  angulum  re- 
. dum,  & inluper  angulus  non  redus  C A D : 

AVT  denique , quoniam  datus  eft  arcus  A C,an- 
' 1 culo  redtf  oppofitus,  & prxtcrea  angulus  non  re- 
dus C A D ; 

eognitus  quoque  erit  angulus  A C D.  Si  igitur  arcus  perpendicularis  AD, ca- 
dit intra  triangulum  , inuentus  angulus  erit  A C B,  qui  queritur ; fi  vero  ca- 
dit extra,  angulus  inuentus  ACD,  demptus  ex  duobus  redis , notum  relin- 
quet quxfitum  angulum  A C B . Qui  quidem  angulus  A C B , ita  quoque  re- 
pedetur , licet  arcus  A D,  non  adeffet . Quoniam  eft , vt  finus  arcus  A C,  ad  4*«  buior, 
finum  anguli  B,  ita  finus  arcus  A B,ad  finum  arcus  A C B : fi  fiat,vt  finus  da- 
ti arcus  dato  angulo  oppofiti  ad  finum  dati  anguli.ita  finus  alterius  arcus  da- 
ti ad  aliud  , producetur  finus  anguli  huic  arcui  oppofiti  jac  proinde  angulus 
ipfe  AC  B,  cognitus  erit,cum  conflet  eius  fpccics.  Atq;  italnuenti  jam  funt 
reliqui  duo  anguli  B AQ»  A C B . 

QV  O N I A M denique  in  eodem  triangulo  ACD,  datus  eft  arcus  A C*  4** 

angulo  redo  oppofitus,  cum  angulo  C A D,  proxime  inuento : ulu*  * 

VEL,  quia  datus  cfl  vterque  angulus  non  redus 
A C D,  C A D : 

,■  . V E L , quia  datus  efl  arcus  AC,  redo  angulo  oppo- 

fitus, cum  arcu  A D, circa  angulum  redum  : 

VEL,  quia  datus  eft  arcus  A D,  circa  angulum  re- 
dum, cum  angulo  non  redo  C A D : 

-•>»•>  ..  VEL,  quoniam  datus  efl  arcus  AD,  circa  redum 
angulum, cum  angulo  oppofito  A C Djconflatq;  prar- 
3 ■ . terca  fpccifcs  alterius  arcus  CD, circa  redum  angulum. 

X j.'l  Exiflente  enim  angulo  inuento  C A D,  acuto,  erit  ar- 
cus C D,  quadrante  minor  *,  maior  autem,  fi  obtufus. 

VEL  denique,  quia  datus  cfl  arcus  AC,  redo  an- 
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gulo  oppofitus , cum  angulo  non  reflo  A C D ; 
reperietur  quoque,  per  fcholia  in  margine addufla , arcus  C D,  circa  reftutn 
angulum  : qui  vel  additus  arcui  B D,iam  dudum  inuento,vel  abeo  fubduflus, 
(prout  nimirum  arcus  perpendicularis  A D,  intra  triangulum  ceciderit  ,vel 
extra)  dabit  arcum  BC,  in  propolito  triangulo  ABC,  quxlitum. 

PORRO  nulla  ratione  alteruter  arcuum  A D,  B D,  in  hoc  cafu  , qua- 
drans  efle  poteft : quia  alioquin  & arcus  A B,  reflo  angulo  D,  oppofitus  eflet 
quadrans, quod  cft  contra  hypothefim  . Eadem  ratione  neque  C D, quadrans 
erit , ne  & arcus  A C,  angulo  redo  oppofitus  quadrans  fit,  quod  eflet  etiam 
contra  hypothefim . , 

TR^tXlS  huius  problematis  petatur  ex  fcholijs  in  margine  pofitif. 
fuios  fin  ut,  SED  per  folos  finus  ita  problema  abfoluetur.  Ter  praxim  problema - 
«e*1  d°a”oru  tls  protiof.  4 1 . inuenietur  arcus  ,A D,in  triangulo  *ABD:Et  bine 

'"“ia  io  Per  Praxim  problematis  fcholij  propof.  4 j .arcus  B D.  Deinde  per  praxim 
’ uldlant1  problematis  z . fcholij  propof. 41.  reperietur  angulus  Bji  D . 

T 0 ST  bse  in  triangulo  ^iCD,ptr  praxim  problematis  t .fcholij  pro- 
pof.4 1 . cognitus  erit  angulus  ^iC  D,  qui  di  vnus  qu* fi  torum , ft  conflet , 
angulum  C,  emfdem  ejfe  fpeciei  cum  angulo  dato  B;  fi  vero  diuerfa  l reli- 
quus duorum  r edorum  erit  angulus  jlC  B,  qusfitus , quia  ibi  arcus  per- 
pendicularis intra  triangulum  cadit , hic  vero  extra  ,.  Rurfus  per  praxim 
problematis  fcholij  propof.  43,  notus  efficietur  arcus  C D,  qui  in  priori 
* triangulo  additus  inuento  arcui  BD,  in  pofieriori  vero  ex  eodem  fublatus 
exhibebit  reliquum  arcum  B C,  in  propofito  triangulo  notum . ^ td  extre- 
mum, per  praxim  problematis  1.  fcholij  propof.  41.  reperietur  angu- 
lus C^L  D,  qui  additus , vel  fubduftus  ex  inuento  angulo  Bjt  D , tertium 
angulum  B^iC,  qui  quxritur ,notum  efficiet. 

Sr^dmord  QV  ^ D fi  alter  arcuum  datorum  inarqualium  A B,  A C,  iit  quadrans ; fi 
arcu 'i  m*-  *Iulde«  A B,  quadrans  fuerit , erit  quoque  B D,  quadrans,  & angulus  B A D, 
quini  da-  reflus,  nccnon  B,  polus  arcus  A D;  atque  adeo  angulus  datus  B,  eundem  ar- 
torum cft  cum  A D, notum  exhibebit, vt  in  prxccdcnti  propof.  oflendimus, quando  ar- 
qoa  rana.  cus  ^ B,  ponebatur  cite  quadrans.  Inucntis  igitur  arcubus  A D,  B D,  & angu 
lo  B A D,  fine  vllo  negotio,  reliqua  inuenicmu$,vt  prius.  Si  vero  arcus  AC, 
fit  quadrans,  erit  eadem  ratione  C D,  quadrans, & angulus  C A D, reflus, nec 
non  C,polus  arcus  A D;atquc  adeo  inuentus  arcus  A D, angulum  A C D,no- 
. tum  faciet : qui  vnus  erit  ex  quxfitis,  quando  arcus  A D, 

A cadit  intra  triangulum;G  vero  extra, reliquus  duorum  re 

florum  dabit  angulum  quxfitum  A C B.  Atq;  ita  inuen- 
tus tunc  erit,  fine  multiplicatione  vlla,&  arcus  C D , & 
angulusC  A D,  nccnon  angulus  A C D : ex  quibus  repe- 
rientur  reliqua, vt  prius  . 

SINT  iam  dati  duo  arcus  A B,  A C,  xquales . Erunt 
C duo  anguli  B,C,xquales-,&  arcus  perpendicularis  A D,ex 
A, in  B C,dcmiflus  intra  triangulum  cadet ; nccnon  & ar- 
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dimus.Cum  ergo  angulus  B, datus  (it,erit  quoque C,illi*quaIis,datus.Dein- 
dc  quia  in  triangulo  ABO,  habente redum  angulum  O,  datus  cft  arcus  A B, 
angulo  redo  oppofitus,  cum  angulo  B ; dabitur  quoque  angulus  B A D :qui 
duplicatus  totum  angulum  B A C,quzfitum  offeret  notum  . Hinc, quoniam  in 
eodem  triangulo  A B D,datus  cft  arcus  A B,redo  angulo  oppoiitus,cum  an- 
gulo B A D,  inuento: 

VEL,  quiavterq;  angulus  non  redus  B,&  B A D,  , 

datus  cft: 

VEL  denique, quia  datus  eft  arcus  A B, angulo  re- 
do oppofitus,  cum  angulo  B,  non  redo; 
cognofeetur  quoque, per  icholia  in  margine  allata  , arcus  B D,  circa  angulum 
rc;t  um;  atque  adeo  & cius  duplus  B C,  qui  inquirendus  proponitur . 

T R A X l S facile  colligi  poteft  ex  fcbolijs  in  margine  appofttts . - 

S l vero  folos  fims  adbibere  malueris ; inueniendus  primum  erit  ar- 
cus A D,  per  praxim  problematis  z.  fcholij  propof.  41.  Atque  hinc  per 
prjxitn  problematis fcholtj  propof.  43.  arcus  B D : qui  duplicatus  totum 
quxfitum  B C,  dabit.  Deinde  per  praxim  problematis  1 .fcholij  propof.  41. 
vel  per  praxim  problematis  1.  fcholij  propof.  4 z.  reperiendus  angulus 
£A  D;  ex  quo  eius  duplus  BA  C,  quem  quxrimusynotus  erit:  tertius  au- 
tem angulus  C , iam  datus  cfl , cum  aqualis  fit  dato  angulo  B . 

DATIS  igitur  duobus  arcubus  trianguli  fplizrici  non  redanguli  ,cum 
vno  angulo,  qui  alteri  eorum  opponitur,  &c.  Quod  faciendum  erat  • 

S C H O L I V M.  I. 

NECESSE  eft  autem  conflaro  in  hoc  problemate,  num  angulus  c,  alteri  it* 
to  arcui  oppofitus  jit  acutus,  oblufiut>e,  >t  fetatur  tnum  perpendicularis  arcus  A D, 
intra  triangulum  cadat,  necne . Hac  etum  ignorato,  nefcinmus,  an  angulus  CAD, 
addendus  fit  angulo  B A D yanab  eo  fubtrahenduSy-ot  inueniatur  angulus  BaC  ,quao 
fetus  : Item  an  arcus  C D , arcui  B Dtfit  adi) ciendus  , an  fubducendus  ex  eo  , >t  ara  - 
cus  quafitus  B C,  repenatur  . Vel  denique  , num  angulus  inuentus  A C D ,fit  is , qui 
quarttur,  an  vere  reliquus  duorum  refloruit  mamfesium  cft.  Nais  effit  porro  fiatis  t 
fe  duo  arcus  dentur,  cum  angulo  mi  eorum  oppofito  , ad  inquirendos  reliquos  angu- 
los , cum  reliquo  arcu  , iam  dudum  fiupra  docuimus  in  fcholto propof.  14.  Qua  in  r * g 
Nicolaum  Copernuum  erraffir  hb.l.  Buuolutionum, pro * 
pof  1 1.  tnang.fphar.  ibidem  monuimus.  Quod  tamen  bre 
Ulter  ita  hic  inrfius  ojltndemus  . Sint  duo  arcus  aquales 
A D,  A C,  angulum  D A C, ambientes,  cf  >terque  quae 
d rame  minor  ,aut  maior  . Dutto  autem  per  C,  D,  arcu 
circuli  maximi  C D,  ducatur  ad  eum  produflum  alius  ar 
cus  a B>  ex  A,  neque  per  polos  arcus  C D,  neque  per  po • 
los  arcus  A D,  ita  >t  anguli  B,  ©*  D A B , fint  non  relh  . 

Sed  neque  angulus  A D B,  reclus  eft  . Si  namque  >t erque 
arcus  A D,  A C , minor  eft  quadrante , erunt  duo  anguliCt  cjr  A D C,  acutis  fi  >ero  15  .huius- 
yterqt  arcus  A D,  a C,  quadrante  maior  eft terunt  duo  anguli  C,q*  A D C,  obtufi. 

Ex  qua 


pernici . 
N6  fatis  ef* 
fe.dar  duo* 
arcus,  cum 
angulo  vnl 
eonl  oppo 
lito,  in  ml 
gulo  n6  re- 
aigulo.vt 
reliqua  in- 
ucmantur. 
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Ex  /T»  , angulum  AVt  ,ejfe  yel  obtufum , quando  nimirum  A D C,  acutus  tfi$ 

%.  Hui 01«  >W  acutum,  quando  yidtlictt  A D C ,efi  obtufus  : cum  duo  anguli  ad  D,  duobus  ttm 
(lisfint  aquales . Triangulum  ergo  A B D,  non  redangulum  til ; IU  quo  licet  duo  aru 
cui  A B,  A D,  dentur , cum  angulo  B ,qui  arcui  A D ,oppo 
uitur  i non  lamtn  inde  colligere  poterimus  reliquum  anu 
gulum  alteri  arcui  dato  A B , oppofitum  effe  A D B ; eum 

eidem  arcui  AB,  opponatur  quoque  in  triangulo  ABC, 

angulus  Ctffi  A D C,i naqualu:  propterea  quod  in  tnam 
gulo  A B C,  eadem  hypothefil  manet, nempe  arcus  duo  ds 
Ii  A B,  A C j (ponitur  enim  arcus  AC, arcui  A Ts,aqua» 
Iit)  v angulus  datus  B,  arem  A C,  oppofuus . Oportet 
ergo  conjtare  ,num  angulus  alteri  arcui  AB  ,oppofitua 
fit  acutui,  aut  obtufus,  hoc  ejl ,an  fumtndus  Jit  angulus  A D B ,anyero  C,enm  ynut 
obtufus  fit,  v alter  acutus,  cyc. 

S C H O L I V M.  II. 

HACTENVS  dtmonfirauimus  ea  , qua  ai  triangulorum  calculum  requirmtu 
tur,  pluribus  fune  propofitiontbus.cy  fortaffe  longi  oribus, quam  in  calculo,  qui  fam 
alis  (y  brenn  effe  debet, quis  defideret.  Quare  opera  pretium  mefadnrum  arbitror,  # 
fi  Epilogi  loco  praxes  omnium  problematum  , qua  i n triangulit  rtchliueu  , c T fpbam 
rteit  demonjlrata  fuutyfeorfum  hic,inynum  qua  fi  locum  cingeftas.defcnbami  ytim 
promptu  easfemper , c r quafi  ad  manus  hibeamui,  quando  yfnrpandafunt , uefm- 
ftra  i n e it  e tanta  propofittonum  multitudine  fehgeniu  t emptu  teramus  . In  margina 
porro propofitionei  ,ac problemata  ,i n quibus  earum  demonjlrationes  continentur » 
adducemus,  yt  facile  a quorit,  cum  res  exiget, pofsmt  repenn  . itaque  quod  ad  cal 
culum  triangulorum  attinet  , fatis  erit,  fi  paucabac  , qua  fequuntur,  attente,  cum 
opus  fuerit,  perlegantur  . In  eis  emmfumma  omnium, qua  de  triangulii  demonflrau 
uimus,  comprehenditur.Quamuu  autem  in  triangulis  fphanen  non  redaugulis piem 
runque  arcus  , <7  angulos  triangulorum  ,m  qua  triangula  non  r triangula  refolm 
uimus, pluribus  yijs  inuejligauerimui,m  praxibus  tamen  {equitibus ,yt  omnem  cono 
fufionem  yitaremus,ynam  tantum  in  quouis  arcu,fiue  angulo  inquirt»do,quam  >1» 
delice  t ludicauimus  tfft  commodiorem t delegimus  , 
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SEQVVNTVR  PRAXES  PRO- 
blematum  omnium  triangulorum  cx  dc- 
t f monftrationibus fuperioribus  excerptx, 
in  quibus  totus  fru&us  nofttorum  trian- 
^ "gul orum  tam  re£hlineorum,quam  fphx- 
iicorum  conftftiL.. 
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TRIANGVLORVM  RECTI- 

LINEORVM  RECTANGVLORVM 

PROBLEMATA,  ET  PRAXES. 


i.  DATIS  angulis  omnibus  cuiufcunq;  trian 
guli;  inuenirc  omnium  lateru  proportiones.  n“Utctd- 

ADSCRIBANTVR  lingulis  lateribus  finus  refti  angulorum  oppo-  Schol.  pro- 
fitorum  . Latera  enim  eas  inter  (c  proportiones  habent , qua:  inter  diftos  fi- 
nus  angulorum  lateribus  oppofitis  adfcriptos  repcriuntur  . Quod  fi  duo  tan-  tc  1 * 
tum  anguli  dati  fint,  inueniendus  primum  erit  tertius  angulus, per  fubt  raftio 
nem  duorum  datorum  et  duobus  rcftis,ac  tum  demum  eodem  modo  propor- 
tiones laterum  indagandx. 

Aliter. 

» » ,, 

DVPLICETVR  finus  reftus  cuiusvis  anguli  acuti , habebiturq;  Ia*  Schol.  pro» 
tus  illi  angulo  oppofitum  in  partibus  finus  totius , quem  refert  femidiameter 
Circuli  triangulo  circumicripti . Pro  latere  vero, quod  refto  angulo  opponi- 
tur, fi  forte  triangulum  eft  rectangulum,  fumatur  finus  totus  duplicatus.Pro 
latere  denique  , quod  angulo  obtufo  opponitur  , fi  forte  obtufangulum  eft 
triangulum, accipiatur  duplu  finus  rcfti,quifemifsi  aggregati  ex  duplis  duo- 
rum angulorum  acutorum  debetur. 

t.  DATO  latere  in  triangulo  redblgulo, quod 
redto  angulo  opponitur,  cum  vno  angulo- 
rum acutorum,ac  proinde  & cum  altero  acu 
to : (cum  ambo  fint  vni  redto  aequales)  inue- 
nirc latus  circa  angulum  redlum  vtrilibeta- 
cutorum  angulorum  oppofitumL». 

PIAT,  vt  finus  totus  ad  datum  latus  refto  angulo  oppofitum  , Ita  finus 
vtriufvis  anguli  acuti  dati  ad  aliud,  producetur^;  latus  ilii  dato  acuto  angu- 
lo  oppofitum  in  partibus  mcnfurx,  fecundum  quam  datum  eft  latus  angulo 
refto  opppofitum  ■ 

[ 3.  D A T O vno  latere  trianguli  rcdanguli  cir- 
ca redlum  angulum,  cum  vno  acutorum  an- 
gulorum, atque  adeo  & cum  altero  acuto: 

■ Ooo  (quod 


Quiritor 
latus,  circa 
angulum  ra 
Sum  rttill 
bet  angulo 
tum  acuto 
rum  oppo* 
fiium  . 


Propof.  a. 
irung.tc* 

au. 


Quztitut 
latus  reflo 
angulo  op. 
politum, 8c 
alteruituta 
duotu  cir. 
ca  eundem 
angolil  1*- 
Alira  , 
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(quod  ambo  vni  redto  fine  xquales)  inueni- 
re  alia  duo  lacera.,. 

Propof.  u F I A T,  vt  finus  totus  ad  latus  datum  circa  angulum  rcdum,ita  tangens 
tnang.  re • acutj  anguli  dato  lateri  adiaccntis  ad  aliud,  inuemetui^;  alterum  latus  circa 
ai*.  angulum  rc&um  : Fiat  item  , vt  finus  totus  ad  latus  idem  circa  angulum  re- 

ttun  datum  , ita  fccans  ciufdcm  anguli  acuti  dato  lateri  adiaccntis  ad  aliud, 
producetur^-,  latus  rc&o  angulo  oppofitum  , in  partibus  tncnfur*,  fecun- 
dum quam  latus  circa  angulum  r citum  cft  datum.* 

Aliter  per lolos  (inus. 

Propof.  i.  F I a T , >t  finut  di iguli  aenti  dato  lateri  obpofiti  ad  latus  ddtum  circa  angulum 
^iang  re-  jta  finus  alterius  anguli  acuti  ad  aliud,  inuenieturq;  latus  buie  alteri  acutu 

angulo  oppofitum  circa  angulum  reclum  : Fiat  itera,  »r  finue  anguli  acuti  dato  lateri 
oppofitiad  datum  latus  circa  reflum angulum jta  finus  totus  ad  aliud, producet  urqs 
latus  angulo  reflo  oppofitum,  in  partibus  menjura  , fecundum  quam  latus  circa  a»u 
gulum  rectum  datum  efl. 


aSi'"u  4*  DATO  latere  in  triangulo  rcdfcagulo, quod 
num  ’u,u.'  angulo  redto  opponitur , cum  alterutro  reli- 
quorum  duorum  laterum  circa  angulum  rc 
dtum,  reperire  duos  angulos  acutos , & alte- 
rum latus  circa  angulum  rectum^. 


Propof. }.  F I A T , vt  datum  latus  re&o  angulo  oppofitum  ad  finum  totum , it»  da- 
tnang.  re-  turn  |atus  circa  angulum  re&um  ad  aliud  , procreabiturq;  finus  anguli  acuti 
''  huic  pofteriori  lateri  dato  oppofiti:  Ex  hoc  autem  aogu Io  inuito, alter  quo- 

que acutus  notus  fiet,  cum  ambo  vni  reitofint aequales.  Fiat  rurfus,  vt  finus 
totus  ad  datum  latus  angulo  re&o  oppofitum  , ita  finus  acuti  anguli  inuenti 
quxfito  tertio  lateri  oppofitiad  aliud  ,inucnictur^;  alterum  hoc  latus  circa 
angulu  rectum,  in  partibus  mcnfurx,fccundu  quam  duo  alia  latera  data  funt. 

fiSr  5.  DATIS  duobus  lateribus  circa  angulum 
tmriaoa*  redtum,  inuenire  duos  angulos  acutos,&  la- 
fiium  • tus  redto  angulo  oppofitum^.. 

Propof.  |.  F I AT,  vt  alterutrum  laterum  datorum  ad  finum  totum, ita  alterum  la» 
inangae-  tus  datum  ad  aliud,  prodibitq-,  tangens  anguli  acuti  huic  pofteriori  lateri  op 
Aii.  politi.  Ex  hoc  autem  angulo  inuento  notus  euadet  alter  acutus  angulus, cum 

ambo  acuti  vni  redo  fint  xqualcs.Fiatrurfum,vt  finus  totus  ad  vtrumuis  Ia» 
terum  circa  angulum  rc&um  datum  , ita  fecans  anguli  acuti  accepto  huic  la- 
teri adiaccntis  ad  aliud,  inuenieturq-,  latus  angulo  re&o  oppofitum  , in  par- 
tibus, in  quibus  data  funt  duo  latera  circa  rcfturn  angulum  . 

Alitst 
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KUCTllIUtjt. 

Alicerper  folos  finus.' 

ADDANTH  /I»*»/  quadrata  duorum  laterum  eirca  angulum  rt(1um  dato» 
tum  . Kam  huius  aggregati  radix  erit  latus  angule  redo  oppofitum  . fiat  rurfus , >r  !>ro!10^  •• 
latut  reda  angulo  oppe fetum  , quod  taminuentum  efl,ad  fenum  totum , ita  alttrm*  ail."*  **’ 
trum  datorum  laterum  eirca  angulum  rtdum  ad  aliud,proutnietj;  fi nu  acuti  angum 
liafjumplo  lateri  circa  anguium  rtdum  oppofin  . Ex  hoc  autem  angulo  inutnto  fiet 
quoque  alter  coguitue,  cum  »•»  redo  ambo  acuti  fiut  aqualis  . 


TRI ANGVLORVM  RECTILI- 

NEORVM  NON  REC TANGVLORVM 

PROBLEMATA,  ETPRAXES. 


6.  DATO  aggregato  duorum  arcuum, vel  an- 
gulorum, quod  minus  fir,quam  grad.180  vna 
. cum  proportionc,quam  eorum  finus  habet, 
vtrumqueillorum  exhibere  noturrL». 

• FIAT,  vt  fcmifsis  aggregati  terminorum  proportionisdatx,  quam  finus 

Arcuum,  vel  angulorum  habent,  ad  tangentem  fcmiTsit  aggregati  arcuum, vel 
angulorum  dati , (quxrendo  tangentem  per  partem  proportionalem  refpon- 
dentem  jo.  fecundis , fi  forte  aggregatum  arcuum  , vel  angulorum  bifariam 
diuidi  nequeat  fine  fecundis.)  ita  differentia  inter  femificni  aggregati  ter* 
minorum  dat*  proportionis , & alterutrum  terminorum,  ad  aliud.  Inue* 
nictur  enim  tangens  arcus,  vel  anguli,  quo  vterquearcus,vc!  angulus  quzfi- 
tus  a femiffe  aggregati  eorundem  arcuum  , vel  angulorum  dati  difiert  : atque 
adeo  arcus  , vel  angulus  tangentis  huius  inuentx  additus  ad  femiffem  dati  ag- 
gregati arcuum, vel  angulorum  dabit  maiorem  arcum,vcl  angulum  quefitum} 
ablatus  vero  ab  eadem  femifle  relinquet  arcum , vel  angulum  minorem . 

Aliter. 

FIAT,  vt  fcraifsis  differenti*  Inter  duos  terminos  proportionis  dat*  ad 
tangentem  fcmifsis  differenti*  inter  datum  aggregatum  arcuum , vel  angulo- 
rum, & fera icircu Ium,  ita  aggregatum  ex  fcmifTc  differen  ti*  inter  duos  termi- 
nos dat*  proportionis,  &confcqucnte  termino eiufdem  proportionis  , ad 
aliud.  Producetur  enim  tangens  arcus,  fcu  anguli, a quo  Ii  detrahatur  femif- 
fis  differenti*  inter  datum  aggregatum  arcuum  , vel  angulorum,  & femicircu- 
lum,  reliquus  fiet  arcus , fiuc  angulus  minor  quxfitus  :tiic  autem  ex  dato  ag- 
gregato fubduCtus  relinquet  arcum,  vel  angulum  qua  fitum  maiorem. 

Ooo  i Aliter 


Qjixrfliur 
duo  arcu», 
vel  anguli, 
cz  eoiii  ag. 
gicgaio. 


Propof.  t. 
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Aii. 


.11* 


Propof.  S. 
irung.ic- 

ad. 


m 


4^8  T K V Jt  N G V 1 U \ 

.Aliter  perfolos  finus. 

Propof.  «.  P I AT,  >t  femlfiis  aggregati  terminorum  proportioni*  dat*  it i finum  feltifsi/  ago 
triaag.  re-  gregati  arcuum,  feu  angulorum, ita  differentia  inter  femiffem  aggregati  terminorum 
® ’ data proporiionu,  er  alterutrum  terminorum, ad  aliud,  inuenieturj;  quartus  q u< 

dam  numerusicutus  quadratum  fi  adijciatur  quadrato  finm  complementi  femijin  aga 
gregati  arcuum,  feu  angulorum  : Er  rurfum fiat,  >1  radix  quadrata  aggregati  duo • 
rum  ditiorum  quadratorum  ad  finum  totum  , ita  quarius  ille  numerat  mutmut  ad 
aliud  , producetur  fentu  arem  , fiue  anguli , quo  fterque  arem,  angulm>e  ab  eorum 
dem  aggregati  dati  femiffe  differt  . Addi  tui  ergo  hic  arem  ,/eu  angului  ad^  femiffem 
aggregati  dati prabebit  maiorem  arcum , >el  angulum s ablatus  >ero  ex  eadem  femifo 
fe  minorem  arcum,  feu  angulum  relinquet . 

QV  O D Ii  quando  proportio  finuum  data  (it  aequalitatis , dabit  (cmifiJA 
dati  aggregati  arcuum,  feu  angulorum,  vtrumque  arcum, fiue  angulum. 

7.  DATO  duorum  arcuum , quorum  vtexq-, 
femicirculo  minor  fit,  vel  duorum  angulo- 
rum aggregato,  quod  maius  fit,  quam  grad. 
180.  vna cum  proportione , quam  eoru  finus 
habent, vtrumque  illorum  reddere  notum-. . 

Propof.f.  DETRACTO  dato  aggregato  ex  grad.  jdo.  inucniatur  per  proble- 
tnang.te-  ^ vterque  arcus  , Gue  angulus  refidui  aggregati , quod  minus  eft  femper, 
quam  grad.  180.  remanetq;  eadem  proportio  finuum  . Nam  (i  ambo  inuenti 
fcorfuin  ex  femicirculo  fubtrahantur,  reliqui  erunt  arcus,  vel  angulfqucfiti. 
01  CAVANDO  proportio  data  cftxqualitatis,  dabit  quoque  femifsisdatj 

aggregati  vtrumque  arcum  , fiue  angulum  quxfitum  . 

QV  OD  fi  forte  datum  aggregatum  contineat  pratciCc  grad.  i8o.probIe* 
mt  folui  non  poteft . 

aJnHu.*  8.  DATA  differentia  duorum  arcuum, quo- 
ll.CT  eorum  rum  vterque  femicirculo  fit  minor, vel  duo- 

diliacua.  1 

. rum  angulorum  , vna  cum  proportione, 
quam  eorum  finus  habqnt,  vtrumque  illo- 
rum notum  efficero . 

Propof.  7.  S X proportio  finus  maioris  arcus,  vel  anguli , ad  finum  minoris  eft  maio- 
triang.  re-  rjs  inaequalitatis  *,  fiat,  vt  fcmifsls  differentia:  terminorum  proportionis  datat 
ad  tangentem  fcmifsis  da  tx  differentiae  arcuum,  vel  angulorum  ,ita  aggrega- 
tum cx  femiffe  differentix  terminorum  proportionis,8c  confcqucntc  termino 
proportionis  ciufdcm,  ad  aliud,  produccturd;  tangens  arcus, fiue  anguli,  qui 
fcmifsi  differentix  arcuum  , vei  angulorum  date  additus  componet  maiorem 
arcura,fcu  angulum;  fi  veto  ab  eodem  fcmifsit  differentix  arcuum  , vel  angu- 

- lorum 


QjiacriJtur 
duo  arcui, 
feu  anguli, 
cx  eoru  ag- 
gregato. 
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lorum  fubducatur,  reliquus  erit  arcus  , vel  angulus  minor . 
i Sf  vero  proportio  iinus  maioris  arcus , vel  anguli , ad  finum  minoris  efl 
minoris  inaequalitatis;  inucrtanturcius  termini,vt  fiat  proportio  maioris  in* 
aequalitatis*,  atque  ex  hac  , & data  differentia  arcuum  ,feu  angulorum  inufrr 
niantur  duo  arcus,  vel  anguli,vrdidum  efl.  Nam  maior  eorum  ex  fcmicircu» 
lo  fuklatus  dabit  minoreni  arcum, fcu  angulum  quzfiturojminor  verofubdu- 
dus  ex  femicirculo  o fleret  maiorem , 

Aliter . 

Q^V  A N D O finus  maioris  arcus  , vel  anguli  ad  (InO  minoris  habet  prO*^  *ropof.7. 
portionem  maioris  inxqualitatis; inquirantur  ex  data  illa  proportione  maio-'  *D* t#* 
ris  inxqualitatis,  & ex  arcu,  fcu  angulo,  qui  pofl  detradionem  datae  differen-  * 
tixcx  femicirculo  relinquitur  , tanquam  ex  aggregato  duorum  arcuum  , flue 
angulorum,  duo  arcus,  huc  anguli  huius  aggTcgati,  vt  in  problemate  6.  prae- 
cepimus . Nam  maior  arcus , fcu  angulus  inuentus , fi  ex  femicirculo  aufera- 
tur , dabit  maiorem  arcum  flue  angulum  quxfltum  : Minor  autem  inuentus 
«rit  minor  quxfitus. 

QJ/  ANDO  autem  proportio  data  efl  minoris  inxqualitatis;  inuertan- 
tur  cius  termini,vt  fiat  proportio  maioris  inaequalitatis : atque  ex  hac,&  da- 
ta differentia  arcuum  , fcu  angulorum,  inufrftigentur  duo  arcus,  (lue  anguli, 
vt  iam  didum  efl.  Maior  enim  eorum  cx  femicirculo  fubtradus  dabit  arcum,  ’• 
fcu  angulum  quxfltum  minorem;  Minor  vero  maiorem . 

Aliter  per  folos  (mus. 

'STdaU  proportio  finiti  maiiiit  ircus , fiat  Mugili  ad  finum  mi  notii  tfi  maioris  ino  Propof.  7, 
fqualitdtisfliat.yt  femifsis  differentia  terminorum  proportionis  data  ad  finum  fer  **’ 

mifsis  dat*  differentia  arcuum,  >ol angulorum  , na  aggregatum  ex  femiffe  differeu 
i ite  terminorum  proportionis,  ej’  confequete  termino  eiufdim  proportionis  tad  aliud , 
inuemtturqi  quartus  quidam  numerus  1 cuius  quadratum  fiadqctatur  quadrato  fio 
nus  complementi femifns  differentia  arcuum  ,feu  angulorum  data  : Et  rurfum fiat^ 
yt  radix  quadrata  aggregati  diflorum  duorum  quadratorum  ad  fimum  totum  , ita 

numerus  ille  quartus  inuentus  ad  aliud  , reponetur  fima  arcui , fiue  anguli  , cui  fi 

addatur  femtfiis  data  dijfcr  entia  arcuum,  feu  angulorum,  notui  fiet  maior  arem,  fi* 

tte  angultit  : ah  eodem  rero  fi  eadem  femifns  detrahatur,  reliquae  erit  minor.  , 

QV  OD  fi  data  proportio  fit  minoris  lnaquJlitaiii,agedu  erit,>t  fupra  diximue. 

IAM  vero  fi  forte  proportio  data  fit  xqualitatis , detrahatur  differentia 
data  arcuum, flue  angulorum  ex  fertiicirculo.  Naro  refidui  femifsis  erit  minor 
arcus,  fcu  angulus  quxlitus : eadem  vero  femifsis  ad  datam  difterentiam  adic- 
da  dabit  maiorem.  * . 

?.  S l ab  vno  angulo  trianguli  cui  ulvis  dato- 
lum  laterum  ad  latus  oppohtum  pcrpendicu  Lcm!d  eu* 
laris  demittatur,  quata  (it  re&a  inter  perpen- 
dicularem, & vtrumvis  reliquorum  angulo 
rum.inueniro. 

*/  O ,ji  ‘ DIF 
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fropof.».  DIFFERENTIA  inter  quadrata  duorum  lacerum  ambientium  an- 
«rung.te-  gulurn>  j quo  perpendicularis  demifla  efl,  diuidatur  per  latus  tertium,  produ 
cetur^;  numerus;  qui  (i  minor  fuerit  tertio  latere, indicabit, perpendicularem 
intra  triangulum  cccidifle;  ideroq;  ex  tertio  eodem  latere  fubdudus  relinquet 
numerum, cuius  Icmifsisdabit  minus  Tegmentum  ba(is,hoc  autem  ex  toto  ter 
tio  latere  fubtradum  dabit  Tegmentum  maius  . Idem  vero  numerus  exdiui- 
fione  produdus,(i  fuerit  maior  tertio  latere,  argumento  erir,pcrpedicu!arcm 
extra  triangulum  cccidifle  . Quare  (i  ex  eo  tertidm  latus  auferatur  , reliquus 
erit  numcrus,cuius  fcmifsis  dabit  redam  extra  triangulum  inter  perpendicu- 
larem, & angulum  obtufum ; eadem  vero  fcmifsis  tertio  lateri  appoiita  dabit 
altcTam  redam  inter  perpendicularem  ,& angulum  acutum  . 

Aliter,  & facilius. 

Pronof.9.  FIAT,  vt  tertium  latus, in  quod  demilla  cft  perpendicularis, ad  fummatn 
oijiig.ie-  aliorum  duorum  laterum, ita  dincrentia  eorundem  ad  aliud,  prouenietq;  nu- 
merus ,cx  quo  redam  inter  perpendicularem  ,&  angulum  vtrumq;inucnie- 
mus,  vt  nuper  diximus.  , 

Alirer . 

Schol.  pro-  CADENTE  perpendiculari  intra  triangulum;  diuidatur  fcmifsis  diffe. 
poT  p.ttiig.  rentix  inter  quadratum  vttiufvis  laterum  ambientium  angulum  , a quo  'per- 
pendicularis c A demifla, &:  fummam  quadratorum  ex  alijs  duobus'latcribus  de. 
icriptorum,  perjatus  , in  quod  perpendicularis  cadit , producetur^;  fegmen- 
tum  bafls  prope  angulum, quem  continet  duo  latera, quorum  fumma  quadra. 
, torum  fuit  accepta ; hoc  autem  Tegmentum  ex  tota  bafi  detradum  relinquet 

• i alterum  Tegmentum  . 

CADENTE  vero  perpendiculari  extra  triangulum,  diuidatur  fcmifsit 
diflerentix  inter  quadratum  lateris  angulo  obtuio  oppofiti , & fummam  qua 
dratorum  ex  alijs  duobus  Iateribusdcfcriptorum,per  latus , in  quod  produ- 
cum perpendicularis  cadit  ,procrcabiturq;  linea  extra  triangulum  inter  per- 
pendicularem, & angulum  obtufum;  hxc  vero  toti  ba(i  adieda  conficiet  alte- 
ram redam  inter  perpendicularem,  & acutum  angulum  bafls ; 

Coroll.pro-  QV  OD  G duo  latera  circa  perpendicularem  flnt*qualia,fecabit  perpen 
uaM  l,  iE  ^cu'aris  baflm  bifariam . Quare  dimidiu  bafls  dabit  vtramq;  reda  qu;(itam. 

io.  D A TiS  omnibus  angulis  trianguli  non 
duouieta'  rc£hnguli,cum  vno  latere, inuenirc  alia  duo 
latera^ . 

Propof.  ic.  F I A T , vt  finus  anguli  dato  lateri  oppofiti  ad  Gnum  vtriusvis  reliquo- 
uiaiig.  te  rum  angulorum,  ita  latus  datum  3d  aliud  , inuenicturq;  latus  pofleriori  huic 
* angulo  oppofltum.  Fiat  rurfus,  vt  finus  anguli  dato  lateri  oppoiiti  ad  finum 
tertij  anguli, ita  latus  datum  ad  aliud,  producetur^;  tertium  latus  huic  ter- 
tio angulo  oppofltum. 

SI  triangulum  fit  IfofccJes , vnius  tantum  lateris  inuentionc  opus  efl , fi 
▼num  datum  fit, cum  angulis.  Idem  dicendum  efl  de  Scaleno,  fi  duo  cius  late- 
ra cum  angulis  data  fint.  In  Acquilatcro  vero , fi  vnum  latus  detur  ,data  c • 
ruat  & reliqua  illi  aqualia. 

xi.  D A- 
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n.  DATIS  omnibus  lateribus  trianguli  non  anguli, 
re&anguli,  reperire  omnes  eius  angulos . 

D V CTA  ad  maximum  latus  perpediculari  ex  angulo oppofito,(vt  per-  ftung?  !»• 
pcndicularis  Tcrnpcr  intra  triangulum  cadat)  inueniatur,per  antecedens  pro-  &I. 
blema , redx  inter  perpendicularem  ,&  duos  angulos  maximi  lateris  potitae. 

Deinde  fiat,vt  minimum  latus  ad  linum  totum, ita  minus  Tegmentum  bafis  ad 
aliud, gigneturq;  (inus, cuius  arcus  complementum  dabit  angulum  bafis  mini- 
mo lateri  adiaccntera  . RurTus  fiat,  vt  medium  latus  ad  finum  totum,  ita  ma- 
ius Tegmentum  bafis  ad  aliud  , procreabiturcj;  (inus,  cuius  arcus  complemen- 
tum dabit  angulum  bafis  medio  lateri  adiatentem  .Tertius  vero  angulus  ma- 
ximo lateri  oppofitus  conflabitur  ok  duobus  arcubus  duorum  finuum  i nuen» 
torum  : Vel  certe  relinquetur  poftdctradionem  duorum  angulorum  inuen- 
torum  cx  duobus  redis . 

S I triangulum  (it  IToTccles,  ducenda  erit  perpendicularis  ad  bafim,  quam 
biTariam  Tecabit . Nam  fi  tunc  fiat , vt  vnum  xqualium  laterum  ad  finum  to- 
tum, ita  dimidium  bafis  ad  aliud, reperietur  (inus, cuius  arcus  complementum 
dabit  vnum  xqualium  angulorum  fiupra  bafim,  ac  proinde  & alterum  . Ter- 
tius cx  his  duobus  elicietur . 

I N xquilatcro  dabuntur  anguli , etiam  fi  latera  non  dentur,cum  quilibet 
fit  tertia  pars  duorum  redorum,  vel  dux  tertix  vnius  redi.  . 

iz.  DATIS  duobus  lateribus  trianguli  non 

rc<ftanguli,cum  angulo  ab  ipfis  comprehen  LVobm.’ 
fo,  inuenirc  cerriu  latus, & reliquos  angulos. 

SVBDVCTO  angulo  dato  ex  duobus  redis , vt  aggregatum  aliorum  Propof.iw 
duorum  habeatur,  inueniatur,per  6.  problema  triang.  rcdil.cx  hoc  aggrega-  «rUog.  rc* 
to  ,&  proportione  laterum  datorum  cis  oppo(itorum,(qux eadem  cft  ,qux  * 
inter  nnus  eorum  reperitur)  vterque eorum  . Deinde  fiat , vt  (inus  vtriusvit 
horum  angulorum  inuctorum  ad  finum  anguli  in  principio  dati,  ita  latus  in- 
uento  angulo, qui  in  aurea  regula  acceptus  Tueri t,oppofitum  ad  aliud, inue- 
nicturq;  tertium  latus. 

QV  OD  fi  data  duo  latera  fintxqualia  , ablato  angulo  dato  exduobuf 
redis,  dabit  TcmiTsis  refidui  vtrumque  angulorum  xqualium  : Et  fi  fiat,  vt  fi- 
nus  vnius  illorum  ad  finum  anguli  dati>ita  vnum  laterum  xqualium  adxliud, 
prodibit  tertium  latus. 

13.  DATIS  duobus  lateribus  trianguli  non 
rc&anguli, cum  angulo,  qui  vni  eorum  oppo  £££*’*• 
nicur,  inueftigare  reliquos  angulos,  & ter- 
tium latus:  fi  modo,  quando  datus  angulus 

cft  acutus,  conftec,  num  angulus  alteri  da- 

to lateri 
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to  lateri  oppofitus  fit  acutus  etiam , an  vero 
obtutus. 

ffopof.  I).  T I A T , vt  latus  datum  an«ulo  dato  oppofitum  ad  alterum  latus i da- 
«riang.  ««•  tum  >ita  finus  anguli  dati  ad  aliud  , repcrieturque  Gnus  angui,  alteri  dato  It- 
<*'•  teri  oppoGti,  qui  G acutus  fuerit,  (femper  autem  acutus  erit , G datus  cftob- 

tufus)  ex  ipfoGnu  inudnto  notus  fiet  •,  G vero  obtutus , Gnus  inuentus  dab.t 
angulum  , qui  ex  duobus  redis  fubdudus  quaeGtum  angulum  alteri  dito  la- 
teri oppoGtum  relinquet : Summa  autem  ex  dato  angulo,  & mucnto  angulo 
conHita,  G ex  duobus  redis  fubtrahatur  .indicabit  tertium  angulum  a dat.s 
1 atenbus  comprehenfum  . Fiat  dcinde.vt  Gnus  anguli  dati  ad  Gnum  hu.us  ter 
tij  anguli  inuenti , ita  latus  datum  datotngu  lo  oppoGtum  ad  aliud  , g.gne- 

turci;  tertium  latus  qu*Gtum . . , . . 

S I data  latera  Gnt  xqualia.datus  etiam  erit  angulus  alteri  dato  later,  op- 
poGtus , cum  dato  angulo  vt  «qualis . Hinc  tertius  angulus , & tertium  latui, 
reperietur,  vt  prius. 


Qjixri.uf 
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CORVM  RECT  ANGVLORVM 

PROBLEMATA,  ACPRAXES. 

i.  DATO  arcu  in  triangulo  re&angulo,  qui 
ie<5to  angulo  opponitur,  cum  alterutro  ar- 
cuum circa  re&um  angulum,inuenire  angu 
lum  huic  arcui  oppoiiturrLi. 

t robi,  .pro  f p I A T , vt  Gnus  arcus  dati  redo  angulo  oppofiti  ad  finum  totum,  ft  a fiJ 
pof.4 I.i.  nus  JtcuJ  <jatj  circa  angulum  rodum  ad  aliud  ,inuen.eturq,  Gnus  angu.i  huic 
•og.fphxr.  trcuj  oppofiti,  qui  qu*ritur.  Hic  autem  angulus  er, t acutus,  G datus  ar- 
cus ei  oppofitus  circa  redum  angulum  fuerit  quadrante  m.nor  j obtulus  au- 
1 cem , G maior . 

, Aliter. 

mtohi  MO,  f I AT  , vt  finus  totus  ad  Gnum  arcus  angulo  redo  oppoGti , Ita  fecans 
pof.55.1rL  complementi  arciis  circa  reftum  angulum  dati  ad  aliud,  producetur qj  lccanf 
•n^.fphxr.  complementi  anguli  quxG(l)  qui  huic  arcui  opponitur  • 

* a,.  DATO  arcu  in  triangulo  re&angulo,  qui 

- Itflo 
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redo  angulo  opponitur , cum  alterutro  an- 
* gulorum  no  redorum,  inuenire  arcum  huic'eu?uun7.*a’ 
angulo  oppofitum_>. 

FIAT,  vt  (inus  totus  ad  (inum  arcus  angulo  redo  oppofiti , ita  (inus  an-  Probl.a.pro 
guli  dati  ad  aliud,  reperieturq;  (inus  arcus  huic  angulo  oppofiti , qui  quxri-  pof  41.  «ri- 
fur.  Hic  autem  arcus  quadrante  minor  erit,  (i  datus  angulus  ei  oppofitusfue  ang.fpbxt. 
rit  acutus;  maior  vero,  (i  obtufus . 

3.  DATO  alterutro  arcuum  in  triangulo  rc- 
dangulo  circa  angulum  redum , cum  angu- 
lo  ci  oppofito , reperire  arcum  redo  angulo 
oppofitum : fi  modo  confiet, num  quadran- 
te minor  fit,  an  maiori  vel  an  alter  angulus 
dato  arcui  adiacens  fit  acutus,  obtufusvejvcl 
V denique,  an  alter  arcus  circa  redum  angu- 
lum fit  minor  quadrante,  aut  maior . 

FIAT,  vt  (inus  anguli  dati  ad  (inum  dati  arcus,  ita  (inus  totus  ad  aliud,  ProbLj.pro 
produccturq;  (inus  arcus  redo  angulo  oppofiti : qui  ex  inuentofinu  cogno» 
ici  non  poterit,  ni(i  condet, num  fit  quadrante  minor,  vel  maior ; aut  an  al-  an*’‘  f z‘ * 
ter  angulus  non  redus  Gt  acutus , obtufus  ve  ; aut  an  alter  arcus  circa  angu- 
lum redum  Gt  minor,  aut  maior  quadrante.  Nam  G alter  angulus  ed  acutus, 
fi  quidem  & angulus  datus  acutus  Gt ; aut  fi  tam  ille , quam  hic  ed  obtufus, 
erit  quxfitus  arcus  redo  angulo  oppofitus,  quadrante  minor:  fi  vero  alter 
ille  angu  Ius  ed  acutus,  & da  tus  obtufus;  a ut  ille  obtufus  ,&  hic  acutus,  erie 
idem  arcus  quxfitus,  & angulo  redo  oppofitus,  quadrante  maior.  Sic  etiam, 
fi  alter  arcus  circa  angulum  redum,  & datus  arcus, funt  eiufdem  fpeciei,nem 
pe  ambo  minores,  a ut  maiores  quadrante, erit  ircus  quxfitus  redo  angulo  op 
pofitus  quadrante  minor ; fi  vero  diuerfarum  (pecierum  , nimirum  vnus  qua» 
drante  minor,  & altet  maior,  erit  idem  arcus  quxfitus  quadrante  maior. 

Aliter. 

FIAT,  vt  Gnus  totus  ad  Gnum  dati  anguli,ita  fecans complementi  arcus 
dati  ad  aliud, produccturq;  fecans  complementi  arcus  redo  angulo  oppoGti. 


Probi,  pro- 

pof.  J4*  «»- 
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V robi. i. pro  FIAT,  vt  finus  anguli  dati  quaefito  arcui  adiaccntisad  /Inum  totum,  it4 
pof^a.  iri.  (Jnus  complementi  alterius  anguli  dati  ad  aliud  , producetur^;  finu?  comple» 
•ng.  p ixr.  raentj  Jrcus  Ijuic  pofieriori  angulo  oppofiti.  Erit  autcro  vterlibat  arcas  inuen 
tus  quadrante  minor,fi  datus  angulus  ei  oppofitus  fuerit  acutus;  maior  vero, 
fi  obtufus . 

I A M inuentojtroque  arcu  circa  angulum  redum  , inuenictur , per  pro-  . 
blema  3.  ex  v t rolibet  iliorum  ,&  angulo  ci  oppofito  dito, arcus  quoque  redo 
angulo  oppofitus . 

Aliter. 

Probi,  pro-  FIAT,  vt  finus  totus  ad  linum  anguli  non  redi  quzfito  arcui  adiacen» 
poC  5 1.  ui-  t is, ita  fccans  alterius  anguli  non  redi  ad  aliud,rcpericturq;lccans  arcus  huic 
ang.fjhxr.  poflcriori  angulo  oppofiti,  qui  quzritur  . 

DATO  alterutro  arcuum  in  triangulo  rc- 
dangulo  circa  angulum  rc&um  , cum  angu- 
lo ei  adiacentc,  inueftigare  alium  angulum 
eide  arcui  oppo(itu,Sc  reliquos  duos  arcus. 

Prob'  x pro  F I A T,  vt  finus  totus  ad  linum  anguli  dati,  ita  finus  complementi  arcu» 
por.42.ui.  dati  ad  aliud, procreabitur<jj  finus  complementi  alterius  anguli, quem  quaeri» 
ang  fphzr.  mu$ . Hic  autem  angulus  erit  acutus , fi  datus  arcus  luerit  quadrante  minor; 
obtufus  vero, fi  maior. 

E X vtroque  autem  angulo  non  redo,  quorum  vnus  datus  cfi , & alter  in- 
uentus,  reperientur  reliqui  duo  arcus,  vt  in  przcedcnti  problemate  didu  eft. 

DATO  alterutro  arcuum  in  triangulo  rc- 
dangulo  circa  angulum  re&um , cum  angu- 
lo ei  oppofito , inueftigare  alium  angulum 
non  rcdlum  eidem  arcui  adiaccntem,&  reli- 
quos duos  arcus:!!  modo  conftet,  num  alius 
ille  angulus  non  rc&us  quarficus  (ic  acutus, 
obtufusve;  vclan  alteruter  arcuum  quarfito- 
rum  quadrante  minor  fir,  vel  maior. 

probi  x.pro  FIAT,  vt  finus  complementi  arcus  dati  ad  linum  complementi  anguli  da 
pof.41  m-  ti,  ita  finus  totus  ad  aliud,  reperieturq;  finus  alterius  anguli  non  redi  quzfi- 
•nj.  fphzr.  tj ; qUi  cx  inuento  finu  non  elicietur,  nili  prius  confiet,  an  acutus  fit,  an  ob- 
tufus : Aut , an  alteruter  reliquorum  duorum  arcuum  non  datorum  fit  qua- 
drante minor , aut  maior  . Nam  fi  alter  arcus  circa  angulum  redum  non  da- 
tus, & quzfito  angulo  oppofitus,  fuerit  minor  quadrante,  erit  quxfitus  angu 
lus  acutus;  fi  veto  maior,  obtufus . Pari  iatiooc,fi  arcus  redo  angulo  orpo- 

' . . . uw* 
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fitus,  & non  datus,  fuerit  quadrante  minor  ; (i  quidem  angulus  datu*  (it  acu» 
tus,  erit  quzfitus  quoque  angulus  acutus;  (i  vero  obtufus,  obtutus : At  fi  ar- 
cus angulo  redooppofitus  fuerit  maior  quadrante  ; fi  quidem  datus  angulus 
lit  acutus, erit  quzfitus  angulus  obrufus  ; Ii  vero  obtufus  ,acutus. 

E X vtroque  porro  angulo  non  redo,  quorum  vnus datus  cft,  8i  alter  in- 
ventus, iuuenientur  reliqui  duo  arcus,  vt  in  problemate  4.  traditum  cft . 

Aliter. 

T I A T,  vt  finus  totus  ad  (Inum  complementi  arcus  dati , ita  fecan*  dati 
anguli  ad  aliud, rcperieturfyfccans complementi  alterius  anguli  non  redi, 
qui  quxritur . Reliqua  inuenientur,  vt  fupra  didam  eft . 

7.  DATIS  duobus  arcubus  111  trianrulo  re- 
dangulo  circa  angulum  redum,  re  perire  ter 
tiuai  arcum  angulo  redo  oppofitu , & duos 
angulos  non  redos . 

F I A T,  vt  finus  totus  ad  finu  complementi  vtriuflibet  arcuum  datorum, 
ita  finus  complementi  alterius  arcus  dati  ad  aliud  , produccturq*,  finus  com- 
plementi arcus  redo  angulo  oppofiti  . Hic  autem  arcus  quadrante  erit  mi- 
nor, fi  vteraue  arcus  circa  redum  angulum  datus  fuerit  minor,aut  maior  qua 
drante;quadrante  vero  maior,(i  vnus  da  torum  arcuum  fuerit  quadrante  mi- 
nor, & alter  maior, 

E X arcu  autem  redum  angulum  fubtedente  inuento,& alterutro  arcuum 
'circa  angulum  redum  datorum  ,inuenietur  angulus  ei  oppofitus , vt  in  pro- 
blemate 1.  diximus. 

8.  DATO  arcu  in  triangulo  redangulo,  qui 
redo  angulo  opponitur , cum  alterutro  ar- 
cuum circa  angulu  redum , inquirere  alium 
arcum  circa  redum  angulum,  Sc  duos  angu- 
los non  re£tos. 

FIAT,  vt  finus  complementi  arcus  dati  circa  angulum  redum  ad  linum 
complementi  arcus  redo  angulo  oppofiti,ita  finus  totus  ad  aliud,  gigneturq; 
finus  complementi  alterius  arcus  circa  redum  angulum,  qui  quxritur.Hic  au 
tem  arcus  erit  quadrante  minor,  (i  vcerque  arcus  datus  minor  quadrante  fue- 
rit,aut  maior;  maior  vero,  fi  alter  datorum  arcuum  fuerit  quadrante  minor, 
& alter  maior . 

INVENTO  autem^arcu  redum  angulum  fubtendente,reperientur  an- 
guli, vt  in  prxccdcnti  problemate  didurn  cft . 

Aliter . 

FIAT,  vt  finus  totus  ad  finum  complementi  dati  arcus  circa  angulum  re 

Ppp  1 dum. 
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■ 
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Qjixritur 
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angulu  re- 
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Probi,  pro- 
pof.  4 j iri- 
ang.fphxr. 


Probi,  pro- 
pof.jj.  iri. 
ang.fpbxr. 
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fium,  it»  feeans  arcus  angulo  reflo  oppoGti  ad  aliud,  producetur^;  recani  ter 
tij  arcus,  qui  quaeritur,  &c. 


Qgacritur 
arcu»  circa 
• nguliJ  re- 
flun.  Dein 
dealrcr  an 
gulut  nun 
leflur  Aar 
cui  redo 
angulo  op- 
pouiui. 


5>.  DATO  alterutro  arcuum  in  triangulo  rc- 
dangulo  circa  angulum  redum,  cum  angu- 
lo  non  redo  ei  adiacentc  , fcrutaii  alterum 
arcum  circa  angulum  redum, & alium  angu 
lum  non  redum, cum  arcu  redum  angulum 
fubtendento. 


Probl.i.pro  FIAT,  vt  finus  totus  ad  (Inum  dati  arcus, ita  tang£s  dati  anguli  ad  aliud, 
wg  fabar!  Pr°ducetur^;  tangens  arcus  quzfiti. Qui  arcus  minor  quadrante  erit, fi  dirus 
’ angulusei  oppofitus  fuerit  acutus;  maior  autem,  fi  obeufus. 

EX  eodem  porro  arcu  circa  angulum  redum  dato  ,&  angulo  adiacentc, 
reperietur  & alter  angulus  non  redus,  & arcus  redo  angulo  oppofitus, vt  Cu- 
pra in  $.  problemate  docuimus. 

■25?««"  10.  DATO  alterutro  arcuum  in  triangulo  re" 

dangulo  circa  angulum  redum,  cum  angu' 
lo  ei  oppofito, indagare  alterum  arcum  circa 
redum  angulum,  & alium  angulum  non  re- 
dum,cum  arcu  redum  angulum  fubtenden 
te:  fi  modo  conftet,  an  reliquus  arcus  circa 
angulum  redum  qu^ficus  quadrante  minor 
fir,aut  maior} vel  an  alter  angulus  non  redus 
ficacutus,  obtufusvejvel  denique  num  arcus 
angulo  redo  oppofitus  fit  minor  quadran- 
te, aut  maior. 

ProbUpro  FIAT,  vt  tangens  anguli  dati  ad  tangentem  dat(arcus,ita  finus  totus  ad 
pof.44.  tri-  aliud, reperietur^;  finus  arcus  quaefiti:  qui  ex  inuento  (Inu  non  cognofcetur, 
•ng.fphxr.  nj(j  c5ftet>  nura  quadrante  minor  (it, aut  maior,  vel  an  alter  angulus  non  re* 
dus  fit  acutus , obtufusve  ; vel  denique , an  arcus  redo  angulo  oppofitus  fic 
minor  quadrante,  aut  maior  . Nam  fi  alter  angulus  fuerit  acutus,  ctit  quseii- 
tus  arcus  ei  oppofitus,  quadrante  minor;  fi  vero  obtufus,  maior . Sic  ctiam,(i 
arcus  redo  angulo  oppofitus  fuerit  minor  quadrante  , fi  quidem  & datus  ar* 
cus  fit  quadrante  roinor,critquzfitus  arcus  minor  quoque  quadrante;(i  vero 
quadrate  maior, maior  quoque:At  fi  arcus  redo  angulo  oppofitus  fuerit  qua- 
drant* 


anguiu  re. 
Aum.  Dem 
deatier  aa 
gulu»  non 
refluM&ac 
«u»  rocto 
angulo  op. 
pofiuu. 


3 V rt  At  n T C U.  497 

Arante  maIor,(I  quidem  datu»  arcu»  maior  quoque  (it, erit  quefitu»  arcu»  mi- 
nor  quadrante;  h vero  quadrante  minor, maior. 

I A M vero  ex  eodem  arcu  circa  angulum  redum  dato  , & angulo  oppofi- 
to,  reperietur  Sc  alter  angtilu»  non  redus,&  arcu»  reflo  angulo  oppofitus.vt 
in  problemate  6.  traditum  eft.  Vel  certe,  ex  duobus  arcubuscirca  angulum 
rectum, quorum  vnusdatuseft,  & alter  inucnttis,inucnictur  arcui  redoangu 
lo  oppoli  tus, cum  duobut  anguli»  non  redi»,  vt  in  problemate  7. traditum  eft. 

Aliter. 

FIAT,  vt  (Tnu>  totu»  ad  tangentem  dati  arcu», ita  tangent  complemen-  Probi,  pro- 
ti  anguli  dati  ad  aliud,  repetieturq;  finui  arcu»  quzfiti.  Reliqua  inucnientur,  pof.a».  >ri- 
Vt  proxime  prxeepirous . ang.fphzr. 

ii.  D AT  1 S duobus  arcubus  in  triangulo  rc- 
dhngulo  circa  angulum  redfcum,  inucnirc 
vtrumlibet angulorum  non  redtorum,  &ar-  do  angolo 

0 r,  a r oppofiiuu 

cum  praeterea  recto  angulo  oppoliturrL. . 


FIAT,  vt  (inus  vtriuivit  arcuum  datorum  ad  (Inum  totum  , ita  tangent  Probi.i.pro 
alterius  arcui  dati  ad  aliud, procreabitur^;  tangens  anguli  huic  pofteriori  ar-  pof.44.  tri- 
cui  oppofiti.Qui  angulus  acutu»  erit.fi  datus  arcu»  oppofitus  fuerit  quadran  *ng.fpbarr. 
te  minor;  obtufui  autem,  fi  maior. 

£ X eifdem  duobus  arcubusdatis  inuenietur  , per  7.  problema  , arcus  ter» 
tiut  redo  angulo  oppofitus : Vel  certe,  per  problema  j,  ex  alterutro  arcuum 
datorum,  & angulo  oppofito  inuento . 

Aliter. 

FIAT,  vt  (Inus  totus  ad  (Inum  vtriusvls  arcuum  datorum  , ita  tangens  proy# 
complementi  alterius  arcus  dati  ad  aliud,  prodibitq;  tangens  complem£ti  an»  pof.*S.  iri* 
guli  pofteriori  huic  arcui  oppofiti.  Reliqua  inuenietur, vt  proxime didum  eft.  ang.fphzr. 


II. 


DATO  alterutro  arcuum  in  triangulo  re- 
dtangulo  circa  angulum  rcdlum,  cum  angu- 
lo  non  redto  ei  adiacente,  inuenire arcum  re 
dio  angulo  oppofitum , & reliquum  arcum  ^ 
circa  angulum  redlum,  cum  alccro  angulo  «&• 
non  redto. 


alter  arcut 
circa  redd 
angulum , 
cum  altero 
lo  ni 


FIAT,  vt  finus  complementi  anguli  dati  ad  (Inum  totum  , Ita  tangens  Probi.i.pro 
dati  arcus  ad  aliud  , reperietur^;  tangens  arcui  angulo  redo  oppofiti  . Hic  pof+t.iri. 
autem  arcus  quadrante  erit  minor,  fi  datui  angulus  fuerit  acutus , & datus  an8  fPh*6 
arcus  ci  adiaccns  quadrante  minor;  aut  fi  angulus  datus  obtufus  fuerit , Si  ar- 
cus datus  quadrante  maior:Maior  autem  quadrante  ctit  idem  arcus quxiitus, 

fidatu  s, 
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(i  ditus  angulus  fuerit  acutus , & arcus  datus  quadrante  maior ; aut  fi  datu* 
angulus  fuerit  obtirfus,&  arcus  datus  minor  quadrante. 

I AM  vero,  per  a.  problema,  ex  arcu  redum  angulum  fubtendente  inuen 
to,  & angulo  dato,  reperietur  alter  arcus  circa  angulum  redum  dato  angolo 
oppobtus . Ex  eodem  vero  arcu  redum  angulum  fubtcndcntc,&'  arcu  in  prin 
cipio  dato , inuenietur,  per  i.  problema  , alter  angulusnon  redus  dato  ar- 
cui oppoli  tus. 

Aliter. 


Probi,  pro. 
pof  4 6.  iri* 
ang.  fplixr. 

Quzriiur 
angulus  nO 
ic  tus  . De- 
inde alter 
arcus  circa 
rcAum  aa- 
gntii,  & al. 
ser  angulus 
aon  icctus. 


Probi. t.pro 
pol  45.  iri- 
aag.fpbzr. 


FIAT,  vtfinus  totus  ad  linum  complementi  anguli  da  ti,ita  tangens  com 
plementi  arcus  dati  ad  ali-id  , inuenietur^;  tangens  complementi  arcus  redo 
angulo  oppofiti.  Reliqua  repcrientur,vt  prius . 

13.  DATO  alterutro  arcuum  in  triangulo  rc- 
dangulocircaangulum  redum, cum  arcurc 
<Slum  angulum  fubtendente , reperire  angu- 
lum a dicStis  arcubus  comprehenfum,fiue  da 
to  arcui  circa  re&um  angulum  adiacentcm, 
& infuper  reliquum  arcum,  & angulum-.. 

FIAT,  vt  tangens  arcus  redo  angulo  oppofiti  ad  tangentem  dati  arcui 
circa  angulum  redum  , ita  finus  totus  ad  aliud  , produccturq;  Gnus comple- 
menti anguli  a didis  arcubus  comprehenfi , qui  quaeritur . Hic  autem  acutus 
erit , fi  datus  arcus  redo  angulo  oppofirus  fuerit  quadrante  minor , & arcui 
Circa  redum  angulum  datus  minor  quoque;  aut  fi  tam  il!e,quam  hic  quadran 
te  maior  fuerit : Idem  vero  angulus  quxiituscrit  obtutus  , fi  datus  arcus  an- 
gulo redo  oppofitus  fuerit  minor  quadrante,  & datus  arcus  circa  redum  an- 
gulum quadrante  maior;  aut  fi  ille  fuerit  quadrante  maior,  & hic  minor. 

R E L 1 QV  A inueftigabutur,  vt  in  pricedenti  problemate  traditum  eft. 

Aliter. 


PVobl.  pro-  FIAT,  vt  finus  totus  ad  tangentem  complementi  arcus  angulo  redo  op 
pof.  1 1.  ni-  pofiti,  Ita  tangens  dati  arcus  circa  redum  angulum  ad  aliud , inucnieturq;  fi- 
•ng.fphzt.  nus  complementi  anguli  adiaccntis,  qui  defidetatur. 


Quzriiur 
•teui  circa 
anguld  le- 
ttum.  Dcin 
de  alter  ar- 
cui circa  an 
culum  re- 
Aum,  cum 
feliquo  an- 
gulo non 
acAo. 


J4.  DATO  arcu redlum angulum  (ubtenden 
te  in  triangulo  rc<Slangulo,cum  alterutro  an- 
gulorum non  re&orum,  reperire  arcum  cir- 
ca angulum  re<Stum  huic  angulo  adiacctem, 
ac  praeterea  alterum  arcum  circa  angulum  rc 
(Sium,  cum  altero  angulo  non  redo . 

FIAT, 
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FIAT,  vt  finuttotus  ad  finum  complementi  anguli  datf , it»  tangens  ar-  Probi.  r 
«u$  reflo  angulo  oppofiti  ad  aliud, procreabiturq;  tangens  arcu»  quslit/.Qni  P'op°r-4^ 
qua  Irate  minor  erit,  fi  arcus  datus  redo  angulo  oppofitus  fuerit  minor  qua-  “^S-Cpb.r* 
drantc,  & datus  angulus  acutus;  aut  fi  arcus  datus  quadrante  fuerit  maior,  & 
angulusdatus  obtufus:  idem  vcroarcusqu*fitus  erit  quadrante  maior, fi  da- 
tus arcus  angulo  redo  oppofitus  fuerit  minor  quadra te,&  datus  angulus  ob* 
tufus;  aut  fi  arcus  datus  fuerit  quadrante  maior,&  datus  angulus  acutus. 

CAETERA  explorabuntur,  vt  in  problemate  ir.  docuimus . 

15.  DATO  arcu  in  triangulo  redangulo,qui  *fi5 
redo  angulo  opponitur, cum  alterutro  angu  inde  duo 
lorum  non  redorum,  inquirere  alterum  an  - tui? 
gulum  non  redum , & duos  arcus  circa  re- 
dum angulum^. 

^ I A T , vt  finus  totus  ad  (Inum  complementi  dati  arcus  redo  angulo  op  Probi,  pr*. 
pofiti, ita  tangens  anguli  dati  ad  aliud, reperieturq;  tangens  complementi  an-  pof-47-  «1- 

5ub  quili tl.  Hic  vero  erit  acutus.fi  arcus  redo  angulo  oppofitus  fuerit  qua-  »nB  fpb*r* 
rante  minor,&  datus  angulus  acutus;  aut  fi  datus  arcus  fuerit  maior  quadran 
tc,&  datus  angulus  obtufus : At  angulus  idem  quifitus  erit  obtufus , fi  arcus 
angulo  redo  oppofitus  quadrante  minor  fucrit,&  angulus  datus  obtufus;aut 
fi  arcus  ille  fuerit  quadrante  maior,&  datus  angulus  acutus . 

H I N C ex  dato  arcu  angulum  redum  fubtendente  , & vtroque  angulo 
non  redo,  quorum  vnus  datus  eft , & alter  inuentus  , reperietur , per  1.  pro- 
blema, vterque  arcus  circa  redum  angulum. 

16.  DAT  1 S duobus  angulis  non  redis  in  trian 
gulo  rcdangulo,inuenirc  arcum  redo  angu-  £n'm.?op 
looppofitum,  & reliquos  duos  arcus  circa  «na'  dl 
angulum  redurrL» . 

FIAT,  vt  finus  totus  ad  tangentem  complementi  mlusvls  angulorum  Prfbl  pr<^ 
datorum,  ita  tingens  complementi  alterius  dati  anguli  ad  aliud , procrcabi-  JJL* ; fphlcr» 
eurq;  finus  complementi  arcus  angulo  redo  oppofiti, quem  dcfidcramus.Hic 
arcus  erit  quadrante  minor,fi  vterque  angulorum  datorum  acutus  fuerit, ob» 
tufus  vc  ; quadrante  vero  maior  ,fi  alter  acutus  fuerit,  & alter  obtufus. 

PORRO  cx  arcu  redum  angulum  fubtendente  inuento  , & vtrouis  an- 
gulorum datoru, reperietur  arcus  ei  oppofitus,vt  in  a.  problcm. traditum  cll. 


Da 
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reAum. 


i j |A  i>t 


TRIAN 
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PROBLEMATA,  ET  PRAXES. 

17.  • D A T I S omnibus  angulis  trianguli  non 
re&anguh,  inuenire  omnes  eius  arcus. 

SINT  primum  omnes  anguli  dati  in  triangulo  ABC,  inxquale» , quo- 
rum duo  B,C,  acuti,  vel  obtuli, & ex  tertio  angulo  A, ad  B C, ducatur  arcu* 
pcrdendicularis  A D,  qui  intra  triangulum  cadet.Ste 
tuantur  finus  complementorum  angulorum  B,C,pro 
terminis  proportionis  finus  anguli  B A D , ad  finum 
anguli  CAD  , Atque  ex  hac  proportione,  & ag- 
gregato angulorum  B A D , C A D,  hoc  cfl  ,ex  dato 
angulo  B AC, inquiratur,  per  problema  «.  triang.re- 
dil.  vterque  angulus  B A D,C  A D.  Deindc,per  pro- 
blema 16.  triang.  fphaer.  tam  ex  duobus  angulft  B> 
B A D,non  redis  inueftigetur  arcus  A B,  angulo  re- 
do D , oppofitus  in  triangulo  A B D , quam  cx  duo- 
bus angulis  non  redis  C,C  A D,arcus  A C,rcdo  angulo  D,in  triagulo  AC  D, 
oppofitus . Poftrcmo , per  problema  x.  tara  cx  arcu  A B,  redum  angulum  D, 
fubtc ndente , & angulo  B A D,  inuentis  reperiatur  arcus  B D,  quam  cx  arcu 
A C , redum  angulum  D,  fubtendentc,&  angulo  C AD,  inuentis  arcus  C D. 
Summa  enim  arcuum  B D,C  D.totum  arcum  B C,  efficiet  notum  . Atque  itu 
omnes  tres  arcus  A B,AC,B  C,noti  fadi  erunt. 

PER.  folos  finus  it*  prtblem a *bfitlu<MHt.  Vterque  arduius  b A D,  C A D , in* 
sumatur  per  }.  pr  a xim  problematis  6 • trtang.  rrfli/.  D etude,per  I.  praxtm  probltu 
malts  4.  triang.  fphar.  tamex  duobus  ungulis  B , B A D ,inuefligttur  arcus  b D, 
quam  ex  duobus  angulis  C,  C A D,  arcus  C D.  Summa  enim  arcuum  B D . C D,f*a 
tum  arcum  B C,  notum  efficiet . Vefirem»  , per  problema  }.  triangs  fphar  . reperta • 
tur  tam  arcus  A B , reClt  angulo  D , oppofitus  , cx  arcu  B D , c*  angulo  es  oppofit» 
B A D,  inuentis , quam  arcus  AC,  re{lo  angulo  D,  oppofitus, ex  arcuC  D,c T anm 
gulo  CAD,  ei  oppofit*  inuentis  : quia  preter  data  confiat  etiam  fpecies  tam  alterius 
anguli  B,  quam  anguli  alterius  C,  cum  yterqne  datus  fit . 

QV  OD  Ii  quando  alter  angulorum  ad  A,  inuentus  fuerit  redus,  nempe 
B A D-,  inuenti  erunt  duo  arens  A B,B  D,cum  vterque  fit  quadrans, ob  rcdoB 
angulos  D,  D A B . Eadem  ratione , fi  deprehenfus  fuerit  angulus  CAD,  re- 
dus, non  autem  B A D,  (fieri  enim  non  potcft,vc  angulus  vterque  ad  A,  re- 
dus fit , cum  totus  B A C,  minor  fit  duobus  redis.)  inuenti  erunt  duo  arcu» 
AC, C D,  vtpotc quadrantes  , ob  angulos  redos  D,  D A C. 

SINT  deinde  duo  faltem  anguli  dati  B,C,  arquales  ,quicquid  fit  de  ter- 
tio A, a quo  arcus  perpendicularis  A D,  ad  UC.ducatur . Erunt  tam  duo  ar- 
cus A B,  A C,  quam  duo  B D , C D,  & duo  anguli  ad  A,  iquales ; ac  proinde 
Vterque  angulus  ad  A,cogoi(us,  unquam  dimidium  dati  anguli  B A C.Inue- 
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«iatur  ergO,  per  1 6.  problema  , triang.  fphxr.  arcut  A B,  redo  angulo  D,op- 
politus , cx  duobus  angulis  B , BAD;  erltq;  proinde  & 

AC,  illi  xqualis , cognitus . Deinde , per  problema  14. 
triang.fpharr.cx  inuenco  arcu  A B,  redum  angulum  fub- 
tendente  , & dato  angulo  B,reperiatur  arcus  B D;  eri t<^; 
proptcrca  & C D,  illi  xqi^lis , cognitus ; ideoq;  & totus 
BC,  notus.  Inuentiqjiam  erunt  omnes  trcsarcusAB, 

AC.BC. 

PER.  folo  s autem  Jutus  ita  rtm  exequemur  .Per  I.  praxim 
problemati s q.lnang  [phxr. inquiratur  arcus  B D,  tx  duobus 
4 ngulii  B,  B A Di  entq;  idcirco  er  C D,  ii’i  aqualis,  cognitu* , proptereaj;  cr  totus 
B C , notui  . Deinde  , per  problema  j.  triang.  fphar.  ex  arcu  inuento  B D,  y an* 
gulo  ei  oppofito  B A D,  reperiatnr  arem  A B ,reblo  angulo  oppojitustquia prater  da • 
taconflat  etiam  fpecits  alterius  anguli  B , cum  datus  fitttntq;  propterea  cr  arcus 
aC  fipfi  Ab,  aqualis,  cognitus  . 


18.  D A T 1 S omnibus  arcubus  trianguli  non 
* redtanguli,inuefl:igarc  omnes  eius  angulos. 

SINT  omnes  arcus  in  triangulo  ABC,  dati,  fitq;  primo  loco  inquiren 
dus  angulus  A,&  duo  arcus  A B, AC, eum  continentes  fint  inaequales,quadran 
tcq;  minores  ,quicquid  fit  de  arcu  BC  . Produdis  arcubuS  A B,  AC,  vt  fiant 
quadrantes  A D,  A E,  deferiba  turper  D,E,  arcus  circuli  maximi  D E.occur- 
ren^  arcui  B C,  produdo  verius  maiorem  arcum, qui  fit  A C,in  pundo  F.Sta» 
tuantur  finus  complementorum  arcuum  datorum  A B,  AC, pro  terminis  pro» 
portionis  finus  arcus  B F,  ad  finum  arcus  CF  . Atque  ex  hac  proportione  ,& 
arcu  dato  BC,  quidifferentiaeft  arcuum  B F,C  F,  inuefligetur  , per  proble- 
ma 8.  triang.  redii,  vterque  arcus  B F , C F . 

Deinde,  per  problema  8.  triang. fphxr.  inue- 
ftigetur  tam  arcus  DF,  ex  arcu  inuento  B F, 
redum  angulum  D,fubtcdentc,&  arcu  B D, 
qui  complementum  eft  dati  arcus  A B;  quam 
arcus  E F,  cx  arcu  inucntoC  F,  redum  angu 
lum  E,fubtendcntc,&  arcu  C E, qui  comple 
mentum  eft  dati  arcus  AC.  Subaudocnim 
arcu  E F,inuento,cx  inuento  arcu  D F,  no» 
tus  remanebit  arcus  D E, anguli,  A;  ac  proin 
de  angulus  A, notus  erit . Poft  h*c,  per  pro- 
blema z i.triang.fphxr.ex  arcubus  notis  BD, 

D F, circa  redum  angulum  D,inucniatur  an» 
gulus  D B F,  ac  proinde  & reliquus  duorum 
redorum  ABC.  Eadem  denique  ratione,ex  arcubusC  E,EF,  notis  circa  an- 
gulum redum  E , eruatur  angulus  E C F,  atque  adeo  & angulus  A CB,ei  ad 
verticem  xqualis . Atque  ita  iam  omnes  tres  anguli  A,  B,C,inucnti  erunt. 

PER.  folos  finus  ita  progrediemur  . Vterque  arcus  B F,C  F,  repenatur  per  )• 
praxim  problematis  8. tnang.refhl.Deinde  , per  1.  praxim  problematis  S.  triang. 
/pliar. tam  arcus  D F,  ex  arcu  inuento  b F,  robium  angulum  D.fubteniente  , craro 
tu  1 D,  complemento  datsartui  A t}ioutma(ur  t quam  arcus  E f.ex  inuento  aro 
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quadrante  tu  C p,  reflum  angulum  Y,fuhttnitntt\(j’  areu  C PyComplemtuto  dati  arcus  A C. 

Subduci»  enim  arem  E F,  tx  arem  D F,  ncfxt  relinquetur  D E,  areui  anguis  Asaijp 
adeo  angulus  A,  notus  erit . Pojl  hac , per  problema  l.  tnang.  fphar.tx  areu  inueno 
to  B F,  reflum  angulum  D,  fubtendente  , V muento  areu  D F,  inquiratur  unguo 
lus  D B F,  arcus  D F,  oppojltus:  Ex  quo  notus  quoque  fiet  rthquue  angulu*  duorum 
re  Horum,  nempe  ABC  .Ad  extremum  eadem  ratione  ^ex  arcusnuento  c f, reflum 
angulum  E,  fubtendente  , ejr  muento  areu  E F , ini sejligetur  angulus  E C F, arcui 
E F,  oppofitus:  Ex  quo  notus  etiam  fiet  angulus  ei  ad  rerticem  aqualis  A C B. 

SINT  deindeduoarcusinarqualcs  A B,A  C, qua- 
drante maiores;  qui  producantur,donec  contieniant 
In  D.Erunt^;  in  triangulo  DBC,duo  arcus  D B,DC, 
inaqualcs,&  quadrante  minores  . Quare, vt  proxime 
diximus,  omnes  eius  tres  anguli  re  perientur;  ac  pro- 
inde & rcliquiduorum  reftorum  ABC,  ACB,  noti 
erunt,  nec  non  & A,  ipfi  D,*quali» . 

SIT  tertio  arcus  AB,  quadrante  minor  , & AC, 
maior  quadrante  . Produ&o  A B , vt  fiat  quadrant 
A Dj&ablciflo  ex  A C,  quadrante  A E, ducatur  per  D,E,  arcus  circuli  maxi- 
mi DE,  fecans  B C,in  F,  vt  in  priore  harum  duarum  figurarum  . Statuantur 

finus  complente torum  arcuum  datorum  A B, 
- m A C , pro  terminis  proportionis  finus  arcua 

A ‘x  B F,  ad  linum  arcus  C F - Atque  ex  hac  pro- 

portione, & aggrega  to  arcuum  B F,  C F,.hoc 
eft  ,cx  dato  arcu  B C,  indagetur  , per  6.  pro- 
blema triang.  redii,  vterque  arcus  B F,  C F. 
Dcinde,per  problema  8.  triang.  fphtr.  inue- 
niatur  tam  arcus  D F,  ex  arcu  B F , inuento 
reftum  angulum  D,fubtcndentc,&  arcu  B D, 
complcmcto  dati  arcus  A B;quam  arcus  E F, 
cx  inuento  arcuCF,rcdu  angulum  E,Cubten 
dente ,&  arcu  C E,  complemento  arcus  A C, 
dati . Summa  enim  inuentorum  arcuum  D F, 


Quldodao 
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Qu&doduo 
arcus  dati 
inxqualcs 
sui,  & vnus 
quadiante 
maioi.St  al 
ter  minor. 


notis  circa  angule - .... 

rum  reliquus  A B C . Ac  tandem  eodem  modo  ex  arcubus  C E , E F,  circa  an- 
gulum rc&um  E,  notis  eliciatur  angulus  C:  Inucntiq;  erunt  omnes  tres  an- 
guli A,  B,C. 

Ftr  (olor  fi-  PER  folos [mus  ita  agendum  erit . VterqUt  arcus  B F,C  F ,p*r  J.praxim  pro~ 
nus,  quido  lltmatlt  6%  triang.reflil.muenratur  , Delude  per  I.  praxtm  problemati,  *.  tr, aug. 
cu.mxqua'  fphar.tam  arcus  D F,  ex  arcu  B F ,snueute  , reflum  j;  angulum  D.fubteudente,  vt 
Jesfant,  8 1 arcu  B D,  complemento  arcus  dati  A B;  quam  arcu,  E P,  ex  mutato  arcu  C T,qu> 
vnu»  qua-  reflo  awulo  P,  opponitur  , Vt  arcu  C E,  complemento  dati  arcus  A C , eruatur, 
tot  i'*?*  N amfumma  inuentorum  arcuum  D F,  E F,  totum  arcum  D E,  angui,  A,  dabit . Poft 
■unor . hac,  per  problema  x.tnaug.fphar.repermtur  tx  arcu  B f,  reflum  angulum  Djubo 

tendente , tsr  areu  D F,  netu  , angulus  D B F,  «e  promae  o*  duorum  reflorum  reo 
hquus  A B C.  Et  tande  eodem  modo  oxnotss  artubus  C F,  E Pinguius  C,mutma,ur. 

SIT  quarto  maior  arcu»  AB,  quadrans  , & A C , minor  quadrante , vt  in 

’ £ofler 


pi 
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pofteriore  proximarum  duarum  fisurarum  . Produftoarcu  A C,  vt  fiat  qi*a  - QiSdoduo 
arans  A 13,  ducatur  per  B,  D,arcu*  circuli  maximi  B D„  Deinde,  per  problc-  a,cu' 
ma  8.  triang.  fphxr.  cx  arcu  dato  B C,  rcSum  angulum  D,  fubtendenre,&  ar- 
*u  C D,  complemento  dati  arcus  A C,inueniatur  arrus  B D, anguli  A;ex  quo  ioe ’ 
angulus  ipfe  A, notus  erit . Pofl  hxc,  per  problema  it. triang.  fphvr.ioucfti.  quadran.  , 
5fr*p»e*  duo“u,*rcu^u*  notis  B D ,C  D , circa  reflum  angulum  D,  angulus  m‘“°<  au- 
B C 13;  ex  quo  notus  quoqueerit  duorum  re&orum  reliquus  AC  B.  Denique  j'm  *lUi* 
per  idem  problema  t i.ex  cifdem  arcubus  B D,CD,repenarur  angulus  CliD;  . 

qui^ex  re&o  A B D,  dctrafhis  notum  relinquet  angulum  A B C.  ' . 

I’  t A filos  finus  Jic procedemus  P er  I praxim problematis  8.  triang  fpher.exd 4 Per  Toles  fi.  . 
toorcu  B C,reclum  angulum  D,  Mtendente , ejr  4 rcu  C D,  complemento  J au  arem  nut»  q"*n* 

A C,  repenatur  « D, arcus  anguli  A:  ex  quo  anguine  ipfe  A , cognitus  erit . Deinde  <i°  nulor 
ex  arcubus  notis  * C,v  n,  per  problema  ,.  triang  fphetr. eruatur  angulus  B C Di  diaai  eftt 
ac  proinde  CT  duorum  refltrum  reliquus  A C B.  Eadem  tandem  ratione  , ex  notis 
arcubus  b C,  c T), inquiratur  angulus  C B D,  qm  ex  reflo  A B D, demptus  notum 
relinquet  angulum  ABC. 

S IT  quinto,  & vltimo  maior  arcus  A B,  quadrante  maior , fc  minor  A C,  Quldoma 
quadrans,  vt  in  eadem  pofleriore  proximarum  duarum  figurarum  . AbfciiTo  lorarcu,da 
quadrante  A E,  ex  A B, ducatur  per  C,E,  arcua  circuli  maximi  C E . Deinde, 
per  problema  8.  triang.  fphxr.  cx  datoarcu  B C,  rc&um  angulum  F,  fubten- 
«ente, &•  arcu  B E,  complemento  arcus  dati  A B.inueniatur  arcus  CE,  angu-  nor  qua. 

Ii  A ; ex  quo  angulus  ipfe  A,cognofcctur.  Poli  haec, per  problema  ii. triang.  drani, 
fpharr.  cx  notis  duobus  arcubus  B E,  E C, circa  reftum  angulum  E , eliciatur 
• ngulus  B C F.  $ cui  fi  addatur  re&us  ACE,  notus  fiet  totus  angulus  A C B. 

Eadem  tadem  ratione  ex  eifdem  arcubus  B E, E C,inucniatur  angulus  E BC. 

PER  fotos  fious  ita  propofitum  exequrmu>.?er  i. praxim  problematis  8 triang.  PerToloefi. 
fphar.ex  dato  arcu  B C ,r  edum  angui  u E,fubtcndente,cr  arcu  B f., complemento  da,  nu'*  Sui|io 
ti  arem  Ab,  inquiratur  arcus  CE,  anguli  A r fiet  que  ita  uotus  angulus  A Deinde  cui^darua' 
fer  problema  l.tnang  fphar.ex  notii  areubut  b C.»  E , reperiatur  angulus  B C Ei  quadrante 
cui  fi  addatur  reflui  A CE,  totus  A C t, cognitus  erit. Pari  ratione  tandem  ex  aro  maior  eft, 
tubus  notis  b C,C  E, indagetur  angulus  C B E.  quadran* 

A L l T E II , & facilius,  per  folos  finus,  quan- 
do duo  arcus  quxfitumangulu  comprehen- 
denres  funt  inaequales  quomodocunquo. 


F t AT,  >f  finus  totus  ad  ftnum  ytriushbet  arcuum  inxquahu  qua/itum  angulum  Praxls  fic{ 
comprehendentium  , ita  fuius  alterius  arcus  circa  eundem  angulum  ad  aliud  , tnueo  1'or.fit  gene 
nteturq;  numerus  quidam  quarlut  . Deinde  rurfus  fiat  , xt  numerui  ille  quartus  Pcr 
tnuentut  adjsnum  totum  , na  di  ferentia  inter  finum  ytrfum  arcui  quafito  angulo  q^Jdo  duo 
eppofm , w finum  ytrfum  arcus  , quo  duo  arcus  quafitum angulum  ambientos  inter  atcui  angu 
fe  differunt  ,ad  aliud  , producetur  j;  finus  ytrfus  anguli  ,o*t  queritur:  tx  quo  an - lum  qn*G* 
gnlui  ipfe  elicietur  . • m n conti. 

A ' „ ..  . ...  . . ..  , , „ _ nentes  fune 

EODEM  modo  alq  duo  anguli  snuejhgabuntur  jfi arcus  iUoi  continentes  fue,  inxqualei. 

Tl nt  maqualtl . 

SINT  iam  duo  arcus  A B , A C , quxfitum  angulum  A,  comprehenden-  QsModuo 
tcs,xquales. Secabit  arcus  perpendicularis  AD,& angulum  A,&  ba(im  BC,,”,^' 

Q_q  q x bifariam 
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bifariam  • Inueniatur  ergo  , per  problema  1.  triang.  fphxr. 'ex  dato  arcu  AB» 
. rectum  angulum  D,  fubtendente  , & arcu  B D,  dimidio 

^ dati  arcus  BC,  angulus  B A D,  qui  duplicatus  totum 

angulum  B A C, dabit.  Deinde, per  problema  1 3.  triang. 
fphxr.  ex  eifdcm  notis  arcubus  A B,B  D,  re periatur  an- 
gulus  B,  cuixqualis  eft  angulus C,  (ob  xquales arcus 
A B,  A C,)  ac  proinde  cognitus  quoque  . 

PER  Jolos  finus  ita  agemus  . Vtr  I.  praxim  problematis 
I.  triang.  fphxr.  1 nuematur  ex  dato  arca  A B,  reflum  anga 
lumD, fubtendente,  cr  arca  B D,dimidio  arcas  dati  B C,anu 
gulae  b A D , qui  duplicatas  totum  b A C , notam  efficiet . 
Deinde  per  1 . praxim  problematis  6.  triang.  fphxr.  ex  arca  B D,  dimidio  arcas  da~ 
ti  B C , cr  angulo  oppofito  B A D,i nuento,  (cum  fpectet  alterius  anguli  B,  confiet . 
Uamfi datus  arcas  a B,  reflo  angulo  D , oppofitm  eft  quadrante  minor , angulus  B, 
acutas  erit , quemadmodum  cr  B A D,  acatus  eft : Si  yero  AB,  quadrante  maior  eft% 
urit  anguine  b,  obtufee  , cum  B A D,  acutus  fit.)  repedatur  angulus  B,  cui  aqualit 
eft  angulus  C,ob  aquales  arcus  A B,  A C . 

N £ QV  E vero  duo  duo  xquales  arcus  efTc  poliunt  quadra  tes.  Nam  aliat 
duo  anguli  fupra  bafim  edent  rc&ijatque  adeo  triangulum  cfietre&angulum. 
quod  cit  contra  hypothedn. 

1?.  DATIS  duobus  arcubus  trianguli  nonre- 
ibnguli  cum  angulo  ab  ipfis  comprehenfo, 
inueftigare  reliquum  arcum,  cum  reliquis 


duobusangulis. 


QnSdoduo 


rum  qua- 
dram. 


Proprof.«4, 

uiig.fph^r. 


^ _ SINT  in  triangulo  ABC,  duo  arcus  A B,B  C,dati,cum  angulo  Bilint^i 
arcui  dari  primum  inxquales,  & neuter  eorum  quadrans.  Ex  A, termino  vnius  eorum  ad 
ouai e^tc  **terum  demittatur  arcus  perpendicularis  A D,  qui  an  intra  triangulum  , an 
neuter  eo-  vcro  ,xtra  cadat, ex  operatione  ipfa  difeemus . Nam  inuenjatur,per  proble- 
ma a.  triang.  fphxr.  ex  arcu  dato  A B,re&um 
angulum  D,  fubtendente , & dato  angulo  B» 
arcus  A D, angulo  B,oppofitus.Rurfus  ex  da- 
to arcu  A B,  reftum  angulum  D,  fubtenden- 
te, & inuento  arcu  A D,  reperiatur  , per  pro- 
blema 8.  triang.  fphxr.  tertius  arcus  B D . Si 
igitur  arcus  hic  BD,  inuentus  fuerit  minor 
dato  arcu  R C,  cadet  arcus  A D,  intra  trian- 
gulum , extra  vero , (i  maior.  Sublato  autem 
inuentoarcu  BD  ,cx  dato  arcu  BC,  (li  ille 
hoc  minor  eft)  vel  dempto  arcu  BC,  dato  ex 
inuentoarcu  BD,(fihic  illo  maior  eft)  no- 
tus relinquetur  arcus  C D . Ex  arcubus  deni- 
que AD,  C D, circa  angulum  re&um  D,  inueniatur , per  problema  7.  triang. 
iphxr.  tertius  arcus  AC,  qui  quxritur . 

^ DEINDE,  per  problema  1 j.  triang.  fphxr.  cx  dato  arcu  A B , reflum 
- x * angu- 


s v n at.  n t c sA.  JOf 

•naulum  D,fubtendente , & arcu  inuento  A D,)  repedatur  angulus  B A D,i 


(quando  arcui  A D,  intra  triangulum  cadit)  vel  angulus  CAD,  ex  angulo 
B A D,  fublatus,  (quando  arcui  A D,  cadit  extra  triangulum)  conficiet  ,aut  r* 
relinquet  angulum  quxfitum  B AC.  !, 

AD  extremum,  per  problema  i},  triang.  fphxr.  ex  inuento  arcu  AC,  re- 
Sum  angulum  D.fubtcndente.&arcu  inuento  C D, eliciatur  angulus  Crqui, 
vbi  arcus  A D,  intra  triangulum  cadit,  quxritur;  ar,  quando  arcus  A D,  ca- 
dit extra  triangulum  , fubdudus  ex  duobus  redis  relinquit  angulum  A C B, 
quxfitum  . * 

PEX.  foloi  fmus  fic  agenui .Per  problema  i. triang.  fphar. reperiatur  ex  dato  ar-  Per  iotoi  C 
e»  A B,  redam  Angulum  D,fubtendente,  cr  dito  ungulo  B , oppofiius  arcui  A D;  Et  nn*>  Suu* 
hinc  per  l.praxim  problemata  S.  triang. fphar.  arem  B D.  H/r  cmm  ablatus  ex  dato  doda"  du0 
arcu  B C,  (fnUehoc  minor  efi)  yel  ex  tnuinto  arcu  b D fallat  ue  dat  tu  arcuo  b c,  qualo 
(filiicillo  minor  tff)notum  relinquet  arcum  CD.Deinde per  l.praxim  problematis  I.  & neuter  eo 
triang.  fphar.  tam  ex  dato  arcu  a b , redam  angulum  D ,fubtendeute  , c r arcu  in-  'ura 
«•eure  B D , eruatur  angulut  oppofuue  b A D,  quam  ex  inuento  arcu  A c , redam  *““* 
angulum  VJubtendente,^  inuento  arcu  t D.oppojitm  angulus  C A D.NUm  ex  duo - 
tue  angui u B A D,  C A D yinuentis  quafstus  angulus  B a c,  cognofeetur  , fi  >nus  al- 
ti addatur,  quando  arcus  a D,  intra  triangulum  cadit,  >e/,  quando  cadit  extraji 
ex  B A detrahatur  c A D.  Vofiremo  , per  t.  praxim problematis  i . triang.  fphar. 
inquiratur  ex  inuento  arcu  A C,  redum  angulum  D , /obtendente  , ey  arcu  inuent » 

A Oftppofitus  angulus  C . Hir  enim  in  priori  triangulo  eft  quafitus  ,in  pofienors  ye 
te  rehquui  duorum  redorum  A C B,  eft  is,  qui  queritur  . 

Qy  OD  fi  forte  arcusC  D, deprehendatur  quadrans , (nunquam  autem 
BD, erit  quadrans, pofito  A B,non  quadrate) erit  tunc  & arcus  qusefitus  AC, 
quadrans, & angulus  C A D.rcdus . Atque  ita  fine  molefiia  inuentuserit  ar- 
cus A C, qui  queritur, & angulus  C A D : ex  quibus  quxfitos  angulos  B AC, 

A C B,  inucniemus,vt  prius. 

SIT  iam  alter  datorum  arcuum  inxqualium  quadrant,  nempe  A 6,  a cu-  <*!la“d<>*1 
iusextremo  A,  ad  alterum  arcus  perpendicularis  A D,  demittatur.  Erit  tunc  Tnx<fu^‘a 
arcus  quoque  B D,  quadrant , & angulus  B A D,  redus  : nec  non  B,  polus  ar-  arcuum  cft 
cus  A D ; ac  proinde  arcus  A D ,e  x dato  angulo  B, notus  fiet . Atque  ita  in  quadrans, 
hoc  cafia  duo  arcus  B D,  A D,  cum  angulo  B A D.  noti  fadi  erunt, fine  alia  la- 
bore : ex  quibus  reliqua  inueftigabuotur  , vt  prius . 

ALITER,  & facilius,per  folos  finus, quando  ££ 
dati  duo  arcus  inaequales  funt  quqmoc^o- 
cunquo . ?iTado°«. 

FIAT,  « finuc  totus  ad  finum  ytriuslibet  datorum  arcuum  inaqualium , ita  JjJj*  ‘a 
fnue  alteriue  arem  dati  ad  aliud  , producetur  j;  quidam  quartus  numerus  . Deinde 
rurfue  fiat , >t  finut  totus  ad  inuent um  illum  quartum  rtumerum  , ita  finus  yerfus 
anguli  dati  ad  aliud , repeneturq;  differentia  inter  finum  >erfum  tertif  arcus  , qui 
queritur,  c finum  ytrfum  differentia  datorum  arcuum  inaqualium ; qua  differen- 
tia ium 
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tiainuenta,fi  aiijciatur  ai  finum  yerfum  differenti * datorum  artuum,  componet  fim 
num  yerfum  tertij  arcus  quefitt.  Cogniti*  tam  tribus  arcubus  propofiu  trianguli, rem 
perientur  alij  duo  anguli  ex  procedenti  problemate  ,prajertim  ex  praxi  illa  fatilioo 
tiji  arcus  duo  quemlibet  illotum  continete!  fuenht  inaquales.Quod  fi  quando  aquae 
lei  fint, adbibenda  erit  poflrrma  praxi*  etufiem problemati* pracedentu  , 

Quando  SED  iam  duo  arcus  dari  A B,  A C, datura  angulum  A, comprehendentes 

fint  arquales , ac  proinde  neuter  quadrans . Secabit  arcus 
perpendicularis  A D,  bifariam  & datum  angulum  A,  & 
bafim  BC.  Inueniaturcrgo.pcr  problema  t.triag.  fph^r. 
cx  dato  arcu  A B, angulum  rcfbim  D,  fubtciidcntc,&  et 
angulo  B A D,  dimidio  dati  anguli  B AC,  arcus  oppofi- 
tus  B D:  qui  duplicatus  totum  arcum  B C,quxfitum  da- 
bit. Deinde, per  problema  tj.  triang.  fphaer.  ex  dato  ar- 
cu A B,  rcQum  angulum  D,fubtendcnte,&  inuento  arcu 
B D,  inquiratur  angulus  B,  a didis  arcubus  comprehen- 
fus  jcui  cqualis  eft  angulus  C,ob  ^quales  arcus  A B,  AC. 
Per  folot  fi*  TER.  folos  fimus  itaret  peragetur  ,ix  dato  arcu  A B , reflum  angulum  D , fube 

nui,  quan*  tendente,  v angulo  B A D , dimidio  dati  anguli  B A C,repertatur  , per  problema  *, 
cui  da?i  nit  rpbar.arcm  oppefitus  B D:  qui  duplicatus  quafitum  totum  B C, offerat.  Dr- 

je<jualca.  **•*  if,T  *•  pcaxim  problematis  g.  triang.  fphar,  ex  tuuento  arcu  B D , o*  angui u 
B A D,  dimidio  anguli  B A C,  dat' (cum  praterea  confiet  (pectet  alterius  anguli  B.' 
tiam  fi  arcus  a B,  fuerit  minor  quadrante, erit  angulus  B,atutui  ,fuut  (y  B A D, 
acutus  etitsiycro  A B ,/Ir  quadrante  maior,  erit  B,  obtufiu  , cum  B A D„  acutu» 
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fit  .)ehciatmr  angulus  B s cui  angulus  C,  aqualis  tft  . 

zo.  DATIS  duobus  angulis  trianguli  non  re- 
ftanguli,  cum  arcu  ipfis  adiaccncc , indagare 
reliquos  arcus,  cum  angulo  reliquo . 

SINT  in  triangulo  A B C,dati  duo  anguli  B,B  A C.cum  arcu  A B,adia- 
cente : fintqs  primum  dati  anguli  inaequales  ,&  arcus  A B,  non  quadrans.  Et 
- ^ **-*  altero  datorum  angulorum,  ncn.pccx  A , ad 

arcum  oppoiicum  BC, demittatur  arcus  per- 
pendicularis, qui  an  intra  triangulum  cadat, 
an  extra , operatio  ipfa  docebit . Inucniatur 
en  im  per  problema  I s,.  triang.  fpharr.  cx  dato 
arcu  A B, angulum  rtfium  D,fubtcndentc,& 
dato  angulo  B.alter  angulus  no  rc&u>.  fi  A D: 
qui  fi  minor  fuerit  angulo  dato  B A C,  cadet 
arcus  A D,  intra  triangulum  ; extra  vero  , fi 
maior. In  priori  cafu  1'ubduitusangu'u*  BAD, 
inurntus  cx  dato  angulo  B A C ; in  pofterio- 
ri  vero  datus  angulus  B AC,cx  inufto  BAD, 
detraflus , notum  relinquet  angulum  C A D. 
Rurfus,  per  problema  t.  triang.  fplizr.  cx  da- 
to arcu  AB. angulum  reftum  D.fubtcndintc.A  angulo  B,  dato,  rt  periatur  at- 
«us  A D,oppofi  tus.  Item, per  problema  11.  triang. Ipharr.cx  inuento  arcu  AD, 
“•  * &an- 
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ti  angulo  adjacente  C A D,  inuento , eruatur  arcus  A C,  reflo  angulo  D,  op- 
•pofitus;qui  quidem  efl  vnus  cxquxfitis. 

DEINDE,  per  problema  8.triang.fph*r.  tam  cx  dato  arcu  A B, reflum 
angulum  D,  fubtendente  ,&  inuento  arcu  A D,  indagetur  arcus  B D;  quam 
ex  inuento  arcu  A C,  reflum  angulum  D,  fubtendente  , & arcu  inuento  A D, 
arcus  C D : qui  adieflus  ad  inuentum  arcum  B D , cadentcarcu  A D,  intra 
triangulum,  vel  fubduflus  ex  eodem  arcu  B D,  cadente  arcu  A D,  extra  trian 
gulum,  notum  dabit  alterum  arcum  B C,  quxfitum  • 

AD  extremum,  per  problema  15.  triang.  fpharr.  inuefligetur  ex  inuento 
arcu  AC,  reflum  angulum  D,fubtendcnte,&  angulo  inuento  CA  D,angulus 
A C D : qui  in  priori  triangulo  cfl  is, qui  quxritur;  in  pofteriori  autem  fubdu- 
flus  ex  duobus  reflis  reliquum  facit  AC  B.quxfltum  . 

PER.  folot  finuafic  negotium  abfoluetur  . Ver  problema  l.  triang.  f^her.  inue*  Psr  foloi  fi 
matur  ex  dato  arcu  A B,  reflum  angulum  D , fubtendente,  v angulo  dato  K, arcua 
oppofitus  AD;  Etpcr  I.  praxim  problematis  8 .triang.  fphar.  rapenatur  ex  dato  ar-  ,Qtint*ua- 
cu  A B,  reflum  angulum  D , fubtendente  , C7*  inuento  arcto  A D , tertius  arcte  B D.  Ici.gc  jhui 
item  per  1.  praxim  problematis  l.  triang.  fphar. inquiratur  ex  dato  arcu  A B,  an-  *'6 

gulum  reflum  D , fubtendente , o* inuento  arcu  B D , angulus oppo/itus  B A D:  qui  ’ 
ablatus  ex  dato  B A C,(/I  ille  hoc  minor ejf)>el  ex  eo  datus  B A C,  dctraflus  , (fi hic 
illo  minor  ejl ) notii  relinquet  angulum  C A D.V.urfua  per  problema  triang.  fplter. 
ex  inuento  arcu  aD,c?*  angulo  adiacete  C ADytruatur  angulus  aC  D:qui  m priori 
triangulo  efi  quxfituc.in  pofitrion  yero  reliquus  duorit  nilorum  AcB,  qua  fit  m efl. 

POST  hac  ,per  |.  praxim  problematis  4,  triang.  fphar.  ex  >t roque  angulo  <» 

C A D,  A C D,  inuento  reponatur  arcua  C D:  qui  m priori  triangulo  additus  tam» 
iudum  inuento  arcus  B D,  rcl  m pofierton  ab  eo  ablatus  tnolum  faciet  arcum  B C, 

qua fitum  . 

D E N I QJ  E,  per  problema  p.  triang.  fphar.  inueniatur  exiuuentis  arcubus 
A D,  C D,  circa  angulum  reflum  D , arcus  tertius  a C,  reflo  angulo  D,  oppofitus  t 
qui  queritur  . Atque  ita  1 nuenti  erunt  duo  reliqui  arcui  B C,A  ctcum  reliquo  ano 
gulo  ACB.  _ - . 

ay  O D II  quando  angulus  inuentus  C A D,  fuerit  reflus , (B  A D,min» 

3uam  poteft  e(Te  reflus , polito  A B,  non  quadrante)  erunt  A C ,C  D,qua- 
rantes;  & A D,  arcus  anguli  C ; ac  proinde  angulus  C,  notus  liet  cx  inuento  ' 
arcu  AD.  Reliquus  autem  arcus  BC,cognofcetur  cx  inuento  arcu  BD,  Sc 
quadranteCD,  veluti  prius. 

I A M vero  II  datus  arcus  AB,  Ut  quadrans, exiflentibus  adhuc  angulis  B, 

B A C,  da  tisinxqualibus,  erit  angulus  B A D,  reflus  ,&  arcus  quoque  B D,  tuiarcmdi 
quadrans.  ftcmB,crit  polus  arcus  A D 5 proptereaq;  arcus  ipfe  A D, ex  dato  quadiana, 
angulo  B,  cognitus  erit.  Inuentisautem  tunc  tanta  facilitate  arcubus  AD, 

B D,&  angulo  reflo  B A D,rcpcriemus  extera ,vt  prius. 

SINT  deinde  in  triangulo  A B C,dati  duo  anguli  B, 

C,  xquales,  cum  arcu  B C,  adiacente,  Gue  quadrans  is  (It, 
fiue  non  . Erunt  arcus  AB,  AC,  xquales , & arcus  per- 
pendicularis A D,  ex  tertio  angulo  A, ad  BC,demi(Tus 
fecabit  & arcum  BC,&  angulum  A,  bifariam.  Inuenia- 
tur ergo,  per  problema  n.  triang.  fphxr.ex  arcu  B D, di- 
midio dati  arcus  B C,&  dato  angulo  B,adiacentc,  arcus 
A B,  redo  angulo  D,  oppofitusjeui  cum  xqualislst  ACV 
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Inuentl  erunt  reliqui  duo  arcus.  Rurfus  , per  problema  $.  trlang.  fphxr.  et 
eodem  arcu  B D .dimidio  dati  arcus  B C,&  dato  angulo  B,  adjacente  reperia- 
tur  alter  angulus  non  redus  BAD  . Hic  namque  duplicatus  totum  quxfi- 
tum  angulum  B A C,  dabit . 

Per  folot  fi»  PER.  folot  fiamt  ita  operabimur.  Per  problema  i.  triang.fphtr . inueniatur  ex 
duo'  an  *uh  drr*  B D ‘ *rcus  B D , V dato  angulo  B , adiaceutt  anguine  B A D :quo 

dau  uit  *.  duplicatur  dabit  lotum  B A C,qu*filum.T>ewdcper  l.praxim problematis  triang, 
quales  >.  fphar.  ex  arcu  B D,  dimidio  dati  arcui  B C , c 7 inuento  angulo  BAD,  oppofito  reo 

periatur  ( cum  praterea  conflet  fpecies  altenue  anguli  B ,qut  datui  efl")  artu*  AB# 
reclo  angulo  D,  oppofitue:  cui  aqualis  efl  A C. 


STSS,  zlm  DATIS  duobus  angulis  trianguli  non  rc- 
ca  vn°  an*  ftanguli , cum  arcu  qui  alteri  illorum  oppo- 
nitur, reliquos  arcus, cum  reliquo  angulo  in- 
ucftigarc:  li  modoconftct,  num  arcus alceri 
angulo  dato  oppofitus  quadrante  maior  fit, 
. aut  minor,  aut  certe  quadrans. 


Qutdo  da-  S I N T in  triangulo  ABC,  dati  duo  anguli  B,C>  primum  Inxqua!es,cum 
ii  duo  an-  arcu  \ B,  qui  angulo  C,  opponitur,  non  quadrante , conftctq;  prxterca  fpc- 
""  ciesarcus  A C, alteri angulodato  B, oppofiti . Du- 

catur ex  tertio  angulo  A,  ad  arcam  BC,  arcus  per- 
pendicularis A D;  qui  intra  triangulum  cadet  ,fiv- 
terque  angulus  datus  B,&C,  eft  acutos,  vel  obtu- 
fus ; extra  vero,  fi  vnus  acutus  ,&  alter  obtufus  clh 
Inucftigetur,pcr  problema  1.  triang.  fphxr.e  x dato 
arcu  AB,  redum  angulum  D,  fubtendente , & dato 
angulo  B,  arcus  oppofitus  A D.  Item  , per  proble- 
ma 14.  triang.  fphxr.  cx  eodem  da  to  arcu  AB,  an^ 
gulum  reduro  D,  fubtendente  ,&  dato  angulo  B,  eli- 
ciatur arcus  B D.  Rurfus  reperiatur,  per  problema 
j 5.  triang.  fphxr.  ex  eodem  dato  eren  A B , rodum 
angulum  D, fubtendente,  & dato  angulo  B,  angu- 
lus B A D . Ad  hxc , per  problema  j.  triar.g.  fphxr.  inueniatur  quoque  ex  Jn- 
uento  arcu  A D,&dato  angulo  C.,  oppofito  (Nam , cadente  arcu  A D,  extra 
«riangulum, angulus  A C D,arcui  A D, oppofitus  relinquitur  notus  poft  fub- 
tradionem  dati  anguli  A C B,  cx  duobus  redis)  arcus  A C,  redo  angulo  D, 
oppofitus,  cum  cius  fpecies  conflare  ponatur.  Atque  ita  inuentus  erit  arcu» 
A C,  vnus  ex  quxfitis . 

DEINDE,  per  problema  14.  triang.  fphxr.  reperiatur  ex  inuento  arca 
A C,  redum  angulum  D,  fubtendente, & dato  angulo  C.  arcui  C D : qui  ad- 
ditus arcui  B D^fupra  inuento,velex  eo  detradus,  (prout  nirairu  arcus  A D, 
intra  triangulum  cadit  , aut  extra  )notumfacietarcumBC,quicftaltere* 
quxfitis. 

AD  exuemun , per  problema  15.  triang.  fphar.  e*  inuento  eodem  arca 
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A C , redum  angulum  D,fubtendente,&  dato  angulo  C,inuen!atur  angulut 
C A D : qui  additus  angulo  BAD,(i  arcus  intra  triangulum  cadit,  vel  fi  ex* 
tra,cx  eodem  fubdudus,  cognitum  efficiet  angulum  B AC,quzfitum  . 

SOLlS  fmubut  vtemur  fit . Per  problema  i.  tnang.  fphar.  tx  dato  are»  A B,  ^igda 
ndumamgnlxm  Djubtcndenre,  <7  dato  angulo  B, inquiratur  arem  oppofitu*  A D.  Ju*’duoan 
At  hinc, per  i.praxim  problematis  8 . tnang.  fphar . ex  dato  artu  A B , angulum  guli  iutmf 
redum  D .fubtendente , (7  mi sento  arcu  A D , reperiatur  tertius  arem  B D . Er  S1'*1'1  • & 
rurfus  , per  i.praxim  problematis  I.  tnang  fphar.  tx  dato  arcu  A B , redum  ane  *r0e“‘ 

iulum  D,  fubiendente  , (7  inuento  arcu  B D , eruatur  angulut  oppofitu*  B A D Pefl  drani. 

ac  , per  i.praxim  problematis  j.  tnang.  fphar.  eliciatur  tx  inuento  arcu  A D,  c T 
oppofito  angulo  dato  C,  arcus  a C,  reflo  angulo  D , oppofitu*  , cum  eius  J pectes  cono 
fiet  ex  hypothefi : qui  arcus  a C,  tx  quafitis  mus  eft  . 

DEiNDE,  per  1 . praxim problematis  8 triang.  fphar.  exinuento  artu  A C, 
redum  angulum  D^ubtepdentt,  (7  arcu  A Deoperiatur  tortius  arcu*  C D:  tx  quot 
fi  mprion  triangulo  arcu'  B D,  inuento  addatur , xtltn  pofieriori  ex  eodem  /ub- 
erabatur fCogmtus  fiet  alter  arcus  quafitusB  C.  » 

* PBR.  I.  praxim  denique  problematis  I . triang.  fpliar  . ex  arcu  A C t angulum 
redum  D,fubtendente,t7  arcu  q D,tnuentojnqutratur  angulus  oppofitus  c A D. 

N amlucin prior  1 triangulo  additus  inuento  angulo  B A D , rei  in  pofieriori  ab  eoo 

dem  demptus  , notum  faciet  angulum  BAC,  quafitum.  „ 

QVOD  fi  quando  arcus  AC,  alteri  angulo  B,  dato  oppofitus  fit  quadras,'  * ’* 
quod  cucnirc  poteft ,non  cxiflete  quadrante  A B,(quo  in  cafu  nunquam  qua- 
drans efle  poterit  A D,vel  B D,)erit  quoque  C D,quadrans,&  angulus  CAD, 

/citus  . Quare  non  laborandum  tunc  erit  in  inquifitionc  arcuum  A C , C D, 

& anguli  C A D : fcd  exijs  inucnicndus  erit  arcus  B C , & angulus  B A C,  vt 
diximus,  \ -• 

VLRVM  fit  iam  datus  arcus  A B,  quadrans,  & adhuc  dati  duo  anguli  B,  <ii!*do  da- 
C,in*quales.  Quo  pofito,erit&  B D, quadrans, & angulusB  A D,rcftus  ;ncc  ,u’ 
non  li,  polus  arcus  A D ;ac  proindeaucus  A D,  ex  dato  angulo  B, cum  eius  &daii  duo 
•reus  fit,  notus  fiet.  Cognitis  autem  tanta  facilitate  arcubus  B D,  AD,  cum 
angulo  reito  B A D,  inuenientur  reliqua,  vt  prius . 

SINT  tandem  datiduoanguli  B,C,xquales  .Diui- 
det  arcus  A D ,&  bafim  B C,&  angulum  A,  bifariam  ; & 
arcus  A B,  AC  ,xquiles  erunt  . Inquiratur,  per  pro- 
blema 14.  triang.  fphxr.  ex  dato  arcu  A B , angulum  re-  , 
dum  D,  lubtendente  ,& dato  angulo  B,  arcus  B D:  qui 
duplicatus  totum  quzfitum  BC  , offeret  . Alter  autem 
quxfitus  A C,  datus  erit,  cum  dato  A B,  fit  aequalis. Rur- 
fus , per  problema  15.  triang.  fphxr.  cx  eodem  arcu  dato 
A B,  & angulo  B,  eliciatur  angulus  B A D;  quo  duplica- 
to, habebitur  totus  BAC,  qui  quzritur. 

PER.  folot  futue  ita  abfoluemu 1 problema.  P er  problema  1.  triang.  ffihar.  inueo  Pct  fo\o*(i 
fiigetur  arcus  A D, ex  dato  arcu  A A,redum  angulum  D,  fubtendtutt , (7  dato  ano  duoanguU 
gulo  B,  arcui  A D,  oppofito.  Atque  Innc,  per  1 . praxim  problematis  S.  triang.  fphar.  dauitii  *- 
reperiatur  ex  dato  arem  A B , angulum  redum  D,fubtendcnte,(7  inuento  artu  A D,  quale». 
tertiu * arcu*  D D;  qui  duplicatus  totum  quafitum  B C, dabit . Deinde , ter  t . prao 
tum  problematis  i.  triang.  fphar, tx  dato  arcu  A B,rfff«*iH  angulum  D,fubttmdtut*t 
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CT  drcu  t D , intenta  indagetur  dngnlnt  cpfefiiut  iAD:  quidnplitdlm  effert* 
tetrnn  MAC , qudfitnm  . 

I N hoc  porro  cafunoa  pote  II  datus  arcui  A B,  cfle  quadrant. 

SSfiUlS!,  i*-  DATIS  duobus  arcubus  trianguli  non 
«r™  re&anguli  , cum  angulo,  qui  alteri  eorum 
opponitur,  reliquos  angulos , cum  reliquo 
arcu  ferutari:  fi  modo  confiet,  num  angu- 
lus alteri  arcui  dato  oppofitus  acutus  fit , aut 
obtufus . 

QuSdodi-  SINT  in  triangulo  AB  C ,dtti  duo  arcus  A B,  A C,  cum  angulo  B,  qui 
ine  ,rcui  AC, opponitur  : lint  autem  primum  illi  arcu»  inxquales,&  neuter  qua- 
quala  , k «Iranr,  conrtctq;  prxtcrca  fpccics  anguli  C , alteri  arcui  dato  A B,  oppofiti. 
aeuier  eo-  Ducatur  cs  angulo  A, a datis  arcubus  comprehenfo  ad  arcum  BC, arcus  per» 

pcndicularis  ,qui  intra  triangulum  cadet,  G 
vterque  angulus  B,  C,  Iit  acutus , vel  obtu- 
fus ; extra  vero, (i  vnus  acutus  lir,&  alter  ob- 
tufus.  Conflat  autem  , an  vterque  angulus 
acutus  fit,obturusve  ,an  non  ; quia  angulut 
B,datuseft,cum  fpecic anguli  C.  Inquiratur 
ergo,  per  problema  z.  triang.  fphxr.  ex  dato 
arcu  A B, angulum  redum  D,fubtendcntc,& 
angulo  dato  B,arcus  oppoGtus  A D.Et  hinc, 
per  problema  8.  triang.  fphxr.  ex  eodem  ar- 
cu dato  AB,  & arcu  inuento  A D,  eliciatur 
tertius  arcus  B D.  Hinc  rurfus , per  proble- 
ma i.  triang.  fphxr.  ex  dato  arcu  A B, redum 
angulum  D,fubtendente,&  arcu  B D,inucn- 
ci  * to  repetiatur  angulus  B A D, arcui  B D.oppofitusiEt  per  problema  i j.triag. 
“ fphxr.  ex  dato  arcu  A C,  redum  angulum  D,  fubtendente  ,&  arcu  A D,  in* 

'*  uento  eruatur  angulus  C A D,  a didis  arcubus  comprehenfus . Namhican- 

gulus  adicdus  ad  inuentum  angulum  B A D,  vel  ab  eodem  fubtradus,  (prout 
arcus  A D, cadit  intra,vcl  extra  triangulum)  dabit  quxlitum  angulum  BAC. 
Inueniatur  prxterca  , per  problema  15.  triang.  fpharr.  ex  dato  arcu  A C,  re» 
dum  angulum  D,fubtendente,&  inuento  angulo  C A D,  angulus  A C Dtqui 
erit  is,  quem  quxrimus , (i  arcus  A D,  intra  triangulum  cadit , Ii  vero  extra, 
ablatus  ex  duobus  redis  dabit  angulum  A C B , quxlitum  : licq;  duo  reliqui 
anguli  B AC,  A CB,  erunt  cogniti. 

t>  E I N D E , per  problema  8.  triang.  fphxr.  ex  dato  arcu  A C,  angulum 
rrdum  D,  fubtendente, & inuento  arcu  A D, inquiratur  arcus  C D.  Hic  enim 
additus  arcui  inuento  B D,  vel  ab  eodem  fubdudus  (prout  arcus  A D , intra 
triangulum  cadit,  vel  extra)  notum  ofteret  quxlitum  arcum  BC. 

I N hoc  porro  cafu,  nullus  arcuum  A D,B  D,C  D;  quadrans  e fle  poteft. 

FE&  felatjinxe  it*  tnt  agendum , ter  prtbltm*  i.tnaug- fphdr . exidttdrc» 

A B,4»« 


tum  qua- 
drans. 
Propof.  67. 
«»ig  iph^i. 
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A 1 , angulum  rtflam  D,  fubttndtnte  , (j*  angulo  dato  B , inueuiatur  oppofitus  ar # Per  foloi  € 
cui  A D:  a tquehiue,per  i.  praxim problematis  8.  triang.  fphar.  ex datoarcu  A B,  "Q' j'UgU*"" 
dato  retium  fubtendente  angulum  D , v mutato  arcu  AD,  eruatur  tertius  arcuo  Cm  diu  <i3t 
B D:  atque  hinc  rurfus  ,por  t.  praxim  problematis  I.  triang.  fphar.  ex  arcto  A B,  iniqualei» 
angulum  retium  D,fubtcndente,cr  arcu  inuento  B D,  reportatur  angultu  oppofitus  & nculet 
B AD:  N ecuontper  i.  praxim  problematis  8.  triang.  fphar.  exiato  arcu  AC, 
retium  angulum  Df  fubtendente  , cr  arcu  inuento  A D,  truatur  tertius  arcus  C D i 
qui  >el  additus  arem  inueuto  b D , rei  exeo  fubtraflus  , ( prout  arcus  A D , radit 
iutra  yftl  extra  triangulum ) dabit  quafitum  arcum  b C. 

DEINDE  inuefiigttur  per  l.praxtm  problemata  l.  triang  fphar.  exiato  ar* 
nAC,  retium  angulum  D.fubtendeult , cr  inueuto  arcu  C D , angulus  oppofitus ' 

C A D:  qui  angulo  b A D,  adiuntlui,  >cl  ab  eo  demptus  , (prout  arcus  A D,  intra 
triangulum  , aut  extra  cadit ) exhibebit  quafitum  angulum  B A C . Denique  per 
problema  f. triang. fphar.  ex  arcu  inuento  A D,er  inuento  angulo  adiaetnte  C AD, 
teperiatur  angulus  alter  ACD -.quierit  exquafitis  alter  Ji arcus  a D, infra  trtanm 
gulum  cadit , fi  >ero  cadit  extra , detrahendus  erit  ex  duobus  reths  , >t  reliquus 
Jiat  alter  angulus  quafitus  A C B. 

OV  O D fi  alterdatorum  arcuum  (it  quadrant ; (i  quidem  A B,  quadran*  Quido  af- 
fuerit, erit  quoque  B D,  quadrans,  & angulus  B A D,  reftus , nec  non  B,  po-  ,ct 
Ius  arcus  A D,ac  proinde  arcus  A D,  cognofcetur  ex  dato  angulo  B . Atque 
ita  cognitis  arcubus  A D,B  D,& angulo  redo  B A D, reliqua  inueniemus,vt  ^ 
prius . Pari  ratione , fi  A C,  fuerit  quadrans,  erit  quoque  C D,  quadrans , & 
angulus  C A D,re&us,nec  non  C,  polus  arcus  A D;  atque  adeo  inuen  tus  ar- 
cus A D, notum  faciet  angulum fuum  ACD; qui  vnuserit  ex  quifitis, fi  ar- 
cus A D,  intra  triangulum  cadit ; fi  vero  cadit  extra,  idem  ex  duobus  re&is, 
detradhis  relinquet  quzfitum  angulum  A C B.  Inuen tis autem  tanta  facilita-' 
te  angulis  C A D,  A C D,  & arcuCD,  repericnturcztera , vt  prius. 

SINT  iam  diti  duo  arcus  A B,  A C,  zquales  . Secabit  arcus  A D,&ba-  Quidodu» 
fim  BC,  Sc  angulum  A,  bifariam,  anguliq;B,  C,xqua-  arem  dati 

leserunt;  atqueira  inquirendus  erit  tantum  angulus  ^ silifqualek 

B A C , cum  arcu  B C . Inquiratur  ergo , per  problema 
if.  triang.  fphzr.ex  dato  arcu  A B,  rectum  angulum  D, 
fubtendente  ,&  dato  angulo  B,  angulus  B A D,  qui  du- 
plicatus offeret  totum  quafitum  B AC. Rurfus.per pro- 
blema t.  triang.  fpha:r.  cx  arcu  A B,  angulum  reftum  D, 
fubtendente,  & inuento  angulo  B A D,  reperiatur  arcus 
oppofitus  B D:  qui  duplicatus  totum  quzfitum  BC»  ® J)  C 
dabit . 

rPE  R.  folos  fimus  fic.Per  problema  i.triaug.  fphar. inueuiatur  ex  dato  arcu  AB,  Pet  fi>l«»  S 
angulum  retium  Dyfubtendente  cr  dato  angulo  t,arcus  oppofitus  A D:  Atque  hint 
per  i .praxim problematis  S.  triang.  fphar.  ex  dato  arcu  a a,  retium  angulum  D,  atcu,  fun, 
fubtendente  , (y  inuento  arcu  AD,  reperiatur  tertius  arcus  B D i qui  duplicatus  zquales. 
totum  quafitum  b C,  exhibebit  . Ttr problema  tandem  5.  triang.  fphar.  inuejhgto 
tur  ex  inuento  arcu  bD,  (7  dato  angulo  B , adiacente  angulus  B A D , arcui  B D, 
oppofitus . Hi cenim  duplicatus  dabit  totum  b A C,  quem  defideramus  . ' • 

C AETER  V M,  vt  facilius  problema  illud, quod  maxime  optamus, pr$- 
fertimin  fphxricis  triangulis}inucairepofsimus,cbnfecimus  hic  indicem  om- 

Rrr  x nium 
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nium  problematum  ad  calculum  neceffariorum:  quibus  quidem  numeros  pr$« 
fiximus  , qui  indicent  , quem  ordinem  quodlibet  inter  problemata  , quorum 
praxcs  proxime  expofuimus, obtineat-, quemadmodum  fitjjipra  problematibua 
ipiis  in  margine  adtcripfimus  propolitiones  ,&  problemata , in  quibus  praxcs 
demonAranturin  noftris  triangulis  rc&ilincis,&  fphxricis.Quanquam  auttm 
in  indice  triangulorum  fphsericorum  reiAangulorum  proponantur  tantum 
fingulain  fingulis  problematibus  inuenienda : jjs  tamen  inuentis  , pleraque 
etiam  alia  in  eifdcra  rcpcriun tur,  vt  ex  fupcrioribus  liquet . 
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IN  TRIANGVLIS  RECTILINEIS 
rectangvlis 

Inue  n itu  r 

i.  Latus  circa  angulum  redum  vtrilibet  angulorum  acutorum  op- 

pofttum  ; ex  latere  redum  angulum  fubtendente , & alterutro 
acutorum  angulorum . 

3.  Lams  angulo  redo  oppofitum , & alterutrum  duorum  circa  eun- 
dem re  dum  angulum ; ex  altero  latere  circa  angulum  redum, 
& vno  acutorum  angulorum . 

4^  Vterque  angulus  acutus,  & alterutrum  duorum  laterum  circa  an- 
gulum redum  ; ex  latere  angulum  redum  fubtendente , & al- 
tero latere  circa  eundem  redum  angulum  . 

j.  Vterque  angulus  acutus, & latus  redo  angulo  oppofirum;ex  duo- 

bus lateribus  circa  eundem  angulum  redum . 

IN  TRIANGVLIS  RECTILINEIS  NON 
RECTANGVLIS 

Inucniuntur 

« - ‘ r { - • • ' 

1 o.  Duo  latera;  ex  omnibus  angulis , & reliquo  latere  • 

1 1;  Omnes  anguli;  ex  omnibus  lateribus, 

ti.  Vnum 


» 

r 
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1 1.  Vnum  larus,  & duo  anguli  illi  adiaccntes ; ex  reliquis  duobus  la- 
teribus, & reliquo  angulo  ab  ipfis  comprehenfo . 

I 3.  Duo  anguli, & vnum  latus  vni  eorum  oppofitumjex  reliquis  duo- 
bus lateribus,  & reliquo  ungulo , qui  vni  eorum  opponitur . 

IN  TRIANGVLIS  SPHERICIS 

RECTANG  VLIS 


Inucnitur  arcus  angulo  redto  oppofitus 

3*  Ex  arcu  circa  redum  angulum,  & angulo  ei  oppofito. 

U.  Ex  arcu  circa  angulum  redum,  & angulo  ei  adiacentc.  I a 

7.  Ex  vtroque  arcu  circa  angulum  redum . 

16.  Ex  vtroque  angulo  non  redo. 

Inucnitur  arcus  circaangulum  redtum 

1.  Ex  arcu  redum  angulum  fubtendente,  & angulo,  qui  quxfito  ar- 
cui  opponitur. 

1 4.  Ex  arcu  redum  angulum  fubtendente,  & angulo,  qui  quarfito  ar- 
cui adiacet . 

8.  Ex  arcu  angulum  redum  fubtendente , & altero  arcu  circa  angu- 
, lum  redum . 

10.  Ex  altero  arcu  circa  redum  angulum,  & angulo  ei  oppofito. 

9.  Ex  altero  arcu  circa  angulum  redum,  & angulo  ei  adiacente.  ' 
4.  Ex  vtroque  angulo  non  redo . 


Inuenitur  angulus  non  re£his 

I.  Ex  arcu  redum  angulum  fubtendente,  & arcu  circa  angulum  re 

dum,  qui  quarfito  angulo  opponitur. 

13.  Ex  arcu  angulum  redum  fubtendente,  & arcu  circa  angulum  re- 
dum, qui  quxfito  angulo  adiacet. 

1 3.  Ex  arcu  redum  angulu  fubtendente,  & altero  angulo  non  redo. 

I I.  Ex  vtroque  arcu  circa  angulum  redum. 

3.  Ex  arcu  circa  redum  angulum , qui  angulo  quxfito  opponitur,  Sc 

altera 
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altero  angulo  non  redo  illi  arcui  adiacente . 

6.  Ex  arcu  circaangulum  redum,  qui  angulo  quxfito  adiacet,  & al- 
tero angulo  non  redo  illi  arcui  oppofito . 


IN  TRIANG VLIS  SPHERICIS 

NON  RECTANGVLIS 


Inueniuntur 

17.  Omnes  tres  arcus;  ex  omnibus  tribus  angulis . 

1 8.  Omnes  tres  anguli;  ex  omnibus  tribus  arcubus . 

1 tf,  Vnus  arcus, & duo  anguli  illi  adiacentes;ex  alijs  duobus  arcubus, 
& reliquo  angulo  ao  iplis  comprelienfo  . 

10.  Duo  arcus,  & angulus  ab  iplis  comprehenfus ; ex  reliquo  arcu,  & 

alijs  duobus  angulis  huic  arcui  adiacentibus . 

11.  Duo  arcus,  & vnus  angulus  vni  eorum  oppohtus;ex  reliquo  arcu, 

& alijs  duobus  angulis,quorum  vni  hic  arcus  opponitur.fi  mo- 
do conftet  fpecies  arcus  alteri  angulo  dato  oppoliri . 
ll.  Duo  anguli,  & vnus  arcus  vni  eorum  oppofitus;  ex  reliquo  angu- 
lo, & alijs  duobus  arcubus,  quorum  vni  hic  angulus  opponi- 
tur : fi  modo  conftet  fpecies  anguli  alteri  arcui  dato  oppofiti. 

*■  — = 1 — : ' — 1 1 

. sA  T Qjs  £ hic  finis  fit  noftrorim  triangulorum , in  quibus  omnia  ea 
videor  effe  complexus,  qua  ad  calculum  ipforum  requiruntur . His  ergo , 
benigne  Lcffor , interea  fiuerc  feliciter,  dum  tres  integros  libros  triangu- 
lorum Jfibaricorum  Menelai,  cum  duobus  Francifci  Maurolyci , in  quibus, 
multo  plura,  quam  hic  d nobis  explanata  funt , & quidem  fcitu  iucundif- 
fiima,continentur , clarioribus  demonflrationibus  iUuflratos  in  lucem,  Deo 
noftrts  coeptis  bene  f suent  e,  prodire  finamus  • 
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